AATEBPA B’ AYKEIOY - 30 Kepdhato - Tpryovopetpio - Avaywyég oto 1° tetaptmuoplo

ANAIEBPA

B Aukeiou

KE®PAANAIO 3o ®YAANO No3

AZKHZEI>

1. Na BpeBouv ol TPIYWVOUETPIKOI apIBUOi TWV YWVIWY :

a) 1950° B) - 1215° y) -2280°

2. Na Bpeite TOUG TPIYWVOUETPIKOUG ApIBUOUG TWV YWVIWV

a) 120° B) 135° y) 150°
5) 210° £) 225° oT) 240°
g) 300° n) 315° 9) 330°

3. Na Bpeite TOUG TPIYWVOUETPIKOUG apIiBUOUG TWV YWVIWV

387 251 551
a —_— —_— —_—
) 3 B) 2 Y) 5
6) 5_TC s) 56_71: O'T) — &
6 3 3

4. Na uttoAoyioete pe Tn BoRBeia TNG ywviag w, TOUug
TTAPAKATW TPIYWVOPETPIKOUG apIOUoUG :

a) nu(w - 90°) B) ouv(90° + w)
Y) nu(270° - w) 3) €9(270° + w)

5. Na ekgpaoete pe Tn forbeia TnG ywviag 6, Toug
TPIYWVONETPIKOUG apIOUOUG TWV YWVIWV :
a) nu(st + 0) B) ouv(b + 3m)

y) €9(-8 - 5)

MANTEAHZ TPIMHZ
MAGHMATIKOX

ANAFQrH 2TO 1o TETAPTHMOPIOI

ITPOXOXH :
Tomor Avaywyng oto lo Tetapmmpudpro :
I Toponinpopatikd T6&a (X, T - X) :
*  nu(m-Xx)=nux
®  GOLV(T - X) = - GLVX
o  £p(m-X)=-¢epx
e  00p(T-X)=-00pX
INao 1680 pe dwagopd m (X, T+ X) :
*  nu(m+x)=-npx
e  ouv(m+X)=-0VVX
o  gp(m+Xx)= gpx
® oQ(m+X)= opx
INao avtifeta 6o (X ,-X):
e Mu(x)=-nux
GLV(-X) = GUVX
o &@(-x) = - gpx
.« 0g(=x) = - opx
INa coprinpopatikd tééoe (x, % -X):
e Nu (% - x) = GUVX

. csuv(%— x) = nux

. ecp(%—x):mpx

6. Na ekppdoeTe Pe TN BonBeIa Twy TPIYWVOUETPIKWY apIBUwWY TNS ywviag B, Toug

TPIYWVOUETPIKOUG apIOuoUC TWY YWVIWV :

9_5_n E‘,)e+5_7t

a
) 2 2

) -—--8

2

0) 3m-6
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7. Na amrodeigete o1 :
a) Nu(90° + w)Nuw + ouv(90° + w)ouvw =0,

B) opw + £@(180° + w) + £p(90° + w) + £9(360° - w) =0 .

8. Na amodeicete OTI :

T

3n
a) nux+nu[2 XJ + Nu(TT + x) + nu(7—XJ=0,

B) ouvx + ouv(ng x) +ouv(Tm+ Xx) + nu(tr-x)=0.

9. Naomodeifete 611 Q) £pw.oP(-w) + Nu°w + cuv(-w) =0,
np(rc - 6) . 0(p(90°— 6) . GUV(ZTE - 6)
scp(n + 9) . 8(p(90°+ 9) “Muo

+nuo=0.

cs(p(n + X) . nu(2ﬂ: - X) . TWCER + X]
10. Na atrodeigete 0TI : 17 =1.
ovv(n - X) - nu(- X)- 8(p(27't + xj

11 51
nu(+xj-np(15n+x)-nu(— j
2 2
. (13“”)0 (M_xj.m(m”j’

P2 P2 2

m,t(n + X) : c\)v(x - ;j . 8(p(9n + X)

11. Na atmAotroinBouv ol TapacTdoelg: A=

B =

GUV(5TE - X) . np(?’zn + X) . scp('l Or+ X)

GUV(; - X] . GUV(TE - X) . 8([)(71', + X)

12. Na aoTTAOTTOINCETE TIG TTAPACTACEIS : O) A =

nu(g + x] -nu(m - X) - £¢(m — X)

Scp(g + xj -oLv(- X)- GUV(Z - xj

&¢(m — X) - cuv(m — X) - cuv(T +X)

B)B=
13. Na atmmAoTToIA0ETE TIG TTAPACTACEIG :

Q) nU(TT"'G)-OUV(ngOLj+0UV(2Tr-o()+£(p(37n_ j

22
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B) oop(a - 2n).0uv[a - 3775] + ouv(a + 21) - 2nu(a - )

14. Na atodeigeTe 0TI :
8([)(7'C - 6) . G(p(n + 9) . 8(p(— 6) . S(p(; - 6)

scp(n + 9) . c(p(n - 9) -oQ0 - 8(p(2n - 9)

m,t(n - 9) : np(?’zn - Gj : Gov(Zn - 9) : g(p(g - 6)
B) =1,
np(; + 9) . nu(Zn - 9) . GUV(TE + 6) . s(p(?’z7T + 6)

y) Nu(® - 1) + €(8 - Tr) - ouv[gwj - €90 .

15. Na deixB¢i o011 : 091°.0¢02°.0¢93°...0p89° =1 .

16. Na uttoloyioete TNV TIPA TG TTapdoTtaong : A =

g

17. Av g@px = 3 Kal g <X <1, va Bpebei n TIuA TNG TTAPACTACNG :

nu(r + X)nu(g - Xj + (- x)

3 T
OoLV| —+ X |—0ovV| —+ X
(2 j (2 j

A=

18. Av nu 12° = # , VO UTTOAOYIOETE TOUG TPIYWVOUETPIKOUG apIBuoUg TNG ywviag
78°.
o_ J5-1 ) : : .
19. Av nu 18° = - VA UTTOAOYIOETE TOUG TPIYWVONETPIKOUG apIBUoUG TNG Ywviag
72°.

i , i , . 2\t . . .
20. To6oeg dIAPOPETIKES TIUEG TTAIPVEI N TTAPACTAON OUVT , 0TavV O A TTaipvel OAeG TIG

OKEPAIEG TIUEG.

21. Na d¢itete 611 €x€l 0TABEPN TIUA N TTapdoTaon :

A = 300v*(3TT + x) + 2n (% - Xj OuV(2T - X) + OUV? (% = x)

_3.
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22.

23.

24.

25. Av x ¢K7'C+g, K € Z Bei€te 6m : 4cuv(6n—x)+9— >6 .
T
—— =X
5 -]
26. Na atrodeiteTe OTI : 1+ %[nuz(ﬁt - X) + GUV2(8T[ + y)] > GUV(— X)nu(% + Xj .
27. Zg k@Oe Tpiywvo ABIT va atrodeifeTe 0TI 1I0XUE! :
r A+B
a) nuB =nu(A +T) B) U =ow—
y) NU2(A+B)+nu2r=0 5) ouv’A + nu*(B + ) =1
A+B r _ 2 A 2B+T _
€) 0O -gp— = OT) OuV°— + Ouv =1
2 2
28. e kABe Tpiywvo ABI, va amodeiteTe OTI :
a) ouvB =-couv(A +T) B) NMA=-nu(2A+B+T)
Y) nuA =- ouvm% 0) ouvl =-ouv(A+B+2l)
29. Av A B, T, A cival ol KUpTEG ywvieg o’éva TETPATTAEUpO, O¢eitTe OTI :
a) ouv(A + B) =ouv(l + A) B) ep(A+B)=-¢cqp(l +A)
) N A+B=n '+A 5) scpA+r=- (pB+A
AL 2 2

Na atodeitete OTI gival aveEdpTnTn TOU X N TTOPACTOON :

8(p(—5TE + X)scp(— 72n - Xj + np(x + 7;] cmv(— X— 87c)

A= 5
n
GUV[X - zjnu(— X— 3Tt)

T 5n _ , , . .
Av 8([)(7 - x] + 8(p(ﬁ + x) =4 | va UuTToAOYioETE TNV TIUA TNG TTAPACTAONG :

5n
A= Z(E—X\)-l- 2(—+xj
“\7 g

11n
nuz(—x

2 )—8(p2(X—11TC)~T]u2(—X—%j=GUVX.

Na amodeitete oI : ——
cLv (X 47

2

1
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30.

Na BpeBoUlv OAeG 01 BUVATEG TIMEG TNG o(p% , K el

31. Na oneIwoeTe TTOIEG ATTO TIG TTAPAKATW TTPOTACEIS £ival CWOTEG KOl TTOIEG

32.

AavBaopéveg.

a) loxuer np{-[-(-x)I} = - npx.

B) MNa kaBe ywvia x 10XU0EI - OUVX = OUV(-X).

y) Na kdBe ywvia x 1oxUel - NU(TT + X) = NuX.

0) MNa kd&Be ywvia x 1ox0el -(-epx) = €@(TT + X).

€) MNa otroieodnTTOTE YWVieg a, B 10x0el ouv(a - B) = ouv(B - a).
oT1) loxver €p1°.9p89° = 1.

¢) Av k € Z, TOTE OUV(2KTT - X) = - OUVX.

. . ’ s I
n) Nakade ywvia x 10xUEl HU(E_ x) = nu (EJF xj _

0) MNa kabe ywvia x 10X0El ouv(g - x) =- ouv(g + x) .
1) Av A, B, I gival o1 ywvieg evog Tpiywvou 101 OUV(A+B + 1) =-1.

Na onPEIOETE TTOIEG ATTO TIG ETTOUEVES TTPOTACEIG €ival aAnBEiG :

a) loyuer nu(m+8) =nu(e - ).

B) loxuel oo (6 —3771) = €00 .

5+
nu 2

8) loxuer | nu(m+6)|=np(-9).

y) loxue =|ovva| .

£) loyuel \nu(nie)\m .

oT1) lNa kdBe ywvia x 1oxUel Nu(360° + x) = nu(360° - X) .
0) loxuel nu635° + ouvs®=0.

n) MNakdBe ywvia x pe —g<x<g 1o UEl r]p|x|=cov[37n+x].
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33. Na onueiwaoeTe TNV CWOTA OTTAVTNON O€ KABE PIa aTTO TIG ETTOUEVEG EPWTHOEIG :
a) H (- 30°) eivarion pe :

A: £p60° B: -o0¢60° r: op30° A -g930°.

B) To ouv200° tival ico e :

A: ouv 20° B:20 I -nu20° A: - ouv20°.

y) To -ouv(B + 90°) cival ico e :

A: -nub B: ouvB I: -ouvd A: nub.

8) To nu360° tival ico e :

A1 B: ouv0’ r-o A: nuo°.

€) H 1y 1ng mapdotaong (- 135°) + o@(315°) eival ion pe :

A1 B: 2 r: -1 A: 0.
3n L
ot) To ouv(x+7j gival ioo e :
T T
A ouvx B: nux r: -np(x+zj A nu(x—zj.

34. Ztnv TPWTN oTAAN divovTal Ol TPIYWVOUETPIKOI apIiBuoi diIa@opwy YWwVIWY Kal GTN
deuTepPn OTrAN ol icol TTPog auTtous. Na cuvdEaeTe TOUG apIBUOUG TNG TTPWTNG OTAANG
ME TOUG iO0UG TOUG TNG deUTEPNG.

(19n )

r"J T +® £(|)w

NU(2TT + W) ouvw

5n

nu 7+(D nuw
(5]

oo - ) - gUvW

- EQW




