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AZKHZEIZ EMANAAHWHE >TON AIAQOPIKO AOFIZMO
1. Avnouvaptnon f cival mapaywyioiun oto IR pe f(0) = ﬁ Kal
f3(x)-F(x) =%ex yia k@B x € IR, 16Te :

a) Na armodeiete 61 f(x) >0 yia kdBe x € IR.

B) Na Bpebei o T0TTOG TG . (Am. f(x)=1e* +3)

2. a) Na ammodeicete 611 n e€iowon Inx =1 —4x €xel povadikn pifa oto (0, +o0 ).
B) Na peAetioeTe TNV PovoTovia TN ouvdptnong f(x) = 2x? — 2x + xInx.

3. a) Av nouvdaptnon f eival dUo opég TTapaywyioiun oto IR 16T1€ va
atrodeifete 61 dev uTTApPXEl apIBUGS ¢ € IR, oTtov otroio n f va TTapouciddel

TAUTOXPOVQ TOTTIKO OKPOTATO KAl GNUEIO KAPTIAG.
2
B) Na amodeiete 6T n ouvdptnon f pe f(x) =e*— X?— x — 2007 &ev

TTapouciddel Totmko akpdTaTo oto X = 0.

4. Aivetal n TTapaywyioiyn oto IR ouvdptnon f. Av uttdpxel a € (0, +«)

TETOIOG WOTE M = @ + 1, va amodeigete OTI UTTAPXEI TOUAAXIOTOV £va

a+1 a
fe).
3

¢ e (a, a+1) téroio wote f(§)=¢ +

5. H f:IR - IR eival dUo gpopég mapaywyioiun oto IR kai ioxuel o1 :
e"™ . f"(x)=2x , yia kaBe x € IR Kai n €uBgia €:y =X epATTETAI NG Cf OTO
onueio M(0, f(0)).
a) Na Bpeite ig iyég f(0), f(0) kai T ouvaptnon f.
B) EAéygre v f wg TTPOG TN povoTovia Kal To TTPOoNnuo TG oto IR.

y) Acire om If(x)l > IxI, yia kdBe x e IR kai Bpeite TO oUVOAO TIHWv TNG f.

6. O1 ouvaptAocelg f kai g ival Tapaywyioiyeg ato IR pe f'(x) = kf(x) + g(x)
kar g'(x) =kg(x)—f(x), f(0)=0 kar f(0)=1 pe kK € IR.
Na atrodeifete 611 N ouvaptnon h(x) = [f4(x) + g?(x)Je > eivai oTaBepr] Kal OTI
lox0el  f3(x) + g%(x) = e **.
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10.

A. YmoBétoupe 61 n ouvdptnon f eival mapaywyioiun oto [a, B] Kal iIoxuouv
f'(a)>0, f(B) <O.

a) AikaioAoynoTe yiati uttdpxel ¢ € (a, B) oTto otroio n f Taipvel pé€yiotn
TIUA.

B) Aci€re 611 (€)= 0.

B. YmoB¢toupe 611 n ouvdptnon f Tou A €pwThPOTOG Eival TTapaywyiciun

oto [a, B] kaiioxvel f'(a)-f(B) <0. Amodeigte 6T uTTdpXEl & e (a, B)
TéT010G6 WoTe () = 0.

. Avyia pia ouvaptnon f ioxoer f'(x) =0, yla kGBe x € A, va atmodeigeTe :
a) ' (x)>0 yiakdbe x € A, i f(x) <0 yiakdBe x € A.
B) H ypagik Tapdotacn 1ng f Téuvel Tov XX dgova 1o TTOAU 0 éva

onueio.

a) Av 10 ToAUWVUPO P(X) = ax® + sz +yx+06, ye a>0 éxe TpeIg pileg
pP1 < P2 < p3 va amodeitete 611 N e€iowon P’(x) =0 €xel akpiBuwg duo pieg
X1, X2 (Xq # Xp) .

Av uttoB€00UpE OTI X4 < Xz VO BPEiTE TO €i00G TWV AKPOTATWYV TTOU
TTapoucidlel o P(x) o’autd Ta onpeia.

B) Amodcitte 611 B2 > 3ay.

y) Na amodeicete 611 P"'(X4) + P'(X2) =0, é1TOU X4, X2 OI piCeg TOU Q)
EPWTAMATOG.

8) Eivai duvatov 1o ToAuwvupo P(x) va Tapoucidadel onpeio KOUTTAGg o€

Katrola atrd TIG pifeg X4, X2 TNG e€iowong P(x) =0 ;

OtwpoUue ouvdptnon f opiouévn ol IR, wote f¥(x) >0, yiakdBe x € IR.

a) AtrodeigTe 0TI N ypagikn TTapdoTtacn NG f €xel To TTOAU éva onueio KAPTTAG.

B) Atmodeicte 6T dev UTTAPXEI EUBEia TTOU Va eQATITETAI O OUO BIAPOPETIKA

onueia A(xq, f(x4)) kai B(xo, f(x2)) TNG ypa@ikng mapacTtaong tng f.

H ouvdptnon f: IR — IR, eival T€To100 WOTE :
fi(x—2)<x?-3x+2<f(x-3)+2x—-4

yla K@Be x e IR .'Eotw petaBAnT gubeia n otroia diEpxeTal aTTO TO ONUEio

M(—%,O] kal TéEPvel TN Gy o€ dUo dlagopeTikG onueia A kai B.

a) Na Bpeite Tov 1010 TG f.

B) Na amodeitete 611 01 epaTTouéveg TNG Cr oTta A, B TéuvovTal kabeta.
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