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 ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ ΠΟΛΥΩΝΥΜΩΝ & 

ΑΠΛΟΠΟΙΗΣΗ 

 
1. Στα παρακάτω πολυώνυμα να βγάλετε κοινό παράγοντα τον  ΜΚΔ των 

συντελεστών των όρων τους. 

i. 6χ + 3 

ii.  2α5 - 10 

iii. 24κ – 16λ 

iv. 15 + 20μ 

v. 220ω2 +33t3 

 

vi. 3x2 – 9x + 12 

vii. 14 + 49β +70α  

viii. 4ρ – 6ρ3 + 8 

ix. 26μ2 – 39ν 

x. 25z – 75 t + 100 

 

 

2. Να κάνετε παραγοντοποίηση τα παρακάτω πολυώνυμα . 

i. 6αχ + 3α 

ii.  2α5 – 10α 

iii. 24κ2λ – 16κλ2 

iv. 15μ2 + 20μ 

v. 220ω2 +33ω3 

 

vi. 3x2 – 9x + 12x3 

vii. 14α2 + 49αβ +70αβ3  

viii. 4νρ – 6ν 2 ρ3 + 8ρ2ν 

ix. 26μ2 – 39μ 

x. 25z2 – 75 z  

xi. α2 – α  

xii. α3 – α2 – α  

xiii. χ2004 – χ2003 – χ2002 

 

3. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις, αφού πρώτα κάνετε τις 

πράξεις. 

i. 2χ(2χ2 – 4) + χ3 – 2χ 

ii.  (α + 1)(α – 1) – (α – 1)(α2 + α +1) 

iii. (χ + ψ)3 – χ3 – ψ3 

iv. χ2(χ + 6) – χ3 – 8χ 

v. (α + β)3 – α(α – β)2 – β(β – α)2 

vi. (2χ + 1)2 – χ(χ – 2) -1 

vii. (2α + 3β)(2α – 3β) – 4α(α – 3β)  

viii. (α + β)2 – α(α – β) 

ix. (α – β )2 - β(α + β) 

x. (α + β)2 – (β + γ)2 – (α – γ)(α + γ) 

 

4. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις: 

i. χ(χ + 3) + 2(χ + 3) 

ii. χ3(χ + 1) – χ(χ + 1) 

iii. α(χ + ψ) + β(χ + ψ) 

iv. χ(α – β) + ψ(β – α) 

v. (χ – 1)(χ – 2) - (1 – χ)(2χ + 1) 

vi. (2ψ + 2)(ψ – 6) – (3ψ + 3)(2 – ψ) 

vii. (α – β)3 + (α – β) 

viii. χ(χ – α)2(χ + 2α) –χ2(χ – α)(χ + 2α)2 

ix. α2(α – β)β3 + α(α – β)2β 

x. (χ + ψ + 1) + (χ + ψ +1)χ + (χ + ψ + 1)ψ 

 

5. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις :  «Ομαδοποίηση» 

i. 2α + 4αβ + 6β + 3 

ii. αβ – βγ + χα –χγ 

iii. α3β2γ + α2βγ + 2αβ + 2 

iv. 4χ2ψ + 10χ – 6χψ2  - 15ψ 

v. αβ + βχ +α + γα +γχ + χ 

vi. χ2 – χ  - ψχ +ψ + ω – ωχ 

vii. χ5 – 4χ4 + 3χ3 – 12χ2 - χ + 4  

viii. α3 + α2 + (α + 1)(α + 2) 

ix. αβ + βγ + αγ + γ2 + (β + γ)(α + β) 

x. χ2 + (α + β)χ + αβ 

 

6. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις :   

(Χρησιμοποιήστε τις ταυτότητες: α2 – β2 = (α – β)(α + β)  

i. α2β2 – 4 vi.  (α + β)2 – 1 
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ii. 16χ4 – 81ψ2 

iii. 36ω2 - 104 

vii. 49χ2ψ4 – 64 

viii. 
94

22 
  

ix. 1
27

93




 

 

7. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις :   

i. χ2 – (χ +3ψ)2 

ii. (α + β)2 – (β + γ)2 

iii. (5χ + 3ψ)2 – (3χ + 5ψ)2 

 

 

8. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις :   

i. αχ2 – αψ2 

ii. 32ν4 – 8μ2 

 

iii. 75αβ3 – 27αβ 

iv. αχ4 – α4χ 

v. 2χ4 – 18χ2 

 

9. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις :   

i. α(χ – ψ) + χ2 – ψ2 

ii. (α – β)2 + α2 – β2 

iii. χ4 – χ2 + χ  + 1 

iv. αβ - β2 + α3 – β3 

v. χ5 – 8χ2 + χ4 – 16  

vi. χ3 + χ2 + 5χ + 125 

vii. 4χ4 + 8χ6 + ψ3 – ψ2 

viii. κ3– 2κ2 + – 27λ3 + 18λ2 

 

 

10. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις : (Τέλεια τετράγωνα)   

i. χ2 + 2χ + 1 

ii. 4α2 – 4α + 1 

iii. 25κ2 + 20κ + 4  

iv. χ2 – χ + 
4

1
 

v. 18 + 12χ +2χ2 

vi. 5χ4 – 100χ2 + 500 

vii. (α + β)2 + 2(αβ + β2) + β2 

viii. (χ + ψ + 1)2 – 2(χ + ψ + 1) + 1 

ix. 
4

1
χ10 + χ5 + 1 

x. α3 – 4 α2 + 4α  

 

11. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις : (Τέλεια τετράγωνα, 

διαφορά τετραγώνων )   

i. χ2 + 2χ + 1 – 9ψ2 

ii. 25α2 – χ2 + 4χψ  - 4ψ2  

iii. 49χ2 + 64ψ2 – 112χψ – ψ4 

iv. γ2 – α2 – 2αβ – β2 

v. χ2 +6χψ + 9ψ2 – (9χ2 – 6χψ +ψ2) 

  

 

Παραγοντοποίηση τριωνύμων:Γράφουμε τον δεύτερο όρο του τριωνύμου σε 

άθροισμα δύο μονωνύμων τέτοιων ώστε, το γινόμενο των συντελεστών τους να 

ισούται με το γινόμενο των συντελεστών του πρώτου και τρίτου όρου των τριωνύμων.  

Κατόπιν παραγοντοποιούμε… «ανά δύο».  

Παράδειγμα στο τριώνυμο 3χ2 - 5χψ - 2ψ2 , 

θα γράψουμε το – 5χψ :  - 6χψ + 1χψ , εφ’ όσον  -6·1 = 3·(-2). 

Έτσι έχουμε: 3χ2 - 5χψ - 2ψ2 = 3χ2 - 6χψ + 1χψ - 2ψ2 = 3χ(χ – 2ψ) + ψ(χ – 2ψ) = (χ 

– 2ψ)(3χ + ψ) 

 

Να κάνετε παραγοντοποίηση τα παρακάτω τριώνυμα ,  
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i. 2α2 – 7αβ + 3β2 

ii. 6χ2 – 5χ – 1  

iii. 1χ2 + χ – 2 

iv. χ2 – χ – 2  

v. χ3 – 3χ + 2 

vi. χ2 – 10χ + 16 

vii. -5χ2 + 2χ + 3 

viii. 4χ4 – 5χ2 + 1 

ix. χ2 + 3χψ – 4ψ2 

x. 2χ2 – χ – 1  

xi. (α + β)2 – 5(α + β) + 6 

xii. α6 + 7α3 – 8 

xiii. 11χ2 – χ – 10 

xiv. χ2 + χ – 110 

xv. χ2 – ( 32  )χ + 6  

xvi. 16(χ2 + 7χ)2 – 2(χ2 + 7χ) – 3  

xvii. 3(χ2 – 3)2 – 7(χ2 – 3) + 2 

xviii. (α2 + 2α)2 – 2(α2 + 2α) – 3  

xix. χ3 – 20χ2 + 64χ 

xx. 3·22ν  + 2ν+2 + 1 

 

12. Να κάνετε παραγοντοποίηση τις παρακάτω παραστάσεις : (Χρησιμοποιήστε τις 

ταυτότητες: 

α2 + β2 = (α + β)2 – 2αβ ή  α2 + β2 = (α - β)2 + 2αβ και την διαφορά τετραγώνων ).   

 

i. α4 + β4 – 7α2β2 

ii. α4 + β4 – 11α2β2 

iii. χ4 + 1 – 3χ2 

iv. χ8 + 4ψ8 

v. χ4 + 4  

 

 

α) Να παραγοντοποιήσετε την παράσταση: ψ2 + 10ψ + 21. 

β) Να παραγοντοποιήσετε την παράσταση: (χ2 + 5χ + 4)(χ2+5χ + 6) – 3 . 

γ) Να παραγοντοποιήσετε την παράσταση: (χ + 1)(χ + 2)(χ + 3)(χ + 4) – 3. 

 

13. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 

i. (χ – 1)(χ – 2)(χ – 3)(χ – 4) +1 

ii. (χ – 1)(χ – 2)(χ – 3)(χ – 4) +1 – χ4 

 

14. Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις: 

Α = x2 – 25y2                                 B = 12x2 – 3  ,  

   

Γ = 3(α – β) – (α2 – β2)                   Δ = αβ – 3α + 2β2 – 6β      

 

Ε = 21 + 4α – α2                              Ζ = αχ – 2αψ +2βψ – βχ                        

 

Η = 2αβ + 4α – β – 2                       Θ = α3 + 1                                            

 

Ι = 2β2 – β + 2βα – α               Κ = 4x2(y2 – 1) + 4y2(1 – x2)                 

 

Λ = x4 – x8     M = x2y2 + xy – y3 - x2y               

 

N = (x + y)2 – w2 + x + y + w          Ξ = x2 – (α – β)x – αβ                 

 

O = x2 + 3xy + 2y2 + xz +yz      Π = x3 + x2 – 2                                      

 

Ρ = 6x2 + 5xy + y2            Σ = 64x4 + y4        

  

T = x2(y – z) + y2(z – x) + z2(x – y) Y = x(y2 – z2) + y(z2 – x2) + z(x2 – y2) 
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Φ = x8 – 12x4 + 16         X = (x – xy)2 + (x – xy)4 – (1 – y)4        

 

Ψ = x7 – x5 – x3 + x            Ω = 4x4 + 3x2y2 + y4    

 

15. Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: 

 

i. 
2a

a
  

ii. 
3

3

xa

ax
 

iii. 
2)1(2

)1(6





t

t
 

iv. 
22

32




 

v. 
2

2

)1)(2(24

)2)(1(8








 

vi. 
)1(7

14




 

vii. 
3)9(36

)9(9

xc

cx




 

viii. 







26

)1(23 1



 

 

ix. 
1

)1)(1(
2 



x

xx
 

x. 
2

22

)(

2








 

 

16. Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: (Να κάνετε πρώτα γινόμενο τον 

αριθμητή και τον παρονομαστή τους) 

 

i. 
aa

a

4

82
2 


 

ii. 
xx

x




2

2 1
 

iii. 
22 






 

iv. 
33

22








 

v. 
44

42
2 






 

vi. 
2

2

41

144

x

xx




 

vii. 
23

2

425

615








 

viii. 
23

5








 

ix. 
22

33 22








 

x. 
82

162
2

3








 

 

17. Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: (Να κάνετε πρώτα γινόμενο τον 

αριθμητή και τον παρονομαστή τους) 

i. 
2233

46







 ψ32χ
 

ii. 
44

44








 

iii. 
22 2 






 

iv. 
22224

2

44

22

axaxx

axxax




 

v. 
33

3223

)(3 






 

vi. 
1

1
4

23








 

 

18.Να απλοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις: (Να κάνετε πρώτα γινόμενο 

τον αριθμητή και τον παρονομαστή τους) 
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i. 
22

22

4129

253








 

ii. 
27

65
3

2





x

xx
 

iii. 
  22222

66








 

iv. 
23

12
3

2








 

v. 
145

155
3

2








 

vi. 
2

4
23

4








 

 

19. Να κάνετε τους πολλαπλασιασμούς: 

i. 
2

1


   

ii. 










23

4

2
  

iii. 











2

4 2

3
 

iv. 


















 





25

10

3

5

1 2

 

v. 

2

2 3

9






































 

vi. 
 

 











2

14

2

2

7
2

 

 

20. Να κάνετε τις διαιρέσεις: 

i. 


 2
:

2
 

ii. 






 9
:

3 2









  

iii. 



:1  

iv. 















:  

v. )(: 



  

vi. 

6

5

5

: 















 

 

21. Να κάνετε τους πολλαπλασιασμούς: 

i. 
   

















22

2

 

ii. 
3

2

1 





 



 

iii. 
 

3

2

2

2











 








 

iv.  
2

2

2

11
2 













  

v. 
2222 















 

vi. 








 









2222

33

1
 

 

22. Να κάνετε τις διαιρέσεις: 

i.    8:4816 2   

ii.  22:)(    

iii.    22 6136:32    

iv. 
22 32

93
:

6





 




 

v. 
3

:
1

23

3

3 



 


 

vi. 








412

169
:

8

91
2

22




 

 

23. Να κάνετε τις πράξεις: 
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i. 
 2











 

ii. 

 2










 

iii. 

12

2










 

iv. 









66

44
3

3









 

v. 
12

12
:

1

1

1

1

2

2

























 

 

1.    

Να δείξετε ότι ο αριθμός 
2333333

333327333331666663333334 
 είναι ακέραιος. Να 

βρεθεί αυτός ο ακέραιος. (Ε.Μ.Ε. 1998) 

 

13.  

Αν  για τους αριθμούς α, β, χ, ψ ισχύει:    και   να δείξετε ότι η 

παράσταση: 

Α=






 1
:

22
 είναι ίση με 1. 

 

 


