
Μαθηµατικά Γ΄ Γυµνασίου Γυµνάσιο Θήρας

῾῾ Μένουµε Σπίτι ᾿᾿

...και κάνουµε Μαθηµατικά !

Επαναληπτικές Ασκήσεις
Γ΄ Γυµνασίου

Καθηγητής : Νικόλαος ∆. Κατσίπης

12 Απριλίου 2020

Οι παρακάτω ασκήσεις έχουν ως στόχο να αποτελέσουν µια αφορµή για επανάληψη των ενοτήτων

που έχετε διαδαχθεί µέχρι σήµερα. Προσπαθήστε να λύσετε τις παρακάτω ασκήσεις, αφού πρώτα

µελετήσετε τη ϑεωρία και τις ασκήσεις των σηµειώσεων σας.

Εύχοµαι σύντοµα να ξεπεράσουµε τις δυσκολίες και να επιστρέψουµε υγιείς και δυνατοί πίσω στο

σχολείο µας.

1. Να υπολογίσετε την αριθµητική τιµή των παραστάσεων:

(αʹ) A =
184

(−9)4
− 22

(ϐʹ) B =
472
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− (−2)2

(γʹ) Γ = 312 ·
(
−1

3

)12

− 2−2

(δʹ) ∆ = (23)
−2 · 25

(εʹ) E =
√
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√

50 +
(√

3
)2

(ϛʹ) Z =

√
75√
3
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√

(−2)2

(Ϲʹ) H =
√

3
(√

27 +
√

3
)

(ηʹ) Θ =
√

50−
√

8−
√

18

2. (αʹ) Να ϐρείτε το µονώνυµο το οποίο :

i. είναι αντίθετο από το −5x3y2,
ii. είναι όµοιο µε το −x2y και έχει συντελεστή 2,
iii. έχει µεταβλητές x, y, συντελεστή το −1 και είναι 1ου ϐαθµού ως προς x

και 2ου ϐαθµού ως προς y,
iv. έχει µεταβλητές x, y, συντελεστή το

√
2 και είναι 2ου ϐαθµού ως προς x

και 3ου ϐαθµού ως προς x και y.

(ϐʹ) Να κάνετε τις πράξεις :

i. 3xy2 + 4xy2

ii. 3xy2 − 4xy2

iii. 3xy · (−4x3y)

iv. (3xy2z) : (−4x3yz)

3. ∆ίνεται το πολυώνυµο

Q(x) = (x− 5) (x + 1)− (3x− 2)2 + 9
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(αʹ) Να γράψετε το πολυώνυµο Q(x) κατά τις ϕθίνουσες δυνάµεις του x και να
ϐρείτε το ϐαθµό του.

(ϐʹ) Να παραγοντοποιήσετε το Q(x).

(γʹ) Να λύσετε την εξίσωση Q(x) = 0.

(δʹ) Να ϐρείτε την τιµή Q(−1).

4. ∆ίνεται το πολυώνυµο

P(x) = (2x + 1)3 − 2x (2x− 1) (2x + 1)− 1

(αʹ) Να γράψετε το πολυώνυµο P(x) κατά τις ϕθίνουσες δυνάµεις του x και να
ϐρείτε το ϐαθµό του.

(ϐʹ) Να παραγοντοποιήσετε το P(x).

(γʹ) Να λύσετε την εξίσωση P(x) = 0.

(δʹ) Να αποδείξετε ότι : P
(√

2
)

+ P
(
−
√

2
)

= 48.

5. Αν x = 3 +
√

5 και y = 3−
√

5, να ϐρείτε την τιµή της παράστασης :

A = x2 − 2xy + y2.

6. (αʹ) Να αποδείξετε ότι : (
4

x
+ x

)2

−
(

x− 4

x

)2

= 16.

(ϐʹ) Να υπολογίσετε την τιµή της παράστασης :(
1

505
+ 2020

)2

−
(

2020− 1

505

)2

.

7. (αʹ) Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις :

i. x2 − 16

ii. x3 + 25x

iii. x2 − 9x

iv. x2 − 4x + 4

v. 3x2 − 12

vi. x2 − 5x + 6

(ϐʹ) Να λύσετε τις εξισώσεις :

i. x2 − 16 = 0

ii. x3 + 25x = 0

iii. x2 − 9x = 0

iv. x2 − 4x + 4 = 0

v. 3x2 − 12 = 0

vi. x2 − 5x + 6 = 0

(γʹ) Να ϐρείτε τις τιµές του x για τις οποίες ορίζονται οι παραστάσεις :

i. A =
2x + 8

x2 − 16

ii. B =
x2 + 25

x3 + 25x

iii. Γ =
3x− 6

3x2 − 12

iv. ∆ =
2x− 4

x2 − 4x + 4

v. E =
x− 2

x2 − 5x + 6

vi. Z =
x(x− 9) + x2 − 81

x2 − 9x

(δʹ) Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις A,B, Γ, ∆, E και Z.
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8. Για τις τιµές των µεταβλητών x και y που ορίζονται οι παρακάτω παραστάσεις, να
αποδείξετε ότι :

(αʹ)
x

x− 2
· x− 2

x2
=

1

x

(ϐʹ)
x− 2

x2 − 2x + 1
· x− 1

x− 2
=

1

x− 1

(γʹ)
x2 − xy

6y
:

x2 − y2

6y2
=

xy

x + y

(δʹ)
x + y

x− y
+

x + y

y − x
= 0

(εʹ)
3x + 2

x + 3
− 2x− 1

x + 3
= 1

(ϛʹ)
2x

x2 − 4
− 1

x− 2
=

1

x + 2

9. ∆ίνονται οι ϱητές αλγεβρικές παραστάσεις :

A =
x2 + x

x2 − 2x
και B =

3x + 6

x2 − 4
.

(αʹ) Να λύσετε τις εξισώσεις :

i. x2 − 2x = 0 ii. x2 − 4 = 0

(ϐʹ) Να ϐρείτε τις τιµές της µεταβλητής x για τις οποίες ορίζονται οι παραστάσεις A
και B και στη συνέχεια να τις απλοποιήσετε.

(γʹ) Για τις τιµές της µεταβλητής x που ορίζονται οι παραστάσεις A και B, να απο-
δείξετε ότι :

B− A = −1.

10. ∆ίνονται τα τρίγωνα ABΓ, ∆EZ και ΓH,
ZΘ, τα ύψη τους, αντίστοιχα. Επίσης,
Â = 68o, ∆ẐΘ = 22o, ΓH = ZΘ και
ΓB = ZE.

Να αποδείξετε ότι :

(αʹ) AH = ∆Θ,
(ϐʹ) HB = ΘE

(γʹ) τα τρίγωνα ABΓ και EZ∆ είναι ίσα.

11. ∆ίνεται το ισοσκελές τρίγωνο ABΓ µε
AB = AΓ. Προεκτείνουµε την ϐάση BΓ
κατά ίσα τµήµατα B∆ = ΓE.

(αʹ) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο A∆E
είναι ισοσκελές.

(ϐʹ) Να αποδείξετε ότι η απόσταση του
σηµείου B από την πλευρά A∆ ε-
ίναι ίση µε την απόσταση του σηµε-
ίου Γ από την πλευρά AE.
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12. Τα τρίγωνα ABΓ και ∆EZ είναι ίσα. Να
αποδείξετε ότι οι διάµεσοι AM και A′M′

των τριγώνων, που αντιστοιχούν στις ίσες
πλευρές BΓ και B′Γ′, αντίστοιχα, είναι
ίσες.

13. Στο τραπέζιο ABΓ∆ (AB‖Γ∆) το ευ-
ϑύγραµµο τµήµα EZ είναι παράλληλο
στις ϐάσεις του. Αν AE = x cm, BZ =
x − 0, 2 cm, E∆ = 5 cm και ZΓ =
x + 3 cm, να υπολογίσετε την τιµή του
x.

14. Στο διπλανό τρίγωνο ABΓ ισχύει ότι :

∆E ‖ BΓ και EZ ‖ AB.

Αν A∆ = 1 cm, ∆B = 4 cm και BΓ =
10 cm, τότε :

(αʹ) να ϐρείτε το λόγο
ΓE

AE
,

(ϐʹ) το µήκος του ευθύγραµµου τµήµα-
τος BZ.

Καλό Πάσχα !

Εύχοµαι το ΄Αγιο Φως της Ανάστασης να ϕωτίσει τις Ϲωές σας και

να σας χαρίσει υγεία, χαρά και ευτυχία !
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