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3.10  Σσέζη εξωηεπικήρ και απένανηι γωνίαρ 

3.11  Ανιζοηικέρ ζσέζειρ πλεςπών και γωνιών 

3.12  Τπιγωνική ανιζόηηηα 

 

1. ΘΕΜΑ_2_36331 

Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ηε γσλία Α νξζή θαη από ην κέζν Μ 

ηεο πιεπξάο ΒΓ θέξνπκε ηα θάζεηα ηκήκαηα ΜΓ θαη ΜΔ ζηηο πιεπξέο ΑΒ 

θαη ΑΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  Αλ είλαη ΜΓ = ΜΔ, ηόηε: 

  i.  ηα ηξίγσλα ΒΓΜ θαη ΓΔΜ είλαη ίζα,  

  ii.  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο.  

 β)  Αλ είλαη ΑΒ = ΑΓ, ηόηε ΜΓ = ΜΔ.                  

 

2. ΘΕΜΑ_2_36168 

΢ην ζρήκα, ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην κε νξζή ηε γσλία ̂  θαη ε 

γσλία ̂  είλαη κηθξόηεξε ηεο γσλίαο ˆ .  Ζ ΒΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο  

θαη ε ΓΔ είλαη θάζεηε ζηελ ΒΓ.  Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΓ = ΓΔ ,   

 β)  ΑΓ < ΓΓ,  

 γ)  ΑΓ > ΑΒ .  

 

3. ΘΕΜΑ_2_34514 

Έζησ θπξηό ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ κε  BA = ΒΓ  θαη  ˆ ˆ.  Να 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ˆ ˆ ,    

 β)  ην ηξίγσλν ΑΓΓ είλαη ηζνζθειέο,  

 γ)  ε επζεία ΒΓ είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ ηκήκαηνο ΑΓ.                  

 

4. ΘΕΜΑ_2_34507 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      θαη ηα κέζα Γ, 

Δ ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ, ΑΓ αληίζηνηρα. Έζησ όηη νη 

κεζνθάζεηεο επζείεο ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ ηέκλνληαη ζην Μ 

θαη νη νπνίεο ηέκλνπλ ηνλ θνξέα  ε  ηεο βάζεο ΒΓ ζηα ζεκεία 

Ζ θαη Ε. 

 α)  Να ζπγθξίλεηε ηα ηξίγσλα ΓΒΖ θαη ΔΕΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΜΕΖ είλαη ηζνζθειέο. 
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5. ΘΕΜΑ_2_34502 

΢ην αθόινπζν ζρήκα, ε ΑΓ είλαη δηάκεζνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη ην Δ είλαη ζεκείν 

ζηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΓ, ώζηε ΓΔ = ΑΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΒ = ΓΔ ,  

 β)  ΑΔ < ΑΒ + ΑΓ.  

 

6. ΘΕΜΑ_2_34496 

Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα ύςε ηνπ ΒΓ θαη ΓΔ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο πιεπξέο ηνπ ΑΓ θαη ΑΒ 

αληίζηνηρα.  

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  Αλ ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ = ΑΓ, ηόηε  ηα ύςε ΒΓ θαη ΓΔ είλαη ίζα.                

 β)  Αλ ηα ύςε ΒΓ θαη ΓΔ είλαη ίζα, ηόηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΓ = ΑΒ.                

 

7. ΘΕΜΑ_2_34415 

Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ  .    Οη δηρνηόκνη ησλ εμσηεξηθώλ 

γσληώλ ̂  θαη ̂  ηέκλνληαη ζην ζεκείν Μ θαη ηα ζεκεία Κ θαη Λ είλαη 

αληίζηνηρα ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΒΜΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΜΒ = ΜΓ,  

 β)  ΜΚ = ΜΛ .  

 

8. ΘΕΜΑ_2_34396 

΢ε νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ  ˆ 90   , ε δηρνηόκνο ηε γσλίαο ̂  ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζε ζεκείν Γ. Από 

ην Γ θέξνπκε πξνο ηελ πιεπξά ΒΓ κηα θάζεηε επζεία, ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ΒΓ ζε ζεκείν Δ. Να 

απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΓ = ΓΔ,  

 β)  ΑΓ < ΓΒ.  

         

9. ΘΕΜΑ_3_12069 

΢ε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ      παίξλνπκε ζηελ πιεπξά ΑΒ ζεκείν Γ, ώζηε ΓΒ = 2ΑΓ, θαη ζηελ 

πιεπξά ΑΓ ζεκείν Δ, ώζηε ΔΓ= 2ΑΔ. Σν Μ είλαη ην κέζν ηεο πιεπξάο ΒΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

i.  ηα ηκήκαηα ΓΒ θαη  ΔΓ είλαη ίζα,   

ii. ην ηξίγσλν ΜΓΔ είλαη ηζνζθειέο.  

 β)  Αλ Ρ ην ζεκείν ηνκήο ησλ ηκεκάησλ  ΒE  θαη  ΓΓ  λα δείμεηε όηη: 

  i.  Οη γσλίεο  ˆ  θαη ˆ  είλαη ίζεο.  

  ii.  ην ηκήκα ΡΜ δηρνηνκεί ηε γσλία ˆ . 
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10. ΘΕΜΑ_4_37095 

Γίλεηαη νμεία γσλία ˆxOy  θαη δύν νκόθεληξνη θύθινη  1Ο,ξ  θαη 

 2Ο,ξ κε 
1 2ξ ξ ,  πνπ ηέκλνπλ ηελ Οx ζηα ζεκεία Κ, Α θαη ζηελ Οy 

ζηα Λ, Β αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΑΛ = ΒΚ ,  

 β)  ην ηξίγσλν ΑΡΒ είλαη ηζνζθειέο, όπνπ Ρ ην ζεκείν ηνκήο ησλ ΑΛ 

θαη ΒΚ, 

 γ)  ε ΟΡ δηρνηνκεί ηελ ˆxOy .  

 

11. ΘΕΜΑ_4_37094 

Έζησ ΑΒΓ ηξίγσλν θαη ηα ύςε ηνπ ΒΔ θαη ΓΓ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο πιεπξέο ΑΓ θαη ΑΒ αληίζηνηρα. 

Γίλεηαη ε αθόινπζε πξόηαζε: 

Π: Αλ ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζνζθειέο κε ΑΒ = ΑΓ, ηόηε ηα ύςε ΒΔ θαη ΓΓ πνπ αληηζηνηρνύλ ζηηο ίζεο 

πιεπξέο ηνπ είλαη ίζα. 

 α)  Να εμεηάζεηε αλ ηζρύεη ε πξόηαζε Π αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.           

 β)  Να δηαηππώζεηε ηελ ανηίζηποθη πξόηαζε ηεο  Π  θαη λα απνδείμεηε όηη ηζρύεη. 

 γ)  Να δηαηππώζεηε ηελ πξόηαζε Π θαη ηελ ανηίζηποθή ηηρ σο εληαία πξόηαζε.     

        

12. ΘΕΜΑ_4_1749 

Θεσξνύκε δπν ζεκεία Α θαη Β ηα νπνία βξίζθνληαη ζην ίδην κέξνο σο πξνο κηα επζεία  ε , ηέηνηα ώζηε ε 

επζεία ΑΒ δελ είλαη θάζεηε ζηελ  ε .  Έζησ   ην ζπκκεηξηθό ηνπ Α σο πξνο ηελ επζεία  ε , δειαδή ε 

 ε  είλαη κεζνθάζεηνο ηνπ .  

 α)  Αλ ε    ηέκλεη ηελ επζεία  ε  ζην ζεκείν Ο, λα απνδείμεηε όηη: 

  i.   Ζ επζεία  ε  δηρνηνκεί ηε γσλία ˆ .     

  ii.  Οη εκηεπζείεο ΟΑ θαη ΟΒ ζρεκαηίδνπλ ίζεο νμείεο γσλίεο κε ηελ επζεία  ε .  

 β)  Αλ Κ είλαη έλα άιιν ζεκείν πάλσ ζηελ επζεία  ε , λα απνδείμεηε όηη: 

 i.  ,          

 ii. .                                                  

 

13. ΘΕΜΑ_4_1875 

Θεσξνύκε ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ), θαη ηελ 

επζεία ε ηεο εμσηεξηθήο δηρνηόκνπ ηεο γσλίαο Α. Ζ 

θάζεηε ζηελ πιεπξά ΑΒ ζην Β ηέκλεη ηελ ε ζην Κ θαη 

ηελ επζεία ΑΓ ζην Ε. Ζ θάζεηε ζηελ πιεπξά ΑΓ ζην Γ 

ηέκλεη ηελ ε ζην Λ θαη ηελ επζεία ΑΒ ζην Δ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 
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  i.  ΑΕ = ΑΔ , 

  ii.  AK = ΑΛ . 

 β)  Έλαο καζεηήο, θνηηώληαο ην ζρήκα, δηαηύπσζε ηελ άπνςε όηη ε ΑΘ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο Α ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ, όπνπ Θ ην ζεκείν ηνκήο ησλ ΚΕ θαη ΔΛ. ΢πκθσλείηε κε ηελ παξαπάλσ ζθέςε ηνπ 

καζεηή ή όρη; Γηθαηνινγήζηε πιήξσο ηελ απάληεζή ζαο. 

 

14. ΘΕΜΑ_4_37823 

 Γίλεηαη νμπγώλην ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ (ΑΓ = ΒΓ). Ζ κεζνθάζεηε 

 ε  ηεο ΑΓ ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΒ (πξνο ην κέξνο ηνπ Β) ζην 

ζεκείν Μ  θαη ηελ ΑΓ  ζην Ε. ΢ηελ πξνέθηαζε ηεο ΜΓ (πξνο ην κέξνο 

ηνπ Γ) παίξλνπκε ζεκείν Δ ηέηνην ώζηε ΓΔ = ΒΜ. 

 α)  Να δείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΜΓ είλαη ηζνζθειέο. 

 β)  Να δεηρηεί όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΓΒΜ  είλαη ίζα.        

 γ)  Να δεηρηεί όηη ην ηξίγσλν ΑΜΔ είλαη ηζνζθειέο.   

  

15. ΘΕΜΑ_4_37124 

Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε ΑΒ < ΑΓ . ΢ηελ πξνέθηαζε ηεο ΑΒ (πξνο ην Β) 

ζεσξνύκε ζεκείν Δ έηζη ώζηε  ΑΔ = ΑΓ . ΢ηελ πιεπξά ΑΓ ζεσξνύκε 

ζεκείν Γ έηζη ώζηε ΑΓ  = ΑΒ . Αλ ηα ηκήκαηα ΓΔ θαη ΒΓ ηέκλνληαη ζην 

Κ θαη ε πξνέθηαζε ηεο ΑΚ ηέκλεη ηελ ΔΓ ζην Μ, ηόηε λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ΒΓ = ΓΔ ,                     

 β)  ΒΚ = ΚΓ ,                      

 γ)  Ζ ΑΚ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο Â .                              

 δ)  Ζ ΑΜ είλαη κεζνθάζεηνο  ηεο ΔΓ .                          

 

 

 


