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3.14  Σχεηικές θέζεις ευθείας και κύκλου 

3.15  Εθαπηόμενα ημήμαηα 

3.16  Σχεηικές θέζεις δύο κύκλων 

 

1. ΘΕΜΑ_2_13759 

Γίλεηαη θύθινο κε θέληξν Ο θαη αθηίλα ξ = 6. Έζησ d ε απόζηαζε ηνπ θέληξνπ Ο ηνπ θύθινπ από κηα 

επζεία  ε . Να βξείηε ηε ζρεηηθή ζέζε ηνπ θύθινπ θαη ηεο επζείαο  ε  ζηηο εμήο πεξηπηώζεηο: 

 α)  d = 3   β) d = 6   γ) d = 9        

 

2. ΘΕΜΑ_2_36344 

Έζησ θύθινο κε θέληξν Ο θαη αθηίλα ξ. ΢ε ζεκείν Ν ηνπ θύθινπ 

θέξνπκε ηελ εθαπηόκελή ηνπ, θαη εθαηέξσζελ ηνπ Ν ζεσξνύκε ζεκεία Α 

θαη Β, ηέηνηα ώζηε ΝΑ = ΝΒ. Οη ΟΑ θαη ΟΒ ηέκλνπλ ηνλ θύθιν ζηα Κ 

θαη Λ αληίζηνηρα. 

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΟΒ είλαη ηζνζθειέο,  

 β)  ην ζεκείν Ν είλαη κέζν ηνπ ηόμνπ ΚΛ.  

 

3. ΘΕΜΑ_2_36354 

Έζησ θύθινο  Ο,ξ  θαη έλα εμσηεξηθό ηνπ ζεκείν Α. Από ην Α θέξνπκε ηα 

εθαπηόκελα ηκήκαηα ΑΒ θαη ΑΓ ηνπ θύθινπ θαη έζησ Δ θαη Γ ηα 

αληηδηακεηξηθά ζεκεία ησλ Β θαη Γ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΑΒΔ θαη ΑΓΓ είλαη ίζα,  

 β)  ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη ίζα.                

 

4. ΘΕΜΑ_2_36338 

Γίλνληαη δύν νκόθεληξνη θύθινη κε θέληξν Ο θαη αθηίλεο ξ θαη R 

 ξ R .  Οη ρνξδέο ΓΓ θαη ΕΔ ηνπ θύθινπ  Ο,R  εθάπηνληαη ηνπ 

θύθινπ  O,ξ  ζηα ζεκεία Α θαη Β αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ΓΓ = ΕΔ.                

 β)  Αλ νη ΓΓ θαη ΕΔ πξνεθηεηλόκελεο ηέκλνληαη ζην ζεκείν Κ, λα 

απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΚΔΓ είλαη ηζνζθειέο.                

 

5. ΘΕΜΑ_2_36098 

΢ην δηπιαλό ζρήκα δίλεηαη θύθινο  Ο,R  θαη ηα εθαπηόκελα 

ηκήκαηα ΜΑ θαη ΜΒ. Πξνεθηείλνπκε ηελ ΑΜ θαηά ηκήκα 

ΜΓ ΜΑ θαη ηελ ΟΜ θαηά ηκήκα ΜΓ = ΟΜ. 
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 α)  Να απνδείμεηε όηη ΜΒ = ΜΓ.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΟΜΒ θαη ΜΓΓ είλαη ίζα.  

 

6. ΘΕΜΑ_2_36095 

Από εμσηεξηθό ζεκείν Ρ ελόο θύθινπ  O,ξ  θέξλνπκε ηα 

εθαπηόκελα ηκήκαηα ΡΑ θαη ΡΒ. Αλ Μ είλαη έλα ηπραίν εζσηεξηθό 

ζεκείν ηνπ επζπγξάκκνπ ηκήκαηνο ΟΡ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ηξίγσλα ΡΑΜ θαη PMB είλαη ίζα,  

 β)  νη γσλίεο ˆMAO  θαη ˆMBO  είλαη ίζεο.   

 

7. ΘΕΜΑ_2_13817 

Γίλεηαη θύθινο κε θέληξν Ο θαη αθηίλα ξ. ΢ε ζεκείν Β ηνπ θύθινπ 

θέξνπκε εθαπηόκελε επζεία  ε .  Θεσξνύκε ζηελ επζεία  ε  δύν 

ζεκεία Α θαη Γ εθαηέξσζελ ηνπ Β έηζη ώζηε ΒΑ < ΒΓ θαη από ηα 

ζεκεία απηά, θέξνπκε ηα εθαπηόκελα ηκήκαηα ΑΕ θαη ΓΜ ζηνλ 

θύθιν. 

 α)  Να γξάςεηε ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ηα νπνία είλαη ίζα, 

αηηηνινγώληαο ηελ απάληεζή ζαο.   

 β) Να απνδείμεηε όηη ΑΓ = ΑΕ + ΜΓ.      

 

8. ΘΕΜΑ_2_13836 

 α)  ΢ην ζρήκα, γηα ηνπο θύθινπο  A,ξ  θαη  Β,R  ηζρύεη ξ R.  

  Να απνδείμεηε όηη ΒΓ ΑΓ ΑΒ ΑΓ ΒΓ    .             

 β)  Ο ράξηεο ελόο θξπκκέλνπ ζεζαπξνύ έρεη δύν ζηαζεξά ζεκεία Α θαη Β, 

ηα νπνία απέρνπλ κεηαμύ ηνπο 6. Δπίζεο γξάθεη όηη ν ζεζαπξόο είλαη 

θξπκκέλνο ζε έλα ζεκείν ην νπνίν απέρεη 3 από ην Α ηνπ ράξηε θαη 5 

από ην Β ηνπ ράξηε. Πνηα είλαη ηα ζεκεία ηνπ ράξηε ζηα νπνία κπνξεί 

λα είλαη θξπκκέλνο ν ζεζαπξόο; 

 

9. ΘΕΜΑ_2_13758 

Γίλνληαη δύν θύθινη  K,3  θαη  Λ,8 .  Να βξείηε ηε ζρεηηθή ζέζε ησλ δύν θύθισλ, αηηηνινγώληαο ηελ 

απάληεζή ζαο, όηαλ: 

 α) ΚΛ = 13 β) ΚΛ = 2 γ) ΚΛ = 5 δ) ΚΛ = 11 ε) ΚΛ = 9    

     

10. ΘΕΜΑ_2_13757 

Γίλνληαη δύν θύθινη  Κ,2  θαη   Λ,5 .  

 α)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο δηαθέληξνπ ΚΛ, αλ νη θύθινη εθάπηνληαη εμσηεξηθά. 
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 β)  Να ππνινγίζεηε ην κήθνο ηεο δηαθέληξνπ ΚΛ, αλ νη θύθινη εθάπηνληαη εζσηεξηθά.    

 γ)  Μεηαμύ πνηώλ ηηκώλ βξίζθεηαη ην κήθνο ηεο δηαθέληξνπ ΚΛ, αλ ν θύθινο  Κ,2  βξίζθεηαη ζην 

εζσηεξηθό ηνπ θύθινπ  Λ,5 ; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.      

 δ)  Μεηαμύ πνηώλ ηηκώλ βξίζθεηαη ην κήθνο ηεο δηαθέληξνπ ΚΛ, αλ νη θύθινη ηέκλνληαη; Να αηηηνινγήζεηε 

ηελ απάληεζή ζαο.    

 

11. ΘΕΜΑ_2_12417 

Έζησ δύν θύθινη  K,R  θαη  Λ,r , κε  R = 3, r = 2 θαη ΚΛ = 4. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  Οη θύθινη  K,R  θαη   Λ,r  ηέκλνληαη ζε δύν ζεκεία, έζησ Α θαη Β. 

 β)  ˆ ˆΚΑΛ ΑΛΚ.  

 

12. ΘΕΜΑ_2_13835 

Σα ζεκεία Α, Κ θαη Λ δε βξίζθνληαη ζηελ ίδηα επζεία. Σν ζεκείν Α απέρεη 4 από 

ην Κ θαη 5 από ην Λ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη 1< ΚΛ < 9.  

 β)  Να βξείηε έλα ζεκείν Β ηνπ επηπέδνπ δηαθνξεηηθό από ην Α, πνπ λα απέρεη 4 

από ην Κ θαη 5 από ην Λ.  

 

13. ΘΕΜΑ_3_13702 

Γίλνληαη δπν θύθινη  1Κ,ξ  θαη  2Λ,ξ  πνπ εθάπηνληαη εμσηεξηθά ζε ζεκείν Α. Μηα επζεία  ε  εθάπηεηαη 

εμσηεξηθά ζηνπο δπν θύθινπο ζε ζεκεία Β θαη Γ αληίζηνηρα. Αλ ε εζσηεξηθή εθαπηνκέλε ησλ θύθισλ ζην 

ζεκείν επαθήο ηνπο Α ηέκλεη ηελ επζεία  ε  ζε ζεκείν Μ, λα απνδείμεηε όηη: 

 α)  ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ αλήθνπλ ζε θύθιν ηνπ νπνίνπ λα πξνζδηνξίζεηε ην θέληξν θαη ηελ αθηίλα.  

 β)  ν θύθινο πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ εθάπηεηαη ζηε δηάθεληξν ΚΛ ησλ θύθισλ  1Κ,ξ  θαη 

 2Λ,ξ .  

 

14. ΘΕΜΑ_4_1752 

Θεσξνύκε θύθιν θέληξνπ Ο θαη εμσηεξηθό ζεκείν ηνπ Ρ. Από ην Ρ θέξλνπκε ηα εθαπηόκελα ηκήκαηα ΡΑ 

θαη ΡΒ. Ζ δηαθεληξηθή επζεία ΡΟ ηέκλεη ηνλ θύθιν ζην ζεκείν Λ. Ζ εθαπηνκέλε ηνπ θύθινπ ζην Λ ηέκλεη 

ηα ΡΑ θαη ΡΒ ζηα ζεκεία Γ θαη Γ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΡΓΓ είλαη ηζνζθειέο, 

 β)  ΓΑ = ΓΒ, 

 γ)  ε πεξίκεηξνο ηνπ ηξηγώλνπ ΡΓΓ είλαη ίζε κε ΡΑ + ΡΒ. 
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15. ΘΕΜΑ_4_1751 

Έζησ όηη ν θύθινο  O,ξ  εθάπηεηαη ησλ πιεπξώλ ηνπ ηξηγώλνπ ΡΓΔ ζηα 

ζεκεία Α, Γ θαη Β. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ΡΓ = ΓΓ + ΑΡ  ii.  ΡΓ – ΓΓ = ΡΔ – ΓΔ 

 β)  Αλ ΑΓ = ΒΔ, λα απνδείμεηε όηη: 

  i.  ην ηξίγσλν ΡΓΔ είλαη ηζνζθειέο, 

  ii.  ηα ζεκεία Ρ, Ο θαη Γ είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

16. ΘΕΜΑ_4_13846 

Γίλεηαη ην δηπιαλό ζρήκα κε ηνπο θύθινπο  Α,ξ  θαη  Β,R  κε 

R ξ. Δπίζεο ΑΒ = 9. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη R ξ 9.       

 β)  Να ζρεδηάζεηε έλα ηξίγσλν ΚΛΜ κε ΚΛ λα είλαη ίζε κε ξ 

θαη ε πιεπξά ΛΜ λα είλαη ίζε κε R. Να πεξηγξάςεηε ηνλ 

ηξόπν πνπ ην ζρεδηάζαηε θαη λα απνδείμεηε όηη ε ηξίηε πιεπξά ηνπ είλαη κηθξόηεξε από 9. 

 γ)  Έζησ ην ηξίγσλν ΚΛΜ πνπ ζρεδηάζαηε ζην β) εξώηεκα. Πόζα ζεκεία ηνπ επηπέδνπ έρνπλ θαη ηηο δύν 

ηδηόηεηεο Η1 θαη Η2 πνπ πεξηγξάθνληαη παξαθάησ; 

 Η1: «Ζ απόζηαζε ησλ ζεκείσλ από ην Κ είλαη ίζε κε ξ».  

 Η2: «Ζ απόζηαζε ησλ ζεκείσλ από ην Μ είλαη ίζε κε R». 

 Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

17. ΘΕΜΑ_4_13823 

 α)  ΢ην παξαθάησ ζρήκα γηα ηνπο θύθινπο  Α,ξ  θαη  Β,R ηζρύεη 

ξ R  θαη ΑΒ = 6. 

  i.  Να απνδείμεηε όηη  .         

  ii. Παξαθάησ γξάθνληαη νη ηδηόηεηεο 1 θαη 2. Πνην ζεκείν από ηα 

Κ θαη Γ έρεη ηελ ηδηόηεηα 1, πνην ηελ ηδηόηεηα 2 θαη πνην έρεη θαη 

ηηο δύν;  

Ηδηόηεηα 1: «Σν ζεκείν απέρεη R από ην Β.» 

Ηδηόηεηα 2: «Σν ζεκείν απέρεη ξ από ην Α.» 

Να αηηηνινγήζεηε ηηο απαληήζεηο ζαο.                     

 β)  Ο ράξηεο ελόο θξπκκέλνπ ζεζαπξνύ έρεη δύν ζηαζεξά ζεκεία Α θαη Β, ηα νπνία απέρνπλ κεηαμύ ηνπο 6. 

Δπίζεο γξάθεη όηη ν ζεζαπξόο είλαη θξπκκέλνο ζε έλα ζεκείν ην νπνίν απέρεη 3 από ην Α ηνπ ράξηε θαη 

2 από ην Β ηνπ ράξηε. Μπνξεί λα είλαη ζσζηή ε πιεξνθνξία πνπ δίλεη ν ράξηεο γηα λα βξεη θαλείο ην 

ζεζαπξό; 

 

 


