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¢óêçóç 1
Íá åêöñÜóåôå ôïí áñéèìü 110 ùò ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí ìå äéá-
äï÷éêÝò äéáéñÝóåéò.

Ïé ðñþôïé áñéèìïß* åßíáé ôï "êáôáóêåõáóôéêü" õëéêü ãéá íá öôéá÷ôïýí üëïé ïé óýíèåôïé áñéèìïß. 
ÊÜèå óýíèåôïò áñéèìüò åßíáé öôéáãìÝíïò áðü Ýíáí ìïíáäéêü óõíäõáóìü ðñþôùí áñéèìþí.
Ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí
¸íáò óýíèåôïò áñéèìüò ìðïñåß íá åêöñáóôåß êáé ùò ãéíüìåíï ðñþôùí áñéèìþí (ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí).

Ç óåéñÜ ôùí äéáéñÝóåùí äåí ðáßæåé êáíÝíá ñüëï, ãéáôß êÜèå óýíèåôïò áñéèìüò áíáëýåôáé óå ãéíüìåíï ðñþ-
ôùí ðáñáãüíôùí ìüíï êáôÜ Ýíáí ôñüðï.
Ãéá íá áíáëýóïõìå Ýíáí óýíèåôï áñéèìü óå ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí, ìðïñïýìå íá åñãáóôïýìå ìå äå-
íôñïäéÜãñáììá Þ äéáäï÷éêÝò äéáéñÝóåéò.

110 2
55 5
11 11

1

110 = 2 . 5 . 11

á. ÅîåôÜæïõìå, óýìöùíá ìå ôá êñéôÞñéá äéáéñåôüôç-
ôáò, ðïéïò åßíáé ï ìéêñüôåñïò ðñþôïò áñéèìüò ìå
ôïí ïðïßï äéáéñåßôáé ï áñéèìüò 110. Âñßóêïõìå
üôé åßíáé ôï 2. ¸ôóé ôïí äéáéñïýìå êáé ãñÜöïõìå
áðü êÜôù ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé 55.

â. Óõíå÷ßæïõìå ôçí ßäéá äéáäéêáóßá ãéá ôï 55. Äéáé-
ñïýìå ìå ôï 5 êáé ãñÜöïõìå ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé
ôï 11. 

ã. Äéáéñïýìå ôï 11 ìå ôï 11, êáé ãñÜöïõìå ôï ðçëß-
êï, ðïõ åßíáé ôï 1. 
Ç áíÜëõóç ôåëåéþíåé, ãéáôß ôï ôåëåõôáßï ðçëßêï
åßíáé ôï 1.

*Óôç óåëßäá 90 ôïõ äåýôåñïõ ôåý÷ïõò áóê.3  åßíáé 29,31 áíôß ôïõ 27,29.

Ï áñéèìüò 110 åêöñÜæåôáé ùò  2 · 5 · 11.ÁðÜíôçóç:
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí , óåë. 35

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 35

Áíáëýïõìå ôï 80 ìå äåíôñïäéÜãñáììá óå ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí.
á. ÅîåôÜæïõìå, óýìöùíá ìå ôá êñéôÞñéá äéáéñåôüôçôáò, ðïéïò åßíáé ï ìéêñüôå-

ñïò ðñþôïò áñéèìüò ìå ôïí ïðïßï äéáéñåßôáé ï áñéèìüò 80. Âñßóêïõìå üôé
åßíáé ôï 2.
ÅðïìÝíùò, ãñÜöïõìå ôï ãéíüìåíï 2 · 40. 

â. Áðü êÜôù, áöïý ãñÜøïõìå îáíÜ ôïí ðñþôï ðáñÜãïíôá (ôï 2), óõíå÷ßæïõ-
ìå áíáëýïíôáò ìå ôïí ßäéï ôñüðï ôï 40. Äéáéñåßôáé ìå ôï 2 êáé Ýôóé ãñÜöïõ-
ìå ôï ãéíüìåíï 2 · 20. ¼ìïéá ãñÜöïõìå ôï 20 = 2 · 10 êáé ôï 10 = 2 · 5.
Ç áíÜëõóç ôåëåéþíåé, ãéáôß üëïé ïé ðáñÜãïíôåò åßíáé ðñþôïé áñéèìïß.

¢ñá 80 = 2 . 2 . 2 . 2 . 5 

2 . 5 2 . 3 . 5 2 . 5 . 5 2 . 5 . 7

2 . 2 . 5 2 . 2 . 2 . 5 2 . 2 . 3 . 5 2 . 2 . 2 . 2 . 5
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 35

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 35

2 . 3 . 5 . 7 2 . 5 . 5 . 7 2 . 5 . 73

96 2
48 2
24 2
12 2
6 2
3 3
1

á. ÅîåôÜæïõìå, óýìöùíá ìå ôá êñéôÞñéá äéáéñåôüôçôáò, ðïéïò åßíáé ï ìéêñüôåñïò
ðñþôïò áñéèìüò ìå ôïí ïðïßï äéáéñåßôáé ï áñéèìüò 96. Âñßóêïõìå üôé åßíáé ôï
2. ¸ôóé ôïí äéáéñïýìå êáé ãñÜöïõìå áðü êÜôù ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé 48.

â. Óõíå÷ßæïõìå ôçí ßäéá äéáäéêáóßá ãéá ôï 48. Äéáéñïýìå ìå ôï 2 êáé ãñÜöïõìå
ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé ôï 24.

ã. Äéáéñïýìå ôï 24 ìå ôï 2, êáé ãñÜöïõìå ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé ôï 12.
ä. Äéáéñïýìå ôï 12 ìå ôï 2, êáé ãñÜöïõìå ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé ôï 6.
å. Äéáéñïýìå ôï 6 ìå ôï 2, êáé ãñÜöïõìå ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé ôï 3.
óô. Äéáéñïýìå ìå ôï 3, êáé ãñÜöïõìå ôï ðçëßêï, ðïõ åßíáé ôï 1. Ç áíÜëõóç ôå-

ëåéþíåé, ãéáôß ôï ôåëåõôáßï ðçëßêï åßíáé ôï 1.

ÅðïìÝíùò ôï 96 ùò ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí ãñÜöåôáé ùò åîÞò: 96 = 2 . 2 . 2 . 2 . 2 . 3
Ìå ðáñüìïéá äéáäéêáóßá ãñÜöïõìå ôïõò áñéèìïýò 405, 675, 291 êáé 87 ùò ãéíüìåíï ðñþôùí
ðáñáãüíôùí.
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405 3
135 3
45 3
15 3
5 5
1

675 3
225 3
75 3
25 5
5 5
1

291 3
97 97
1

87 3
29 29
1

405 = 3 . 3 . 3 . 3 . 5 675 = 3 . 3 . 3 . 5 . 5 291 = 3 . 97 87  = 3 . 29

4.620 11
420 2
210 2
105 3
35 5
7 7
1

4.620 2
2.310 2
1.155 3

385 5
77 7
11 11
1

Ðñüâëçìá 1
Ôï 11 åßíáé ðáñÜãïíôáò ôïõ áñéèìïý 4.620. Ðïéïýò Üëëïõò äéáöïñåôé-
êïýò ðáñÜãïíôåò Ý÷åé ï áñéèìüò áõôüò;

Ïé Üëëïé ðáñÜãïíôåò åßíáé ïé 2, 3, 5, 7.ÁðÜíôçóç:

Èá áíáëýóù ôïí áñéèìü 4.620 óå ãéíüìå-

íï ðñþôùí ðáñáãüíôùí. Èá äéáéñÝóù

áñ÷éêÜ ìå ôï 11 êáé èá óõíå÷ßóù ìå ôç

ìÝèïäï ôùí äéáäï÷éêþí äéáéñÝóåùí.
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 36

Èá áíáëýóù ôï 100 óå ãéíü-

ìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí ìå

äéáäï÷éêÝò äéáéñÝóåéò.

ÁðÜíôçóç: 100 = 2 . 2 . 5 . 5

100 2
50 2
25 5
5 5
1

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 36

2.310 2
1.155 3
385 5
77 7
11 11
1

Èá áíáëýóù ôï 2.310 óå ãé-

íüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí

ìå äéáäï÷éêÝò äéáéñÝóåéò.

ÁðÜíôçóç: Ïé Üëëïé ðáñÜãïíôåò åßíáé ïé 2, 3, 5, êáé 7.

Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí, óåë. 36

• Ïé óåëßäåò ðïõ êáëýðôåé ôï êáèÝíá áðü ôá äýï ìÝñç ôçò ìéáò ïìÜäáò åßíáé 2 · 2. 
• Ïé óåëßäåò ðïõ êáëýðôåé ôï óõíïëéêü Ýñãï ôçò ïìÜäáò åßíáé 2 · 2 · 2.
• Ïé óåëßäåò ðïõ êáëýðôåé ôï óõíïëéêü Ýñãï êáé ôùí ôñéþí ïìÜäùí åßíáé 2 · 2 · 2 · 3 = 24.
• Ôï óõíïëéêü áñéèìü ôùí óåëßäùí ôçò áößóáò ìðïñïýìå íá ôï âñïýìå ìå ôïõò åîÞò ôñüðïõò:

- 2 · 2 åðß 6 ðïõ åßíáé ïé õðïïìÜäåò: 2 · 2 · 6 = 24
- 2 · 2 · 2 åðß 3 ðïõ åßíáé ïé ïìÜäåò: 2 · 2 · 2 · 3 = 24
- 6 · 4 ðïõ åßíáé ôá öýëëá ÷áñôß: 4 · 6 = 24
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ÐïëëáðëÜóéï åíüò öõóéêïý áñéèìïý ëÝãåôáé ï áñéèìüò ðïõ ðñïêýðôåé, üôáí ôïí ðïëëáðëáóéÜóïõìå ìå
Ýíáí Üëëï öõóéêü áñéèìü.ÊÜèå öõóéêüò áñéèìüò Ý÷åé Üðåéñá ðïëëáðëÜóéá. 
ÊïéíÜ ðïëëáðëÜóéá äýï Þ ðåñéóóüôåñùí öõóéêþí áñéèìþí ëÝãïíôáé ïé áñéèìïß ðïõ åßíáé ðïëëáðëÜóéá
üëùí áõôþí ôùí öõóéêþí áñéèìþí.
Ôï ìéêñüôåñï áðü ôá êïéíÜ ðïëëáðëÜóéá, åêôüò áðü ôï 0, ëÝãåôáé ÅëÜ÷éóôï Êïéíü ÐïëëáðëÜóéï (Å.Ê.Ð.).

Ãéá íá âñïýìå ôï Å.Ê.Ð. äýï Þ ðåñéóóüôåñùí áñéèìþí åîåôÜæïõìå ôïí ìåãáëýôåñï áðü áõôïýò. Áí áõôüò äåí
åßíáé ôï Å.Ê.Ð. ôïõò, ôïí äéðëáóéÜóïõìå, ôñéðëáóéÜóïõìå ê.ëð., þóðïõ íá âñïýìå ôï ðïëëáðëÜóéï ôïõ ðïõ
åßíáé ðïëëáðëÜóéï êáé ôùí Üëëùí áñéèìþí.
¸íáò Üëëïò ôñüðïò åßíáé íá ôïõò áíáëýóïõìå ôáõôü÷ñïíá óå ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí ìå ôç ìÝèïäï
ôùí äéáäï÷éêþí äéáéñÝóåùí. Ôï Å.Ê.Ð. ôïõò åßíáé ôï ãéíüìåíï üëùí ôùí ðñþôùí ðáñáãüíôùí.

¢óêçóç 1
Âñßóêù ôï Å.Ê.Ð. ôùí áñéèìþí 20, 35 êáé 60 ìå äéáäï÷éêÝò äéáéñÝóåéò.

ëýóç
1oò ôñüðïò 

á. ÅîåôÜæïõìå, óýìöùíá ìå ôá êñéôÞñéá äéáéñåôüôçôáò, ðïéïò åßíáé ï ìéêñüôåñïò

ðñþôïò áñéèìüò ïðïßïò äéáéñåß ôïõëÜ÷éóôïí ôïí Ýíáí áðü ôïõò ôñåéò áñéèìïýò.

Åßíáé ï áñéèìüò 2, ï ïðïßïò äéáéñåß ôï 20 êáé ôï 60. Äéáéñïýìå áõôïýò ôïõò áñéè-

ìïýò, ãñÜöïõìå ôá ðçëßêá ôïõò áðü êÜôù êáé ãñÜöïõìå ôï 35 üðùò åßíáé.

â. Óõíå÷ßæïõìå ôçí ßäéá äéáäéêáóßá, áíáæçôþíôáò ðÜíôá ôï ìéêñüôåñï ðñþôï áñéè-

ìü ðïõ íá äéáéñåß ôïõëÜ÷éóôïí ôïí Ýíáí áñéèìü. ¼óïõò äåí äéáéñïýíôáé ôïõò

îáíáãñÜöïõìå áðü êÜôù, ìÝ÷ñé íá ãßíïõí üëá ôá ðçëßêá ßóá ìå ôï 1.

ÁðÜíôçóç: Ôï Å.Ê.Ð. ôùí áñéèìþí 20, 35 êáé 60 åßíáé ôï 2 · 2 · 3 · 5 · 7 = 420.

20 35 60 2
10 35 30 2
5 35 15 3
5 35 5 5
1 7 1 7

1
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ëýóç
2oò ôñüðïò
ÅîåôÜæïõìå áí ôï 60 ðïõ åßíáé ï ìåãáëýôåñïò äéáéñåßôáé ìå ôïõò Üëëïõò äýï áñéèìïýò , äçë. áí åß-
íáé ðïëëáðëÜóéï áõôþí. Ôï 60 äåí äéáéñåßôáé ìå ôïõò 20 êáé 35 óõã÷ñüíùò, ãé'áõôü ôï äéðëáóéÜæïõ-
ìå. Ôï 120 åðßóçò äåí äéáéñåßôáé áðü ôïõò 20 êáé 35 óõã÷ñüíùò. ÔñéðëáóéÜæïõìå ôï 60. Ôï 180 ðÜ-
ëé äåí äéáéñåßôáé áðü ôïõò 20 êáé 35 óõã÷ñüíùò. ÔåôñáðëáóéÜæïõìå ôï 60 êáé ðáßñíïõìå ôïí 240
ðïõ äåí äéáéñåßôáé áðü ôïõò 20 êáé 35 óõã÷ñüíùò. Óõíå÷ßæïõìå ôç äéáäéêáóßá êáé öôÜíïõìå Ýôóé
óôïí áñéèìü  420 ðïõ äéáéñåßôáé áðü ôïõò 20 êáé 35 óõã÷ñüíùò ïðüôå åßíáé ðïëëáðëÜóéï ôùí 20
êáé 35 êáé åðåéäÞ åßíáé ôï ðñþôï êïéíü ðïëëáðëÜóéï ðïõ âñÞêáìå åßíáé ôï Å.Ê.Ð (åëÜ÷éóôï êïéíü
ðïëëáðëÜóéï) áõôþí.

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 37

Ãéá íá âñïýìå ôï Å.Ê.Ð. äýï Þ ðåñéóóüôåñùí áñéèìþí åîåôÜæïõìå ôïí ìåãáëýôåñï áðü áõôïýò.
Áí áõôüò äåí åßíáé ôï Å.Ê.Ð. ôïõò, ôïí äéðëáóéÜóïõìå, ôñéðëáóéÜóïõìå ê.ëð., þóðïõ íá âñïýìå
ôï ðïëëáðëÜóéï ôïõ ðïõ åßíáé ðïëëáðëÜóéï ôùí Üëëùí áñéèìþí.

Åýñåóç Å.Ê.Ð. (4,9):
Ð9 = 9, 18, 27, 36, ...
Ôï 36 åßíáé ôï ðñþôï áðü ôá ðïëëáðëÜóéá ôïõ 9, ðïõ äéáéñåßôáé ìå ôï 4. ¢ñá Å.Ê.Ð. (4,9) = 36.
(Êõêëþóôå ôï ä).

Åýñåóç Å.Ê.Ð. (10,15):
Ð15 = 15, 30, ...
Ôï 30 åßíáé ôï ðñþôï áðü ôá ðïëëáðëÜóéá ôïõ 15, ðïõ äéáéñåßôáé ìå ôï 10. ¢ñá Å.Ê.Ð. (10,15) = 30
(Êõêëþóôå ôï ã).

Åýñåóç Å.Ê.Ð. (7,35):
ÅðåéäÞ ôï 35 ðïõ åßíáé ï ìåãáëýôåñïò åßíáé ðïëëáðëÜóéï ôïõ 7 ôï Å.Ê.Ð. (7,35) = 35.
(Êõêëþóôå ôï á).
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¢óêçóç 2
Ðïéïò åßíáé ï ìéêñüôåñïò áñéèìüò ðïõ ìðïñåß íá äéáéñåèåß ìå ôïõò áñéèìïýò 4, 12, 16;

4 12 16 2
2 6 8 2
1 3 4 2
1 3 2 2
1 3 1 3

1

Åßíáé ôï Å.Ê.Ð. ôùí áñéèìþí 4, 12,
16.  Èá ôï âñïýìå ìå ôç ìÝèïäï ôùí
äéáäï÷éêþí äéáéñÝóåùí. Ôï Å.Ê.Ð.
ôùí áñéèìþí áõôþí åßíáé ôï ãéíüìå-
íï üëùí ôùí ðñþôùí ðáñáãüíôùí.

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 37

99 66 3
33 22 11
3 2 2
3 1 3
1

18 180 2
9 90 2
9 45 3
3 15 3
1 5 5

1

5 8 12 2
5 4 6 2
5 2 3 2
5 1 3 3
5 1 1 5
1 1

4 7 15 2
2 7 15 2
1 7 15 3

7 5 5
7 1 7
1

Å.Ê.Ð. (99, 66) = ....... Å.Ê.Ð. (18, 180) = ...... Å.Ê.Ð. (5, 8, 12) =....... Å.Ê.Ð. (4, 7, 15) =......198 180 120 140

Å.Ê.Ð. (4, 12, 16) = 2 . 2 . 2 . 2 . 3 = 48.ÁðÜíôçóç:
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¢óêçóç 3
Íá õðïëïãßóåôå ôï Å.Ê.Ð. ôùí áñéèìþí 6, 8, 12

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 37

ëýóç
1ïò ôñüðïò
Èá âñù ôá ðïëëáðëÜóéá ôùí 6, 8 êáé12. Åßíáé:
Ð6 = 6, 12, 18, 24, 30, ...
Ð8 = 8, 16, 24, 32, 40, ...
Ð12 = 12, 24, 36, 48, ...
Ôï ìéêñüôåñï êïéíü ðïëëáðëÜóéï êáé ôùí ôñéþí áñéèìþí åßíáé ôï 24. ¢ñá ôï Å.Ê.Ð. (6, 8, 12) = 24

2ïò ôñüðïò
Áíáëýù ôïõò ôñåéò áñéèìïýò, óå ãéíüìå-
íï ðñþôùí ðáñáãüíôùí ìå ôç ìÝèïäï
ôùí äéáäï÷éêþí äéáéñÝóåùí. Ôï Å.Ê.Ð.
ôùí ôñéþí áõôþí áñéèìþí åßíáé ôï ãéíü-
ìåíï üëùí ôùí ðñþôùí ðáñáãüíôùí.

6 8 12 2
3 4 6 2
3 2 3 2
3 1 3 3
1 1

Èá õðïëïãßóù ôï Å.Ê.Ð. ôùí
áñéèìþí 6, 8, 10, 12 áíáëýï-
íôáò ôïõò óå ãéíüìåíï ðñþ-
ôùí ðáñáãüíôùí ìå ôç ìÝèï-
äï ôùí äéáäï÷éêþí äéáéñÝóå-
ùí. Ôï Å.Ê.Ð. ôïõò åßíáé ôï ãé-
íüìåíï üëùí ôùí ðñþôùí
ðáñáãüíôùí.

6 8 10 12 2
3 4 5 6 2
3 2 5 3 2
3 1 5 3 3
1 5 1 5

1

Å.Ê.Ð. (6, 8, 10, 12) = 2 . 2 . 2 . 3 . 5 = 120

ÁðÜíôçóç: Ï áñéèìüò åßíáé ï 120.

Å.Ê.Ð. (6, 8, 12) = 2 . 2 . 2 . 3 = 24.ÁðÜíôçóç:
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Ðñüâëçìá 1
Ïé ìáèçôÝò ìéáò ôÜîçò  (ðïõ åßíáé ðåñéóóü-
ôåñïé áðü 20) ÷ùñßæïíôáé óå ïìÜäåò ôùí 3
Þ ôùí 4 ðáéäéþí ÷ùñßò íá ðåñéóóåýåé êáíÝ-
íáò. Ðüóïé ìðïñåß íá åßíáé;

ëýóç

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 37

Ï áñéèìüò ôùí ìáèçôþí
ðñÝðåé íá åßíáé êïéíü
ðïëëáðëÜóéï ôùí 5, 10
êáé 12. Èá âñù ôï Å.Ê.Ð.
ôùí 5,10 êáé 12.

5 10 12 2
5 5 6 2
5 5 3 3
5 5 1 5
1 1

Å.Ê.Ð. (5, 10, 12) = 2 . 2 . 3 . 5 = 60

ÁðÜíôçóç: Ï ìéêñüôåñïò áñéèìüò ìáèçôþí åßíáé 60.

Ï áñéèìüò ôùí ìáèçôþí ðñÝðåé íá åßíáé êïéíü ðïëëáðëÜóéï ôïõ 3
êáé ôïõ 4. Ãéá íá âñù ôï Å.Ê.Ð. ôïõ 3 êáé ôïõ 4, óêÝöôïìáé ôá ðïë-
ëáðëÜóéá ôïõ 4 ìÝ÷ñé íá âñù ôï ðñþôï êïéíü ôïõò ðïëëáðëÜóéï: 
0, 4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, ...

(ÕðÜñ÷ïõí ðïëëÜ êïéíÜ ðïëëáðëÜóéá, áëëÜ ïé ìáèçôÝò äåí ìðïñåß íá
åßíáé ðåñéóóüôåñïé áðü 30.)

Ïé ìáèçôÝò åßíáé 24.ÁðÜíôçóç:
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Ðñüâëçìá 2
Ôñåéò áèëçôÝò óôßâïõ îåêéíïýí ìáæß êáé ôñÝ÷ïõí ôï ãýñï ôïõ ãçðÝäïõ.
Ï ðñþôïò ïëïêëçñþíåé ôïí Ýíá ãýñï óå 5 ëåðôÜ, ï äåýôåñïò óå 4 ëå-
ðôÜ êáé ï ôñßôïò óå 6 ëåðôÜ. Óå ðüóá ëåðôÜ èá ðåñÜóïõí îáíÜ ìáæß áðü
ôï ßäéï óçìåßï êáé ðüóïõò ãýñïõò èá Ý÷åé êÜíåé ï êáèÝíáò;

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 37

ØÜ÷íù íá âñù óå ðüóá ëåðôÜ
èá îáíáâñåèïýí ìáæß óôï ßäéï
óçìåßï áðü ôç óôéãìÞ ðïõ Üñ-
÷éóáí ôç äéáäñïìÞ. Èá øÜîù
íá âñù ôï Å.Ê.Ð.(4,6,8). ÓêÝ-
öôïìáé ôá ðïëëáðëÜóéá ôïõ 8
ìÝ÷ñé íá âñù ôï ðñþôï êïéíü
ôïõò ðïëëáðëÜóéï: 8, 16, 24.

Å.Ê.Ð. (4, 6, 8) = 2 . 2 . 2 . 3 = 24

Ï ðñþôïò èá Ý÷åé êÜíåé:
24 : 4 = 6 ãýñïõò

Ï äåýôåñïò èá Ý÷åé êÜíåé:
24 : 6 = 4 ãýñïõò

Ï ôñßôïò èá Ý÷åé êÜíåé:
24 : 8 = 3 ãýñïõò

Èá øÜîù íá âñù ôï Å.Ê.Ð.
ôùí áñéèìþí 5, 4, 6. Èá
áêïëïõèÞóù ôç ìÝèïäï
ôáõôü÷ñïíçò áíÜëõóçò ôùí
áñéèìþí óå ãéíüìåíï ðñþ-
ôùí ðáñáãüíôùí.

5 4 6 2
5 2 3 2
5 1 3 3
5 1 1 5
1

Å.Ê.Ð. (5, 4, 6) = 2 . 2 . 3 . 5 = 60

ÌåôÜ áðü 60 ëåðôÜ èá îáíáóõíáíôçèïýí êáé ïé ôñåßò.
Ï ðñþôïò ìÝ÷ñé ôç óôéãìÞ ôçò óõíÜíôçóçò
èá Ý÷åé ôñÝîåé: 60 : 5 = 12 ãýñïõò
Ï äåýôåñïò: 60 : 4 = 15 ãýñïõò
Ï ôñßôïò: 60 : 6 = 10 ãýñïõò

ÁðÜíôçóç: ÌåôÜ áðü 24 ëåðôÜ èá îáíáóõíáíôçèïýí.
Ï ðñþôïò èá Ý÷åé êÜíåé 6 ãýñïõò, ï äåýôåñïò 4 êáé ï ôñßôïò 3 ãýñïõò.



ÐïëëáðëÜóéá åíüò áñéèìïý. - Å.Ê.Ð.

110

Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí, óåë. 38 • Èá õðïëïãßóù ôï Å.Ê.Ð. ôùí 3, 8, 12,

24, 144 êáé 360. Ï áñéèìüò áõôüò èá

ìáò äåßîåé ðüóïé ìÞíåò ÷ñåéÜæïíôáé ãéá

íá ðáñáôçñçèåß îáíÜ ôï öáéíüìåíï:

Ïé 720 ìÞíåò åßíáé 720:12=60 ÷ñüíéá. ÌåôÜ áðü 60 ÷ñüíéá èá ðáñáôçñçèåß îáíÜ ôï öáéíüìåíï.
• Ïé ðëáíÞôåò ìÝ÷ñé ôüôå èá Ý÷ïõí êÜíåé ôéò åîÞò ðåñéóôñïöÝò:

¼óï ðéï ìáêñéÜ áðü ôïí ¹ëéï âñßóêåôáé ï ðëáíÞôçò ôüóï ìåãáëýôåñïò åßíáé ï êýêëïò ðïõ ðñÝðåé
íá äéáãñÜøåé. ÊáôÜ óõíÝðåéá ôüóï ðåñéóóüôåñï ÷ñüíï ÷ñåéÜæåôáé ãéá ìßá ðëÞñç ðåñéóôñïöÞ.
Ïé ðÝíôå ðëáíÞôåò Þôáí ãíùóôïß êáôÜ ôçí áñ÷áéüôçôá. Åôóé ðÞñáí ôï üíïìá ôïõò áðü ôçí åëëçíé-
êÞ êáé ñùìáúêÞ ìõèïëïãßá: ï Äßáò (âáóéëéÜò ôùí èåþí), ï ¢ñçò (ï èåüò ôïõ ðïëÝìïõ), ï ÅñìÞò (ï
áããåëéïöüñïò ôùí èåþí), ç Áöñïäßôç (ç èåÜ ôïõ ¸ñùôá êáé ôçò ÁãÜðçò) êáé ï Êñüíïò (ï ðáôÝñáò
ôïõ Äßá êáé èåüò ôçò ãåùñãßáò). Áðü ôçí åðï÷Þ ôçò áíáêÜëõøçò ôïõ ôçëåóêïðßïõ, Ý÷ïõí âñåèåß
ôñåéò áêüìá ðëáíÞôåò óôï çëéáêü ìáò óýóôçìá: ï Ïõñáíüò ôï 1781, ï Ðïóåéäþíáò ôï 1846 êáé ï
Ðëïýôùíáò ôï 1930. Ïé þñåò ôïõ ÷ñüíïõ åßíáé 24 · 365 = 8760. Ôï áåñïðëÜíï ëïéðüí äéáíýåé 8,76
åêáôïììýñéá ÷éëéüìåôñá ôï ÷ñüíï. ¢ñá ïé áðïóôÜóåéò êÜèå ðëáíÞôç áðü ôïí ¹ëéï óå åêáôïììý-
ñéá ÷éëéüìåôñá Ý÷ïõí ùò åîÞò:

Ôï âÜñïò åíüò óþìáôïò åßíáé ç äýíáìç ìå ôçí ïðïßá ï ðëáíÞôçò Ýëêåé ôï óþìá áõôü. Ç äýíáìç áõôÞ
åßíáé óõíÜñôçóç ôçò ìÜæáò ôïõ ðëáíÞôç. ¼óï ðéï ìåãÜëç åßíáé ç ìÜæá ôïõ ðëáíÞôç ôüóï ðéï äõíáôÜ
Ýëêåé ôá óþìáôá ðïõ âñßóêïíôáé êïíôÜ ôïõ. Ãéá ðáñÜäåéãìá, óôç ÓåëÞíç ç ïðïßá Ý÷åé ðïëý ìéêñüôåñç
ìÜæá áðü áõôÞí ôçò Ãçò ôï âÜñïò åíüò óþìáôïò, ôï ïðïßï óôç Ãç æõãßæåé 50 êéëÜ, èá åßíáé 8,3 êéëÜ.

ÐëáíÞôçò ÅñìÞò Áöñïäßôç Ãç ¢ñçò Äßáò Êñüíïò

ÐåñéóôñïöÝò 720 : 3 = 240 720 : 8 = 90 60 30 5 2

Å.Ê.Ð. (3, 8, 12, 24, 177, 36) = 2 . 2 . 2 . 2 . 3 . 35 = 720

3 8 12 24 144 360 2
3 4 6 12 72 180 2
3 2 3 6 36 90 2
3 1 3 3 18 45 2
3 3 3 9 45 3
1 1 1 3 15 3

1 5 5
1

ÐëáíÞôçò ÅñìÞò Áöñïäßôç Ãç ¢ñçò Äßáò Êñüíïò

ÐåñéóôñïöÝò 61,32 105,12 157,68 227,76 779,64 1.427,88
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Äýíáìç öõóéêïý áñéèìïý
¸íá ãéíüìåíï ìå ßäéïõò ðáñÜãïíôåò ìðïñåß íá ãñáöåß ùò äýíáìç.
Ç äýíáìç áðïôåëåßôáé áðü äýï áñéèìïýò: 
ôç âÜóç ðïõ åßíáé ï áñéèìüò ðïõ ÷ñçóéìïðïéåßôáé ùò ðáñÜãïíôáò óôï ãéíüìåíï êáé ôïí åêèÝôç ðïõ äåß÷íåé
ðüóåò öïñÝò ï áñéèìüò ôçò âÜóçò ÷ñçóéìïðïéåßôáé ùò ðáñÜãïíôáò.

Ï åêèÝôçò ãñÜöåôáé ìå ìéêñüôåñï ìÝãåèïò, ðÜíù êáé äåîéÜ áðü ôç âÜóç. 
Ãéá ðáñÜäåéãìá, ç äýíáìç ìå âÜóç ôï 3 êáé åêèÝôç ôï 4 ãñÜöåôáé 34 êáé äéáâÜæåôáé: 
3 óôçí ôåôÜñôç (äýíáìç).
Ç äýíáìç ìå åêèÝôç ôï 2 äéáâÜæåôáé óôç äåõôÝñá Þ óôï ôåôñÜãùíï (ð.÷. 32 , 3 óôç äåõôÝñá Þ 3 óôï ôåôñÜãù-
íï). Ç äýíáìç ìå åêèÝôç ôï 3 äéáâÜæåôáé óôçí ôñßôç Þ óôïí êýâï (ð.÷. 43 ,  4 óôçí ôñßôç Þ 4 óôïí êýâï).

¢óêçóç 1
Õðïëüãéóå ôéò ðñþôåò äõíÜìåéò ôïõ áñéèìïý 3.

ëýóç

32 33 34 35 36

3 . 3 = 9 3 . 3 . 3 = 27 3 . 3 . 3 . 3 = 81 3 . 3 . 3 . 3 . 3 = 243 3 . 3 . 3 . 3 . 3 . 3 = 729

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 39

22 23 24 25 26

2 . 2 = 4 2 . 2 . 2 = 8 2 . 2 . 2 . 2 = 16 2 . 2 . 2 . 2 . 2 = 32 2 . 2 . 2 . 2 . 2 . 2 = 64
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¢óêçóç 2
Íá õðïëïãßóåôå ôï äéðëÜóéï, ôï ôåôñÜãùíï, ôï ôñéðëÜóéï êáé ôïí êýâï ôùí áñéèìþí 3, 7.

ëýóç

3 7

äéðëÜóéï 2 . 3 = 6 2 . 7 = 14

ôåôñÜãùíï 32 = 3 . 3 = 9 72 = 7 . 7  = 49

ôñéðëÜóéï 3 . 3 = 9 3 . 7 = 21

êýâïò 33 = 3 . 3 . 3 = 27 73 = 7 . 7 . 7 = 343 

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 39

ÁÑÉÈÌÏÉ 
0 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10

ÄÕÍÁÌÇ

ÁÑÉÈÌÏÓ2 0 1 4 9 16 25 36 49 64 81 100

ÁÑÉÈÌÏÓ3 0 1 8 27 64 125 216 343 512 729 1.000
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¢óêçóç 3
Íá âñåßôå ôï ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí ôïõ áñéèìïý 625. Ìðïñåßôå íá ãñÜøåôå ôï ãéíüìåíï áõ-
ôü ìå óõíôïìüôåñï ôñüðï;

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 39

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 39

ëýóç
ÅîåôÜæïõìå, óýìöùíá ìå ôá êñéôÞñéá äéáéñåôüôçôáò, ðïéïò åßíáé ï ìéêñüôåñïò ðñþôïò áñéèìüò ï ïðïß-
ïò äéáéñåß ôïí áñéèìü 625. Âñßóêïõìå üôé åßíáé ï  áñéèìüò 5 êáé áñ÷ßæïõìå ôç äéáäéêáóßá ðáñáãïíôï-
ðïßçóçò. Ïëïêëçñþíïíôáò ôç äéáäéêáóßá, âñßóêïõìå ôï ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí

625 = 5 · 5 · 5 · 5
Äéáðéóôþíïõìå üôé åßíáé Ýíá ãéíüìåíï ðïõ áðïôåëåßôáé áðü ßäéïõò ðáñÜãïíôåò. ¢ñá ìðïñåß íá åêöñá-
óôåß ìå äýíáìç.

• Ôï äéðëÜóéï ôïõ 5 åßíáé 2·5 = 10,  åíþ ôï ôåôñÜãùíï ôïõ 5 åßíáé 52 = 5 · 5 = 25

• Ôï ôñéðëÜóéï ôïõ 4 åßíáé 3 · 4 = 12,  åíþ ôï 4 óôïí êýâï åßíáé 43 = 4 · 4 · 4 = 64

• Ôï äéðëÜóéï ôïõ 6 åßíáé 2 · 6 = 12,  åíþ ôï ôåôñÜãùíï ôïõ 6 åßíáé 62 = 6 · 6 = 36

625 5
125 5
25 5
5 5
1

343 7
49 7
7 7
1

169 13
13 13
1

243 3
81 3
27 3
9 3
3 3
1

Ï áñéèìüò 625 ùò ãéíüìåíï ðñþôùí ðáñáãüíôùí åßíáé: 5 · 5 · 5 · 5 êáé ìå óõíôïìüôå-
ñï ôñüðï åßíáé: 54.

ÁðÜíôçóç:
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ÃñÜøå ìå ôç ìïñöÞ äýíáìçò ÁíÜëõóå ôïõò áñéèìïýò êáé ãñÜøå ôïõò ìå ôç ìïñöÞ äýíáìçò.

ôá ðáñáêÜôù ãéíüìåíá

20 . 20 . 20 . 20 = 204 625 = 5 . 5 . 5 . 5 = 54 343 = 7 . 7 . 7 = 73

3 . 3 . 3 . 3 = 34 243 = 3 . 3 . 3 . 3 . 3 = 35 169 = 13 . 13 = 122

Ðñüâëçìá 1
ÔÝóóåñéò åôáéñåßåò êéíçôÞò ôçëåöùíßáò Ý÷ïõí 4
õðïêáôáóôÞìáôá óôç ÄõôéêÞ ÁôôéêÞ, êÜèå Ýíá áðü
ôá ïðïßá áðáó÷ïëåß 4 Üôïìá. Áí êÜèå õðÜëëçëïò
åñãÜæåôáé óå áõôü 4 þñåò çìåñçóßùò êáé ãéá êÜèå
þñá ðëçñþíåôáé 8€, ðüóï èá åßíáé ôï êüóôïò ãéá
ìéóèïäïóßá êáé ãéá ôéò ôÝóóåñéò åôáéñåßåò;

Ïé ôÝóóåñéò åôáéñåßåò Ý÷ïõí óõíïëéêÜ 4 . 4 = 42 õðï-
êáôáóôÞìáôá. ¼ëïé ïé õðÜëëçëïé èá åßíáé 4 . 42 = 43

êáé ïé óõíïëéêÝò þñåò ðïõ åñãÜæïíôáé óå áõôÜ çìå-
ñçóßùò èá åßíáé 43 . 4 = 44. Ôï êüóôïò ôçò ìéóèïäï-
óßáò èá ôï õðïëëïãßóù ðïëëáðëáóéÜæïíôáò ôïí
áñéèìü ôùí óõíïëéêþí ùñþí ðïõ åñãÜæïíôáé ïé
õðÜëëçëïé çìåñçóßùò, ìå ôï ðïóü ôùí ÷ñçìÜôùí
ðïõ áìïßâïíôáé ãéá ôçí êÜèå þñá.

4 . 4 = 42 = 16
42 . 4 = 16 . 4 = 64
43 . 4 = 44 = 256
256 ÷ 8 = 2.048€

Ôï êüóôïò ôçò ìéóèïäïóßáò êáé ãéá ôéò ôÝóóåñéò åôáéñåßåò áíÝñ÷åôáé óôï ðïóü ôùí 2.048€.ÁðÜíôçóç:
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 39

Áñ÷éêÜ, èá õðïëïãßóù ôçí ðïóüôçôá ôùí ôñáðåæéþí (4 · 4 · 4 = 43) êáé óôç óõíÝ-
÷åéá ôçí ðïóüôçôá ôùí êáñåêëþí (4 · 4 · 4 · 4).
Ãíùñßæïíôáò ðüóï êïóôßæåé ç ìßá êáñÝêëá êáé ôï Ýíá ôñáðÝæé èá õðïëïãßóù ôï óõ-
íïëéêü êüóôïò.

Ï áñéèìüò ôùí ôñáðåæéþí åßíáé: 4 · 4 · 4 = 43 = 64
¢ñá ãéá ôá ôñáðÝæéá ç åôáéñåßá èá îïäÝøåé: 64 · 80 = 5.120€
Ïé êáñÝêëåò åßíáé: 4 · 4 · 4 · 4 = 256
ÊÜèå êáñÝêëá êïóôßæåé 60€,
åðïìÝíùò ãéá ôéò êáñÝêëåò èá îïäÝøåé: 256 · 60 = 15.360€
Ôï óõíïëéêü êüóôïò ãéá ôçí áãïñÜ 
ôùí ôñáðåæéþí êáé ôùí êáñåêëþí åßíáé: 15.360 + 5.120 = 20.480€

ÁðÜíôçóç: Ôï óõíïëéêü êüóôïò åßíáé 20.480€.
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Ðñüâëçìá 2
Ðüóï èá êïóôßóåé ç áíáêáßíéóç óå 5 áßèïõóåò áíÜ üñïöï, åíüò
ðåíôáüñïöïõ ó÷ïëåßïõ üôáí óå êÜèå áßèïõóá èá ðñÝðåé íá
ìðïõí 5 íÝá èñáíßá êáé 5 êáñÝêëåò; Ôï êüóôïò ôïõ åíüò èñáíßïõ
åßíáé 100€ êáé ôçò ìéáò êáñÝêëáò 25€.

Áñ÷éêÜ èá õðïëïãßóù ôçí ðïóüôçôá ôùí èñáíßùí (5 . 5 . 5 = 53) êáé óôç
óõíÝ÷åéá ôçí ðïóüôçôá ôùí êáñåêëþí (5 . 5 . 5 . 5).
Ãíùñßæïíôáò ðüóï êïóôßæåé ç ìßá êáñÝêëá êáé ôï Ýíá èñáíßï, èá õðïëïãß-
óù ôï óõíïëéêü êüóôïò.

Ï áñéèìüò ôùí èñáíßùí èá åßíáé: 5 . 5 . 5 = 53 = 125
¢ñá ãéá ôá èñáíßá èá îïäÝøåé ôï ó÷ïëåßï: 125 . 100 = 1.250€
Ç ðïóüôçôá ôùí êáñåêëþí åßíáé: 5 . 5 . 5 . 5 = 625
Ç êÜèå êáñÝêëá êïóôßæåé 25€,
åðïìÝíùò ãéá ôéò êáñÝêëåò èá îïäÝøïõí: 625 . 25 = 15.625€
Ôï óõíïëéêü êüóôïò ãéá ôçí áãïñÜ
ôùí èñáíßùí êáé ôùí êáñåêëþí èá åßíáé: 15.625 + 1.250 = 16.875€

Ôï óõíïëéêü êüóôïò åßíáé 16.875€.ÁðÜíôçóç:
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 40

Ï áñéèìüò ôùí ôæáìéþí èá õðïëïãéóôåß ùò åîÞò:
Ïé Ýîé ðïëõêáôïéêßåò Ý÷ïõí 6 ïñüöïõò ç êáèåìßá.
ÓõíïëéêÜ ïé üñïöïé åßíáé 62.
ÊÜèå üñïöïò åß÷å 6 äéáìåñßóìáôá.
ÅðïìÝíùò ôá äéáìåñßóìáôá åßíáé 63.
ÊÜèå äéáìÝñéóìá Ý÷åé 6 ðáñÜèõñá,
Üñá óõíïëéêÜ ôá ðáñÜèõñá åßíáé 64.
ÊÜèå ðáñÜèõñï Ý÷åé 6 ôæÜìéá, Üñá ôá ôæÜìéá åßíáé 65.

65 = 6 · 6 · 6 · 6 · 6 = 7.776.

ÁðÜíôçóç: ÓõíïëéêÜ èá êáèáñßóïõí 65 ôæÜìéá,
äçëáäÞ 7.776.



ÄõíÜìåéò

118

Ðñüâëçìá 3
¸íáò ìç÷áíéêüò ðñüêåéôáé íá áãïñÜóåé ðüñôåò ãéá Ýíá óõãêñüôç-
ìá ðÝíôå ðåíôáüñïöùí ðïëõêáôïéêéþí. Ï êÜèå üñïöïò Ý÷åé ðÝíôå
äéáìåñßóìáôá êáé ôï êÜèå äéáìÝñéóìá ðÝíôå ðüñôåò. Ðüóåò ðüñôåò
èá áãïñÜóåé óõíïëéêÜ;

ëýóç

5 . 5 . 5 . 5 = 54 = 625 ðüñôåò

Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí, óåë. 40

Ï êýâïò ðëåõñÜò 4 åêáôïóôþí Ý÷åé üãêï 4 · 4 · 4=64 êõâéêÜ åêáôïóôÜ. 
ÄéðëáóéÜæïíôáò ôçí ðëåõñÜ ï üãêïò ï÷ôáðëáóéÜæåôáé (8 · 8 · 8 = 512 êõâéêÜ åêáôïóôÜ). 
Ãéá íá äéðëáóéáóôåß ï áñ÷éêüò êýâïò, íá ãßíåé äçëáäÞ 128 ê.åê., ðñÝðåé íá âñåèåß Ýíáò áñéèìüò ï
ïðïßïò, áí õøùèåß óôçí ôñßôç äýíáìç, íá ìáò äþóåé 128. 
Ðáñáôçñïýìå üôé äåí ìðïñïýìå íá âñïýìå áñéèìü ï ïðïßïò õøùìÝíïò óôçí ôñßôç íá ìïõ äþóåé 128.
Ôï ðñüâëçìá äåí Ý÷åé ëýóç.
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×ñçóéìïðïéþíôáò ôéò äõíÜìåéò ôïõ 10, ìðïñïýìå íá ãñÜøïõìå ìå óýíôïìï ôñüðï ðïëý ìåãÜëïõò áñéèìïýò.
ÄõíÜìåéò ôïõ 10
ÊÜèå äýíáìç ôïõ 10 åßíáé ßóç ìå ôïí áñéèìü ðïõ ó÷çìáôßæåôáé áðü ôï øçößï 1 êáé ôüóá ìçäåíéêÜ üóåò ìï-
íÜäåò Ý÷åé ï åêèÝôçò. Ìðïñïýìå íá ãñÜøïõìå ôïõò áñéèìïýò 10, 100, 1000, ...ùò äõíÜìåéò ìå âÜóç ôï 10
âÜæïíôáò ùò åêèÝôç ôïí áñéèìü ðïõ äåß÷íåé ðüóá ìçäåíéêÜ Ý÷ïõí.

Ãéá íá ãñÜøïõìå Ýíáí ðïëõøÞöéï áñéèìü, ìå ôç âïÞèåéá ôùí äõíÜìåùí ôïõ 10 êÜíïõìå ôá åîÞò:
á. Ôïí ìåôáôñÝðïõìå óå ãéíüìåíï ìå ôï 10, 100, 1000, ... áíÜëïãá ìå ôïí áñéèìü ôùí 0 ðïõ õðÜñ÷ïõí óôïí

áñéèìü. 
â. ÌåôáôñÝðïõìå ôï 10, 100, 1000, ... óå äýíáìç ôïõ 10 
ã. Ï ðïëõøÞöéïò áñéèìüò Ý÷åé ôþñá ôç ìïñöÞ ãéíïìÝíïõ ôïõ ïðïßïõ ï äåýôåñïò ðáñÜãïíôáò åßíáé äýíáìç ôïõ 10.

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 41

ÊÜèå äýíáìç ôïõ 10 åßíáé ßóç ìå ôïí áñéèìü ðïõ ó÷çìáôßæåôáé áðü ôï øçößï
1 êáé ôüóá ìçäåíéêÜ üóåò ìïíÜäåò Ý÷åé ï åêèÝôçò.

102=10 · 10 = 100 103=10 · 10 · 10 = 1000
104 = 10 · 10 · 10 · 10 = 10000 105 = 10 · 10 · 10 · 10 · 10 = 100.000
106 = 10 · 10 · 10 · 10 · 10 · 10 = 1.000.000 107 = 10 · 10 · 10 · 10 · 10 · 10 · 10 = 10.000.000

¢óêçóç 1
ÓõìðëÞñùóå ôïí ðßíáêá ìåôáôñÝðïíôáò ôïõò ðïëõøÞöéïõò áñéèìïýò ìå ôç
âïÞèåéá ôùí äõíÜìåùí ôïõ 10:

ÁÑÉÈÌÏÉ 4.000.000 35.000.000 770.000 13.000.000 3.400.000

ÌÅ ÄÕÍÁÌÅÉÓ
ÔÏÕ 10
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ëýóç

ÁÑÉÈÌÏÉ 4.000.000 35.000.000 770.000 13.000.000 3.400.000

ÌÅ ÄÕÍÁÌÅÉÓ 4 . 106 3,5 . 107 7,7 . 105 1,3 . 107 3,4 . 106
ÔÏÕ 10

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 41

ÁÑÉÈÌÏÉ 5.000.000 250.000.000 880.000 170.000.000 1.200.000

ÌÅ ÄÕÍÁÌÅÉÓ 5 . 106 2,5 . 108 8,8 . 105 1,7 . 108 1,2 . 106
ÔÏÕ 10

¢óêçóç 2
Íá ãñÜøåéò ôïõò ðáñáêÜôù áñéèìïýò á. ìå üëá ôá øçößá êáé â. ìå ôç âïÞèåéá ôùí äõíÜìåùí ôïõ 10.

Äåêáôñßá ôñéóåêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .....................

ÅðôÜ åîÜêéò åêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .....................

ÅâäïìÞíôá Ýîé ôåôñÜêéò åêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .....................

ëýóç

Äåêáôñßá ôñéóåêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .....................

ÅðôÜ åîÜêéò åêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .....................

ÅâäïìÞíôá Ýîé ôåôñÜêéò åêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .....................

13.000.000.000.000 1,3 . 1013

7.000.000.000.000.000.000.000 7 . 1021

76.000.000.000.000.000 7,6 . 1016
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 41

¸íôåêá ôñéóåêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .................

ÅííéÜ åîÜêéò åêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .................

ÅíåíÞíôá ï÷ôþ ôåôñÜêéò åêáôïììýñéá: á.............................................................. â. .................

11.000.000.000.000 1,1 . 1013

9.000.000.000.000.000.000.000 9 . 1021

98.000.000.000.000.000 9,8 . 1016

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 41

á) Ïé þñåò ðïõ êÜíù ìÜèçìá êÜèå ìÝñá (5 þñåò) 6 . 102

â) Ï ìÝóïò üñïò æþçò ôïõ áíèñþðïõ (76 ÷ñüíéá) 2,4 . 109

ã) Ç äéÜñêåéá ôïõ äéáëåßììáôïò (äåêáëÝðôïõ) 7,4 . 108

ä) Ç çëéêßá ìïõ (12 ÷ñïíþí) 1,8 . 104

å) ¸íáò íÝïò 24 ÷ñïíþí 3,7 . 108

Èá õðïëïãßóïõìå ðüóá äåõôåñüëåðôá Ý÷åé ç þñá (3.600 äåõô.). Ï ÷ñüíïò Ý÷åé: 
365 · 24 · 3600 = 31.536.000,  äçëáäÞ 3,1·107 ðåñßðïõ.

¸ðåéôá èá êÜíïõìå ôïõò ðïëëáðëáóéáóìïýò.

ÄÉÁÑÊÅÉÁ ÓÅ ÄÅÕÔÅÑÏËÅÐÔÁ
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí, óåë. 41

100.000.000.000.000.000.000.000 ÷ì.
1.000.000.000.000.000.000 ÷ì.
10.000.000.000.000 ÷ì.
1.000.000.000 ÷ì.
1.000.000 ÷ì.
12.000 ÷ì.

• Ôï äéÜóôçìá áíÜìåóá óôïõò ãáëáîßåò 1023 ÷ì: ............................................................
• Ôï ìÝãåèïò ôïõ ãáëáîßá ìáò 1018 ÷ì: ...........................................................................
• Ôï êïíôéíüôåñï óôç Ãç Üóôñï 1013 ÷ì: ..........................................................................
• Ôï ìÝãåèïò ôïõ çëéáêïý óõóôÞìáôïò 109 ÷ì: ...............................................................
• Ôï ìÝãåèïò ôïõ ¹ëéïõ 106 ÷ì:.......................................................................................
• Ôï ìÝãåèïò ôçò Ãçò 1,2 . 104 ÷ì:....................................................................................

Ðñüâëçìá 1
Ïé åðéóôÞìïíåò õðïëüãéóáí üôé, êÜðïéïò éüò áí ðñïóâÜëëåé Ýíáí Üíèñù-
ðï êáé âñåé éêáíïðïéçôéêÝò óõíèÞêåò, ìÝóá óå 12 þñåò Ý÷åé äçìéïõñãÞóåé
áðïéêßá 3.500.000.000 ìïíÜäùí. Ðüóåò ìïíÜäåò ôïõ éïý èá õðÜñ÷ïõí
óôïí Üíèñùðï, áí áñ÷ßóåé ôçí áíôéâßùóç 3 ìÝñåò, áöïý ðñïóâëçèåß áðü
ôïí éü; Íá åêöñÜóåôå ôïí áñéèìü ìå ôç âïÞèåéá ôùí äõíÜìåùí ôïõ 10.

ëýóç
ÎÝñïõìå üôé 3 ìÝñåò åßíáé 6 äùäåêÜùñá. Áöïý ï éüò ðïëëáðëáóéÜæåôáé ðåñßðïõ êáôÜ 3.500.000.000

ìïíÜäåò êÜèå 12 þñåò, Ýðåéôá áðü 3 ìÝñåò èá õðÜñ÷ïõí

3.500.000.000 · 6 = 21.000.000.000 , ìïíÜäåò éïý. 

ÌåôáôñÝðïõìå ôïí áñéèìü óôï ãéíüìåíï 2,1 · 10.000.000.000

ÌåôáôñÝðïõìå ôï 10.000.000.000 óôç äýíáìç 1010. Ï áñéèìüò ãñÜöåôáé ôþñá 2,1 · 1010.
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Ðñüâëçìá 2
Ï ðëçèõóìüò ôçò Ãçò åßíáé ðåñßðïõ 7 · 109 Üíèñùðïé. ÃñÜøå ôïí áñéèìü áõôü óôçí êáíïíéêÞ ìïñöÞ.

ëýóç

Ç äýíáìç 109 åßíáé ßóç ìå ôï 1.000.000.000.

¢ñá ôï ãéíüìåíï 7 · 109 = 7 · 1.000.000.000 = 7.000.000.000.

ÁðÜíôçóç: Ï ðëçèõóìüò ôçò Ãçò åßíáé ðåñßðïõ 7.000.000.000 Üíèñùðïé.

Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí, óåë. 42

Èá êÜíù ôéò ìåôáôñïðÝò, ãñÜöïíôáò ôïõò ðïëõøÞöéïõò áñéèìïýò.
Ãéá íá ãñÜøïõìå Ýíáí ðïëõøÞöéï áñéèìü, ìå ôç âïÞèåéá ôùí äõíÜìåùí ôïõ 10 êÜíïõìå ôá åîÞò: 
á. Ôïí ìåôáôñÝðïõìå óå ãéíüìåíï ìå ôï 10, 100, 1000, ... áíÜëïãá ìå ôïí áñéèìü ôùí 0 ðïõ õðÜñ-

÷ïõí óôïí áñéèìü.
â. ÌåôáôñÝðïõìå ôï 10, 100, 1000, ... óå äýíáìç ôïõ 10 
ã. Ï ðïëõøÞöéïò áñéèìüò Ý÷åé ôþñá ôç ìïñöÞ ãéíïìÝíïõ ôïõ ïðïßïõ ï äåýôåñïò ðáñÜãïíôáò åß-

íáé äýíáìç ôïõ 10.
Ìðïñïýìå íá ãñÜøïõìå ôïõò áñéèìïýò 10, 100, 1000, ... ùò äõíÜìåéò ìå âÜóç ôï 10 âÜæïíôáò ùò
åêèÝôç ôïí áñéèìü ðïõ äåß÷íåé ðüóá ìçäåíéêÜ Ý÷ïõí.

ÅðïìÝíùò èá éó÷ýïõí ôá åîÞò:
Ç ôá÷ýôçôá ôïõ öùôüò èá åßíáé: 3·105 ÷ì/äåõôåñüëåðôï Þ 18.000.000 ÷ì/ëåðôü
Áðü ôïí ¹ëéï ùò ôç ãç ôï öùò ÷ñåéÜæåôáé: 150.000.000 :18.000.000 = 8,33 ëåðôÜ
ÔÝëïò, ôï Ýôïò öùôüò óå ÷éëéüìåôñá: (300.000 · 60 · 60 · 24 · 365) = 9.460.800.000.000 ÷ì.
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¢óêçóç 1
Õðïëüãéóå ôéò ðñþôåò äõíÜìåéò ôïõ áñéèìïý 3.

¢óêçóç 2
ÓõìðëÞñùóå ôïí ðßíáêá ìå ôïõò áñéèìïýò êáé ôá ôåôñÜãùíÜ ôïõò:

¢óêçóç 3
Íá âñåéò:
á. Ôï äéðëÜóéï êáé ôï ôåôñÜãùíï ôïõ 6.
â. Ôï ôñéðëÜóéï êáé ôïí êýâï ôïõ 5.
ã. Ôï äéðëÜóéï êáé ôï ôåôñÜãùíï ôïõ áñéèìïý 7.

¢óêçóç 4

ÁÑÉÈÌÏÉ 

ÄÕÍÁÌÇ

ÁÑÉÈÌÏÓ2

ÁÑÉÈÌÏÓ3 0 1 8 27 64 125 216 343 512 729 1.000

ÃñÜøå ìå ôç ìïñöÞ äýíáìçò ÁíÜëõóå ôïõò áñéèìïýò êáé ãñÜøå ôïõò ìå ôç ìïñöÞ äýíáìçò.

ôá ðáñáêÜôù ãéíüìåíá

15 . 15 . 15 . 15 216 729

9 . 9 . 9 . 9 256 512



ÊñéôÞñéï áîéïëüãçóçò

125

¢óêçóç 5
ÊÜíå ìå ôï íïõ óïõ ôéò ðáñáêÜôù äéáéñÝóåéò êáé óçìåßùóå ìå Ýíá áõôÝò ðïõ åßíáé ôÝëåéåò:

ÃñÜøå üëïõò ôïõò äéáéñÝôåò:

• Ãéá ôï 96: ..........................................................................................................................................

• Ãéá ôï 65: ..........................................................................................................................................

¢óêçóç 6
Ðïéüò åßíáé ï ìéêñüôåñïò áñéèìüò ðïõ ìðïñåß íá äéáéñåèåß ìå ôïõò áñéèìïýò 4, 5, 6;

¢óêçóç 7
Ðïéï åßíáé ôï Å.Ê.Ð. ôùí áñéèìþí 5, 12 êáé 15;

Ðñüâëçìá 1
Ï Íßêïò èÝëåé íá ôïðïèåôÞóåé 125 âéâëßá óå ìéá âéâëéïèÞêç. ÊÜèå
ñÜöé ÷ùñÜåé ìÝ÷ñé 6 âéâëßá. Ðüóá ôï ðïëý âéâëßá ìðïñåß íá âÜëåé
þóôå íá ÷ñçóéìïðïéÞóåé ôá ëéãüôåñá ñÜöéá êáé óå üëá íá õðÜñ÷åé
ï ßäéïò áñéèìüò âéâëßùí;

Ðñüâëçìá 2
¸íáò áíèïðþëçò öôéÜ÷íåé áíèïäÝóìåò ìå 5, 7 Þ 9 ëïõëïýäéá ÷ùñßò íá ðåñéóóåýåé êáíÝíá. Ðüóá
ëïõëïýäéá ÷ñçóéìïðïßçóå ãíùñßæïíôáò üôé äåí åß÷å ðåñéóóüôåñá áðü 400 ëïõëïýäéá;

96 : 2 96 : 3 96 : 4 96 : 5 96: 6 96 : 7 96 : 8 96 : 9

65 : 2 65 :3 65 :4 65 : 5 65 : 6 65 : 7 65 : 8 65 : 9
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¢óêçóç 1
ÐáñáôÞñçóå ôï ðáñáêÜôù ó÷Þìá êáé áðÜíôçóå ôé ìÝñïò ôïõ üëïõ åßíáé ïé
ôåëåßåò ðïõ âñßóêïíôáé:

á) ¸îù áðü ôï ôñßãùíï

â) ¸îù áðü ôï ôñßãùíï, ôïí êýêëï

êáé ôï ôåôñÜãùíï

ã) ÌÝóá óôïí êýêëï

ëýóç
á) ÌÝóá óôï ôñßãùíï Ý÷ù 6 ôåëåßåò Üñá     ,

ïðüôå Ýîù áðü ôï ôñßãùíï Ý÷ù 18 - 6 = 12 ôåëåßåò äçëáäÞ ôï      ôïõ üëïõ.

â) ÌÝóá óôï ôñßãùíï, ôïí êýêëï êáé ôï ôåôñÜãùíï Ý÷ù 12 ôåëåßåò, Üñá Ýîù

áðü áõôÜ ôá ó÷Þìáôá Ý÷ù 18 - 12 = 6 ôåëåßåò, äçëáäÞ ôï     ôïõ üëïõ.

ã) ÌÝóá óôïí êýêëï Ý÷ù 4 ôåëåßåò, äçëáäÞ ôï     ôïõ üëïõ.

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  7

á) ÌÝóá óôïí êýêëï:

â) ¸îù áðü ôï ïñèïãþíéï:

ã) ÌÝóá óôïí êýêëï êáé óôï ïñèïãþíéï:

ä) ¸îù áðü ôïí êýêëï êáé ôï ïñèïãþíéï:

Ï áñéèìüò ðïõ äçëþ-
íåé ôï ìÝñïò åíüò "ü-
ëïõ" ïíïìÜæåôáé êëÜ-
óìá. Ôï êëÜóìá ó÷ç-
ìáôßæåôáé áðü äýï öõ-
óéêïýò áñéèìïýò, ôïí
áñéèìçôÞ êáé ôïí ðá-
ñïíïìáóôÞ, ðïõ ÷ùñß-
æïíôáé ìåôáîý ôïõò áðü
ôçí êëáóìáôéêÞ ãñáì-
ìÞ ìå ôç ìïñöÞ:

6
18

6
18

4
18

12
18

6
24

12
24

16
24
8

24

áñéèìçôÞò
ðáñïíïìáóôÞò

126
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¢óêçóç 2
Íá ãñÜøåôå ôá óêéáóìÝíá ìÝñç ôïõ ðáñáêÜôù ó÷Þìáôïò óå ìïñöÞ êëÜóìáôïò êáé ìåéêôþí áñéèìþí.

Á) Â)

Ã) Ä)

ëýóç

4 1 1 1 5
1 1

4 4 4 4 4
+ = + = =Á)

6 6 2 2 2 2 14
1 1 2 2

6 6 6 6 6 6 6
+ + = + + = + = =Ã)

3 2 2 2 5
1 1

3 3 3 3 3
+ = + = =Ä)

8 8 8 7 7 7 7 31
1 1 1 3 3

8 8 8 8 8 8 8 8
+ + + = + + + = + = =Â)

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  7

1 2
=

4 8
4 8

=
4 8

1 4
=

2 8
1
8
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  7

¼ôáí ï áñéèìçôÞò åíüò êëÜóìáôïò åßíáé ßóïò ìå ôïí ðáñïíïìáóôÞ, ôï êëÜóìá åßíáé ßóï ìå ôï 1.

Á)

Ã)

Â)

Ä)

3 3 3 2 2 2 11
1 1 1 3

3 3 3 3 3 3 3
+ + + = + + + = =

4 4 4 3 3 3 15
1 1 1 3

4 4 4 4 4 4 4
+ + + = + + + = =

2 2 2 1 1 1 7
1 1 1 3

2 2 2 2 2 2 2
+ + + = + + + = =

3 3 3 1 1 1 10
1 1 1 3

3 3 3 3 3 3 3
+ + + = + + + = =

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  7

ÅðåéäÞ èÝëù íá öôéÜîù óôßâåò áðü ôá íïìßóìáôá ôùí 20 ëåðôþí, ïé ïðïßåò èá áðïôåëïýíôáé áðü
ßóï áñéèìü êåñìÜôùí, ïé áñéèìïß ðïõ äéáéñïýí áêñéâþò ôï 20 åßíáé: 1, 2, 4, 5, 10, 20.

ÖôéÜ÷íù ôïí ðáñïíïìáóôÞ 100, ïðüôå èá Ý÷ù:

• 20 : 1 = 20 • 20 : 5 = 4

• 20 : 2 = 10 • 20 : 10 = 2

• 20 : 4 = 5 • 20 : 20 = 1

→
1

ôï ôïõ20,
1

→
1

ôï ôïõ20,
2

→
1

ôï ôïõ20,
4

→
1

ôï ôïõ20,
5

→
1

ôï ôïõ20,
10

→
1

ôï ôïõ20,
20

1 100
• ôï ôïõ 20 = ,

1 100

1 50
• ôï ôïõ 20 = ,

2 100

1 25
• ôï ôïõ 20 = ,

4 100

1 20
• ôï ôïõ 20 = ,

5 100

1 10
• ôï ôïõ 20 = ,

10 100

1 5
• ôï ôïõ 20 = ,

20 100
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1 →

→

→

1 10 50
á. ôïõ 20 = 0 = = 0,5

2 20 100
1 2 10

ôïõ 20 = 2 = = 0,1
10 20 100
1 4 20

ôïõ 20 = 4 = = 0,2
5 20 100

→

→

→

1 5 25
ôïõ 20 = 5 = = 0,25

4 20 100
1 1 5

ôïõ 20 = 1 = = 0,05
20 20 100
1 20 100

ôïõ 20 = 20 = = 1,0
1 20 100

Ðñüâëçìá 1
Ï ðáððïýò Ýäùóå áðü Ýíá ðáãùôü 150 ãñáììáñßùí óôéò ôñåéò åããïíÝò

ôïõ. Ç ÁñåôÞ Ýöáãå ôá     ôïõ äéêïý ôçò ðáãùôïý, ç Êáßôç Ýöáãå ôá     ôïõ

äéêïý ôçò êáé ç Ìáñßá ôï     ôïõ äéêïý ôçò. Ðüóá ãñáììÜñéá Ýöáãå ôï êá-

èÝíá áðü ôá ôñßá êïñßôóéá;

3
5 1

2

2
3

Èá õðïëïãßóù ðüóá ãñáììÜñéá ðáãùôïý Ýöáãå ç ÁñåôÞ, ðüóá ç Êáßôç êáé ðüóá Ýöáãå

ç Ìáñßá. Ãíùñßæù üôé üëåò åß÷áí ôçí ßäéá ðïóüôçôá ðáãùôïý. ÎÝñïíôáò ôï ìÝñïò ôïõ üëïõ

ðïõ Ýöáãå ç êáèåìßá, õðïëïãßæù ôá ãñáììÜñéá ðáãùôïý ðïõ Ýöáãå ôï êÜèå êïñßôóé.

Ç ÁñåôÞ Ýöáãå ôá     ôùí 150 ãñáììáñßùí.

ÄçëáäÞ áí ÷þñéæå ôï ðáãùôü ôçò óå 5 ìÝñç Ýöáãå ôá:

3 ÷ 150 : 5 = 30 ãñáìì.,  30 . 3 = 90 ãñáìì.

Ç Êáßôç Ýöáãå ôá     ôùí 150 ãñáìì.

ÄçëáäÞ áí ÷þñéæå ôï ðáãùôü óå 3 ìÝñç Ýöáãå ôá 2.

150 : 3 = 50 ãñáìì.,  50 . 2 = 100 ãñáìì.

Ç Ìáñßá Ýöáãå    ôùí 150 ãñáìì.

ÄçëáäÞ áí ÷þñéæå ôï ðáãùôü óå 2 ìÝñç Ýöáãå ôï 1.

150 : 2 = 75 ãñáìì.,  75 . 1 = 75 ãñáìì.

Ç ÁñåôÞ Ýöáãå 90 ãñáììÜ-
ñéá áðü ôï ðáãùôü ôçò. Ç
Êáßôç Ýöáãå 100 ãñáììÜ-
ñéá, åíþ ç Ìáñßá Ýöáãå 75
ãñáììÜñéá.

ÁðÜíôçóç:

3
5

1
2

2
3
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  8

Èá õðïëïãßóù ðüóá ãñáììÜñéá óïêï-
ëÜôáò Ýöáãå ç Ìáñßá êáé ðüóá ãñáììÜ-
ñéá óïêïëÜôáò Ýöáãå ç Ðüðç. Ãíùñßæù
üôé êáé ïé äýï åß÷áí áñ÷éêþò ßäéá ðïóü-

ôçôá óïêïëÜôáò. ÎÝñïíôáò ôï ìÝñïò ôïõ
üëïõ ðïõ Ýöáãå ç êáèåìßá, õðïëïãßæù
ôá ãñáììÜñéá óïêïëÜôáò ðïõ Ýöáãå ôï
êÜèå Ýíá áðü ôá äýï êïñßôóéá.

Ç Ìáñßá  Ýöáãå ôá     ôùí 120 ãñáììáñßùí. ÄçëáäÞ áí ÷þñéæå ôç óïêïëÜôá ôçò

óå 8 ìÝñç, Ýöáãå ôá 3 ÷ 120 : 8 = 15 ãñáìì., 15 . 3 = 45 ãñáìì.

Ìå ôïí ßäéï ôñüðï âñßóêïõìå üôé ç Ðüðç Ýöáãå: 120 : 3 = 40 ãñáìì., 40 . 1 = 40 ãñáìì.

ÁðÜíôçóç: Ç Ìáñßá Ýöáãå 45 ãñáììÜñéá áðü ôç óïêïëÜôá ôçò, åíþ ç Ðüðç 40
ãñáììÜñéá.

3
8

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  8

¼ôáí ï áñéèìçôÞò åíüò êëÜóìáôïò åßíáé ìå-
ãáëýôåñïò áðü ôïí ðáñïíïìáóôÞ, ôï êëÜóìá
åßíáé ìåãáëýôåñï áðü ôï 1.
Óôçí ðåñßðôùóç áõôÞ ìðïñïýìå íá ÷ùñßóïõ-
ìå ôéò áêÝñáéåò ìïíÜäåò êáé íá ìåôáôñÝøïõìå
ôï êëÜóìá óå ìåéêôü áñéèìü.
Áöïý ëïéðüí ìåôáôñÝøù óå ìåéêôü áñéèìü

ôïí áñéèìü ðïõ äåß÷íåé ôçí áðüóôáóç ôïõ
óðéôéïý ôçò Íßíáò áðü ôï êïëõìâçôÞñéï, èá
óõãêñßíù ôéò äýï áðïóôÜóåéò, äçëáäÞ ôçò
áðüóôáóçò ôïõ óðéôéïý ôçò Íßíáò êáé ôçò
áðüóôáóçò ôïõ óðéôéïý ôïõ ÂáããÝëç áðü ôï
êïëõìâçôÞñéï êáé èá äù ðéï ðáéäß ìÝíåé ðéï
êïíôÜ óôï êïëõìâçôÞñéï.

ÁðÜíôçóç: Ï ÂáããÝëçò ìÝíåé ðéï êïíôÜ óôï êïëõìâçôÞñéï.

Ç Íßíá ìÝíåé                                áðü ôï êáëõìâçôÞñéï.

ÅðåéäÞ             , ôï óðßôé ôïõ ÂáããÝëç áðÝ÷åé ìéêñüôåñç áðüóôáóç áðü ôï

êïëõìâçôÞñéï.

10 8 2 2
= + = 1 ÷ëì.

8 8 8 8
2 1

1 > 1
8 8
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Ðñüâëçìá 2
Óå Ýíá êáôÜóôçìá ðáðïõôóéþí õðÜñ÷ïõí 250 æåõãÜñéá ðáðïýôóéá. Ôá     ôùí ðáðïõôóéþí åßíáé

áèëçôéêÜ, åíþ áðü áõôÜ ôï     åßíáé áðïêëåéóôéêÜ ãéá ìéêñÜ ðáéäéÜ. Ðüóá æåõãÜñéá áèëçôéêÜ ðá-

ðïýôóéá åßíáé ãéá ðáéäéÜ;

3
51

3

250 : 5 = 50

50 ÷ 3 = 150

(150 : 3) ÷ 1 = 50 áèëçôéêÜ ðáðïýôóéá

¼ëá ôá æåõãÜñéá ðáðïýôóéá åßíáé 250. Áðü áõ-

ôÜ ôá åßíáé áèëçôéêÜ, äçëáäÞ áí ôá ðáðïýôóéá

ôá ÷ùñßóù óå 5 ïìÜäåò èá ðÜñù ôéò 3. Åðßóçò,

áðü ôá áèëçôéêÜ ðáðïýôóéá ôï åßíáé áðïêëåé-

óôéêÜ ãéá ðáéäéÜ. ÊÜíù ôéò ðñÜîåéò êáé õðïëïãß-

æù ôá æçôïýìåíá.

3
5

1
3
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  8

ÁðÜíôçóç: 54 ìáèçôÝò öïñïýí ãõáëéÜ, áðü ôïõò ïðïßïõò ïé 30 åßíáé áãüñéá.

126 : 7 = 18

18 . 3 = 54 ìáèçôÝò

(54 : 9) . 5 = 30 áãüñéá

¼ëïé ïé ìáèçôÝò åßíáé 126. Áðü áõôïýò

ôá   ôùí ìáèçôþí öïñïýí ãõáëéÜ,

äçëáäÞ áí ôïõò ìáèçôÝò ôïõò ÷ùñßóù

óå 7 ïìÜäåò èá ðÜñù ôéò 3. Åðßóçò,

áðü ôïõò ìáèçôÝò áõôïýò ôá   åßíáé

áãüñéá. ÊÜíù ôéò ðñÜîåéò êáé õðï-

ëïãßæù ôá æçôïýìåíá.

3
7

5
9

Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí â, óåë. 8

• Ôï Á4 åßíáé ôï äéðëÜóéï ôïõ Á5  

• Ôï Á5 åßíáé ôï äéðëÜóéï ôïõ Á6  

• Ôï Á4 åßíáé ôï äéðëÜóéï ôïõ Á5, ôï ïðïßï åßíáé äéðëÜóéï ôïõ Á6, Üñá  
Á6 1

=
Á4 4

Á5 1
=

Á4 2

Á6 1
=

Á5 2
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¢óêçóç 1
Íá åêöñÜóåôå ôéò äéáéñÝóåéò ìå êëÜóìáôá êáé áí ãßíåôáé íá áðëïðïéçèïýí.

á) 3 : 4 =......... â) 5 : 100 = ....... ã) 16 : 10 = ....... ä) 8 : 28 =.........

ëýóç

3
3 : 4

4
5 5 : 5 1

5 : 100
100 100 : 5 20
16 16 : 2 8

16 : 10
10 10 : 2 5
8 8 : 4 2

8 : 28
28 28 : 4 7

=

= = =

= = =

= = =

á)

â)

ã)

ä)

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  9

á) 3 : 5 =

â) 8 : 1.000=

ã) 20 : 50 =

ä) 1 : 3=

Ôï êëÜóìá åêöñÜæåé ôï áêñéâÝò ðçëßêï ìéáò äéáßñåóçò: ôçò äéáßñåóçò ôïõ áñéèìçôÞ ìå
ôïí ðáñïíïìáóôÞ ôïõ.

3
5

1
3

20 : 10 2
=

50 : 10 5

: 8
8 : 8 1

=
1.000 125
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¢óêçóç 2
Íá åêöñÜóåôå ôá êëÜóìáôá ìå äéáéñÝóåéò êáé íá ôéò êÜíåéò.

á) â) ã) ä)1
5

63
9

1
8

15
8

ëýóç
1

1: 5 0,2
5
= =Á)

63
7

9
=Â)

1
1: 8 0,125

8
= =Ã)

15
15 : 8 1,875

8
= =Ä)

1 5
10 0,2

- 10
0

63 9
- 63 7

0

1 8
10 0,125

- 8
20

- 16
40

- 40
0

15 8
- 8 1,875

70
- 64

60
- 56

40
- 40

0

äéüôé: äéüôé: äéüôé: äéüôé:

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  9

3 : 25 = 0,12 1 : 25 = 0,04 18 : 3 = 6 45 : 72 = 0,625

3 25
30 0,12

- 25
50

- 50
0

1 25
10 0,04
100

- 100
0

18 3
- 18 6

0

45 72
450 0,625

- 432
180

- 144
360

- 360
0
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  9

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  9

Ïé äåêáäéêïß áñéèìïß ãñÜöïíôáé ùò êëÜóìáôá ìå ðáñïíïìáóôÞ ôï 10, ôï 100, ôï 1000, ... áíÜëï-
ãá ìå ôïí áñéèìü ôùí äåêáäéêþí øçößùí ðïõ Ý÷ïõí êáé ôï áíôßóôñïöï.

ÌåôáôñÝðù ôá êëÜóìáôá óå äåêáäéêïýò ãéá íá ìðïñþ åõêïëüôåñá íá ôïðïèåôÞóù óôçí áñéèìï-
ãñáììÞ ôá ìÞêç. Ïðüôå:

73
= 0,73

100 .
730

= 0,73
1 000

,
531

= 5 31
100

531
= 0,531

1.000

4
ì. = 0,8ì.

5

50
100

8
4

3
5

4
5

12
8

8
ì. = 2ì.

4
50

ì. = 0,5ì.
100

12
ì. = 1,5ì.

8
3

ì. = 0,6ì.
5

1 3 4 5
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  9

Ãéá êÜèå øùìÜêé ï öïýñíïò ÷ñåéÜæå-

ôáé       ôïõ êéëïý áëåýñé. Èá êÜíù ôç

äéáßñåóç êáé ìå ìåôáôñïðÞ èá âñù

ðüóá ãñáììÜñéá áëåýñé ðïõ ÷ñåéÜæå-

ôáé ï öïýñíïò.

4
10

= 0,4 êéëÜ áëåýñé

Ôï 1 êéëü áëåýñé

åßíáé 1.000 ãñáììÜñéá.

0,4 . 1.000 = 400 ãñáìì. áëåýñé.

4
10

ÁðÜíôçóç: á. 0,4 êéëÜ,   â. 400 ãñáìì.

Ðñüâëçìá 1
¸íá âáñÝëé ðåñéÝ÷åé 22 ëßôñá êñáóß. Áí ôï
êñáóß ìïéñáóôåß åîßóïõ óå 6 äï÷åßá, ðüóï
êñáóß èá ÷ùñÝóåé êÜèå äï÷åßï; Íá åêöñÜóåéò
ôï áðïôÝëåóìá ìå äýï ôñüðïõò. Ðïéïò åßíáé ï
ôñüðïò ðïõ ìïõ äßíåé ìåãáëýôåñç áêñßâåéá;

Èá ìïéñÜóù 22 ëßôñá êñáóß óå
6 ßóåò ðïóüôçôåò, ðïõ ç êÜèå
ìßá èá ìðåé óå Ýíá äï÷åßï, ïðü-
ôå èá õðïëïãßóù ôçí ðïóüôçôá
ôïõ êÜèå äï÷åßïõ êÜíïíôáò
äéáßñåóç. Èá ãñÜøù ôçí ðïóü-
ôçôá áõôÞ ìå ôçí ìïñöÞ êëÜ-
óìáôïò êáé èá óõãêñßíù ôïõò
äýï ôñüðïõò õðïëïãéóìïý ùò
ðñïò ôçí áêñßâåéá.

22 : 6 = 3,66 ëßôñá
ìå áêñßâåéá åêáôïóôïý.

Þ             óå ìïñöÞ êëÜóìáôïò
22 11
6 3

=



Ôï êëÜóìá ùò áêñéâÝò ðçëßêï äéáßñåóçò

137

Ðñüâëçìá 2
Ç ãéáãéÜ áãüñáóå 8 ðÜóôåò ãéá ôá 4 åããüíéá ôçò. ¹ñèå üìùò
êáé Ýíáò ößëïò ôïõò êáé Ýôóé ôéò ìïßñáóå óå 5 ßóá ìÝñç. Ðüóï
Ýöáãå êÜèå ðáéäß;

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  10

ÐñÝðåé íá ìïéñÜóåé ôéò

ðÜóôåò óå 5 ßóá ìÝñç.

¢ñá ôï êÜèå ðáéäß èá

öÜåé     ôçò ðÜóôáò.

8
8 : 5 1,6 ôçò ðÜóôáò.

5
= =

Èá ìïéñÜóù ôá 8 ëßôñá óå 3 ßóåò ðï-
óüôçôåò, ðïõ ç êÜèå ìßá èá ìðåé óå
êÜèå êáíÜôá, ïðüôå èá õðïëïãßóù
ôçí ðïóüôçôá ôçò êÜèå êáíÜôáò ìå
äéáßñåóç. Èá ãñÜøù ôçí ðïóüôçôá
áõôÞ ìå ìïñöÞ êëÜóìáôïò êáé èá óõ-
ãêñßíù ôïõò äýï ôñüðïõò õðïëïãé-
óìïý ùò ðñïò ôçí áêñßâåéá.

ÁðÜíôçóç: Ôá    åßíáé ðéï áêñéâÞò ôñüðïò õðïëïãéóìïý, áöïý ôï áðïôÝëåóìá

ôçò ðáñáðÜíù äéáßñåóçò åßíáé ðñïóåããéóôéêü.

8 : 3 = 2,66 ëßôñá íåñïý
ìå áêñßâåéá åêáôïóôïý

Þ    óå ìïñöÞ êëÜóìáôïò8
3

8
3

8
5
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ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  10

ÐñÝðåé íá ìïéñÜóåé ôéò êñÝðåò

óå 4 ßóá ìÝñç, üóá äçëáäÞ åß-

íáé ôá ðáéäéÜ. ¢ñá, ôï êÜèå

ðáéäß èá öÜåé     ôçò êñÝðáò.

6 : 4 = 1,5 êñÝðá

6
4

ÁðÜíôçóç: Ôï êÜèå ðáéäß èá öÜåé 1,5 êñÝðá.

Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí â, óåë. 10

15 40
1 1,6ìÝôñá

25 25

580 1.580
1 1,58ìÝôñá
1.000 1.000

155
1,55ìÝôñá

100

= =

= =

=

ÐÝôñïò:

ÁíäñÝáò:

Ìé÷Üëçò:

Á.
Ð.
Ì.
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  11

ÅðåéäÞ

ôá æåõãÜñéá éóïäýíáìùí åßíáé:

Áí äéáéñÝóïõìå ôïõò üñïõò åíüò êëÜóìáôïò ìå ôïí ßäéï öõóéêü áñéèìü ðñïêýðôåé

éóïäýíáìï êëÜóìá.

2 : 2 1 24 24 : 12 8 : 4 9 : 3 3
, 2, 2 êáé ,

10 : 2 5 12 12 : 12 4 : 4 15 : 3 5
= = = = =

9 3 2 1 24 8
êáé , êáé , êáé

5 5 10 5 12 4

¢óêçóç 1
Íá óõìðëçñùèïýí ïé éóüôçôåò

Ìå ðïéüí äåêáäéêü áñéèìü éóïýíôáé ôá êëÜóìáôá;

1 2
= = = =

4 8

ëýóç

Éóïäýíáìá êëÜóìáôá ôïõ     åßíáé ôá åîÞò:

Ôï êëÜóìá åßíáé ßóï ìå 0,25.

1
4

1 1 2 2 1 1 3 3 1 1 4 4 1 1 5 5
, , ,

4 4 2 8 4 4 3 12 4 4 4 16 4 4 5 20
1 2 3 4 5

¢ñá
4 8 12 16 20

⋅ ⋅ ⋅ ⋅
= = = = = = = =

⋅ ⋅ ⋅ ⋅

= = = =
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ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 2 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  11

Áí ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôïõò üñïõò åíüò êëÜóìáôïò ìå ôïí ßäéï öõóéêü áñéèìü ðñïêýðôåé éóï-
äýíáìï êëÜóìá ìå ôï áñ÷éêü.

¢ñá: ÁõôÜ ôá êëÜóìáôá åßíáé ßóá ìå ôï 0,4.

2 2 2 4 2 2 3 6 2 2 4 8 2 2 5 10 2 2 6 12
, , , ,

5 5 2 10 5 5 3 15 5 5 4 20 5 5 5 25 5 5 6 30
⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

= = = = = = = = = =
⋅ ⋅ ⋅ ⋅ ⋅

2 4 6 8 10 12
5 10 15 20 25 30
= = = = =

1ïò ôñüðïò
Áí ðïëëáðëáóéÜóïõìå ôïõò üñïõò åíüò êëÜóìáôïò ìå ôïí ßäéï öõóéêü
áñéèìü, ðñïêýðôåé éóïäýíáìï ìå ôï áñ÷éêü êëÜóìá.
ÐáñáôÞñçóá, ëïéðüí, êÜèå öïñÜ ìå ðïéïí áñéèìü Ý÷åé ðïëëáðëáóéáóôåß Þ
äéáéñåèåß ï áñéèìçôÞò Þ ï ðáñïíïìáóôÞò óå êÜèå êëÜóìá êáé Ýêáíá ôï ßäéï
ãéá ôïí ðáñïíïìáóôÞ Þ ôïí áñéèìçôÞ áíôéóôïß÷ùò.

¢ñá:

2ïò ôñüðïò
Äýï êëÜóìáôá ëÝãïíôáé éóïäýíáìá Þ ßóá üôáí åêöñÜæïõí ôï ßäéï ìÝñïò ôïõ üëïõ. Áí ðïëëáðëá-
óéÜóïõìå “÷éáóôß” ôïõò üñïõò äýï éóïäýíáìùí êëáóìÜôùí, ôá äýï ãéíüìåíá ðïõ ðñïêýðôïõí åß-
íáé ßóá ìåôáîý ôïõò. (Ìå ôïí ôñüðï áõôü åëÝã÷ïõìå áí äýï êëÜóìáôá åßíáé éóïäýíáìá.)
ðñÝðåé: 

2 . x = 8 Üñá ÷ = 4
7 . ÷ = 5 . 35 Üñá ÷ = 25
36 . ÷ = 6 . 54 Üñá ÷ = 9
7 . ÷ = 21 . 28 Üñá ÷ = 84

1 1 4 4 5 5 5 25 36 36 : 6 6 7 7 3 21
, , ,

2 2 4 8 7 7 5 35 54 54 : 6 9 28 28 3 84
⋅ ⋅ ⋅

= = = = = = = =
⋅ ⋅ ⋅

¢ñá: 

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 3 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  11
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¢óêçóç 2
Íá âñåèïýí ôá áíÜãùãá êëÜóìáôá

2 4 15 9 6 2
, , , , ,

7 6 10 8 3 17

ëýóç

ÁðÜíôçóç  
Üóêçóçò 4 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  11

Áí Ýíá êëÜóìá äåí ìðïñåß íá áðëïðïéçèåß (äåí õðÜñ÷åé áñéèìüò, åêôüò
áðü ôï 1, ðïõ íá åßíáé êïéíüò äéáéñÝôçò ôïõ áñéèìçôÞ êáé ôïõ ðáñïíï-
ìáóôÞ), ôï êëÜóìá ëÝãåôáé áíÜãùãï.

ÁðÜíôçóç: 1,5 ëßôñá, 30 ëßôñá, 45 ëßôñá.

11 5 7 2
7 18 20 9

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò 1 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  11

Óôï óçìåßï F ôï ñåæåñâïõÜñ åßíáé ãåìÜôï, Üñá åêåß èá Ý÷ïõìå ôá    ôçò âåíæßíçò. Ôá      åßíáé   ,

áöïý                 . Áöïý ëïéðüí Ý÷åé êáôáíáëþóåé    , ï äåßêôçò èá åßíáé óôï    .

Ôï    ôùí 60 ëßôñùí èá åßíáé: 60 : 4 = 15 ëßôñá

Ôï    ôùí 60 ëßôñùí èá åßíáé: 60 : 2 = 30 ëßôñá

Ôï    ôùí 60 ëßôñùí èá åßíáé 60 : 4 = 15 ëßôñá, 15 ÷ 3 = 45 ëßôñá

Ôá êëÜóìáôá ðïõ äåí ìðïñïýí íá áðëïðïéçèïýí äçëáäÞ ôá áíÜãùãá êëÜóìáôá åßíáé ôá:

ôá                    äéüôé ôï
2 9 2

, ,
7 8 17

4 4 : 2 2 15 15 : 5 3 6 6 : 3 2
, , 2

6 6 : 2 3 10 10 : 5 2 3 3 : 3 1
= = = = = = =

4
4

45
60

3
445 : 15 3

60 : 15 4
=

3
4

1
4

1
4
1
2
3
4
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Ðñüâëçìá 2
Ï Êþóôáò êáé ç Çñþ áãüñáóáí ìßá ðßôóá ï êáèÝíáò. Ï Êþóôáò Ýöáãå

ôá      ôçò ðßôóáò ôïõ êáé ç Çñþ Ýöáãå ôá     ôçò äéêéÜò ôçò ðßôóáò. Ðïéïò

Ýöáãå ôçí ðåñéóóüôåñç ðßôóá.

12
16

6
8

ÁðÜíôçóç  
ðñïâëÞìáôïò  2 
ôåôñ. åñãáóéþí â, óåë.  12

Èá ÷ñçóéìïðïéÞóù ôç ìÝ-
èïäï ôçò áðëïðïßçóçò êáé
èá óõãêñßíù ôá êëÜóìáôá
ðïõ èá ðñïêýøïõí.

ÁðÜíôçóç: Ïé ìáèçôÝò ôùí äýï ôìçìÜôùí Ýãñáøáí ôï ßäéï êáëÜ.

,
20 20 : 5 4 24 : 6 4

= = =
25 25 : 5 5 30 : 6 5

ëýóç

Èá áðëïðïéÞóù ôá êëÜóìáôá ãéá íá ôá óõãêñßíù.

¸÷ù:

Áöïý ôá êëÜóìáôá åßíáé éóïäýíáìá, ç Çñþ êáé ï Êþóôáò Ýöáãáí ôçí ßäéá ðïóüôçôá ðßôóáò.

12 12 : 4 3 6 6 : 2 3
,

16 16 : 4 4 8 8 : 2 4
= = = =
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Äñáóôçñéüôçôá
ôïõ ôåôñáäßïõ
åñãáóéþí â, óåë. 12

• Áí ôïõò 25 ìáèçôÝò ôïõò ÷ùñßóù óå 5 ìÝñç, Ýëåéðáí áõôïß ðïõ áðïôåëïýí ôá 2. 

¢ñá 25 : 5 = 5, 5 · 2 = 10 ìáèçôÝò

• 30 : 3 = 10, 2 · 10 = 20 ìáèçôÝò

• 28 : 7 = 4, 4 · 3 = 12 ìáèçôÝò

• 24 : 6 = 4, 4 · 4 = 16 ìáèçôÝò

• 26 : 13 = 2, 2 · 3 = 6 ìáèçôÝò

• 27 : 9 = 3, 3 · 2 = 6 ìáèçôÝò

ÓõíïëéêÜ Ýëåéðáí 10 + 20 + 12 + 16 + 6 + 6 = 70 ìáèçôÝò áðü ôï ó÷ïëåßï.


