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ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΑΠΟ ΤΡΑΠΕΖΑ ΘΕΜΑΤΩΝ 

ΕΞΙΣΩΣΕΙΣ 2ΟΥ ΒΑΘΜΟΥ (3.3) 

 

ΘΕΜΑ 1238 (2Ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1246 (2ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1269 (2ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1280 (2ο) 
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ΘΕΜΑ 1285 (2ο) 

 

ΘΕΜΑ 1288 (2ο) 

 

ΘΕΜΑ 1290 (2ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1315 (2ο) 
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ΘΕΜΑ 1316 (2ο) 

 

ΘΕΜΑ 1334 (2ο)                                                                                       

 

ΘΕΜΑ 1348 (2ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1349 (2ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1359 (2ο) 
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ΘΕΜΑ 13028 (2ο) 

Δίνεται η εξίσωση     αx2 − 2αx − 2𝑎 − 2 = 0, με α ∈ 𝑅∗ (1). 

α) Να βρείτε τις τιμές  του α ∈ 𝑅∗ για τις οποίες η εξίσωση (1) έχει ρίζα το 3.  

(Μονάδες 10) 

β) Για α=2 να λύσετε την εξίσωση (1).                                                            (Μονάδες 15) 

ΘΕΜΑ 14578 (3ο) 

α) Να βρείτε για ποιες τιμές του x  ορίζεται η παράσταση  
xxx
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(Μονάδες 10) 

β) Για τις τιμές του x  που βρήκατε στο α) ερώτημα, να λύσετε την εξίσωση:   

0
1

112
2

2

=
−

+
−

−

xxx

x
.                                                                                          (Μονάδες 15) 

ΘΕΜΑ 1388 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1412 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1418 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1431 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1439 (4ο) 

 

ΘΕΜΑ 1440 (4ο) 

 

ΘΕΜΑ 1448 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1451 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1452 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1459 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1460 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1463 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1469 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1475 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1476 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1478 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1491 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1500 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 1508 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1509 (4ο) 

 

 

ΘΕΜΑ 1516 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 12683 (4ο) 

H δεξαμενή του παρακάτω σχήματος έχει σχήμα ορθογωνίου παραλληλεπιπέδου με 

βάση τετράγωνο και ύψος ίσο με το ένα τέταρτο του μήκους της.  

α) Αν η δεξαμενή έχει όγκο 16m3, να βρείτε τις διαστάσεις της.            (Μονάδες 8) 

β) Λόγω έλλειψης χώρου η δεξαμενή ανακατασκευάζεται με βάση ορθογώνιο 

παραλληλόγραμμο και ύψος 2 μέτρα. Αν το πλάτος της νέας δεξαμενής είναι κατά 

2m μικρότερο από το μήκος της υπολογίστε τις διαστάσεις της βάσης προκειμένου 

ο όγκος να παραμείνει 16m3 .                                              (Μονάδες 9) 

γ) Αν η νέα δεξαμενή περιέχει 10m3 πετρέλαιο να βρείτε το ύψος της στάθμης του 

πετρελαίου μέσα στη δεξαμενή.                                                                    (Μονάδες 8) 

 

ΘΕΜΑ 12912 (4Ο)  

α) Δίνεται η διτετράγωνη εξίσωση: 4 27 12 0x x− + = . Να δείξετε ότι η εξίσωση αυτή 

έχει τέσσερις διαφορετικές πραγματικές ρίζες, τις οποίες και να προσδιορίσετε.                                                                       

(Μονάδες 10) 

β) Γενικεύοντας το παράδειγμα του προηγούμενου ερωτήματος, θεωρούμε τη 

διτετράγωνη εξίσωση: 4 2 0x x + + =  (1) με παραμέτρους ,   . Να δείξετε 

ότι: Αν 0  , 0   και 2 4 0 −  , τότε η εξίσωση (1) έχει τέσσερις διαφορετικές 

πραγματικές ρίζες.                                                                                           (Μονάδες 15) 

 

ΘΕΜΑ 13320 (4ο) 

Θεωρούμε τις εξισώσεις 𝛼𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛾 = 0 (Ι) και 𝛾𝑥2 + 𝛽𝑥 + 𝛼 = 0 (ΙΙ) όπου α, β, 

γ είναι μη μηδενικοί ακέραιοι, με 𝛼 ≠  𝛾. 

α) Να αποδείξετε ότι οι παραπάνω εξισώσεις έχουν το ίδιο πλήθος ριζών.  

(Μoνάδες 8) 

β) Αν ο αριθμός 𝜌 ≠ 0 είναι ρίζα της (Ι) να δείξετε ότι ο 
1


είναι ρίζα της (ΙΙ) .  

(Μoνάδες 9) 

γ) Να αποδείξετε, με απαγωγή σε άτοπο, ότι καμία από τις εξισώσεις (Ι), (ΙΙ) δεν 

μπορεί να έχει ως ρίζα τον αριθμό √2.                                                         (Μoνάδες 8) 
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ΘΕΜΑ 14406 (4ο) 

Δίνονται οι μη μηδενικοί πραγματικοί αριθμοί α, β, με α ≠ β για τους οποίους 

ισχύει:  
α2+1

β2+1
=

α

β
 . 

α) Να αποδείξετε ότι οι αριθμοί α και β είναι αντίστροφοι.                        (Μονάδες 5) 

β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης Κ = 
α22∙(β3)

8

α−2∙(αβ)25.                        (Μονάδες 7) 

γ) Αν επιπλέον  οι μη μηδενικοί αριθμοί α και β εκφράζουν τα μήκη των πλευρών 

ορθογωνίου παραλληλογράμμου με άθροισμα  
5

2
, να τους υπολογίσετε.  

(Μονάδες 8) 

δ) Να βρείτε τον αριθμό που πρέπει να προσθέσετε στο α ή στο β, έτσι ώστε το 

ορθογώνιο παραλληλόγραμμο να γίνει τετράγωνο.                                 (Μονάδες 5) 

ΘΕΜΑ 14490 (4ο)  

Έστω Ω το σύνολο που έχει ως στοιχεία τους αριθμούς  που είναι οι ενδείξεις ενός 

ζαριού.  

α) Να γράψετε με αναγραφή το σύνολο Ω.                                                     (Μονάδες 5) 

β) Δίνεται η εξίσωση   x2 − 2x + λ − 2 = 0, με λ ∈ R. Να βρείτε: 

i. Το σύνολο Α που περιέχει ως στοιχεία  τις τιμές του λ ∈ Ω, αν επιπλέον 

γνωρίζετε ότι η εξίσωση δεν έχει  πραγματικές  ρίζες.                   (Μονάδες 10) 

ii. Την πραγματική τιμή  του λ, αν η εξίσωση έχει ρίζες αντίστροφες.                                          

                                                                                                                     (Μονάδες 6) 

γ) Για την τιμή του λ που βρήκατε στο ερώτημα β ii να υπολογίσετε τις ρίζες της 

εξίσωσης.                                                                                                           (Μονάδες 4) 

ΘΕΜΑ 14651 (4ο)  

Oι πλευρές 1 2,x x  ενός ορθογωνίου παραλληλογράμμου είναι οι ρίζες της εξίσωσης: 

2 1
4( ) 16 0x x


− + + =  όπου 0   . 

α) Να βρείτε: 

i. την περίμετρο   του ορθογωνίου συναρτήσει του λ.                          (Μονάδες 6) 

ii. το εμβαδόν   του ορθογωνίου.                                                               (Μονάδες 6) 

β) Να αποδείξετε ότι 16  , για κάθε 0   .                                               (Μονάδες 7) 

γ) Για ποια τιμή του   η περίμετρος   του ορθογωνίου γίνεται ελάχιστη, δηλαδή 

ίση με 16; Τι μπορείτε να πείτε τότε για το ορθογώνιο;                            (Μονάδες 6) 
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ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΕΣ 

ΘΕΜΑ 1262 (2ο) 

 

ΘΕΜΑ 1331 (2ο) 

 

ΘΕΜΑ 1337 (2ο) 

 

ΘΕΜΑ 14749 (3ο) 

α)   i. Να βρείτε για ποιες τιμές του x , ορίζεται η παράσταση: 
x

x x
 =

−
. 

(Μονάδες  9) 

iii. Για τις τιμές του x  για τις οποίες ορίζεται η παράσταση  , να δείξετε ότι 

1

2
 =                                                                                                          (Μονάδες  7) 

β) Για 0x  , να λύσετε την εξίσωση: 
3 3

2
2

x
x

x x
= +

−
.                                  (Μονάδες  9) 
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ΘΕΜΑ 1407 (4ο) 

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ 1477 (4ο) 
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ΘΕΜΑ 14543 (4ο) 

Κάθε περιττός ακέραιος αριθμός α γράφεται στη μορφή 𝑎 = 2𝑘 + 1, 𝑘 ακέραιος. 

α) Να γράψετε τους αριθμούς 3,5,7 ως διαφορά τετραγώνων δύο ακεραίων.     (Μονάδες 6) 

β) i) Να αποδείξετε ότι η διαφορά των τετραγώνων δύο διαδοχικών ακεραίων ισούται  

πάντα με έναν περιττό ακέραιο.                                                                              (Μονάδες 6) 

ii) Να γράψετε τον αριθμό 2021 ως διαφορά δύο τετραγώνων ακεραίων αριθμών.  

(Μονάδες 6) 

γ) Στο σχήμα τα τετράπλευρα ΑΒΓΔ και ΓΗΡΚ είναι τετράγωνα με (ΓΗ)=(ΓΚ)=ν και 

(ΒΚ)=(ΔΗ)=1. Αν γνωρίζουμε ότι το γραμμοσκιασμένο εμβαδόν είναι ίσο με το εμβαδόν 

ενός τετραγώνου πλευράς 45, να βρεθεί η τιμή του θετικού ακεραίου ν.        (Μονάδες 7) 

 

ΘΕΜΑ 14759 (4ο) 

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓(𝑥) = 3𝑥2 + 6𝛼𝑥 + 6𝛽, 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ.  

α) Να δείξετε ότι:  𝑓(𝛼) + 𝑓(𝛽) ≥ 𝛽2 − 36.                                                    (Μονάδες 8) 

β) Να βρείτε τις τιμές των 𝛼, 𝛽 ∈ ℝ  για τις οποίες ισχύει 𝑓(𝛼) + 𝑓(𝛽) = 𝛽2 − 36.  

(Μονάδες 6 ) 

γ) Αν 𝛼 = 2 και 𝛽 = −6 

i) Να λύσετε την εξίσωση 𝑓(𝑥) = 6𝑥.                                                       (Μονάδες 6) 

ii) Αν 𝑥1, 𝑥2 οι ρίζες της εξίσωσης του ερωτήματος γi), να δείξετε ότι ισχύει: 

1

𝑥1
+

1

𝑥2
=

1

6
 .                                                                                                 (Μονάδες 5) 

 


