®UANo 2 : Movotovia — Akpotata ocuvaptnong, Zuvaptnon «1-1», Avtiotpodn Zuvaptnon

DOYANO 2
1. No peAETACETE TN povotovial Kat vo KAvete tn ypadik mapdotoon tng ouvdaptnong f
otav :
) f( ) =X, av Xx<0 2x+1, oav x<0
1 X)=
X%, av x>0 ii) f(X): 1, av 0<x<l1

2Xx-1 av x>1

2. a) No Bpebei n péylotn T TG oUVAPTNONG f(x)=—3\/X—l+2.
B) Na Bpebel n eAdxiotn T TG CUVAPTNONG f(X)=5\/X—2 +7.

* 1
3. NaBpebeio x € R*, wote n ouvaptnon f (X) = KX —SK‘X—?VOL £XEL UEYLOTO TOV K.

o

370 MapaKATW oxpa Sivovtal ot ypadikég mapaotdoels Svo cuvaptioewy f, g.
8
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a) Na Bpeite to nedio oplopou kal To cUVOAO TLWY Twv cuvaptrcewy f, g .

B) Na amobdeifete 6tL n cuvdptnon h=f —g eival yvnoiwg avéouoca oto Sidotnua [1, 3] .

v) Na anodeifete 6t n ouvaptnon k=f +g eivat yvnolwg $pbivouoa oto Stdotnua [3, 5] .

8) Na Bpeite to nedio oplopol tng cuvaptnong gof.

€) Na pehetrioete tn ouvaptnon gof wg mpog tn povotovia oe kabéva anod ta Siaotipata
[1, 3] ke [3, 5].

ot)Na AUoete tnv efiowon x> —f(x) =6x —14.

2Inx-3
5. Av f(X):T Kol g(x)=l+|n X, va amnodeifete 6t n f avtotpedetal kal va

Bpeite v F=f"og.

6. Av yua kdBe XeR oxvel 6f(x2)—f2(x)29, vo. amodeifete 6t n f Sev

ovtlotpédeTal.
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7. Aivetol n ouvdptnon f:(—oo, 4] — R pe f(x)=x>—8x+10 .
o) Na amnobeifete 6tL n ocuvaptnon f avtotpédetal.
B) Na opiocete T ouvdptnon f .

Inx—2, av 0<x<1

Ix—=1, av x>1

8. Na opioete tnv avtiotpodn tng cuvaptnong f(x) :{

) , e*—1, av x<0
9. Aivetaln ouvaptnon f(x) = .
In(x+1), av x>0
a) Na opioete tnv avtiotpodn tng f.
B) Av n efiowon e =x+1 éxeL povadik AUon, va Ppeite ta Kowd onpeia TNG ypadikAg
napdotaong g f kat tng eubeiac pe e€iowon y =X.
y) 2to 810 cvoTnua afOvwy va oXESLAOETE TIC YPOUPLKEC TTAPACTACELS TwV cuvapticswy f kat
f—l
8) Na AUoete tnv aviowon Inf(x) <0.
g) Av n eubeia pe gfiowon y=—x+c, ce R—{0} téuver tn C; oto onueio A(a, [3), va

anobel€eTe OTL TEUVEL KOL TN Cf,l oto onueio B(B, OL)
, , e
10. Aivetau n ouvdptnon f(X)=Inx—=+x.
X

o) No anodewdel 6t opitetar n f°.

B) Na AuBei n eiowon fﬁl(x): X.

11.Aivetan f pla yvnoiwg povotovn cuvaptnon tng omnolag n ypadikn mapdotacn SLEPYeTAL amd ta
onueia A(1, 5) ko B(-2, 7).
o) Na Bpeite to €ido¢ tng povotoviag tng f.
B) Na Aboete tnv avicwon f(f(|x| - 4) - 6) -5<0.
v) Na Avoete tnv aviowon f(2x —1)+f(x +3) < f(5—x) + f(7 —x)

12.Aivetau n ouvaptnon f(x) = x2 + Inx.
a) Na peletrioete tnv f wg npocg tn povotovia.
B) Na Bpeite yia mowa x n ypaodikn napdotaocn tng f Bpiloketal kdtw anod tnv eubeia y=1.
, , 2 2 2|X|+3
v) Na Avoete Tnv avicwon (3|x|+1) —(2|x|+3) >In———.
3[x|+1
13. Aivetar n ouvéptnon f (X) =e*—Inx, x>0.
i) No pehetioete tnv f wg mpog ™ povotovia.
N a
i) Na anodeifete 6Tyl kdBe «, ﬂe(O, +OO) e a < f wyve e/ —e* >e*”’.In=.
—(x2+l) —(x2+x+2)

iii) Na AUoete tnv avicwon € —e < In(x2 +l)—|n(x2+x+2).

14. Aivetal n ouvdptnon f(x)=+/x—a +Xx, tg onolag n ypadkr mapdotacn téuvel Tnv gubeia
y =1 oto onpeio pe tetunpévn 1.
o) Na Bpeite tov aptOud a kot to nedio oplopou tng cuvaptnong f.
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B) Na peAetnoete tnv f w¢ mpog T povotovia.
v) Na anobeifete otin f £xelL eAdyloto.

8) Na AUoete tnv e€iowon f(e*) +f(e¥) =f(e™)+f(e™).
g) Na AUoete tnv etlowon (1—‘x2 —1‘)(\/X—1 —x):x—l—xz.

15Fctw f:R—>R yvnoiwg ¢Bivovoa ouvdptnon. Oswpolpe Kat TN  ouLVAPTHON
g(x) =f(1—x3)—f(ex +3x).
a) Na peletrioete ThV g WG MPOG TN Lovotovia.
B) Na amodeifete otL xg(x) >0 ya kabe xR .

y) NaAvoete tnv aviowon g(x) >1—e*.

16. Aivetat n yvnoiwg ¢Bivouca cuvaptnon g(x) = |10|< + 23|x —3(2x+Kk+1), pe K € Z . Oewpole
 ouvéptnon f: R — R yia v omoia wxvet (fog)(x) = —27[(x -1)° + e3X] yla kébe x e R .

o) Na amobeifete oTL K=-2..
B) Na Bpeite tovtumo tng f.

v) Na peletioete tnv f w¢ mpog tn povotovia.

8) No AUoete tny eflowon x’e* > =27.

3
g) Na amobeifete oL (Ej >2—Z.
e e
17. Aivetat ouvdptnon f: R — R yua tnv onoia woxvet (x2 -y’ )(f(x) —f(y)) >0 yla kdfe x, y e R
ME X#VY.
o) Na amobeifete ot n f eival yvnolwg ¢Bivouca oto (—OO, 0] Kal yvnolwg avéovoa oTo
[O, +oo).
B) Na amodeitete 60tLn f €xeL ehdayloto oto 0.
v) NoAvoete v aviowon f(Inx) < f(In(1-x))

-4

, , 4
18. Aivetal cuvdptnon f(x)= T —e .
X

o) Na amobeiete 6t n f eival avtiotpéPun.
B) Av yvwpilete otLn f éxet olvoho Tipwv to R, va AUoete Ty aviowon f(x) >x +3.
y) Na Avoete tnv efiowon f(e‘x‘ +2|x|)—f(|x|+1)=|nex+—z|x|.
x| +1

19. Aivetaw n ouvaptnon f (X) =e =X, pef (R) =R.

i) Noa amobeyBel 6t n f elvat yvnoiwg povéotovn.

i) No efetaotel av opitetar n 7.

iii) Na AuBeil n efiowon f_l(X):l—X.

iv) Na AuBein avicwon f_l(X)Sl—X.

2007
X

20. Aivetat n ouvvdptnon f:R >R vy tv omola wyvel (f ° f)(X)— f (X) = , yu

kdBe X e€R. Na amobeiydei ot :
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21.

22.

23.

24,

i) H f avuotpédpetan
i) H ypadwki mapdotaon tng f Siépxetal and thv apxn Twv afovwy.

‘Eotw ot ouvaptioelg f, g:R—>R ywa tg omoieg woxvel f(g(x))=4x+3 yla Kabe
xeR.

i) Na Seifete 6L n g elvar «1—1».

ii) Na Bpeite Tov TOTO NG g’l av eivatl yvwotog o tumog tg f .

Av f a ouvaptnon pe medio oplopoly kot Twwv to R, ylwa tnv omoio  LoxvEel
f ( f (X))+ x=2004, xeR. Na anodeixbei ot :

i) H f eivaw ouvaptnon «1—1».

i) f7(x)=-f(x)+2004, xeR

i) H f &ev gival yvnoiwg povotovn.

iv) f (O)+ f (2004) = 2004

‘Eotw f MlO  ouvaptnon  oplopévn  OTO R, vy v omola oyxvel
f (1+ f (X)) =2x—6+f(X) v k40e XeR. No anodeiete ou:

i) H f eivaw ocuvaptnon «1—1».

i) f(3)=2.

iii) Na AUoete tnv efiowon f (1+2f (X2 +X+1)) =f (1+ f (5))—4.

Fotw f, g ©&Vo ouvaptioelg pe medio opopol kat TpwWv to Ry TG omoieg
UTOB£TOUNE OTL:

o (fof)(x)=x, xeR

e g(x)=x+f(x), xeR

e n g elval avtiotpePiun

Na amobeifete OtL:

i) H f eivaw ocuvaptnon «1—1».

i) f(x)=x yw kabe xeR.

25.F0tw n ouvaptnon f:R—>R e f (]R) =R yia v omola  oyleL

e'™+2f%(x)-x+1=0, xeR.
i) Na Seifete 6tu n f eival «1-1».
ii) No Bpeite tnv avtiotpodn tng f .

26.Eotw n ouvdptnon f R — R yua v oroia wyvet f° (X)+ 2f (X) =3-%x, xXelR

i) Noabeifete 6tn f avriotpédetat

ii) NaAboete Ty eflowon T (X) =3

iii) No amodeifete 6tn f éxet ovvoro tuwvto R
iv) Na Bpeite tnv avtiotpodn tng cuvdptnong f .
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v) Avn f elvalyvnoiwg povotovn,
a) Na Bpeite 1o €ido¢ tng povotoviag tng f

B) Na AUoete tnv aviowon f (ex’l +1In X) > f (2— X)



