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ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ 2 – ΤΡΙΓΩΝΟΜΕΤΡΙΚΟΙ ΑΡΙΘΜΟΙ ΓΩΝΙΑΣ 

 

Υπενθυμίσεις από το Γυμνάσιο 
Έστω ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ και ω μια οξεία γωνία του όπως φαίνεται στο σχήματα 

 

απέναντι κάθετη πλευρά
ημω

υποτείνουσα
=  

προσκείμενη κάθετη πλευρά
συνω

υποτείνουσα
=  

απέναντι κάθετη πλευρά
εφω

προσκείμενη κάθετη πλευρά
=  

προσκείμενη κάθετη πλευρά
σφω

απέναντι κάθετη πλευρά
=  

 

 

Δραστηριότητα 1 

Ανοίξτε την εφαρμογή στο geogebra που θα βρείτε εδώ. 

Α. Να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας ω. 
ημω=   

συνω =  

εφω =   

σφω =  

Οδηγίες για την επαλήθευση της απάντησής σας 

• Επιλέξτε τα κουτιά «σημείο στην τελική πλευρά» και «ορθογώνιο τρίγωνο». 

• Πατήστε το κουμπί τριγωνομετρικοί αριθμοί της γωνίας ω, για να επαληθεύσετε την 
απάντησή σας. 

  

Β. Σύρετε το σημείο Μ πάνω στην πλευρά. Τι παρατηρείτε για τους τριγωνομετρικούς 

αριθμούς της γωνίας ω; ……………………………………………………………………………………………………. 

Γ. Πως μπορούμε να υπολογίσουμε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς αμβλείας γωνίας; 

Οδηγίες 

• Σύρετε τη γωνία ω, ώστε η κορυφή της να ταυτιστεί με την αρχή των αξόνων, και η 

μια της πλευρά να ταυτιστεί με το θετικό ημιάξονα Οx. 

• Να βρείτε τρόπο ώστε να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας 

ω, ο οποίος να μπορεί να γενικευτεί και στην περίπτωση αμβλείας γωνίας (με το 

δρομέα ω, μπορείτε να αλλάζετε το μέτρο της γωνίας ω). 
ημω=   

συνω =  

εφω =   

σφω =  

Δ. Σύρετε το σημείο Μ. Τι συμπεραίνετε για τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας 

ω; 

………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
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Δραστηριότητα 2 

Στο επόμενο σχήμα δίνεται κύκλος με κέντρο την αρχή των αξόνων και ακτίνα ίση με 1 μον. 

Ο κύκλος αυτός ονομάζεται τριγωνομετρικός κύκλος. 

 

Α. Να υπολογίσετε τους 
τριγωνομετρικούς της γωνίας ω 
παίρνοντας ως σημείο της τελικής 
πλευράς της , το σημείο τομής της 
Μ με τον τριγωνομετρικό κύκλο. 

ημω=   

συνω =  

εφω =   

     σφω =  

Β. Να γράψετε νέους πιο εύχρηστους 
τύπους για τους τριγωνομετρικούς 
αριθμούς μιας γωνίας ω. 

ημω=   

συνω =  

εφω =   

     σφω =  

Γ. Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς των γωνιών 30ο, 45ο, 60ο, 

χρησιμοποιώντας τον τριγωνομετρικό κύκλο, καθώς και των γωνιών 0 rad, 
𝜋

2
 rad, 

 π rad, 
3𝜋

2
 rad, 2π rad. 

 
 

Δραστηριότητα 3 

Α. Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας 
οφ 750= , αφού πρώτα τη 

σχεδιάσετε στον τριγωνομετρικό κύκλο. Να κάνετε το ίδιο και για τη γωνία οφ 1100= . 

Τι είδους γωνίες είναι οι παραπάνω; 

 

Β. Ανοίξτε το δόμημα στο geogebra που θα βρείτε εδώ και με το δρομέα φ πειραματιστείτε 

με διάφορες γωνίες φ. 

 

Γ. Να γράψετε οποιαδήποτε γωνία φ 2π  συναρτήσει μιας άλλης γωνίας ω , με 

0 ω 2π  .  

φ = ……………………………….… 

Να βρείτε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας φ συναρτήσει των 

τριγωνομετρικών αριθμών της γωνίας ω. 

ημφ = ημ(…………………..) = …………….…… 

συνφ = συν(…………………..) = ……………… 

εφφ = εφ(…………………..) = ……………….… 

σφφ = σφ(…………………..) = ………………… 

https://1drv.ms/u/s!AmKLNyCEXWGrgfwIUC86W6fYkiyYVg?e=Npaxjq


3 
 

 

Δραστηριότητα 4 

Α. Να σχεδιάσετε στον τριγωνομετρικό κύκλο γωνία ω με 
ο ο0 ω 360   η οποία ικανοποιεί 

τις σχέσεις 
1

ημω
2

=  και 
3

συνω
2

= . 

Β. Να σχεδιάσετε όλες τις γωνίες ω με 
ο ο0 ω 360  για τις οποίες 

1
ημω

2
= . 

Γ. Να σχεδιάσετε όλες τις γωνίες ω με 
ο ο0 ω 360  για τις οποίες 

3
συνω

2
= . 

Δ. Να σχεδιάσετε όλες τις γωνίες ω με 
ο ο0 ω 360  για τις οποίες εφω 3= . Μπορείτε 

να πείτε τι αριθμός θα είναι η σφω ; 

Ε. Να σχεδιάσετε γωνία φ με 
3

ημφ
2

=  και γωνία ω με 
5

συνω
2

= − . Τι ισχύει για το ημίτονο 

και το συνημίτονο οποιασδήποτε γωνίας; 

 

 


