2° ®YANO EPrAZIAZ

MAGHMA : MAGHMATIKA A’ AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 2.1 OL PpAEELS KAt OL LBLOTNTEG TOUG
ONOMATENQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Aivovior o1 apiBpot:

0, 3, -5 2, Vi -113, 413 V3
3 5
Na Bpeite mowor and tovg raparave aptdpoig sivar:
o) QuoiKol, P) oxeparor, Y) pnroi,
3) appnron, £) mpOYRATIKOL.

2. Aivovtal Ol TOpaGTAGELS:

A=-23x-1)-(x+3)] - [ (-x=2) —2(x+1)]

kot B=(x+1)(x—4)—(x—2)(x—3)
a) Na anlornocete Tig Tapactaceg A ko B.
B) Na Bpeite Yo moreg THEG TOL X 1GYVEL
i) AB=0 ii) AB#0

3. Av o, B, Y xou & £ivan, pe 1) 6e1pd nov divovral, dradoyikol guoikotl apbpoi, va aro-
deifete ot

a) py —ad =2, B) o Pd — ay civen neprrtog apripoc,
Y) 0@+ P+ ¥+ 8 sivan apriog apibpos, aida oy todllaridoro tov 4.

o € " 5
4. Av — = Ll , Vo unodeiete OTL

B & ¢

2e -5y—-¢ _a _ ®R
m—ps omov BaC(2Pp — 58 —C) #0

2 _3
5. a) Na vroloyisete g duvapeg 25, 572, (?) , 23% xar 0°.

B) Na ovykpivere tovg apiBpovg:
i) (=2)* kon —2¢ i) (—2)° kon —23
iii) (—7)* kon 0 iv) (—13)"2 kon 0

6. Na Bpeite tnv Tipn) Tng napacTacns:

A=8-3.2%—(-1)7[(2°:4+3%:3):5-3]

7. I'vopilovpe 011 Loy DL 1] TPOTAGT:
«Ava=p,totsa* =p'»

No ££et@cete av LOYVEL TO AVTICTPOPO TG TAPATAVE) TPOTACTS.

8. Na kavete 115 napakdtm npaies, epappiloviag Tig 10TNTES TOV duvapewv:

[I) 2~6 . 211 B) 321 . 3]8 T) 27 _57
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184 825 . 0’515

d) o £) e ot) 810.915. 630
9. Na ypayete 6 TUTOMOUPEVT] HOPYT] TOVG aPLBpovg:

a) 1.230.000.000 B) 0,00000025

y) (3-105)(4-107) 3) 0,000008 - 0,0006

, va Bpeite Tnv Tipn) TG napacTacng:

A (YD Ty
(x~2y-1)?

10.Avx:9|cmy=2—l,7

11. Na anlonolfcete TNV nEpacTUCT):
A = (x?+2x)® — (x* - 3x)? — (4x? — 3x)(4x? + 3x)

1 : . ’ 1 1
12. Avx + i 3, va Ppeite v Tp] TV tapactdctov A = x* + = B=x3+ =

13. Na arnodeiete Tig TavTOTNTEG:
@) (20— B)(2a +B) — (@ + B)* — (a — p)* = 2a? — 3p?
B) (x—1)° + (2x)> = x(x+1)? = (x — 1)?

14. Av e Toug npaypatikovs apripois a ko f, pe o # 0, woydeL
(a+B)° +a(a - 3p)(a+3p) = (B - o)’

vo. anodeitete ot a? = B
15. Av woybver a — P = 3, va anodeitete 6n1 3a — B2 — 3B + 2ap = a2,

16. Aivetan évag aképarog apiOuog a. Av o apOpog a? + 2a sivon aptiog, va amodeitete 6T
Kau 0 aprOpog a sivar apruoc.

17. Mg éva avanopaderypa va anodeiete 0t 0 16 LPLOPOG:
«Nao k@0 a > 0 woyder om1 a® > a»
dev sivan ainbng.

18. Na napayovionoij6eTte TIG TAPAGTAGELS:
@) A=x"+x°—x>—x B) B=x%+6x—4y*+9
y) T'=x+y— 3x? — 6xy — 3y2 ) A=(x+y)—8x+y)?+16

19. Na Bpeite 115 Tipég TV nopastacemv:
@) A=7-65*—-7-35% B) B=199%+2-199 +1

20. Na fpeite yra moreg TipEG ToL X 0pileTar 1) TEPUKATO TAPAGTAGT] KL GTI) CUVEYELN VA
TNV ATAOTOLGETE:
x$-16 x2-—x

X2 -1 x?—2x

A=

21.Na Aveete 11 eElo®aELS:
a) 4x3 =9x B) x> +2x2 =9x +18

22.Na Avoete TV e&icwon:
2x+5°+3-5x)1+(3x—8)>=0
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B. AZKHZEIZ A AYZH

A. ApLOUNTIKEC MOPAOTAOELG

1. Na Bpeite 11¢ TipéC TOV MAPACTACEGDV:
@) 6-22+7(—4) - (-2)
B [—7(-3)—2(-2%) - 6(=3)] : (-5)
P 324 2-2=2-M]: 1= (-2)"]
8) [9(=2)* —23:(-4+2-3)]: [~ 4 -4(-6)]

2. Na Bpeite T1¢ TIHEG TOV TOPACTACEWV:

il (%)wl](‘z +2)- [(%)2_0,5}
o[ (9] )]

3. Na Bpeite tov avtifero kat Tov avtioTpopo
TOL aplOpov:

[(=2)2 +(=2)’ = (=2)*] : (-2)

(-3) ++(G) (-3

4. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TAPUCTACEDV:

a)

5
3 4+41Y" 1
P (3—3—l 4 ) gt g

B. AtAomnoinon aAyeBpIKwyv NAPACTACEWV

5. Ava = — % kaL B = —115’ va Ppeite v Tipn

MG THPAGTACTG:
A = 50— 4[10a —3(a—B) - 6(a+B)]

6. Avx—y=— %, va Bpeite TIg TIHES TV ENO-
HEV®V TQPACTACEMV:
o) A=—12x —4(y —2x) — 2(3y — 7x)
B B=3Sy—[-2(y-2x)—3(x-2y)]

7. Av -—y—:—?’u = 2, va Bpeite tnv Tipt g mapd-

OTOOTG:
A=-2[—1-(4y - 3x)] - 10(y — x)

8. Av ov ap1Bpoi x xar y givar avrifetor, va Ppei-
T€ TNV TN NG TAPACTACTS:
A 3= - (y+x)-2-(1-3y)
2-[y(1-x)—x(-y-1)]

9. Av o1 apifBpol x Ko y eival avticTpopot, va
Bpeite TNV TIUN THE TAPATTAGNC:
-3(x—-1)-(3-T)
(=18):(-9)
-[-ly-1)-(1-2y)]

A:

10. O apiBpoi @ = x— 3y — 2 ka1 B = 2y— 1 &i-
vat avtifetot. Na Bpeite tnv Tipun g napdotacng:

_ =2 -(3y-2) - (x~2y)]
Co—dx—[—(y+3x—1)=2(x—vy)]

I. Aptiot Kat rteptrroi aptduoi — MoA/owa puoikol

11. Eoto a, B ko y tperg dadoyikol guotkol a-
ptpoi. Na arodei&ete Ot
a) o apBpog a + 2B + v eivar moAlarAdoio tov 4,
B) o apbuog a + 2B + 3y +4 eivar mroAranidocio
Tov 6,
Y) o upBudc 2a + B + v + 7 eivor apTiog, aAra dev
glvat ToAlanAdolo tov 4.

12. O apBudg a eivar aptiog kat o apBudc P &i-
var meprttog. Na anodeiéete ot
@) o apBuog a + B + 1 eivar apriog,
B) o apbuodc a — B eivar teprtToc,
Y) o apBuds a + 2B eivan apriog,
d) o apBudc 2a + 2p eivor aptiog, aAAG dev givan
TOALOTAGGLO TOV 4.

A. Avaloyieg
13. Av woydovv ot oyéoErc:

a _B
?~5 Ko

va Bpeite Toug aptfpovs o kat B.

a+f =40

14. O1 yovieg K, ﬁ, r evog tpryovouv ABIC givan
avaroyes Tov apBpav 2, 3, 4. Na Bpeite 11g yovieg
QUTEG.

15. Aivovtai o tpaypatixoi apiBpoi a, B, y ko 3,

pe B # 0 xar 8 # v, AOTE Vo 1GYHOLV:
a+p oy 1
B =4 xwu 8_—7 =y

a) Na anodeiete otu

a=3B kat &=5y

B) Na Bpeite v Tiun g mapdotoons:
o=y +By

BBy
(T.6. - 20 Oéua)

16. Eoto x, y npaypatikotl apifuoi yua tovg o-

Tolovg 1oy VEL:

4x + 5y

—
a) Na amodeiéete 6Ty = 2x.
B) Na vmoloyicete TV TIUN TG TAPAOTACTG:
22X+ 3y +xy
S

A

(T.0. - 20 Ocua)
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'




17. Av woyler n avaroyia:
o _B_v_,

B v 3
va Bpeite Toug Adyovg:
@ G+2B+y o =3By
%3 Sl v SR S

18. INa toug ambpoig o kor P Loyvst:
— = B kKou 3a+2=2
Na Bpeite:
a) toug apBpovs a ko f,
B) v TR ™G TapdoTacns:
A=-2{-2a-2[-a(p-2)-B(1-a)]}

19. Avioyder

2o 4 xm a+f =504

a P
va. Bpeite TV TP TS TAPACTACTS:

A _ 2016 [6— 10x+ 2(4x—y - 3)]
B —-3x—w)-3y+a)

E. I6w0tnTteC Suvapswy
20. Na kdvete Tig npdieic

@ (—2)°:2° By 3" :(—3)°
N —4-4) 8 (-2)°:(-2"
g (—3)% .31 o) ((-2)°)°2%?
21. Na xavete 1ig npateis:
d) 22§50 p) 85 -163
8 16 g—4\6
"G ) Cos®
22. No xavete 11 npaéeis:
85 .56 415 . gl4
) D~

4 2
9\* /3 e,
g (4 o, (122

23. Na ypyete 68 TUROTONUEVT HOPPT TO. ARO-
TEAEOHOTO TOV ENOUEVOV TTPaEewV:
a) 6.000.000 - 700.000
B) 0,00007 - 0,0000008
y) 18.000.000 : 0,0000006
8) 0,000035 : 50.000

24. Ava, X, y # 0, va amAOTOUOETE TIG TAPUCTA-
oEG:

L))
[(5)4(@)2] (a%) 2

" =
ﬁ,(Ly
x3 x3
25. Avioyder étixy = — 2, va Bpeite v Tiun e
ToPACTACTG:
A By x ()
(xty?)? (x2y3)y

26. Aivovtatl ot un undevikoi mpaypatikoi aptd-
poi a ko B, pe a # B, y1a TOVg OTOLOVG LoYVEL:

a?+1 _ a
B2+1 B
a) Na arodei&ete 0T1 o1 aptBpoi o xau B eivar avri-
GTPOPOL.
B) Na vmohoyicete TNV TIPN TG TAPAOTACTG:
K = 022([33)8-
a-2(ap)”

(T.0. - 20 O¢pa)

27. Aivovtat ot apiBpot:

o=2%-8.16? l 5 l y Kol
2 4

10
B =05 0,25 (%)

a) Na ypayete toug apiOuois a kot B wg duvaperg
pe Baon to 2.
B) Na Bpeite TNV TIPH MG TAPACTACTG:
A= ()7 (o B

28. Av o v sivar axéparog aptBpos, va Bpeite Tig
TIHEG TOV TUPUOTACEMV:
(l) A= (_ 1)2v + (_ I)V(_ l)v+l _ (_ l)4v+2
B) B— (__ I)V(_ l)v-H(_ 1)v+3(_ l)3v+l
Y) = 7(_ 1)v+4 - 7(_ 1)v+l6

29. Av 0 v givar puoikog aptBudg, va arodeitete
ot
@) 0 apBpog x=2"3—2" givar toAlanrdoio tov 7,
B) o apBudg y=3"*2 — 3Vt — 3¥ givar moAAamAG-
Glo Tov S.

Z. ASLOONUELWTEC TAUTOTNTEC

30. Na cupnAnpacete Tig 160TNTEG:

@) 3x+..) 2 =...+6xy+...
B (4 —.. ) =...—... +25p?
Y (oot ..)? =92+ 1208 + ...
) (..—B)YP=...—ap+...
£ (x+ ..)2:...+%—x+...
o) (22— .. ) = -2+
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31. Na copnAnpdosete ta endpeva Kevd, GOTE va,
npoxOyeL aBpoiopa i drapopd KOPoV:

0) (2a+l)(...—...+...):...

B Gy —-x)(.. )=
3a+...)(. —l2aB+...)=
L)X+ 2 .L) =
oA (9%2 - 4y)

o1) (...—2B)(...+aB+...)=
32. Na anodeifete T1g TOVTOTNTES:

@) (3x+2)° - (2x+3)7 =5x+1)(x~1)

2 2
(o — 3B) ;(B—3a) =(B-a)B+a)

7 x(=x— 1)* = (2x)* = (=1 +x)* = (=x + 1)°
3 (0+2)° - 6(w+1)?
g (S+1)7 4+ (—x2-1)=(2x) - 3x2(x + 1)

(
1 (
8 (...
) (.

=w’+2

33. Na anodeiete T1g TOLTOTNTES:
@) (Bx-y) +(x-2y)+ @y -4x)’ =
=303x —y)(x - 2y)(3y — 4x)
B -3 -2-x*-B-2x)°=
=3(5 - 3x)(x —2)(2x — 3)

H. Tautoétnteg uné ouvOnkn
34. Av Lcrxi)er
(a+1) —(B —1) —(a—B)a+B)=6
va onodeifete Ot a + P = 3.

35. Ava+ B =1, va arodeifete ot
AB+1)-pla+1)=a-P
36. Avioydera + B + v = 2t, vo anodeifete otu
(-0 + @ -+ (-1 +7 = +B +7
37. Avioyber a + B + ¥ = x, va anodeifete Ot
(x—3a)> +(x—3B)° + (x—3y)’ =
=3(x — 3a)(x — 3p)(x - 3v)

38. I toug mpaypatikovg pumn undevikovg aptd-
povg a, B kat y toyvovuy:

a+B+y=3 xau

111
—+—=4—=0
o B v

a) Na Bpeite v Tun g tapdotacns:
A=af+By+ya
B) Na anodeifete 6 a? + B2 +y2 =09,

0. Anaywyr o€ dtormo — Avtutapddslypa

39. Av o ap1Bude X2 givar apprytoc, va anodeibete
Ot Kot 0 ap1fpds X eivan appnroc.

40. O ap1Opdg a eivar axéparog. Na anodeifete
6t av o apBpsde (o + 3)° eivor apriog, tote 0 aptd-
HOC @ sival TEPITTOC,

41. O1 apbuci o kor B eivar axépaior. Av o apid-
uog ( + 2B + 1)* eivon aptiog, vo anodeifete 611 0
ap1Buos a eivar TepLTtoc.

42. Aivovian o1 aképaiol apifpoi a ko B. Av ou
apBpoi P kar a® + B2 eivon nepirtoi, vo anodeifete
om0 apfudsg a eivat apTiog.

43. Me éva avunopaderypa va arodeitete ot ol
TOPAKATO WY UPLopol dev givar oAnbeic.
a) T kdbe a > 0 woyver Otu
1
o >—
o
B) T xdbe o < 5 woyder Ot
b |
a” <25

y) Takabe a, B € R, pea <5 xar B < 10, 1oyvet
otLap < 50.
8) I kdbe o > 6 ko f > 2 woyvet OtL:

a
—%3
B
I. YtoAoylopog tiung napdotacng Le cuvBnikn
44. Avoye (a + B)? = (a — B)°, va Ppeite Ty
R e tapéotacng A = (ap — 1)™6,

45. o) Av woydel 2x + % = 6, va Bpeite TNV TN

MG MAPACTACTC:

A = 8x* +£

B) Av woylel x — % =2, va Bpeite ™V TIUN NG

nopAcTUoNG:
1

B=x'——
X

46. Avioylelto + % =2, vt Bpeite TIC TIPEG TV

TUPACTACEWV:
1 1
a) A:llz-l-F B) B=03+F
I=of 4 8 A=ol +-
N I=wta B

47. Av woydovv a + B = 3 xar o® + B3 = 18, va
Bpeite TIG TIHEG TOV TAPACTUACEDV:
a) A=o>—af+B*> B) B=ap
) T=a?+p? 8) A=(a-p)’
48. Av yia tov apiBué a woyder ot
?—Ta—-1=0

va Bpeite TG TIHEG TOV TAPACTACEWV:

1

1
a) « 2 B 4
) a? ) at

K. Mapayovtonoinon napaoTtacswyv

49. No. nopayovIonotioeTe Tig TAPACTACELG:
@) 42’ —a(p —v)’
) x> —x3+8x2-8
v) o + B2+ 20B —2a —2B
8 xX24+y +x3+y +2Zxy
g) a®+PB%~y2 -8 +2aB -2y
ot) x2 +9y? — 2x + 6y — 6xy

——
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50. Na napayovionoioeTe TG TopAcTACELS:

B) a3+a2+%

8) o’ — B2 —v*+2By

a) 3x* —3xy? +yx® —y*

¥) x> —6x+9—y?
£ (x—172+6(1-x)+9
o1) a(@®— 1)+ (a—1)>+20 -2
51. Na mopayovionoicete T1G ENOPEVES Tapa-
OTACELS:
o x2-97-x2—-6x—9
B) x*+1-3(2-1)
) a?2—p2—-20—-4B-3
8) xP—27x° —x*+27x
g) Bx—9Nx2-9)—x*+6x—9
o1) (o> ~P*)(@+PB)’ — (a—B)’(a+p)°*
52. No. nopoyovIonOLGETE TIG TAPACTACEL:
@ x-y)’+@y-o)’+@-x’
B (x—2y)" +(3x+y)’ + (y —4x)’
N B -7 +Br—a) +v-p)
8) 8(2x —3y)’ + (2x+y)* - (6x — 5y)°

A. AplOuntikoi untoAoyiopoi pe tn BorOeLa tng
TLOLPOLYOVTOMOiNCNG KOl TWV TOUTOTHTWY
53. Na kavete 1ig npakeis:

a) 58-61 +58-47—8-58

B) 77-33+77-68 — 77

y) 36-47-16-23+36-23 — 16-47

8) 1022 — 982 £) 5632 -5.612
ot) 3-97° 27 £y 252 — 242 — 93?2

n) 79°+2-79 +1 0) 322 -24.324127

54. Na Bpeite 11 TIHEG TOV TOPACTACEDV:

i 432 —112 372 -23?
36,52 -27,52 222§
_ 5334273
) B_T+3-53~27
632 — 212
vy T

T 242121824 + 182

55. a) No anodeitete v tavtdoTnta:
o’ —(a-2)(a+2)=4
B) Na Bpeite Tnv Tiun ¢ napdotaong:
A =3,12345% — 1,12345 - 5,12345
56. a) Av a, B # 0, va anodeiterte Ot
o’ _ZBJ o B
(@+B)” —ap
B) Na Bpeite Tnv Tun ¢ TapdoTacng:
A= 99° — 193
1182 —99 .19

57. o) Na arodeifete TNV ta0TOTHTO!

()2

B) Na Bpeite T0 GOporopa TV YynEimv Tov aptduo:

52017 92016 2 52017 _ 52016 2
x‘( 2 >"< 2 )

M. AntAomoinch pNTWV NAPACTAGEWY
58. Na anhonoioete T1¢ mapakdt® mopaoTtd-
OELG:

af+2B+30+6 8—4a
Bz +6B+9 a2 —4

o)

Sy — 10y 2y +y?
12y2 +6y3 2y —1

B

o’ +40+4 o +20
ax —ay  a?x —aly

Y)

x2—8x+16  x*—16x

) :
) ax? +oxy = x2 4 2xy + y?

x—2 ax—2a+Px—2B
8x3 —27 ° 3—2%x

o) =0 . [(x=3 =
x2—-6x+9 "\ x+3

59. Na arhonoINoETE TIG EMOPEVEG MAPACTACELS:

£)

J (L4125 1-25 ) 3a+ls
100 —2 a3 — 502 + 250 4
B [(1+2 (l+l) g [l
y x/|° X
64022 — 1
1) x2 + 14x + 49
8’B—a®  x—7
x2—-49  o2x — 8a?

—6x—3a  9x%—4a?
ax—a?2 = x—ua
9) 2x+a

3ax + 202

60. Na Bpeite yia noweg Tpég Tov x opilovtat o
EMOUEVES TUPACTAGELG KOL GTT) CUVEXELD Vi AOdei-
Eete 011 1) T TOLG Eivan otabepn.

_ x2=27 5 X X+ 1
o f= x2 -9 _[x+3_(x3_x+3)]

x2+1 x2 1
B= — — _
P X x+1  x+x2
x*-1  x-1

COx2+2x+1 x+1

N. Entidvon sfilowoswv

61. No AMoete Tic efiohoeig:
a) x> =4x B) 33 +5x=21x—x°
1) 2x(3x—1)"—8x3=0 &) 3x3 —2x? =27x— 18

62. No Aoete Tig ebiodoss:
0 x-5+x+3’+2-2x*=0
B (x+2)°+ (3x=5)* = (4x — 3)°
Y 3-5%°+8x-2°+(3x+1)7=0
8 (x+4)°-(3x-2°-83-x =0
63. Na Mioste 11¢ eEiohosig:
a) 2x> — 8+ 3(x> —4x+4) = 14— 7x
B) x(x2—6x4+9) +x® —9%x=—x*+3x®—x¥ +3x

——
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. Juvbuaotikd Béuata

64. Av ot apiBpoi 2—; Kol — % eivan avtifeton:

, . . X y . ,
a) vaonodeiete ot o1 apLBpoi T Kot < Eiver avti-
GTPOYOL,

P) va Bpeite v i1 tng Topdotacng:

e —5[3x—y(x=2)] =3 [x(y—5)—(2y—1)] +4y

(2-39 +39)2: (915 : 274)

65. ['a toug aptBpoie o kot f 1oyvet:
(-a—B) - (-B+a)’ =4 (1)
Ka:
(a—B-De+Bp-—1)=-2(1+a—-a?) (2)
a) No anodeifere 0T o1 op1Bpol o kot B eivar avri-
GTPOYOL.
f) Nao vroroyicete to GOpoiopa o + B2.
1) Na Bpeite Tig THES TOV TUPACTACEDV:
) A=(a+B) ii) B=a‘+p*

66. Aivovtal o1 pn pndevikoi apbpoi a kai B, pe
B+ 4o # 0, yio Toug omoioug 1oy vEL:
4B — 2a
k| R N
B+ 4a
Na Ppeite:

p

Aoyo —,
) 7OV AOY o

B v mun g nepdotacnc:

Ao B:a* 2_ o i |
(B='o?)* | " [ (B%)’B7
67. Aiveton ) topdotach:
(x* —2x + 1)(x? — 9x)
A= 2
X2 —x
a) Na Bpeite o moeg Tipég Tou X opileTar 1 ma-
paoctacn A.
B) Na arlomomoete v Tapaotacn A.
v) Nu Ppelte yia moweg Tipég Tov X woyver A = 0.

——
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3° ®QYANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA

ENOTHTA: § 2.2 Aldtagn npayHaTIKWY apLlOpwv
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. a) Av o1 apiBpoi a, P eivon opocnpor, va arodeitete ot

m<|3<i>—1—>l
a P

B) INa kade a, p € R wydver o? + B2 > 20p.

1
) i) Ava > 0, to1€ woyvEL 0L @ + " > 2.

e ; B 1
ii) Av a < 0, tote wooeL OTL @ + o < =2,

2. Na arodeikete om (x2 + 1)(y2 +4) > (xy +2)%

3. Avoyber a > B > 0, va anodeifete otu
1 1
o - —>p ——
a

B

4. Avioyoer a > B > 1, va anodeitete on Bla+1) > a + B2

o + . PRI
2 I i

5. Na arodeifete omv af <

T a # .

x} -2 - x? — 2x

x—1 x—1
X 1
< —.
x24+1 = 2

6. ) Avx # 1, va anodeifete oT1

B) No armodeitete otL

7. Na anodei&ere otu:
1
a) a2+?2 2 yia xa0e a # 0,

E—1° . &. 1 .
—XT+—1——§(1 +?ymxaﬁax6]RKmaaé0.

B)
8. Av x # 3, va ouykpivete toug apifpoic @ = x2 + 4 kar p = 6x — 5.
9. Avioyiel 0 < a < P, va ovykpivete toug apibpoig e3B!0 ko o>p2,
10. Na anodsitete 6T a2 + ap + B2 > 0.
11. Na Bpeite Toug Tpaypatikovg apiBpoig o kat B yia Tovg omoiovg Loy vEL:

o? + B2 + 13 = 2(3a — 2p)
12. Na anodeitete o 2a — 60+ 9 > 0.




13. Avioyoovy 1 <o <3 k —4 < p < —2, va Ppeite petald rowwv apbpov fpickoviar

oL TIEC TV TUPUSTACEMV: o
a) 20 +3p B) a—B 7 o +p? zi)F

14. Na ypayete pe popei| SLGTIHATOS TA CUVOLN TOV APON®OVY X YId TOVG 0TIV LG DEL:
a) 1<x<5 B) —2<x<4 v) —3<x<0 9) —7<x<13
g) x>3 ot) x<1 O x>-2 N x< -4




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. ATLOSEIKTIKEG OLOKNOELG
1. @) Av oyvel a < 3 < B, va anodei&ete Ot
af +9 < 3(a+B)
BP) Avioyvet o < —2 < B, va arodeiete Ot
ol —2B > a(B -2)

2. Na anodeitete 6tL:
a) 25—2(x—3)* >8x — (2x+1)?
2
BZ > ﬂ _ (ﬂ. > B)Z
— 2 8
8) (o +PB)(x* +y?) > (ax + By)’

B)

Y)

3. lNa xabe a, fp € R va anodeifete otU:
@) a?p?—2a?p+a2>0
B) B +9p% + 2a% + 18 > 6ap’ + 12a

4, Avioyoe a < B, va arodeifete ot

2&;3[3 <B

B) o + P’ < PB(a®+p?) <28’ - afa —B)(a+B)

5. Avioybouv 0 < a < B ka1 0 <y < 8, va ano-
deikete OTU
o) 20+ 3y <2B+38
1

1
2_ - z_ &
Y) @ Y<B 3

o) o<

B) 28— 3a>2y—3p
1 1
&) M+F<B8+F
6. Avioylel a + B = 4, va amodeifete otu:

a) afp <4 B) o +p>8

7. Av0<a<1,10te:

a) vo arodeifete 611 0 < a,

B) vao dwataete amd Tov HiIKpOTEPO TPOG TOV HEYH-
AOTEPO TOULG aptBpovg:

(T.6. - 20 Oépa)

8. Ava + B >0, va anodeifete Ot
a) o +B*>aB(a+B)

o + B3 a+pY
p B > (240

B. ZUyKplon aplOpuwv

9. Av oyvet a < 1, va ovykpivere toug apib-
povg:
@) x=7—4a xar y=4—a
B x=0>-2 ko1 y=0’—2a

10.Av a < B < v, va GuyKpiveTre Toug aptBpovg:
a) af + By xar P> +ay
) af +ay ko o + By

11. Av woyiel 0 < a < B, va ovykpivete Toug -
pBpovc:

o’ 1 1
o) — Kk | ) — xat —
BS 0.9 B9

) a10B7 Kat B10a7

12. Nu ovykpivete Toug apibpoic:
a) 50.712 g 7%0.512
B) 6°-3% xau 3%

I. H wétnta o’+8%=0
13. Na Bpeite toug apiBpods x xa y y1a toug o-
roiovg oydet:
o) 2x2 +y> 4+ 4 =4x + xy
B) 2x% 4 9y? = -9 —6x(1 —y)

14. Aivovtai ot mapaoTaoELC:
K=2a>+8> xa A=2ap,
a) Noarodeifete 011K > A yuo kdbe Tipn tov a, f.
B) TIaroeg Tipeg Tov a, Boyver nicomta K = A;
Na 0lTloAoYNOETE TNV ANAVITOT OG-
(T.0. - 20 Oéua)

onova, peR

15. Aivovtol o1 TepacTacElS:
K=20+p>+9 xamt A=2a(3-p)
omov a, P € R.
@) No anodeifete ot
K — A= (a® +2ap + B?) + (0 — 60+ 9)
B) Nooanodeifete 01 K > A v kdBe tipn tov a, P.
y) T moweg TipEg Tov o, froyver nwoomta K = A;
No at1oloyNoeTe TNV andvinon oug.
(T.0. - 20 8sua)

16. Na Bpeite tovg apiBpods a, B, v > 0 yia toug
omoiovg 1o VEL:

ap+By+ya=3 ka >+pP+yP=3

A. Méyiotn Ko EAAYLOTN TUUN MOPAOTACEWV
17.Av2 < x <3xm !l <y < 2, va Bpeite petatd
rowwv opimv Bpicketar 1 Ty kebepds anod Tig no-
PUKAT® TOPACTACELG:

B) 2x -3y

@ x+y 7)3

(T.0. - 20 Ocpa)

18. Av na toug TpaypaTIKovg aptfpoig X Kol y
woyvovv 3 <x <5 km -2 <y< -1, va Bpeite ta
opua petad tov omolwv Bpickovial ot THEG TV
TOPACTACEDV:
@ y-—x B X +y?

(T1.0. - 20 6épa)
19. Av-2 <o < —lxu—4 < B < -3, vaPpei-

1€ petabl mowwv amBumv temEyetal ) Tun kabepiag
and TG TUPACTAGELS:

@) 4o -2p+1 B) 2 - 3ap
) 2+ P 8 B - o
g (a+2)"—2p ot) 1—%

——

'




20. OpBoydvio TapaAAnAOypappo EXEL PKOG X €
KOTOOTA Kot TAATOG Y EKOTOCTA AVTIoTOL (. AV YA TO
Ak x Koy toytouv4 < x < Tk 2 <y < 3, 101¢:
0) va Bpeite ta Opra petabh TV onoiwv MEPLEYETAUL

N TN TG TEPHETPOL TOL opBoywviov mapal-
Anhoypappov,

B) avtox pewmbel katd 1 Kot 10 y TpITAQcLOoTEL, Vi
Bpeite to Opro petalh TV omoimV MEPLEYETAL 1|
TN NG TEPIHETPOL TOL VEOL opBoywviov ma-
POAANAOYPApOL.

(T.0. - 20 Oéua)

21. And 10 opBoyd- H E Z
vio ABZH agaipédnke

t0 te1piyovo F'AEH

TAELPAG .

a) No anodeitete 6t1 y
N MEPLUETPOS TOV
LPOUATIGHEVOL A X B
oynuatog EZBAT A mov anépetve divetat anod Tn
oyéon:

IT=2x+4y

B) Avioyvel S<x<8 ko Il <y<2, va Bpeite
peta&L Towwy apBpav Bpicketar n TP TG TE-
PLLETPOL TOL MO.PATAV® Y POUUTICHEVOL CYT 0
10G.

(T.0. - 20 Oéua)

E. AwaotApata
22. Na ypayete o€ popen) SLaGTNHOTOC T0. GUVO-
A0 TOV aplBP®V X TOL 1KAVOTOLOUY TIG OYECELC:

o) 2<x<6 B) 1<x<5
vy —4<x<3 6) —8<x< -2
g) x>4 ot) x< -5

0 x<0 n x>-1

23. Av x € [1, 2] xar y € [3, 4], va ypayete ot
popET S1ACTNHAETOG Ta CUVOAR OTA OTOL UVAKOLY
ot aptbpoi:

a) a=2x+3y

Y y=—-4&-y

B B=3x-2y
d) d=xy-6

24. Mg Booik6 cvvoro 1o R Bswpovpe ta chvora
A =2, + o0) ko1 B = (— 00, 6). Na Bpeite ta endpe-
va GOVOAQ:

a) AUB p) AnB y) A
3 B g) A'NB ot) AUB
) A-B W B-A

25. Na Bpeite 1a chvoha AUB,ANBxai A — B
o¢ kafepia amod TI§ TUPUKAT® TEPIMTOCELS:
a) A=(1,4] xa1 B=(3,5)
B) A=[27] ke B=[7, 10]
Y) A=[-1,2] ke B=(2,3)
8 A=[-3,1] xma B=[-1,1)

Z. JUVOETEC AOKAOELC
26. No anodeifete otu:

0) o> 4+B2+y>>af+By+ya
B (a+B+7v)° =3B +By+y0)

27. Aivovtar mpaypatikoi apiduoi a, p pe a > 0
kot f > 0. Na anodeifete ot

a) a+124
a

B) (a+%) (B+%) > 16

28. o) INa xa6e a, B € R vo anodeifete ot
o + B2 > 2ap

(T1.0. - 20 Oéua)

B) Ta kabe x, y, ® > 0 va anodeitete OTU
(X2 + 1)(¥* + 4)(0® + 9) > 48xym

29. a) I'o kaBe a > 0 vo amodeilete Ot
a+ 4 =2
a
B) T kabe x, y € R va anodei&ete o1t
1 1

X+y 4+t

x2+1 22

y+17~

30. AivovtaiorapiBpoi a, B, y > 0. Na arnodsite-
1€ OTL:

o) 2(a? + B?) > (a+ )

a2+BZ B2+,Y2
a+P B+

) 8(c* +B*) > (a+p)*

'Yz+(1.2

P Y+ a

>a+p+y

31. @) Ava > 1, va anodeifete Ot
g<a’ <ot <t
;s 101 ,
B) AvA =x°—6x+ 10 puex € R, va cvykpivete
TIC TYEC ToV Tapactacenv A3 xat A%,

32. I'a toug apBpovg a kot B ioydet:
aB+1>a+p>2
a) No arodeiéete oo —1 >0k 1 —p < 0.
1 1

a1 a
y) Na cvykpivete Toug apiBpoic:

x=p-1 xou y=p2-p

B) Na arodeiete OT1 % <

H. MAKN MASEUPWV TPLYWVOU KO AVIGOTNTEC

33. Ava, B, 7 eivat Ta prxn TAELPOVY TPLYMOVOL, VA
amnodeifete OtL
o B Y
+ <3
B+y a+y a+p

B) o+ B? +v? < 20B + 2By + 2ya

a)

34. Av 1 civan | NUITEPIPETPOC EVOS TPLYDVOL
ABI, pe mhevpég a, B kou vy, va anodeifete Otu:
1 1
< —
e a+f T

a B ¥
P a+B+B+Y+Y+a<2

35. Na Bpeite tovg aprBuovg v € N*, dote ot a-
pBpot:
3v+2

6v+1, 2v+3 ko

va €lvatl UK TAELPAOV TPLYMOVOV.

——

'




0. Juvduaotikd Bépata
36. INa toug mpaypatikods aptdpoi X kat y 1oyb-
gL ot

xX+y2+16x+4y+68=0
Na Bpeite:
@) Tovg apdpovs X Ko Y,
B) v tpf e rapaotacngs:
B (x 2y— 13- 2)' 3(y2m—3)4 cx— !
(Py?e?)’ (x=dy~2e?)

omov ® # 0.
37. Aivetar n mapaotaon:

x* —x3 4+ 11x2 - 11x
X3 —x

A:

@) Na Bpeite v woweg Tpég Tov X opileta ) na-
paotaon A.

B) No arlorowoete Ty napdotacn A.

y) Avx e (2, 4), va anodeifete 0L A € (3, 9).

38. Aivetar opBo-
yovio tpiyeovo ABIT
pe A =90°, AB = x,
Al =2x, B[ =y xm
10 vyog touv AA =v.
Na anodeitere ot
a) y? = 5x?

11x 9x 17x 9x

P ——<y<7 " 50 10

——

'




4° PYANNO EPTAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA

ENOTHTA: § 2.3 AntOAUTN TIUA TTPAYHOTLKOU apLlOpov
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na Bpeite v Tipn} tng napactaeng A = | — 5|+ 2| — | - 3| — | — 4].

2. Na anlonoifeete TNV Topdctacn:

A=|-x*-2|— |x*-4x +4|

3. Avoyoet a < 2 < B, va anhonownoete TNV napdotacy:
A=la—2[+[2p - 4| — |a — B| — |3a — 2B — 4|

4. Na ypayete yopig to svpfolo tng amolutng TIPS Ty nopdstacn:
A=2—-|x-2|

5. Na ypayete yopis to copforo tne andiutng TG TNV TAPACTEGT:
A=2x+|x+3| - |2 —x|

6. Na an)onoii|oeTe TS NTUPUCTAGELG:

_ |x5+x3|

— 3 2
@) A = |x||x* +2x* + x] B B= X3+ x|

Tax #0

7. Na arlonoijoste tnv napistacn:
A=Ix—y/+|y—x[-[2y - 2x|

8. No anodeitete 6t |a — 28)* + [2a + B|* = 5(|af* + |B[*).

9. Na anhonovijoete v napiactacn A = |a — |a|| — |ja| + al.
10. Av ioqver om [2x — y| + |2x — 6] = |3 — x|, va Ppeite Tovg mpaypoTikolg apfpolg X Kaiy.
11. Av B # 0 kon woyder 6m o — |B|| = |l + [, vo anodeitete dni a < 0.

12. @) Avioyoer ot 20 — 2B+ 5| =5, va anodeilere dnnia=fq p—a =5.
B) Avioyver ot |a+ B| = |2a — 7B}, va arodcitete ot o = 8f 1| a = 2f.

13.Na anodeiete ot [x +y| < |x + 2|+ |y — 2/.
14. No onodeiete ot |af| — ap > a|p| — Blal.

15. Av nia tovg mpaypatikoig apbpois o ko B royier ont a? + B? = 8, va anodeitere on1
-4<a+p<4

16. Av oy 0er om1 |a — 2B| < |2a — B|, va anodeiete on |B| < |al.




17. Avoyver ot d(a, 2B) — d(2a, B) = d(5, 8) — d(2, — 1), va anodsiere 6t1 oL aprBpoi a
ko B eivan ioor 1) avriBetor.

18. To Swastnpa [— 4, B] £xel kEvipo tov apiBpo 3. Na Ppsite:
) tov apibpo P,

B) to pNKog KOL TNV aKTiva TOL SlacTHNATOGC.

19. Na fpeite o€ oo cOvolo avijkovy ot apldpol X yia Tovg 0oiovg oy vEL:
a) x| <5 B x| >6 Y x—-3]<2 8) [x+5/>1

20. Av woyoel |x| < 1 ke |y| < 2, va anodeilete ot
a) [7x —2y| <11 B) |1 —3x+4y| <12




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. AtOAUTN T TPAYUATIKWV apltOuwv
1. Na Bpeite 11 TIHEG TOV TAPACTACEOV:

® A=|-2+[5/-|-3

p = g

p r=l=s-10
e ilflt)—zlzi_ :

2. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TAPACTACEDV:
0) A=|V5-2+|V5-3
B) B=|n—4|—|n—3|—|2n- 17|

B. AntAomoinon napaoTAGEWV

3. Ava < 3 < B, va aLORTOLAOETE TG TAPOCTA-
oeLg:
@ A=3-a|+]3-B|—|a-B|
B B=la—3[+|B|+|a—B|
Y T=la—4|-[p-2
8 A=lo—B|-|5—a|-|1-B

4. Aiverar 1y mrapaotaon:
A=x—-1]—-|x-2|
o) T 1 < x <2 v anodeiete 6Tt A = 2x — 3.
B) Twx < | vaarodeilete 0TI napdoTacn A £xet
otabepn Tipun (aveEaptnn ToL X), TV OMOoia Kot
Vo TPOCOLOPICETE.
(T.0. - 20 Ogpa)

5. Aiver 1) mapaotacn:
A=fx—=1l+ly-3|
HE X K Y TPAyRankons aptdpuois Yo Toug omoiovg
wyvel 1 < x <4 km 2 <y < 3. Na anodeifete ot
0) A=x—-y+2 ) 0<A <4
(T.0. - 20 Ocua)

6. Aivetat 1 nopdotaon:
A=13x—-6{+2
OOV O X gival TPAYHATIKOG aptBpoc.
a) Na arodei&ete ot
i) yaxdfe x > 2eivar A =3x — 4,
ii) yio kaBe x < 2 eivan A = 8 — 3x.
B) Avyia tov x 1oydel 0L X > 2, va anodeitete ot
9% — 16
XD k44
Px—6l+2 *t

(T.6. - 20 Oua)

7. Na anlonoiiceTe TIG ETOUEVEG TAPACTACELG:

x? + 2|x| x? + 3x2
8 A P B=+6
x? + 4|x| + 4 X2 —1
et THRITY g o
" x| + 2 ) A=T0+1

8. Nu ypayete v nopaotacn:
A =[x —|x|| + |x + [x]|
X0pig T0 GOUPOAO TNG ATOALTNG TIHTG.

9. Avx # 0, va anodeitete 6T1 1 TIUA TG Tapd-

oTaoNG
A= (1 +1—i1—)(xf x[)

eivar otabepn) (avelaptnn tov x).
10. Na ypayete TIg TOPUKATO TUPUCTAGELG YL OPIG
70 gupfolro TG andALTNG TIUNG.
a) A=x-|x—2|+|x+4|
B) B=2x—|1—x||x|
yY) T=]2-x|+3x - 3| - 2x
11. Aivetn 1 nopéotacT:
A=x+2{+[3-x|-2x

Na Bpeite yia moieg TIHES TOL X 1) TApaoTacT A giva
avekaptnin oL X.

I. Ixéoewg tng popdng |x|=0, |x|=|a|ka [x|+|y|=0
12. Av woyvet Otu
le —B+3=3

va anodeifete oOTLa =P na=p —6.

13. Avioyoe 61 |3a — B| = |2a — 9B, va anodei-
Egteonna =2 N a=—8P.

14. Av woyel 6t [40— 5B|+ [2a —B| = |40 — 2B,
vo. anodeifete onta = P N o = 2.

15. Avioydet 6t |o + B| = |a — B, va arodeitere

0Tl £VOg TOLAGYLOTOV Ao TOLG aptBpovg o kat f
toovtat pe 0.

16. Na Bpeite tovg apdpoic a kar B yia Toug o-
Tolovg 1Y LOLV:

a) Jo—3B|+[3B—6/—|2p—4/=0
B) 2a+B—5+[30+28—-6/=0

17. Na Bpeite Tov apiBud x yia Tov onoio ioyveL:
a) [x2-9|+|x>+3x|=0
B) x> —4x|+ x> —2x2—9x+ 18| =0

A. ATTOSEKTIKEG OLOKNOELG
18. Na anodeitete ot

o) la+ 1 —4a=a- 1}

B (ol — BI)” +2lap| = o> + P2

D la+B+|a—BI* =2(lof +B)

8) (|| = |BI) (la| + IB[) + 2B(c + B) = |a + B[’

g) |o+ 2B +3(la| + [B]) (la| - [B]) = [2a + B[
19. Av woyder 61 |20 + B| = 20| + |B|, Omov

o, B # 0, v anodeifete 0T oL aptbuol o ko B eival
OUOCTIHOL.

——

'




20. o) Av woyvet ott |a + 3| = |a| + 3, va anodei-

Eere ot > 0.

B Avioyiet 6T |o + 2| = |jaf — 2|, va anodeitere
ota <0.

21. Na arodeibets 6T

a) o2 + B? > 2jap) B) x> +4>4|x|

22. No arodeifete 0Tt yio xdbe mpoypatikd apd-
HO X 1oy DEL:

2 4x* +9
< >
a) X2+1’—1 )] B > |x|
23. 0) Av o, B € R — {0}, va arodeifete otu
al B
= B 5
B + a’ >2 (1)

P Iote iobet 1 1odtnta ot oxéon (1); Na aitio-
LoMoETE TNV AMAVINGT] GUS.
(T.0. - 20 Ocua)
24, Av x| < 2 ka |y| < 3, vo anodeifete Ot
0 x+y[<5 B x—y|<5
N Px+yl <9 8) |2x-3y| <13

g x—2y+3 <11 o1) |%—%+5‘g7

25. Eoto apiBuoi a, B # 0y Toug onoioug oy -
g1 o1t o + B| < e — B|- No anodeitete Otu:
a) ot apfpoi a ko P eivan eTEpOOTpOL,

B) oyve a|B] + Blal = 0.

26. Na anodeitete OTU
@) |a+B|<lo—vi+|r+Bl
B 2a - 3B < la—5B|+ |a + 2B
) la—B| < |20+ 58] + 30 — 7P| + B — 4af

27. T xade x € R va anodeiete ot
@) [x-3[+2—-x|=1
B) x+5|+[x+3>2
7 |Ix=7-14-x|| <3

E. Atdotaon Suo aplduwv

28. Na Bpeite To pnKog, T0 KEVIPO Kat TNV akTiva
TOV TUPAKETO SLOCTNHATOV:
a) (2, 8] P [-17,-5]
Y) [ 10, 24] 8) [—19,11]

29, To Sweompa [— 9, B éxet axtiva 7. Na Bpeite:
@) tov apBuo B,
B) 10 KEVTpo TOL BLUCTANATOC.

30. To duaotnpe [a, 8] xel kévrpo 3. Na Bpeite:
@) tov apfuo o,
B) ™V axtiva Tov SacTHHATOG.

31. Avioybe 6t d(2a, 98) = d(a, 0), va anodei-
Eete Ot a = 9P 1 a = 3.

32. Av a <1 < B, va Bpeite TV TN ™G TAPG-
oTAOTG:
K =d(1, a) +d(1, B) — d(a, B)

33. Na anodeifete 6t d(4a, 0) < d(4a?, —1).

34. Aivetau évag Tpaypatikog aptbpog x wov 1Ka-
vonotei T oxéon d(x, 5) <9.
@) Na anoddoete TNV Tapanave oYEoT AEKTIKA.
B) Me xprion Tov G&ova TeV TPAYULATIKOV aplOudy
Va TAPACTNOETE OE HOPPT] JNACTHNATOG TO OV-
VOLO T®V SLVOTAOV TIHMOV TOY X.
vY) Na ypayete m oxéon pe 10 ocOpporo g ano-
Avtng TG kot va emPBePardoete pe alyefpikd
TPOTO TO GUUNEPACHA TOV EPOTHKATOS (B).
0) Na XpNOHOTOMNGETE TO GUUTEPACHO TOV EPW-
Tpatog (1) yia va arodeifete OtL
[x+4|+|x— 14|/ =18
(1.6. - 40 Ocpa)
Z. Aviodtnteg tng popdng | x-x,|< i >p
35. Na cupnAnpooete ToV TapaKaT® TivaKa:

AnoAum iRy | Aldompa 1§ évwon dlaompdtwv

Ixl<3
x| <4
x| >2
x| > 5

x€[-1,1]

X € (-6, 6)

X € (— 00, —8]U[8, +00)
X € (—o0, —10) U (10, + o0)

36. Na cupnAnphoete Tov Tapaxato mivaka:

AnoAuT TN Avicdémra

x| <5
x| >3
x| <2

x| > 4

x<-=-T9x>7

-9<x<9

x<-119x2>1

-13<x<13

37. Avioyiet om [x] < 2 kan |y} < 4, va Bpeite ta
Sl00TANATE 0T OTOL0 CVITKOLY O UPUCTACELG:

) o=2x+3y B) p=x—-2y+4

Y y=3x—-y-2 6) d=—4x—5y+3

38. o) Nu Bpeite Y10 TOLEG TPAYPOTIKES TLPES TOL
yoyoe [y - 3| < 1.
P) Avxkory eival Ta pnKn Tov TAELpaY EVOg opbo-
Yoviov Tapalinioypappov, pe:
l<x<3 xn 2<y<4

va artodeiete OTL
i) 6 <II < 14, 6nov IT eivar n nepipetpog Tov
opboymviov,
ii) 2 < E < 12, 6nov E eivau to epPaddv tov op-
Boywviov.
(T.0. - 20 Oépa)
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'



H. Tuvbuaotika Bépata
39. Aivetaw n mepéotaon:
A=x=-3-x+1+ly—-1—|y+2]
omov —1<x<3 kam -2<y<lI.
a) Na anAomoinoete TNV Tapdctacn A.

P Na Bpeite T p€ylom Kat TNV EAGYLOTN TIUY TNG
napdctaons A.

40. Aivovtor o1 TapacTtacels:
A=|2x—4] xai B=|x-3|
0moL O X glval TPayYRaTIKOG aprBpdc.
o) INa kdabe 2 < x < 3 va anodei&ete Ot
A+B=x-1
B) Ymapyer x € [2, 3), dote va woyver A + B = 2;
Na a1TloA0YROETE TNV ANAVINGCT GUG.
(T.0. - 20 Ocpa)

41. INa toug apiBpovg o kot B oyvet ot
o+ 2P| + |38 — 3| = |2 - 2|

o) Na Bpeite Toug apBuoig a xar B.

p) Aiverar n napdctaon:

A=—-a— _M

x>+ oax+ B

i) No Bpeite yia moieg TipéG Tov X opileton N
napaotacn A.

ii) No amloroinoets v tapdcotacn A Kol va
1 yphyete yopic To cOPPoro TG amdALTNG
TG

42. ' toug mpaypatikots aptBpois a ka froyd-
€ Ot
e |ja—2<] e |p-3/<2
a) Na anodeifete omi 1l < a < 3.
B) Na Bpeite uetafd towwv apifpdv fpiokeral o f.
Y) Na Bpeite peta&d noiwv apiBpodv Bpicketar n
napaotact 2a — 3.
d) Na Bpeite peta&d mowwv apiBumdv Bpioketal M
TopaoTacn =
p (T.6. - 40 Oéua)

43. Aivovta ot mpaypatikoi apifpoi a kat B yia
TOLG OMOI0VG Lo VEL N AvicKoN:
(ac—-1)(1-B)>0
a) Noa anodei&ete 0Tt 10 1 €ivan peta&v tov o kat B.
B) Avemniéov |B — a| = 4, va vroroyicete TNV TL-
U1 TG mapaoTacmg:
K=la—1]+[1-6|
Na a1T10A0YNOETE TNV ONAVTINOT GG EITE YEO-
UETPIKA £ite OAyEBpiKd.
(T.6. - 40 Gcua)
44. Aivovtar ta onpeia A, B xar M nov napiotd-

VOULV GTOV GEOVE TOV TPAYHATIKOV apLlOp®dV Toug
apBpovg —2, 7 kot X avtioTtolya, pe:

-2<x<17
a) Na SlatundoeTe T YEOUETPLKT EPUNVEIR TOV
MAPUCTACEDV:
i |x+2 ii) |[x—7|

B) Me m Bonbewa tov GEova va Shoete TN YEwuE-
TPIKT Epunveia Tov abpoicpatog:
[x+2| +|x = 7|
v) Na Bpeite v Tipn g napdotacnc:
A=x+2|+|x=7|
YEOUETPIKA.
8) No emiPePardoete ahyePpika to mponyoduevo
OUUTEPUCHA.
(T.6. - 40 Ocua)

45, Aivetaw n napaotoon:

A= xXX-x 2x? X1
TAR+] 1-x4x2-x3 x>

a) Na Bpeite yia moieg Tpég tov X opiletan n mo-
pactaon A.

p) Na anhonomoete Ty nopactaon A.

Y) Avioyver 0t |3x — 2| < 1, va anodeitete Otu

A-3<1

——
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5° @YANO EPFAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 2.4 Pileg mpayLATIKWV ApLOwWV
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na anlono6eTe TIG TAPAGTAGELS:

@) V3T’ p) V23 7 /(~29) ) V—8~
V27
g) V-52 ot) V218 %) i n vVx2—-2x+1

2.Av ool 0T 2 < X < 3, va Ppeite tnv TIpd) ™G TOPAGTOCNC:

V- ax+4  Vx2—6x+9

A= x~—2 x—-3
3. Na fpeite 115 napokato pilss:
a) V27 p) V16 7) $/0,00001
3 V0o g) V1 ot) V-8

4. Na anhonolnoste 115 TEPUKATO ropactacsils (pe v npoinodesn ot opilovion 06ES
TAPACTACELS TEPLEYOVY PETAPANTES):

o V7’ B Ve M V/(-5)°
716
T _47 ; /a5 12/a7 vie
d) (—4) £) \/3_ \/3‘ 61) 7
H Vs n) Vx4 0) Va3 - ya >

5. Mz v npoiinoBeon 011 opilovian oL TUPUKATO TAPACTAGELS VO TIS ATLOTOLT|OETE.

a) A= /9a2B + /a2B — 2a+/B B) B = V/8a3p2 — ai/p?

6. Na Bpeite 115 TIPEG TOV TOPACTACEOV: 5§

1 3 3 .92
a) 251 B) 16+ p 222
9%
7.Av a > 0, va arloroweete TNV TOPAGTAGT):
A=V A

8. Na anlonoifosts TIG NUPUCTAGELG:

o) A=V8 ) B = Vab v T =V

3) A= Vo3 g) E=Val ot) Z = Va8

9. No anhonoI6ETE TIG TAPUGTAGELS:

a) A=V5V5 B) B=/a?{a3/a yioa >0

——
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10. Av a > 0, va aThOTOIT|GETE TV TAPAGTECT):

S
11. No anhonoii|oete TIC TAPOSTAGELS:
a) A=+50-/18 — V8 B) B=54+ V16

12. Na Ppeite tnv Tpi g nopactacnc:
2
A= (\/3+\/§— \/3— x/E)

13.0) Na vrokoyicete Tig napastaoes (3 + V2 )2 ke (1— V2 )2.

p) No anhoroinoete tnv napactacn A = /11 + 6v2 — V3- 2V/2.

14. Av woyver ot 0 < a < B, va anodeilete otu

Vo < - L
\/_ \ﬁ<\/ﬁ \fﬂ

15. Na Bpeite Tig TIPEG TOV X Yla TIG OMOIES OPILOVTOL Ol TUPUCTAGELS:

X+ 2
a) A=vV2x+6 B=—= Fr=vx+3+V5-x
DB &
1 1
§ A=PnFil-r & E=v+1 Yy TR
X-2 VX2 —6x+9

16. Na ppeite Toug aptBpods X Kal y Y1a TOVG 0TOL0VG LY VEL:

V2X+6+Yx-2y+7=0

R e R e )

18.Av a, B > 0, va anodeifete ot

5a — 4./ap
Tarvp VRV

19. No arodeilere ot

o) V6 < V4 B V6+v2>2++3

20.Na ovykpivete Tovg amBpovg:
a) V5 kv V3412 B vV5—-2 kv 3—+/11

21. Na peTaTpEYETE 10 TAPUKATM KAAGRATE G LGOSVVONA IE PNTO TUPOVORTGTN:
0 — P 5 D o

22. No pETOTPEYETE 10, TOPUAKATO KAACPOTO O LGOOOVONO PE PNTO TAPOVORUCTN:

0) —2 o
V6 — V2 4+/3
23. Na petatpiWyere 10 KLAouQ 1 O£ LO0SVVUO PE PIITO TUPOVOPATTT]
.Na peratpéy W HO pE PNTO TOPOVORASTH|.

——
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B. AZKHZEIZ A AYZH

A. YIOAOYLOTIKEG AOKNOELG
1. Na vroloyioete TIg TopuKato piieg:

a) V2432 p) V3.5
1) /26 .34 8) V31298
2. No LTOAOYICETE TIG MU PAGTACELS:
@ V25 {28 B VTV
/516
n Y2 B 3T
2
R GRL AR
£) —————— or) ——————
3. Na Bpeite T1g TILEG TOV TOPUCTACEDV:
2 14
R T QTS
@) 4°.4° p 38
8% .81
2z
39
(+%) HEpgEe
Y — 8) {2%) (18"
: (%) (")

2

e Var.Var ey (433)7(\@)?

4. No vmoloYiGETE TIS ROPUCTACELS:

a) VV2 -2 B VV3. Y3

6

£) \]/\6/773-\/\9/'."T oT) W

4 445

5. Nu Bpeite 11g TIHEG TOV TAPUCTAGEDV:
0 A= V3.v3.43
b B=v2-V20. V23
W T=v72.- V733 V7

V5

6. Nu Bpeite T1g TIHEG TV TAPACTACEDV:
9 (VB + VI8 - v2) (VT2 - V30)
p W2+ VIR
VI2+V3

7. Ztov nivaka g 1aENg 6ag ival YpappéEVES ot
TAPAKATO AT POPOPIEG (TPOCEYYIOELS):

V2141 V31,73 V52224 VT~264

o) Na emAélete Evay 1poT0, ®OTE VO 0ELOTOLNCETE

10 Tepamave dedopéva (Onola Bewpeite KOTAA-
INAQ) KA1 Vo UTOAOYICETE E TPOCEYYIOT| EKOTO-
oTob Toug apldpos v/20, v/45 ko v/80.

f) Av dev vmipyav GTOV TIVEKO Ol TPOGEYYIOTIKES
Tpég Tov piov, tog 8o UTopoLoUTE Vo VTOAO-
YIGETE TNV TIUN TNE TOPAGTAoNS:

b A=

3v/20 + /80
Va5 — /5

(T.6. - 20 Oiua)
8. Aveivit A =2 — V3 ko B =2 + /3, 1018
a) va anodeibete 0L AB =1,
B) va vroroyiceTe TNV TIPN TG TOPACTACNG:
I=A”+B
(T.0.- 20 8ua)
9. Na kédvete 1ig npates:
(V3+3) + (5 - 3)’
(V10 +V2) (V10— v2)
B (V3+v2) — (V3+1) +v20- 24

10. Na arhoromoete Tig TOPECTACELS:

@ \/(V5-2)° B /(3 v10)’

» V8(3-v3) 8 V272- 5y
9 16073 en {m(viT-4)’
11. No Ppeite Tig TS TOV TUPACTAGE®Y:
a) A:\[\G—l‘\/x/iﬂ

P B=(v2-1)°(2v2+3)

D T=y/(V5+V3) + (VI5— 1) + V81
8) A= (V5-V2)(V25+V10+V4)

5 E=/(VIO+1)’ - VI - (VI0+1)

12. a) No avaidoete toug aptdpovg 1296 ko 1728
GE YIVOUEVO TPDTOY TOPAYOVIWV.
B) No vroroyicete Tig pilec:

i) V129 ii) V1296 iii) v/1728

13. @) Na Bpeite 1o avantoypara (V3 + 2)2 Ko
(V3-2).

B) No vmoAroyicete Tny TIuN ™G TAPACTACNG:

A= (\/7+4f—\/7—4\/§>\/§

a)

14. Aivovtar apiBpoi x kat y yia Toug omoioug 1-
oyvoLV:
X+y=4 km x—-y=-2V3
) Na anodeiete Otu
x=2-V3 ka y=2+3

B) Na Bpeite TG TIHEG TOV TOPACTACEWV:

i) A=x>+3xy+y?

i) B= x? +y?

15. Aivetar o ap1Bpog:
/
x=12-V3- \/2 +v3

@) No anodeilete 6TL x < 0.
B) Na Bpeite Tov ap1Buod x2.

——
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7) Na armodeifete 61t 0 apiBpdg xv/8 sivor axé-
pOLOG.

B. Meploplopioi o MOPACTAGELG ME PIlES

16. Nu Bpeite yio moteg Tipég tou X opiovrar o
EMONEVEG TAPUCTACELS. ZTT) CUVEXELL VU YPAYETE TA
SlaoTHpoTe OTO OOl AVIKEL TO X.

o) A=vVx+2+vV3—x

P) B=vVXx—6-vx—5
Y)r:\/“3x+12 S)A_v12—4x
V7 -x v2x + 14

17. Na Bpeite yia moteg Tipéc tov x opiloviat ot
TOPUOTACELS:

a) A=vV3x—-6 +—5
B) B= I —x n X
VO —3x x+2

18. Aivetar nap(ic‘ruo'q‘

\/X" —-Vx-—-4

a) T moweg Tipég tov X opiletar n mopdotoon A;
Na a1Tloh0yNGETE TNV ATAVINGCT C0¢ KUl Va
YPAYETE TO GUVOLO TOV SLVATMV TIUWOV TOL X OF
pope1 S1aoTNHATOS.

B) Avx =4, va anodeitete ot

-A=2(10-5)
(T.0. - 20 Opa)
19. Aivetai n) Topdotacn:
B=1/(x—2)°

a) T moieg TIpEG Tov X opiletal n mapactacn B;
Na a1TlOAOYNCETE TNV ANAVINGCT CUg Kul va
YPAYETE TO GUVOAO TOV duvatdV TIHOV TOU X
Lo popEn deothpatoc.

B) Tho x =4 va arodeiete Ot

B’ + 6B = B
(T.6. - 20 Béua)

20. Aivovtor ot TapacTAGELS:

A=1yx-2? xaa B=y/2-x)

OOV X TPAYHATIKOG ap1OuoG.
a) I'o moieg Tipég tov x opileton 1 mapdotacn A;
B) T moeg Tipég tov x opilgton 1 mapaotacn B;
v) Na arodeibete ot yia kabe x < 2 woydeL:
A=B
(T.0. - 20 Oépa)

. AtAomoinon MaPaCTAGEWY

21. Avo x givar mpaypatikdg apbude, va anionot-
T|GETE TV TOPEOTAON:

A=V16x* +V4x? —

22. Aivetau 1 tapdotacn:

K _ VX +ax+4  VXP-6x+9
x+2 x—3

a) No Bpeite Tig Tipég mov mpémel va mapeL 10 X,
wote N napactoon K va el vomua tpaypati-
KoL aptfuov.

B Av -2 <x <3, va anodeitete 6m 1 mapaoctacn
K givan otafepny, dnhadn avebdptntn Tov x.

(T.0. - 20 6éua)

23. Aivetar 1 napaotaon:
A= (V3-x—vx+2)(Vx+2+V3-x)
a) No Bpeite yua moweg Tipég Tov x opiletat 1 ma-
paotaon A.
B) Na arloroinoete Thv napactacn A.
v) Nua anodei&ere o1 |A| < 5.

24. Av o, B > 0, vo anlonoIfoETE TIC RAPUKATO

TOPUCTACELS,:
B/ Vepe

a) {/\’/73
¥) ﬁ'\‘/& 3) m%@

25.Ava,B>0,a#1,B # 1 kata # P, va ano-
Seiete OTL Ol TEPUKATO TaproTAcELC £x0VV GTadE-

Pl Tpn:

G)A=(\/a+\/ﬁ)2-(m+1)2
(-1 -1)
_[ave+BVB f+xf
- (SR ()

26. Eoto o, B € (0, +00). Na anodeilete 011 1
TN TNG TRPACTAONG:
P a? - Vap + Vol —a
a+f+J_

givar aveEaptnTn anod to P.

27. Aivovtar tpoypatikoi aptpoi x Kat y yia tovg
omoiovg ooy 1 <y <2 kar y —x = 1.
Na. Bpeite v TIuf ¢ nUpdoTaons:

= /4x2 + 4y —3+42¢/y2—6x—2y+ 10

A. Pntomoinon mapovouooTwy

28. Not PETATpEWETE T MUPUKATH KAGOUATO OF
160d0vapa pe pNTd TUPOVOULTTT):

10 1 6
" Pwm "W

12 1 6
R YR

29. No peTatpiyeTs Ta TapaKdte KAGCHRTO GE
l60d0Vapa UE PTTO TOPOVOUACTY):

3 2
) 6+ 3 N
) i ) 6
3v2+2 43— 5V2

——
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30. No. petoatpiyete 0 TOPUKOT® KAGOULOTO OF
16080vape LE pTTO TAPOVOHATTH):

%) 1 B) 20
V32 Ve . V5
9 8 3) 12
V3. (3-V5) V2 (VI+V6)

31. Nu petatpéyete 1o Topoxdte KAGCPUTE OF
15080Vapa PE pTTO TAPOVOUGOTI:

6
o
) VB vE- R
B) 19
VB 4+ VT2 —V12 -2
32. Na Bpeite TG TIHEG TOV TAPACTACEDV:
1 1 1
a) A= - —
R T AV Y U

_ [3=+5 V5 -1
P B_\/3+\/§+ V5+1

33. a) Na Bpeite 10 avantoypoto:
2+v3) xa (2-v3)’
B) Nua ppeite v 1ipn g nopaotaons:
1 n 1
3 3
\/26-&-15\/5 \/26—15\@

A=

E. Aftd6eLén tautotATwyv
34. Ava, B > 0, va anodeitete OTL:

0 (Va+v/B) +(va-vB)' =2a+p)

B (VaB- 1) +(va+B) =@+ B +1)

N (2va-B)-3(va+ B)(vVa- vB)=
= (va-2/B)

8 (va-vB) +4/aB- (Vi B)=a-p

35. Avx > |, va anodeifete o61u

Vi+1l+vx—1 VE—1
= -1
Vi+l—vx-—1 * x

36. Av0 < x < 1, va arodeitete 611

x f1—x 11
1—X+ X _\/—x_+1~x

37. @) Avv > 0, va anodei&ete Ot

=vVv+1 -V

1
Vv+ 1+

B) Na voloyicete Tnv napdotaon:

1 1 1
A= + K
1+v2  V2+V3 V99 + /100

Z. An6delén aviootntwy
38. Av o, B > 0, vo amodei&ete Ot

0) /4a+9B < 2\a +3/B
B V(a+2)B+3)>V3a+/2B
N (Va+v/B)(vVa-+/B) 22(y/aB - B)

9) a+24B > \/a+22\/6

39. Avx, y > 0, pex +y = 4, va anodeifete ot
o) xy <4 B) Vx+2++y+2<4

7 x\/%‘+y\/2£4

40. o) Avx, y > 0, va anodeitete OTL:
X+y>2xy
B Ava, B, y> 0, va anodeifete Ot

) (a+ DB+ 1)(y+1)>+/64aBy

o (3G 0) s

41. o) Ava > | ko v, peivan BeTikol aképaiol, ue
v < I, va anodeibete om o > Ya.
B) Ava > 1, va dwotdfete and T KpOTEPT TPOG
TN HEYRADTEPT TIG TIHES:
1

a
E ] \/61 W » Cﬁ: \%7 a

H. 20ykplon aptBuwv — AVieOTNTEC HETAEY aplOpwVY

42. Nu cvykpivete Toug aplOpovg:
) 2v3kat V13 B 3vV2xm /17
Y V2+ 1k V3 3) V74 V3 ko V10
g V5+ V3 ka2v2
o1) 2V6 —3V3 ko 4v2 — V31

43. Aveivi A = V5, B = 3k T = /5, tote:
a) va arodeifere ot A-B-T = /15,
B) va cvykpivere toug apiBpodc A xat B.
(T.0. - 20 Ocua)

44. Aivovtor o1 apifpot:
A= (\/5)6 ket B= (\3/5)6
a) No anodeifete On A — B =4,
P) Na dwatdéete and Tov pikpdTEPO GTOV peyaiiTE-
po Toug opdpoig v2, 1 xat v/2.
(T.0. - 20 Ocpa)
45. a) No anodeitete 6t 3 < v/30 < 4.
B) Na ovykpivete Tovg aptBpois:
V30 xat 6—v/30
(T.0. - 20 Odua)
46. Na Bpeite évav pntod apBud petad tov a-

plpov:

o) V2xou V3 B) V5 kau V6

——
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0. Pila w¢ untopptln mocoTNTA

47. Na Bpeite Ti¢ TIHEC TOV TAPUCTAGE®V:

a) \/2vV2¥2. V23

B V2V %f/z{/%

48. Av o > 0, va yphyete Ti¢ napakdte mopa-
OTGOELS pe TN popen piog piles:

a) vVava® B VeV
) avelva
£) Ta“!azﬁ

8) V'Vt Vab

oT) \3/:12 \l/u“ v/ a3y/a

49. Av o, B > 0, v aTAOTOIAGETE TIC EMOUEVEC
TOPUCTACELS:

a) (/a2 \/aSp8 )

a’By/a2p* {/up?

33\/;

50. Aivovtol apiOpoi «, B > 0 yia tovg onoiovg
wytel ot a?B = 27. Na Bpeite tqv T g mepé-
oTUoTS:

Y e

l. ZuvSuaoTikd Bspata

51. Aiverar 1 napéotaon:

A2 (ATY
yVE T\ VX
a) No arlomoioete TV napactacn A.
B) No omodeiete nag otav x = v2-v2-¥2- ¥/2
4
kmy = (V2) 2,

glval axépatog eprfpdc.

TOTE 1) TIUN THG RAPACTAcTS A

52. o) Av x > 0, va anodeifete ot

VX L Vx+ 2
VX+2-vX  VX+2+X
f) Na Bpsite mv pn g mopdstacns

=x+1

V98 L 10
__10—+98 10+.98
V32 V34

+
V34-V32 V34432
53. Aivovtat ot apifpoi:

a:\/4—2\/§+\/28—10\/§

B = ({/2{/@: {/3\/2\75) V4

Kot

a) Na Bpeite toug apBpoig a xar B.
B Na vrmoroyioete Tnv napaotact:

A= Va-p?
v) No Moete v e€icwon Bx = a ko va ypayete
TN ADOM TNG WG KAGCHO PE PNTO TAPOVOUNOTY.

54. Aiveton o apbpdc:

_ V6 - V2
-V3-v2+1
w V2
a) Na anodeifete OTL X = .
B) Na Bpeite Tig TIHES TOV TOPACTACEDYV:
i) x—+—£ ii) x2+—42— iii)x3+~87
X X X

55. o) o omowadnnote x, y > 0 va anodeifete

ot
X y 2
——aL )<
(Vz Vz)—X+y

B) Aivetor n napdaoctaocn:

e () -
(5= VEE)

i) No Bpeite yia moieg Tpég tov a Kat B
opiletar n mapdotoon A.

i) INa T1g emTpenodpeveg TIPHEG TV o Kot B va
anodeiete 0L A < 16.

——

'



6° ®YANO EPrAZIAZ

MAOHMA :

MAGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA

ENOTHTA:

Aoknoelg emavainyng 2° kepalaiov

ONOMATENQNYMO:

.1 Aivovtar o1 mapactaoel:
4.3,5\3 — 3,42
A= Er. v i KOt B=7(x Y)
B2yt (=)
onov x, y # 0.
@) Na erodeibete 6T1 TO Yvopevo A - B eivar ave-
Eapnto TwV X Kot y.
f) Na Bpeite v Tiun Tov Tnhikov A : B, av givon
x=—4xamy=—8§,
.2 Aiveton 1 napéotaoT:
x* 2% — 9x? — 18x
x? — 9x
@) No Ppeite Yo moleg TIpEg Tov X opilgtor 1 na-
paotaon A.

A=

B} Nua amlomorioete v tapactacn A.
7} No vrmoloyicete Tnv napdcotacn A, otav:
b x= 42T V16
V3-v2 V3

12,

i) x=27"-16>-36"1°
.3 Aivovtan ot apiBpoi:

= ITAT o g\
@) No ppeite toug apiBpodg a kar p.
) Aiveron m nupaotoon:

1
XX —btx4+a x—prx?

3 1
x3 — Bx L
B x2 —arx

A=

i) No Ppeite v moleg TIpEG TOL X opileton M
napacTaon A.
ii) Na ardlomomoete Tnv napactacn A.
ili) Av eivan 8 < x < 13, va arodeilete OTL:
1
— <A<l
3
.4 Aivetar o aprlBpog:
x = 2016VE+VH0-VEE _ (12016
Av i Toug apiBpong a kat B ioydel 0T af < X, vo
amodeiete Ot
B+4 &
a — B ap

ITote woyveL 1 1wodTTO;

4—q 8

.5 @) Nu anodeitets tny tavtdtTTa:

[x(szr 1)}2_[7((;(2 1)]22 o

P) Na amodeifere 611 0 apbpog:

o= \‘/(1008 -2017)? — (1008 - 2015)?

glval axEPALOG.
.6 @) Av B =a — 1, va anodsifete Otu:
(@ +B)(e? + B*)(a* + B*) = a® - B°
B) No arodeifete 611 0 apBpdgc:
X = \/199(104 +992)(108 + 994) + 998

glval axépatog.

.7 g)Twonowdnnotea, B € R va anodeitete Otu:
2 2
@ +ap?=3( LY (450
2 2
B) Av ywr tovg apiBuovg a kat B toydovv:
a+B=V17 xm a—B=3

va. Bpeite TNV TIUN TG TAPACTACNG:

K=0do-p}
L. &
.8 Aiveran o aptbuoga =8" -3 . 12"
a) Na Bpeite tov apBuo a.
B) Na Bpeite tov aptOuo:
p=—Vl
Va—v2  Ja+V2

v) T g Tpés tov o ko B ov Bpnkate vo arodei-
Eete OTL 1Oy VEL:

3
2

8(x—B)’ > (2x—a)’ — (a—B)

.9 Aivetar n mapdotoon:

A:ﬁ-{/?@{/ev%\‘/@

a) No anlomoinoete v napdotacn A.
B) No petatpéyete T0 KAdopa % o€ 1.0000VOpO pE
pNTO TAPOVOHACTH.

.10 a) Na Bpeite tov ap1bué:

9+V75 13- V147
5-7WVI2 4427
B) Avx =+ a+Va+ 1, vo anodeitete 611 0 apid-
nogy = 10x2 — x*

gival QUOIKOG,.

.11 Aivovto npaypatikoi apiBpoi X kot y yia Toug
onoiovg oyvel 1 < x <2k 3 <y <5, kabhg kar
1 TapacTAcT:

A=x—-1]+3x—6|/+|y—3]— |2y — 10|
a) No ypawyete tnv tapaotacn A xopig o ovpfo-
A0 TG amOAVTNG TIUNG.

B) No Ppeite petald mowwv apBudv nepiEyetar 1
TN NG TUpAoTaoT|S A.

——

'




.12 Aivovtai o1 apiBpoi:

a-(\/7+\/ﬁ—\/7—\/§)2 Kot

ﬁ:{/3+v’6-{/4+ﬁ-{/3—ﬁ-{/4—vﬁ
a) Na fpeite Toug oprBpoic a kar B.
B) Avioydela < x < B, va arnodeiete 6T 1) wapd-
CTUoT):

A=vVx2—4x+4+/x2—6x+9

glvar aveEaptnTn Tov X.

.13 Aivovtar 800 Tpnpata pe PiKn X KoL Y i 10
oroia 1yvoLVy:

x—=3]<2 ko |y—6/<4
o) No anodeifete 61U
1<x<5 xau 2<y<10

B) Nao Ppeite tn pikpotepn Kot T1 HeEYAAOTEPT TIUN
1oL umopel va TépeL 1) repipeTpog £vog ophoyw-
viov pe daothoelg 2x kat y.

(1.0. - 20 6ua)

.14 Aivovtal gtepoonpor apibpoi a, B # 0 ya
toug oroioug woyvel 2a — B| = |a + 3B).

d) Na Ppeite Tov Loyo L

p
Py Na arnodeifete 6T 0 aprOpdc:
a? — ap + p>

X=——
202 + 3ap — B?
glvanl aképaiog.

.15 Aiveton mpaypotikog apBuog x yia tov onoio
el [x — 4] < 1.
2

1 X
N at OTL — 1.
a) Na anodeifete 0T 3 < ) <

B) Oewpovpe tov aprBud: :
a=||x—3-2|+]|x -5 -2
i) No arodeifete 6ti 1) Tipn oL a sival aveEdap-
TNTN TOV X.
i) Avioyvet [B —v] = |y — 8] - a xat emmAfov
givar|p — €| = a® — | — 8|, vo.omodeilete o1
2<Ip-98|<4

.16 T'ia toug Oetikoig aptduoc X, y Kol z toyEL
Xxy+yz+zx=1
a) No anodeifete ot (x +z)(x +y) =1 + x%.
B) No Bpeite Tnv T g napiotacns:
2 3
A=y, E¥0+2)
4 x2
(1+2z2)(1+x?)
1 +y?

(14+x2)(1 +y?)
1 422

+y

A7 Avioydetdmia + B + v = 0, 101
0) V& TEPEYOVIOTOIGETE TNV TAPUCTACT):
A=(3a—P)’+(3B-7+@3r—a)
P} va amodsifete ot y? — o — B2 = 2ap,
v} va anodeifete OTL N TapdcTacT:
o+ B+ v — 3aB(y - 2)

B= Y —o?_p2

eival otabepn,
8) va ovykpivete Toug apBuonc ¥ kot 4af.

A8 @) Avx, y = 0, va anodeilete ot
vy <Y

Iote oy el 1 ot Ta;
B) Ava, B, v >0, vo anodeifete ot

VaB+ By + vay <a+B+y

¥) No arnodeifete ot
V6+V12+V8<9

.19 «) TNa x@e x > 0 va anodeitete ot

x-zflz\/)—(

B) Aivetar n mapdotaon:

A:\/K;1+\/E—\/K;l—\/§

i) Nao Bpeite Yo moeg Tipég Tov K opiletal M
napaotacn A.
i) Av k > 1, va anodei&ete 0L | TIUN TG Ta-
paotaong A gival otabepn.
v) Na anodeifete 6t 0 aplBpog:

,o VG50
V1008 + /2015 + /1008 — /2015
glvatl oKEPOLOG,.
8) Av a, B >0, va Bpeite tnv Ttun e mapiota-
ong:

B— W | $af204 | —iftit1 /2041
VB+2+ V2B 3—/B+2- 2B +3

.20 o) To kabe x, y € R ko 0, B € (0, +00) va
anodeifete Ot

(xB - ya)*
af(a+B)
4 x8 _ (x2+ x4)2

. ; X
B) NoaAivoete tnveticoon 1 + e 75

y) T kée x, y € R xar a, B € (0, +00) va amo-
deiete OTL:

Xy (x+y)?
a B a+pB

2 2 2
X ¥y xty)S
a B a+B
d) T kébe x,y, z€ R ko a, B, v € (0, +00) va
arodei&ete OTL:
X2y
oy + T +

2 > (x—%y-}—z)2

VA
Y~ a+PB+y
€) Thaxabe x, y, z € (0, +00) va anodeiete Otu

x? y2 z? s X +y+2z
y+z x4z x4y~ 2
ot) Ia kabe a, B, y € (0, +o00) vo anodeifete OtL
1 1 1 9
+

a+B  B+y Y+a22(a+|3+7)
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