19° ®OYANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 6.1 H £vvola TG ouvaptnoNng
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Aivetar 1) ovvaptnon f(x) = x* + 3x — 2.
a) Na Bpeite to nedio opropov tng f.
B) Na Bpeite tig tpég £(0), f(—5), f(a + 2) ko f(x?).
7) Na e€gtacete av ot apbpol 2 kar — 6 avijkovy 610 6OVoAO TRV TG f.

2. No Ppeite ta nedia opiopod TOV GUVAPTHCEDV:

3 x—35
f(x) = — fix) = — 2
W 1) == B ) = s
x+1 3
- S 5 .
VI = =5 VX =3
3. Na Bpeite to nedio opropol TV GUVEPTNGEMV:
o f(x)=vV2x—6+x—1 B) f(x) =vx+3-V5-x
y) f(x)=+/|x—-2|-5 8) f(x)=vx2-3x—10
4. Na Bpeite ta nedia opropol TV ouvapTIGEOV:
1 14+ vVx24+x-2
) 1) = e B = L
12 — 3x vV—-x2-2x+48
] ] . , 1
5. Na Bpeite To nedio opropov g cvvapnons f(x) = vVx +2 — 3"
x3 — 2x?
. At /G fix)=———.
6. Aiveran ) ouvaptnon f(x) Z_4
a) Na Bpeite 1o nedio opropov g f.
$) Na arlonofjegte tov Tomo tng f.
v) Na Ppeite 1ig ipég f(— 3), £(0) xan £(2).
8) Na Lveets tyv ekicwen f(x) = 1.
7 A i f(x) 3x -2, avx > 1 Na Ppei
. Aivetan  ouvaptnon f(x) = . Na Bpeirte:
! S -x24+2x+12, avx<l1 ¥

a) 70 nedio opiopov g f,
B) g tpég f(—3), f(1) kan f <%),

y) v £ (f(— 1)),
8) T Mosig tng eEicwong f(x) = 4.
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ox+p, av —4<x< -1

Yo TV Omola Loy DEL OTL
x—a, av-—-1<x<6

8. Aivetar 1 ovvapnen f(x) = {

f(2) = —1xkm f(—3) =-3.

a) Na Ppeite to nedio opropov tng f.
B) Na Bpeite Tovg apiBpoig a xau f.

¥} Na hbeete Tnv aviecoon f(x) > 0.

9. Aivetar 1 suvéaptnon f(x) = x2 + 2x. Na anodeitete dtu
a) fla+p)+f(a—p) =2f(a) +f(1-p)+f(1+P) -6

B 1w 1@ > 2 (52

10.Eva opBoymvio £xet nepipetpo 20m kau n o hactach A B

Tov gival x m,
a) Na ek@pacere to spfadov tov oploymviov wg suvaptn- X

61} TOL X.
B) Na Bpeite yia moreg Tipég tov X to epfadov tov opbo-
yaoviov given 21 m?.

11. Aiverar suvipnon f: R — R v tv onoia wyvsi:
f2x—4) =8x—-16—1(2) maxkalexc R

a) Na vroloyicete to f(2).
f) Na Ppeite tov tomo f(x) Tng svvaptnong.




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. Nebdio oplopol cuvaptnong
1. Na Bpeite ta nedia opiopot Tav cuvapti-
GEOV:

_ x-—1 x4+
v f(x)gx3—9x B g(x) = x3 — 4x? +4x
__X-=3 _ x+2
7) h(X)_K4—27X 6) (p(x)_

x4 +9x2

2. Na Bpeite 1o nedia oplopod 1@V cuvaptn-
GEQV:

L = BEO
D =m_q=s P EN=15513
_ x—3
D)= T T

3. Na Bpeite ta nedio OpIopPoy TOV ETOPEVOV
OUVEPTTCEDV:

a) f(x)= 7%4—
P W =5
D b = ATy
%) o(x) = xs_:;x—f_y

4. Na Bpeite 1a nedia 0piopol TV cuvapTy-
CEWV:

1 x—3
f = — = —
2 2x— 1
h = — - — 8 =
7 hx) Vv |2x=3|-5 ) 1(x) 7T—2x+1|

5. Na Bpeite ta nedia 0ptopold TV cLVapPTN-
CEMV:

a) f(x)=2xl_6+\/x+2

vV V10 -2
B l(x)=’x7—:—i—1;l— Y) g(x)z——xu—3-’(l)i
5) h(x):ﬁ-ﬁ- -

6. No Bpeite 1a nedia opiopod TV cuvapti-
CEMV:

o) f(x) =vVx2 —4x+3+V/—x2+4x+ 12

Vx24+x—-2—-x+S

B ()= 2
—X*—x+ 12

T s vV—-x2-2x+3-x
Vx242x+1

8 o(x) =Vx2+2x-3—vV—-x2+x+12

7. No Bpeite ta nedio opiopod @V cuvapth-
CEWV:

a) f(x)= ':_25 —V4—x

B 8(x) =v/IxI -2+ /6 x|

_ vVx+1
N Bg) = |x2 — 3x| + |x2 — 9|
.. i VX+6
%) (p(x)_xz—Zx_ x2 -9

8. Aiveton 1 ovvaptnon f pe:
2x2 — 5x +3
x2 —1
a) Na Bpeite t0 nedio opiopod g A.
B) Na mapayoviononoceTe TO TPLOVLUO:

f(x) =

2x* - 5x + 3

v) No arodeiéete 0L yia kdbe x € A 1oydet:
2x=3
i) X+ 1

(T.0. - 20 Oéua)

9. Na Bpeite to nedia opiopod TV cLvapTH-
CEWV:

_ 1
x| +x

8) t(x) = /x— x|

o1) p(x) = /x| +x

a) f(x) = B o(x)

_1_
x| —x

B. TWEg ocuvaptnong

10. Aivetor n ouvéptnon f(x) = vx — 2.
a) IToio givar to nedio opiopov g f;
B) No Bpeite 6oeg and T1g endOpeveg TIpEG opilo-

VTalL:
D F(11) i) f(%)
iif) £(1) iv) £(F(38))

11. Aivovtat ta chvolra:
A={-3-2,-1,0,1} xam
B={-2,-1,0,1,2, 3}
Bewpovpe kat T ovvaptnon f: A — B pe tno:
f(x) =x?+2x

@) No TapacTioETe TNV TAPATAVED CUVAPTNOT MUE
éva Behodiaypappa.
B) Na Bpeite 0 cvvoro Tipmdv g f.

12. Aiverou 1 ovvaptnon f pe:
2x -5,
f(x) = 5

X avi<x< 10

avx <3

@) Na ypayete 1o nedio oplopov g cuvaptnong f
aE HOpYT| SLUCTNHATOS.
f) Na vrohoyioete tig Tipég £(—1), £(3) ko £(5).
y) Nao Aboete v e€icwon f(x) = 25.
(T.6. - 20 Ocpa)
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13. Aiveton n cvvaptnon:

-2x, avx<-2
f(x) = 4, av — 2<x<1
3—x, avx>1

a) Iloro eivan 10 medio opiopov g f;
B) Na Bpeite Tig Tipéc:

i) f(—4) i) £(—2) iii) f(— v2)
iv) f(1) v) f(3) vi) f(3—V3)
vi) £((0)) viii) (f(—3))  ix) £(£(6))

¥) Na Aoete v eEiowon:
f(x|+1)+f(—x2=2) =7

14. Aivetor n cuvaptnon:

)X, avix[ <1
fx) = {xz, av x| > 1
a) Na Bpeite T1g TEG:
i £(0) i) f(—1) i) £(—2)
iv) £(v2) v) f(%) W) f(— %)
vii)f(%—) vm)f(%) ix) f(v5 - 1)

B) Na Aboete v e€icwon:
2f(x) - 5x+2=0
15. Aivetat 10 TpLdVLRO:
f(x) = 3x% +9x — 12,
a) No Adoegte v avicwon f(x) < 0 ko va napa-
GTNOETE TO GLVOAO T®V AVCEMV TNG oTOoV GEova
TOV TPAYHATIKOV aplBudV.
B) Na eréyEete av o apiBudc V2 eivar Adon g
aviocwong Tov eptpatog (o). Na attioloynoe-
T€ TNV UNAVINOT O0G.

x € R

(T.6. - 20 Oéua)

x3 — 16x

= Na

16. Aiveron n ovvaptnon f(x) =
Bpeite:
a) 710 1edio oplopod NG cvvaptnong f kat va ano-

dei&ete OTL Y10 TA X TOL AVNKOLV GTO TESIO OPtL-
GOV TNG LoYVEL
f(x) = x? + 4x
B) Tic Tiuég ToL X Yia Tig omoiEg toybeL:
f(x) =32
(T.0. - 20 Ocua)
17. Aivetan 1) ovvapton f(x) = — 3x% + 2x.
a) ITow eivar to medio opiopov s f;
B) Na Bpeite g mpés (- 2) xan f(F(1)).
v) Na anodeifete OTL N TIUN TNG TAPACTACNG:
K =f(a+B)+f(a—B)—2(f(a) + F(B))
givar aveEaptnn and 10 a.
d) Na Avoete v e€icwon:

f(20) + f(2B) > 2f(a + B)
v) Na Avoete tnyv e€icoon:
|£3(x)] — 2f%(x) + |f(x)] =2 =0
8) Na Avoete v avicoon f(x + 2) + f(x) < 22.
€) Na anodeifete 6T f(x) > 1 1 kdbe x € R ko

va Bpeite yia mowa Tun tov X N f maipvel ™ pi-
KPOTEPT TUM TNG.

x* — 16x2
2x2 +8x
a) Na Bpeite to medio opropoL g f.
B) No arhomoinoete Tov TOmo g f.
v) Na Bpeite 0oeg and TG mopakaT® TG opilo-

19. Aivetar y cuvaptnon f(x) =

viat:
i) f(2) ii) f(4) iii) f(—4)
8) Na Aboete v e€iowon:
f(x) =16
€) Na Aboegte v avicwon:
f(x) >0

. NpocdLopLopoC MAPAUETPWY
20. Aiveton 1 cuvaptnon:
f(x) =x2—-3x+a

Yo v onoia woyvet f(4) = 6.

a) Na Bpeite Tov apibpo a.

B) Na Avoete v avicwon f(x) < f(0)f(—1).
v) Na Adoete v e€icwon f(x + 3) = 3f(x — 1).
d) Na Avoete Ti¢ eElomoels:

i) f(|x])=2 i) |f(x)]=2

21. Aivetar n cvvéptnon:

ax +a+ 6,
f(x)=4 ,
x“ + Px,

avx <2
avx > 2
yua Ty onoia toyvet f(~ 5) = — 2 xan f(5) = 10.
a) Na Bpeite toug apBpovg a kot B.
P) No Avoete v ekicwon f(x) = 4.
v) No Aoete v avicoon:
d(x, f(2)) < f(f(3))
d) Av woyver 01t —9 < A < 1, va anodeiete ot
[f(0)] < 10.
22. Aivetar n ovvaptnon f(x) = x? + o yio v
omnoia wyver f(a) + 5f(2) = 11.
a) Na Bpeite Tov aptBuod a.
B) Gewpovpe apBuod B yia Tov omoio woyvet:
f(B—v3)=f(B+v3)+4/12
i) Nao Bpeite Tov apiOpo B.
il) No Avcete v avicoon:
f(x+B)+f(x—4)<B

23. Aivetor 1 cuvéptnon:

£3(x) + x = xf2(x) + f(x) ) = {ux+B., avx > 1
18. Aivetar n ovvaptnon f(x) = x> — 4x + 5. Px+1, avx<l

a) ITowo givar T0 medio opiopov g f; Y10 TNV omoia LY voLV:
B) I'a omowdnmote a, B € R va anodei&ete OTL: f(-1)=3 xm f(1)=1

——
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a) No Bpeite Tovg apBpovg o kar P.
B) Na Avoete v eicwon:

3f(x)| =4x -1

A. NpoodLopLoPdG TUTOU oUVAPTNONG
24. lNa v tHmeon enayYEAMLOTIKAG KApTag -

TILEYETOL £VO TETPAYMOVO XOPTOVL TASUPAC X cm, UE

§ <x <10, ot0 omoio N meproyn THnwong neptPai-

Mt and nepdopila 2cm 6TO TAVE KUl 6TO KATM

pépog g ko 1 cm de€id ko apiotepd (0nwg oto

TOPUKATE CYTUCL).

@) Noanodeilete 611 10 1
eppudov E g mepro-
1AS TOTWONS TV E-
MY YEAPQTIK@V OTOL-
relov  exepdleton
umd 1 CLUVApPTHON:
Ex) = (x—2)(x—4)

f) Na Bpeite tnv Tipn ; X
00 X, ®OTE T0 EUPo-

SOV NG MEPLOYNG TUMMONG TMV ENXAYYEALATIKOV
otouyginv va eivon 35cm?.

v) Na Bpeite T1g TIHESG TOL HTOPEL VO, TaPEL 1) TAEL-
Pa X TOV TETPAYOVOU, AV 1) TEPLOYT] TOTWONG TOV
EMAYYEAUOTIKOV OTOLYEI®V EXEL ERPaddv TOVAD-
yiotov 24 cm?.

(T.0. - 40 Odua)

25. Eva dnpotikd kolvpufntiplo £xer oxnua
opBoyavio taparAnAoypappo ABI'A, pe daota-
oe1g 15 m xar 25 m. O 3Apog, yia Loyovg ao@aielas,
BéAeL va KATAOKELAGEL YOP® artd TO KOAvpPnTipLo
pa mAokootpopévn {ovn pe otabepd mAGTOg X m
(x > 0), OTOG PaivETAl GTO TAPAKAT® CYNLUA.

a) No arnodeiete 0TL A TX
70 guPadov g Lo-
vng divetar and ™
oyxéon:

E(x) = 4x” + 80x

x>0

B) Na Bpeite To mAdtog x g {OVNG, av avtn £xel
enPadov E = 500 m?.

y) Ilowo pmopet va eivar To mhatog tng {dvng, av
avtn) éxet epfadov pikpodtepo and 500 m?; Na
QLTIOAOYTOETE TNV ANAVINOT OaG.

(T.6. - 40 Oéua)
26. Ecto opoydvio tpiyovo ABT (A = 90°)
pe KGBeTEC TAELPEG TTOL £XOVV PNKT X Ko Y TETOLWW,

wote x +y = 10.

a) Na anodeiete 6t 10 gpPaddv Tov TpLydVOL
ABI" cuvaptnoet tov x divetar and Tov Tono:

E(x) = %(—x2 +10x), x€(0,10)
B) Na anodei&ete OTL:
E(x) < 225— 1 xabe x € (0, 10)

y) T now Tipn tov x € (0, 10) to epPadov E(x)

yivetar péyioto, dniadn ico pe %; Tt mapatn-

peite 101€ Yo 10 Tpiywvo ABT
(T.6. - 40 Bcua)

27. 2o endpevo oyxnpa sivar AE = 4cm kot
I'A = 2cm, evd to tuRpo AL €xel pnkog 8 cm kat
t0 onpeio B xiveiton mave ¢° avtd.

Na eKQPACETE MG GLVAPTNON TOL X:
@) 70 uPadOv ToL XPOUATIGREVOL Ympiov,
B) to punxog EB + BA.

28. Eva opboydvio napaAAnAoypappo £xet me-
pipetpo IT= 40 cm. Av X cm givar TO PKOG TOL Op-
Boywviov, va arodeitete OtL:

a) 0 <x<20,

B) to euPadov E(x) tov opBoymviov divetar amd
oyéon E(x) = 20x — x2,

y) oyvet E(x) < 100 ywe kdBe x € (0, 20),

8) amd oia ta opboydvia pe otabepn mEPIPETPO
40 cm, €KEIVO 1OV €YEL TO PeyarvTepo epfaddv
glvat 1o TeTpaywvo Tagvpag 10 cm.

(T.0. - 40 Ocpa)

29. Av évag Katolkog piag TOANg A katavard-
O£l X KUPIKG péTpa vepol o€ Evav ypovo, TO Toe0
nov Oa Tpémet vo TANpOOEL diveTal (o€ evpd) amod T
cuvaptnon:

£(x) 12 +0,5x,
X)=
0,7x + 6,

av0<x <30
av x > 30

o) Na Bpeite nooa evpd Bo TANpdOEL OTOL0G:
i) €leute and 1o omitL TOL KA BeV EiYE KATAVE-
AOGEL VEPO,
ii) €xel xatavahmost 10 xuPika pEtpa vepov,
iii) £xel katavaimoer 50 kuPika pétpa vepov.
B) Ze pia GAAN mOAN B 10 M0G0 (o€ gLp®) TOUL OvVTI-
GTOLYEL OF KATAVOAMOT X KUBLKOV PETPOV dive-
oL and Tov TOmO:
g(x)=12+0,6x yuux>0

‘Evag kato1kog TG TOANG A Kol £vag KATOIKOG
™G mOANG B katavalwoav o idio kuPika pétpa
vepov yua 1o 2013. Av 0 x@tokog TG moAng A
TANPWOE PEYUADTEPO TOGO GTOV AOYOPLACHO
TOL 7O TOV KATO1KO TNG TOANG B, va anodeitete
011 0 xabévog and touvg 300 KuTavaAmoe neEPLo-
c0tepa 0o 60 KuPikd péTpa vepou.

(1.0. - 40 Oéna)

30. Avo ¢ilot ano@acilovy va GUVETALPLETOLY
KOL 0VOLYouV e EMLYELPTIOT TTOL YepileL TOvep (toner)
Y @oToTLTIKG pnyavipata. Tatayia pnviaia é£oda
NG eTaLpeiag avépyovial oto Tocd tv 6500 evpd
(v evoixio, tapoyéc, wobovg, popoug k.a.). To ko-
o7T0¢ Yepiopatog £vog Tovep elvan 15 supm, 1) 6 Tipn

——
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TOANOTG TOL EVOG TOVEP Kabopiletal ota 25 evpd.

a) Na ypayete pia GYECT TOL Vo TEPLYPAPEL TO
punviaio kootog K(v) tng emyeipnong, av yepi-
Cer v TOvVEp TOV PNva.

B) No ypayete o oxéomn mov va ekepalet ta pn-
viwaia £éo0da E(v) tng emyeipnong anod ty mo-

Anomn v aptBuob tovep Tov piva.

) Na Bpeite tooa TOveEp TPENEL Vo TdAOLVTAL KGDE

pnva, OoTE 1 ENLYEIPTION:
i) vapnv éxel nuua,

i) va éxer pnviaio xépdog TovAdytoTov 500 gu-

pad.

(T.6. - 40 Ocua)

31. Muwo prdha mov exto&edetol Kotakopuea
TPOG TO MAVM, APOV SLaypAYEL pia TPOYLA, HETA
and kamoto ypdvo Ba nécel oo £dagos. To Gyog h
(0e m) amd 10 £30pOG, 6TO OMOoio BpicKeTAL T} PILAAL
kabe ypovikn oTiypn t (o€ s) Katd TNV Kivon g,
mpocdiopilerar amod ) cuvaptnomn:

h(t) = — 5t* 4+ 10t + 1,05

a) Na Bpeite 1ig Tipég h(0), h(1) kar h(2) ko va
eENYNOETE TL TAPLOTAVOLY GTO TAQIGLO TOV TPO-
fAnuaroc.

B) Na Bpeite petd and mo6c0 Y pdvo n urdro Ba @ta-
0€lL 0T0 £00QOG.

y) Na anodeiete 0Tt T0 Hyog oTo onoio BpickeTar
N praha K@be xpovikn GTLyun t uTopeEl va Tpoo-
doprotel kKot and Tov THNo:

h(t) = 5[1,21 — (t - 1)?]

3) Naeketdoete av unapyel xpovikn otiyun ty (oes)
1oL T0 VYOG h TN¢ prdrag amod 1o £dapog Ha sivar

Tave ano 6,05 m.
(T.0. - 40 Osua)

32. Gcopovpe éva kouti oxfuatog ophoymviov
repadAniemmédon pe faocn opboymvio, to omoio
gival avoikto amd mave. To vyog Tov kovTIoL Eivat
5dm. H fdon tov xovtiob éxel otabepn nepipetpo
20dm kar pra TAevpd TG eivar xdm pe 0 < x < 10.

I
1
1
T
1
1
!
1
1

5dm

xdm

a) Na anodeifete 6TL 1 SLVOMKT EMPAVEIR TOV

KOULTLOV MG GLVAPTNOTN TOL X Eivat:
E(x) = —x* 4+ 10x + 100 pex € (0, 10)
B) I xaBe x € (0, 10) va arodeitete ot
E(x) < E(5)

33. O aydvag 3popov avapesa ot YEADVE Kot
TOV AayO YiveTal GOPQP®VE 1 Tovg akdlovBoug ka-

VOVEG;

® H dwdpopun eivar tunpa evog evbvypappov dpo-

Hov.

® O layog Eexivael ) gpovikn otiyun t = 0 and

éva onpeto O.
® To téppa Bpioketar o onueio M pe:

OM > 600 pétpa
H yerova Eekivaet t otiypn t = 0 pe mpoPadi-
oua, dniadn and éva onueio A mov PBpioketal
petagd Tov O xar tov M, pe OA = 600 pétpa.

b 600m — A M

Ynobétovpe 6Tt Yo t > 0 i andotaon TOL Aayov

and 10 O ) xpovikn oTiypn tmin divetar and Tov

Timo Su (t) = 10t? pétpa, evéd n andctacT e xero-

vag and to O tn oTiypn tmin divetor amd tov THno

Sx (t) = 600 + 40t pétpa.

a) No Bpeite og méon andotact and 1o O Ha npé-
nel va Bpicketal To T€ppa M, ®CTE ) EAOVA VA
Kepdioel Tov aydva.

B) YmoBétovue tdpa OTL N ATOGTACT) TOL TEPHATOG
M ano 1o O eivar OM = 2250 pétpa. Na Bpeite:
i) mowx xpovikn otiypn o Aayog QTaver Tn yE-

Aova,
ii) molog amd tovg dvo dpopeic mponyeitan
XPOVIKT oTLypun t = 12 min Kot mowa givat 16-
e 1) petagd toug andotacy,
iii) ol ypovikn otiypn teppatiler o ViknTig
TOL AYDVO.
(T.6. - 40 Ocua)

E. ZuvapTNOLOKEC OXECELC

34. Aivetat ovvdptnon f: R — R ya v o-
noia woyvet f(— 1) = 6 xar n oxéon:
f(x+1)=2f(x)+3
ya kafe x € R. Na Bpeite tig Tpég £(0) xar £(1).

35. Aivetar ovvaptnon f: R — Ry Vv o-
noia wyvet f(1) = — 1 ka1 n oyxéon:
f(2x+5)=4x+a ywkdabex € R
Na Bpeite:
@) tov apBud a,
B) tov timo f(x) g cuvapmong.

36. Aivetar ovvaptnon f: R - R ywa v o-
noia Loy vEL:
f(x +2) =3f(2) — 2(x - 3)
v kabe x € R. Na Bpeite:
o) v A f(2),
B) Tov tumo f(x) TG cvvapTnomg.

37. Aivetor cvvaptnon f: R — R yia v o-

noia woyeL:
f(2x — 1) = 4x* — 6x — f(3)
yw x@Be x € R. Na Bpeite:
a) v tun f(3),
B) tov tomo f(x) tng cvvaptnong,
¥) Toug aptBpols o kat B Yo TOLg OToiouG 1Y VEL
fla+B)+f(a—B)=a®+8p—17

——
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Z. ZuvduoaoTtika BEpata
38. Aivetor 1 cuvaptnon:

x2 — 5x|+6
f(x)=—|xll—_i3—

a) Na Bpeite 10 nedio opiopov A g ovvaptnongf.
p) No anodeitete 6TL Y10 kdbe X € A 1oyVeL:
fix) =|x| -2
7) TN x € A va Moete myv e€icwon:
(f(x)+2)* —4f(x) —5=0
(T.0. - 40 Odua)

2 _
39. Aivetar 1 ovvaptnon f(x) = E‘W_El;i

T
v omoia wyvet f(2) = 2.
a) Na Bpeite 1o nedio opiopov A g L.
B) Na Bpeite tov apifuo a.
v) No anhonoiocete tov tono g f.
&) Na AMdoete v avicwon f(x) < 5.
€) Avyatak, L € A, pe k, A # 0, 1oy et oL
f(x) + f(A) = f(k + 1)
vo, arodeifete 011 o1 apiBpol k kot A givor opod-

onuot.
ot) Av f(B) < 2 xau f(y) < 1, va anodeiete Ot

B
f(7+ 2y) <3

40. Aivetar 1 cuvaptnon:
f(x) =x>+ (6 — A)x + A
yie v onoia woyvet f () = 14.
o) No Bpeite Tov apiBuo A.
p) No Avoete v avicwon — 1 < f(x) < 7.
1) Naarodei&ete 0T f(x) > f(—2) yio kdBe x € R.
3) Ta Toug Tpaypatikovg apBpovs o kat B va ano-
deitete ot oybel f(a + B) = f(a) + £(B), av ko
uovo av ot a ko B eivar avtioTpoor.
41. Aiveton ) ouvéptnon:
x2 —6|x| +a
x2 -9
1

e v omoia woyvel f(5) = x

a) Na Bpeite o nedio opiopov A g f.
B) Na Bpeite Tov apiBuo o.
y) Na arhonomoete Tov TOmo TG f.

f(x) =

%) Na Aooete v e&icwon f(x) = %

¢) Nu Aboete Ty avicwon f(x) < %

ot) i) AvA € A — {0}, va arodeifete 011 kat:
9

TGA

ii) NaxdBe A € A — {0}, va anodeitete oTu:

f<—i—) =—£()

42. Aivovtar o1 cuvapticers:
fx)=x'—4x ta xou g(x)=ax-5 peacR
o) Avioyver f(2) = g(2), va Bpeite v tpn tov a.

p) TIaa =1 va Adoete:
i) v ekiowon f(x) = g(x),
ii) v avicwon f(x) > g(x) xar pe ™ Ponbera
avtng va Aoete Ty e€icwon:
|f(x) — g(x)| = f(x) — g(x)
(T.6. - 40 Ocua)
43. Aivetar n ovvéptnon:
f(x) = 5x* — 4ax — 3B
v v onoia wyvet f(a) + f(B) = —9.
a) Na Bpeite Tovg apBpois a kat B.
B) Na Abdoete v e&iocwon:
[12x — 3| + £(0)| + £(5) =0

44. Aivetau to tpravopo f(x) = —x% + 2x + 3.
a) Na Bpeite 10 Tpdonpo Tov Tprwvdpov f(x) ya
T1G S1AQPOPESG TIHEG TOL X.
B) Na npocdiopicete, QTIOAOYOVTAG TNV UTAVIN-
oM oG, T0 TPOCTLO TOL YLVOUEVOL:
£(2,999)f (— 1,002)

Y) Av -3 < a < 3, va Bpeite to npdonpo tov aprh-
pov:
—a? +2|a| +3
(T.0. - 40 Ospa)

45, Aivetor 1 ovvaptnon f(x) = x>+ Ax — 8
yia ™V onoia wyver f(f(— 1)) = 55.
a) Na Bpeite TNV Tium tov A.
p) Na Bpeite 10 mpoéonpo v TpoOV T f(X) Yo
T1G drdpopeg TIEG ToL X € R.
v) Na Bpeite t0 TPOGNHO TNG TAPACTACTG:

K = f(2018)f (%—gg—)f (‘ —262)

8) Na anodeitete 6T f(x) > —9 1 kabe x € R
Kot va Bpeite yia mowa Tipn Tov x 1 f maipver
ULKPOTEPT) TIUT TNG.

€) Av oyvet ot f(a — 3) < — 8, va amodeiete o1t
If(a) — 1] < 6.

46. Aivetar to TprdVLpO:
f(x) =x>-6x+A—-3 pereR

a) No vrmoloyicete T drakpivovoa A oV TPLOVY-
pov.
B) No Bpeite T1g TIPEG TOL A Y10 TIG OTOIEG TO TPLD-
VOPO £x€L 300 avices Tpaypatikes piles.
Y) Eoto 63 <A < 12.
i) Noa anodei&ete 611 T0 TPLOVLRO £XEL HVO Gvi-
ogg Oetikég piles.
ii) AvX; KoiXy, e X; < Xz, €lvar o1 8vo pileg Tov
TPLOVOHOUL KL K, 1 €ivat dVo aptbpoi pex < 0
KarX; < p < X3, VO TPOCOLOPIGETE TO TPOOT-
po tov yvopévov Kf (x)uf(p). Na artioroyn-
GETE TNV OMAVINON OUG.
(T.0. - 40 Odua)

——
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47, Aivetan 1 ouvaptnon f(x) = g T

gbicwon x> — 3x + 1 =0 (1). Ioyver:
1
f(A) =—
(8) =

omov A 1 dwakpivovoa g eEiowong (1).

a) Na Bpeite tov apBpd a ko1 to nedio opropov
g f.

B) Avx; xar x; givan o pileg g eEicwong (1), va
oynuatioete eicwon 2ov Babpol mov va Exet
pileg Toug apiBuovg f(x) kar f(x3).

48. Aivetal 10 TPUDVUHO:
f(x)=x>—x+(—-2%), LeR

a) No Bpeite ™ dwakpivovsa A Tov TpLOVOHOL KAl
va arodelfete 0TL To TpLdVLpO £xel pilec mpay-
patikég yra kabe A € R.

B) o ot Tiun Tov A To TPLdVLRO £)EL dvo pileg
loEg;

7) AvA # %K&l X1, X2 £ival o1 pileg TOL TapUndve

TPLOVOLLOL, PE X| < X3, TOTE:
X| + X2

i) voamodeifete 0TI X < 3 < X2,
ii) va datafete and TOV PIKPOTEPO TPOG TOV LUE-
yYahHTEPO TOUG aptBpolc:

f(xa), f(}-'—;x—z) kar f(x;+1)

(T.0. - 40 Ocua)

49, INa tovg Tpaypatikoig apibpovs a,p € R
1oy VEL OTL:
e |1-30| <2,
® 1 andotoon Tov aptbpov B and tov apBuod 2
givon pukpdTepn tov 1.
Na arodeiete ot
a) —% <a<l,
¥) movuvapton:

E(x) = \/4x2 — 4(B — 2)x +
£ye1 medio opropol 6Xo to cuvoro R twv mpay-
LOTIKGOV 0pLBpmy.

B IB—3a—1|<3,

(T.6. - 40 Ocpa)

50. Aivetar n cuvaptnon:
f(x) =x* +Ax+A -5

a) Na anodei&ete ot 1 e€icwon f(x) = 0 £xer dvo
AOOELG TPOYUATIKEG KAl Avioeg Yia KaBe A € R.
B) Na Bpeite Tnv Tun Tov A, ®oTE Y1 TIG pileg x;
Ko Xp G eéiowong f(x) = 0 va wyden
1 1 3

X1 X3 2

v) T v Tpn tov A nov Bprikate oto epdTnpa (B)
va AWoETE TNV avicoon:

fx+2) +f(x) > -2

——
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20° OYAANO EPTAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 6.2 Npadkn mapAaotacn cuvapTnNoNg
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na oyedacete £va Kapteowavo cVOTHRE ovVIETaypEvoy OXy Kat ot cuvE sl va
GNUELOGETE TAVE® GE AUTO TO CTNEL:

AB3,2), B(-3,3), I(-2-1) xa A4, -2)

2.0) Na onperdoete og Eva kapreowavo eninedo ta enpeia A(3, 0), B(0, 2), I'(— 2, 0) km
A(0, —1).

B) Aivetar to onpueio M(2a — 8, 9 — 3a). Na Bpeite tig svvietaypéves tov enpeion M
otav auto Ppioketon:
i) otov afova x'x, ii) otov aEova y'y.

y) Na Bpsite rov apiBpod a € R, dote to onpeio N(|a| — 2, a? — 20 — 8) va tavtileTo
pe TV apyi) Tov aovov.

3. Na Bpeite:
@) 6€ MO0 TETUPTNHOPLO avikel KaBiva ano ta onpeia A(3, 5), B(—4, 2), (-1, —6)
ka A(S, —7),
B) ywa moweg i tov @ € R 1o onpeio M(ja — 1| — 4, a? — a — 2) Ppioketar 610 20
TETAPTNNOPLO.

4. o) Na Bpeite To coppeTpiko tov enpeiov M(— 3, 2) g mpog tov atova x'x, tov aSova
Y'Y, TV apyf} tov a€ovov ko tn dtyxotopo tng 1ng kat tng 3ng yoviag tov atoveov.
B) Aivovtan ta onpeia A(a — 3, B+ 6) kou B(2a + 9, 28 — 3). Na Ppeite ta o, p € R,
mote Ta onpeia A kar B va glvar cuoppeTpika g npog:
i) tov afova x'x, ii) tov atova y'y,
iii) Tnv apyn Tov atovov,
iv) ™ dyyotopo g Ing kan g 3ng Yoviag TV a&ovmv.

5. Aivovtan ta onpsia A(—1, 2), B(2, 1) ken I'(—2, —1).
a) Na Bpette 116 anootaosig (AB), (BI') ko (AD).
B) Na anodei&ete 0t1 T0 Tpiywvo ABI givan 0pBoydvio kot 1606KELES.

6. Aivetan To onpeio A(— 3, 4) ki £6t@ C 0 KOKLOG TOL £YEL KEVTPO TNV apyT) TOV aovev
ko aktiva p = (OA).
o) Na ypayere tnv eEicwon tov kikiov C.
f) Na Bpeite yia moweg Tipég tov a € R 1o onpcio B(a, a — 7) avijker otov kokho C.

7. Aivetar n ovvapnon f(x) = x? — 2x +6.
o) Na egetacete av ta onpeia A(— 1, 9) ko B(4, 10) avijkovv ot Ypa@iki) Tapdctact
™mg suvaptnong f.
B) Na Bpeite 1o a € R, dote 10 onpueio I'(a — 1, 2a) vo avijker 611 7pogLKl} TopacTacy)
mg ovvaptneng f.




8. Na ££et(oeTe TOIES AMO TIG KAPTVAES EIVAL YPUPIKES TUPAGTAGELS CUVUPTICEDV:

a) vy B) \\/w
x" O 5 O/\\ X

p 4 y
Y) y : 3 y
X l X )j
y10 y10

9. Aivetan 1) ovvaptnen f(x) = /|x — 3[ — 2 - (x2 + 2x — 8). Na Bpeite:
a) 10 nedio opropod g f,

B) ta onpueia Topfis Tg Ypagikic napastacng e f:
i) pe tov afova x'x, i) pe tov aova y'y.

10. Aivetar 1 svvapion f(x) = |3 — 2x| — 7. Na Bpeite ta dastipata ota onoia 1 ypao-
Q1) napactaocn tng f fpioketan
a) nave ano tov agova x'x, B) kato anoé tov atova x'x.

11. Aivovtan ot suvapricec:
f(x) =x2+8x—12 ko g(x)=-x"+2x+8

Na ppeite:

0) te xowva onueia tov Cp ko C,,

B) e dwerhpata ota onota:
i) m C; d¢ Ppiokerar nave and tn Cg,
ii) n Cs d¢ Ppiokerar karw ano t C,.

12. X10 dimhavo oynpa QaiveTol i ypa- y
QKT TapacTacn pug covaptneng f. 5
Na peite: 4
a) 7o medio opropov g f, ;
B) to avoro oV e f,

v) g tpés f(—2), f(4) xa (8), !

-4 3
5) 11 rowt x wyier f(x) = 3, PN R IET IEREL
£) ta onpueia TOPAS NG YPUQIKNG e \/

napastacng s f pe Toug aoveg, <2 ‘
61) t0 dlocTHpata ota onoia N ypa- ! .
@ik1] tapactaon tng f Ppioketan:
i) mavo ano tov afova x'x, ii) k@t ano tov atova x'x,
{) ta dwaotnpare 6ta onoia wyvel f(x) < 1. ’
13. Zto Sithavo oxfpa QoiveTaL N YpagIk Tapastacn puag oy

cuvaptnong f. Na oedlacete TS YPpOQIKES TAPAGTAGELS
TOV GLVAPTNGEMV:

o) g(x) = —f(x)

B) h(x) = |f(x)|
) o(x) =f(—x)

——
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14. 10 1810 oV6TNPa aEOVOV VO GYEOLAGETE TIG YPUPIKEG MOPAGTAGELS TOV CUVOPTTCEWV:

f(x) =v9—x? xkm g(x)=-—v4-x?

——
w
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B. AZKHZEIZ A AYZH

A. KapTeoLOVEG CUVTETAYUEVEG

1. 10 endpevo cbotnpa a&Ovev va Bpeite Tig
ouvieTaypéEves Tov onpeiov A, B,I', A E, Z, H, 0, ],
K, A kox M.

*B

o
o>

*A

2. Aivetar 10 onpeio:
M(2a + 6, a+5)
Nu Bpeite T1g ocvvietaypéveg Tov M, av avtd eivan
onpeio:
@) tov a&ova x'x, B) tov aEova y'y.
3. Nu Bpeite yia woweg tipég Tov o € R:
a) to onpeio A(a + 2, 3 — a) avnker oto lo tetap-
TNHOpLO,
B) to onueio B(o? — 3a — 10, o? — 4a + 3) avikel
670 20 TETOPTNHOPLO,
¥) 10 onpeio (7 —[2a — 1|, a® — 36) avAkel 610
30 teTOPTNHOPLO,
8) toomueio A(o? — Sa, |a — 3| — 5) avixeroto 40
TeETAPTNHOPLO.

4. Na Bpeite 10 a € R, ®ote t0 TO.pAKATO ON-
peio va tavtilovrar pe v apyn tov afovev.
a) A(e? -9, 0> +20-3)
B B(]2a —5|—3, [2a + 3| — |a —6])

5. Na Bpeite ta a, B € R, @ote 0 onueio
M(a + 2B, 2a — B + 10) va tavtiletar pe v apyn
TV afovov.

6. Aivetar To onpeio:
M(a® + 20 — 15, |o — 3| — 2)

Na Bpeite 10 @ € R, ®dote 10 M va givar onpeio:
@) tov Betikov nuagova Oy,
B) Tov apvnTiko nuagova Ox'.

B. SJUMUETPKA onUEia
8. Aivovtar ta onpeia:
A2x—7,3-y) xar B(-5,1)

Na Bpeite 1a x, vy € R, dote ta onpeic A xat B va

€1VaL CUUPETPIKGE G TPOG:

a) tov aEova x'x, B) tov dfova y'y,

v) ™V apxn tov afovov,

8) 1 diyotdpo g Ing ko g 3ng Yoviag tev a-
Eovov.

9. To onpeia:

A(o? + 20,2 ~20) kot B(o+6, o> —a)
£lvan cuppeTpikd o¢ Tpog tov aova x'X. Na Bpeite:
a) tovapllud a € R,

B} to cvupueTpikd Tov onpeiov A ®g Tpog:

i) tovafovay'y,

ii) v apyn 1ov afovov,

ili) T diyotopo g Ing kat TG 3¢ ywviag Tov

afovov.

10. To onpela:
A(5-3A,2u—2) xar B(2p,3-—p)
elval GUPPETPIKG ©¢ Tpog Tov aEova V.
Na Bpeite:
a) e, peER,
f) to cuppetpikod Tov onpeion A g TPOG:
i) tov aova x'x,
i) v apxn 1ev cEovay,
i) ™ diyotopo ™G INg KA tng 3n¢ yoviag tov
aEoveov.

11. To onpeia: N
A(@? —2a, =2y —B) xu BB +4P+5 a+7y)
£1Va1 GUPHPETPLKE GG TTPOG TNV apyN TOV aEovmv. Na
Ppeite:
o) aa, B, yER,
B) To cuppeTpikd ToL oNpEioL A WS TPOC:

i) tov dEova x'x, ii) Tovatovay'y,

iii) T Suyotopo g Ing ko g 3ng yoviag Tav

afovov.

. Aréotaon chuUEiwV

12. Aivovtan ta onpeio:
A(=2,a) kv B(9—a,2a+3)
Nua Bpeite 11 TipéG Tov o € R e 11 onoleg 1oy ber
ot (AB) = 10.

13. To onpeio A{e — 7, 30 — 9) avikel otov G-
gova x'x kot To onpeio B(2B +4, 4 — B) avikel
otov aEova y'y, omov a, B € R.

a) No Bpeite 115 cvvtetaypéveg Tov onusiov A

kat B.

B) Avroonueio I'(y, vy — 5) woanéye and ta A ko
B, va Bpeite tnv tipn tov Yy € R.

14. Aivetar to onueio A(2, 2) kot 1o onueio
B(x, 4) tov 20v tetaptnpopiov yia ta oroia 1oyvel
(AB) = 2V/5. Na Bpeite:

@) tov apifpo x,

B) onueio I' Tov atova y'y, dote 1o tpiyovo ABIT
va gival opBoymvio pe A= 90°,

y) 10 epPadov Tov Tprydvov ABT,

d) Tig yovieg Bxat T tov tprywvov ABT.

——
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A. E§icwon kUkAou

15. Aivetat o xikhog C; : x? + y? = 16 kon 0T
C; o xUkAog Tov gival opokevrpog tov C; kat £xet
dmhdoo axtiva and autov.

a) No ypayete tnv e€icmon tov kvkiov Cy.

B) Na efetdoete av kubéva and ta onueia I'(6, 8)
kat A(— 4, 6) eivar ecTePKO 1 EEMTEPIKO TOL
kokAov C,.

16. Na oyxedidoete T YpaQikn TapdoTtacn g
ocuvvaptnong f(x) = V1 —x2.

17. No oxedidoete tn ypo@ikn mapdotacn Tng
ocuvvaptnong f(x) = —vV16 — x2.

E. Inueia ypodkig mapaotacng
18. Aivetan 1) suvdpnon:

f(x)—{ x% - 3x,

avx > 2

x—3]-2, avx<2

Nu e€etdoete av Ta endpeva ompeia aviikouy o1
ypagikn napactacT tng f:
a) A(S, 10) P B(—1,2)
0 A(3,0) g) E(1,0)

7 T2, -1)
or) Z(4, —1)

19. Aivetar n cvvaptnon f(x) = x> —4x — 3.
Na Bpeite 1o onpeia g Cp:
Q) 7OV £YOVV TETUNMEVT:

i) 3 i) 0 i) —2
f) mou éxouv TETUYREVN:
i 2 i) —7 i) — 9
20. Aivovtar ot oUVOPTAOELS:
fix)=2x—8 «xa g(x)=3x+9

Na Ppeite onpeio A g Cr kar onpeio B g Cy, 10t
omoio €IVl GUUPETPLKG O TPOG TT) S1YOTOHO TNC
Ing ke g 3ng yoviag tov atdvov.

21. Aivetan n ovvapnon f(x) = x> +3x + 1.

No Bpeite:

a) yie moteg TIpEG Tov o to onpueio M(a — 1, 2 — a)
avnker ot Cp,

B) onueio g C; tov onoiov n teTumpévn eivat iom
HE TNV TETAYMEVT,

v) onpeio g Cr Tov omoiov N TeETAypEV Eivar Te-
VIQMAGOLR A0 TNV TETUNHEVT,

d) ompeio g Cr ToL OMOioY N TETUNUEVN Eivar Ka-
16 9 pIKpOTEPT TNG TETAYHEVTC.

Z. Inpeio topng Cs pe toug dfoveg — Ixetikn Béon C;

23. Aivetor n ovvaptnon:

f( 5 |X| - 37
X) =

‘ x* —4,
Na Bpeite:

a) 7o medio opiopo? g f,

B) ta onueia TOpMg TG YPAPIKNG TAPASTACTIS TNG
f pe toug a&oveg x'x ko y'y.

avx <1
avx > 1

24.Na Bpeite 1o onpueia Topng pe toug GEoveg
x'X Kol y'y TOV YpaQIKOV TePUCTACEMY TOV Tapa-
KGT® GUVOPTHCEWV:
o) f(x)=(jx—4| —[2x—5])(9x*~ 1)

B f(x)=(|7—-2x|-3)(x*-2x|)

25. Aivetol i ouvaptnon:

f(x) =vx2-5x+4-(|2x-1|-3)
No Bpeite:
a) 1o medio opiopod ¢ f,
B) taonpeia topung g Crpe Toug a&oves x'x kat y'y.

26. Aiveton 1) cvvaptnon:
f(x) =x*-3x-10

Noa Bpeite T SlooTNHOTE GTA OTTOLX T) YPAPIKT T0-
paotacmn g f:
a) Bpiokeror tavw and Tov dEova x'X,
B) Bpioketar kdt® and Tov aova XX,
Y) OS¢ Bpioketan mave amd tov aEova x'x,
d) ¢ Bpioketar kaTo anod tov atova X'X.

Ko &€ova x’x
22. Aivetor iy ovvaptnon f pe:

x2 - 5x+6
f(x) = ——3
@) Na Bpeite 1o nedio opiopod g cvvaptnong f.
p) Na anhonowrjoete tov tHmo g ovvaptnong f.
¥) Na Bpeite ta onueia Topng g YpoQIKNG mapa-
otaong e f pe toug GEoveg x'x kon v'y.
(T.0. - 20 Ocua)

H. Znueia topng kot oxetikr O€on C; kou C,
27. Aivoviai o1 cuvaptioELS:

f)=(x—1>—4 xa gx)=]x—1/+2, xR

o) No Bpeite Tig TIpéS TOL X Y10 TIG OTLOIES 1) YPOUPI-
kN mapdotact) g ovvaptmoeng f Bpicketou na-
vo and tov dEova x'x.

B Nocamodeifete 0Tt yio ke Tiun Tov X 1) ypagikn
TEPACTACT) TG CUVAPTNONS g Pploketor mave
and tov afova x'x.

1) Ne Bpeite ta kowvd onpeia ToV YpaQIKOV Tapa-
otiosnv TV cuveptioewy f Kal g.

(T.0. - 4o Ocua)

28. Aivovtar o1 cuvaptiicels:

x+4

5
Ne Bpeite ta hraotiipate ota onoia n Cr Ppioketat
xiro amo ) Cy.

fx)=|x=3]-1 xa gx)=

29. Aivovtal ol GUVOPTNOELS:
fx)=x* xm g(x)=x, x€R

@) No anodeibete OTL Ol YPOQIKEG TAPUCTACELS TOV
ovvaptinoeoyv f Kkt g t€pvovtal o€ Tpia onpeia,
Ta omoia kot va Ppeite.

B) Av A, O xat B givar ta onpeia Topng tov Topo-
TAVE YPAPIKOV Tapuctacenv, 6mov O(0,0), va
arodeitete OTL Ta A Kol B glvon cuppetpikd og
npog to O.

(T.0. - 20 Oéua)

——
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30. o) No napayovIonooeTe TNV TopacTacT):
A=x—x>+3x-3

B) Na amodeifete O1L 01 YPAPIKEG RAPUCTATELS TOV
CUVOPTHCEMV:

f(x):% kot g(x) =x*—x+3

£xouv éva pHOvVo kowvo onpeio, o A(l,3).
(T.0. - 20 Osua)

31. Aivovtai o1 cuvaptAGELS:
f(x) =x>—4 kot g(x)=20—5|x|
Na Ppeite:
a) ta onueia topng tav Cr kar Cg,
B) taonmpeiatopng meypapikig napactaong e f
ue Toug afoveg x'x kat y'y,
¥) ta dweothpata ota onoia N Cy sivon katw and
tov GEova XX,
8) tadotiparta ot onoia 1 Cg givar méve omd ™
Cs.
0. NpoodlopLlopdg mapapéTpwy
32. Aivetot ) cuvéptnon g pe:

22 —dx+p
g(x) = x+1

Av 1 YPOQIKT TPAGTOCT) TNG OLVAPTNONG g IEPYE-
t01 and 1o onpeio A(1, —4), tote:

a) vo arodei&ete OTLp = — 6,
B) va Bpeite 1o medio opiopod TG cuVEpPTRONG,
Y) Yo g = — 6 va anAOTOINGETE TOV TUNO TNHG GL-

vapmens. (T.0. - 20 Oéua)

33. Aivetar 1 ouvaptnon [ pe tono:
f(x) = L

xz—-1
Na Bpeite:
a) to nedio oplopol TN cuvdpTnong,

B) Tig duvatig Tipeg tov mpaypatikod apluol a,
wote to onpeio M (a, %) VO AVAKEL GTH YpU-

QKN Tapdotacn g cuvaptnong f.
(T.0. - 20 Bipa)

34. H ypougikn napdctacn g ouvaptnong:
fx)=x+a|-7+a
SEpyetar and to onueio M(5 — o, 3). Na Bpeite:
a) tov aplbud a,
B) ta onpeia g ypagikng ntapdotacng g f mov
£xouv teTaypévn 1.
35. H ypagikn napdotacn g cuvaptnonge:

£(x) = (V] 3a

x2—-1 x+1

diépyetar and to onueio M (2, - %) Na Bpeite:

a) 1o medio opiopov g f,
B) tov apBuo a,
Y) Ta OTMUEIR TOUNG TNG YPUPLKNG TapdoTacns g
f pe Toug a&oveg x'x kar y'y.
36. Aivetou n ouvaptnon:
fx)=12x-7+a

n omoia téuvel tov aova v'y oe onueio pe tetr-

pévn 4. Na Bpette:

a) tov apifud a,

B) ta drwothpata ota onoia  Cy Bpioketat kit
anod tov agova x'x,

¥) tov apiBud B, dote to onpeio B(B, 3B — 16) w
avnkel ot Cr.
37. Aivetar ) ovvaptnon:

{(B - a)x® +q,

< ]
f(x) = av x <

(@a+5x*+Bx, av x> 1

NG OTOIaG M YPAPIKN TaPAoTACT] SLEPYETAL ONO Ta

onpeia A(— 3, 5) xar B(5, 10). Na Bpeite:

o) ngTpécTova, B € R,

B) taonpeia Toung Tng ypuikig napactacng tgf
e Toug agoveg x'x xa y'y.

38. Aivetar n cuvaptnon:
2
—x2—3 1
Fx) = { x2 - 3x +q,

avx < —1

x+ 1] —a, avx > —1

mg omoiag 1 YPUQIKT TepAcTacT) TEpVeL Tov afova

¥y 670 onueio pe tetaypévn — 3. Na Bpetlte:

g v Tpn tov a € R,

P e dwothpate ota onota 1y Cr Bpioketar KAT®
and tov afova x'x,

) 1 onueia g Cp mov £ovv Tetayugvn 6.

39. OypagikéC TUPUGTAGELG TV GUVAPTICEWV:
fx)=vx—1-2 xa g(x)=x>+Ax-5
TévoLV Tov aova X'X 1o 1810 onpeio.
a) Noa Bpeite 10 nedio opiopot g f.
B) No arodeilete ot
A=—-4
¥) Toonpeio M(a, B) aviket ot C, kau 1oy deL Ot
B-11<6
Noa Bpeite 116 TIHEG TTOL pmOpPEL va. TapeL 0 apid-
nog a.

l. FpadKEC MAPACTACELG

40. Na eketdoete av ot EMOpEVEG KOPUTOAES &i-
VOl YPOOLIKES TAPUCTOCELG GUVOPTHOE®V:

a) y4

AN

b v

——

'



1) yT

SN

y’

41. 210 nupaKAT® GUCTNUO GUVIETOYHEVOV Oi-
VETUL ] YPUPIKT TapdoTacT plag cuvaptnong f.

y

o3
a) Na npocdropicete 10 TEdi0 0PLGROD THG CLVAP-

mone.
B) No cLUTATPOCETE TOV TIVOKA TLUOV.

x | =3]-1] 0| 3
y —2 | —4

v) Na Bpeite ta onpeia TouNg TG YPAPIKNG TO.PA-
otaong g f pe toug GEoveg x'x xar y'y.

d) No npocdiopicete 10 dSaoTnpa TOL TEGIOL OPL-
GHOV GTO OMOL0 M cuvaptnon maipver BeTikeg
TIHEG.

(T.0. - 20 Ocua)
42. 310 mopakdto oynue divetal n ypueikn na
paotooT pag cvvaptnong f.
y

Nu Bpeite:

a) To nedio opopov g f,

B) to ovvoro Tipdv g f,

v g tpes £(— 1), £(3) xou £(35),

&) tax yw te onoia woyvel f(x) = 2,
€) taonueia toung s Cr pe Toug a&oveg X'X Katyy
67) TG AGELS TOV AVICHOEMV:
)y f(x)>0 i) f(x)<0

43. Z10 nopakdTe oYU SiVETOL 1) YPaQIKY
paotaon piag ovvaptnong f.

y

4
3
2

N

a5 423/

X

s I o

N

4

Na Bpeite:
a) 1o Tedio opopov e f,
B) 1o ovvoro Tipdv g f,
v) ng és f(—2), f(1) ko £(4),
d) ta x Yo ta omoiw woyver f(x) = 2,
€) taonpeia toung g Cr pe Tovg aEoveg X'X katyy,
6T) Ta S1CTNUATA GTA OTTOia:
i) woyoe f(x) <0,
ii) woyver 0 < f(x) <2,
iii) n Cy elvar mave and tov aEova x'x,
€) to dwothuara oto onoia wyvet f(x) > — 2.

44, 10 TopaKaT® oYL QaivovTal Ol YpagQukes
TopacTdoels Vo cuvaptnoewy f kot g.

LY
z\yﬁs

Prou TS | .
>y

L

y
a) No Bpeite ta nedia opiopod tov f kat g.
B) No Aboere:

i) v egicoon f(x) =0,

ii) v egicwon f(x) = g(x),

iii) Tnv avicwon f(x) > 0,

iv) v avicoon f(x) > g(x),

v) mv avicoon 0 < f(x) < g(x).

45, 10 Sumhovo oyfua QUiVETAL 1) YPOPLKT TO-
piotaon pag ovvaptnong f. Na oyedidoste Tig ypa-
PIKES TOPUCTAGELS TMOV TUVAPTOEMV:

0 gn)=—f(x) B hx)=[f()]
D o) =f{=x)

by

NN NE .
x" i | i i 0 :? 4 5/5) X

i 1

——
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K. ZuvSuaotikd Bépata

46. Aivovial oL cuvaptoELg:

fx)=x>—3x+2% wa g(x)=|2x+5+p
Toonpeio K(— 1, 6) avikel o1 ypupikr| tepdota-

on g f.
@) N Bpeite Tov aptBué A.

) Avouypapkég Tapustacels tov ko g tépvouy
tov aEove ¥’y oto ido onueio, va Bpeite tov
oplipo .

y) Tio i mopondave TILES TV A Kot ) va Bpeite Ta
dompota oTe onoid:

i) 1 C; Pplokerar kit and tov akove x'x,
ii) 1 C, Ppioketon nave and tov dEova x'x.

47. BeopolpE TIC CUVHPTNOELS:
fx)=x*+1 xm g{x)=x+a
pxeRxara e R.

a) o a =1 va tpocdlopicete 1o KOwd onpeia
TOV YPUPIKOV TEPUCTACEDY TOV GUVIPTICEDV
f ko g.

f) No Bpeite Yo TOEG TYEG TOV © OL YPUPIKES TaL-
PACTACELG TV cvvapThoeny f Kol g téuvovial
og 6vo onueio.

7) T a > 1 va gEetdoete av o1 TETUNUEVEG TOV
onpeiov TOUNG TOV YPOEIKOV TUPACTACEDY
Tov cuvapticewy f kot g eivar opdonpeg 1 ete-
POCTIHES.

(T.0. - 40 Bspa)

48. Aivovtai o1 GLUVAPTHGELS:
fx)=ox—a+2 km gx)=x*-a+3

pe o € R.

a) Nuo anodeibete o1 1 ypagikn tapdotacn tng f
SiEpyetar arnod to onueio (1,2) e kdbe Tipn tov
TpaypaTicon apfpod o.

By Av o ypugikég napactdosl tov f kal g téuvo-
VIOl o€ GElo pe TeTunpévn 1, tote:

i) va PBpeite v TiuN TOUL O,

if) vtV TILn TOL A ~OL BPMKATE, LRAPYEL GAAO
CNREID TOUNG TOV YPUPIKDV TUPUCTACEDV
tav f kol g; No a1tiohoyfoete v andvinon
ous.

¥) No Bpeite y1o mo1EG TWHEG TOU @ OL YPRPLKES Tt~
paotiosg tov f ko g Egovy 00 onuela TOpng.

(T.0. - 40 Ocua)

49. H ypopiki) mapiotaon Tng ouvapnong:
x>+ (A —4)|x| +8
£(x} =
() x? + A[x|
SiEpyetat and to onpeio M(—1, —3).

a) Na Bpeite tov apOuo A.
B) Na Bpeite to medio opropod g f kot vo anro-
TOUCETE TOV TOTO TNG.

v) Na Avoete tny avicwon f(x) < — —:1;—

50. Aivovtot o1 cuvapticelg:
f(x) =x* wxau g(x)=Ax+(1-2)
omov x € R kot A mapapetpog pe X # 0.
a) Na anodeiéete 0T o1 Ypagikég mapactdaoelg Cp
xar Cy £x0vv 1o kG0e Tium TG TapapéTpov A éva

TOLAGY1OTOV KOIVO GTHELD.

B) T mow T g napapétpov A o Cr kar C,
£xovv £va povo kowod onueio; IMowo eivar To on-
HELD QUTO;

Y) AvA # 2xaix,Xs £1voL O TETUTHEVES TV KOTVAV
onueiov tov C; kar Cy, va Ppeite tnv nupdpetpo
A, ote va 1oyber (X1 + X2)° = [X| + Xa| + 2.

(T.0. - 40 Osua)

51. Aivetar n ouvaptnon:

f(x) = \/xz—x+%

a) No Bpeite Tig TIHEG TOL TPUYHATIKOL aplipol a,
moTe 10 TEdi0 OpLopoL NG cvvaptnong f va &i-
vat 70 ovvoro R.

B) Av givar yvootd 0Tt 1| YPUPLKT TOPECTACT] TG

cuvaptnong f diépyetar amd to onueio A (0, %) :
T0TE:

i) va anodeifete 0TL o = 1 ka1 va YpAyeTe TOV
TOMO NG LWPIG TO GUUPOAO TNG TETPUYOVIKNG
piCag,

il) va Avoete Ty ekicwon f(x) = %

(T.0. - 40 Gépa)

52. Aivetor ) ouvdptnon:
f(x) =x*+Ax+A1—6

NG OTOLOG N YPUPIKT TAPACTACT] SiEPYETAL MO T0

onueio A(2, 4).

a) Na Bpeite v ipn Tov A € R.

B) Na omodeibete OTL N Ypogikn napactacn g f
Sépyetal Kot omd T0 CUUPETPIKO GTUELD TOL A
G TPOG TNV apyn TOV aEOvav.

v) Na Bpeite yio moteg Tipég tov o € R 1o ompeio
M(a — 1, 20 + 3) avikel 0T YPaPIKT TapaoTa-
on g f.

8) No Looete v aviowon f(x) < £(f(-1)).

€) O YpOoQiKEG MUPUOTACELS TOV CLVAPTHCEDY
f(x) kat g(x) = px — p — 1 £yovv povadiko kot-
vo onpeio X. Na Bpeite tov mpaypatikd apiBuop
KQ1 TIG GUVIETAYUEVEG TOL .

53. H ypagikn nopdotaon g cuvEpTNoNgG:
Fx) = ——— 2
x}—2a X—0

tépveL tov aEova y'y oe onueio pe tetaypévn 1.

a) No Bpeite Tov apBuod a.

B) Na Bpeite to nedio opiopov g f.

Y) Nua Bpeite ta onpeia TopuNg TG ypapikng mopa-
otaong g f pe tov GEova x'x.

d) TI'a xabe A # 0 va anodeifete 0TL 1) e€icwon
f(x) = A éxer 800 MGEIS TPAYHOTIKEG KO AVIGES,

——
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21° OYANO EPTAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 6.3 H cuvaptnon f(x)=ax+p
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Alvetan 1 evBeia € Tov Simhavov oynpatos. Na Bpeite 4
yovia nov eynuatilel n evbeia € pe Tov a€ova X'x, KadoOg \
. . . @ B
Kot ToV gvvteheati) fevBoveng g evbeiag &. >\
; 60°
X X

0 /\

2. Aivetar 1 ovvaptnon f(x) = 2x + 6.
a) Na Ppeite ta onpeia topns g Cr pe tovg a€oveg X'x ko y'y.
B) Na xavete ) ypa@ikn napactacn tnge f.

3. No kavete 11 ypagiki} rapdotact tng cvvaptneng f(x) = 3.

4. Na ppeite tov ovvtedeoti dievbuveng, kabog Kt 0 £1d0g ¢ Yoviag (olcia, apfhsia 1
yovia 0°) mov exnpatilovy o emopeveg evleieg pe tov aSova x'x.
ox — 2
3

0) y=3x—5 B) y=x+2 »y=- 8 y=-2

5. H evleia £ hiépyeton and ta enpeia A(— 2, 3) ko B(4, 9). Na ppeite  yovie © nov
oynuatilel n evbela £ pe tov afova x'x.

6. Na oyedacete T1g subsiss:

1
@) y=2x Py=-3x
, , 1 .
7. Na oyedracere tnyv evleia y = — e +1o6tav —4 <x <6.

8. Na Kavete ) YpaQIKT] TUPAGTACT] THG CLVAPTN GG
2x+6, avx< -1
f(x)= 4, av —1<x<2
—x+4, avx>2

9. Na Kavete 1) YPOPIKT] TOPAGTAGT TG GLVAPTNGG:
f(x)=|x—2|-2x+6

10.Na oyediacete 115 YPOQIKES MAPUAGTAGELS TOV CLVAPTICEMV:
a) f(x)= x| B g(x)=—Ix|
11. Aivovrar ot gvBeieg:
eiy=202+4)x -7, e:y=R+4)x+13 ko &:y=5x+ 14
O gubeicg €; kan & eivar taparinies. Na Ppeite:
a) Tnv Tipn tov A € R,
B) to onueio topng TV VOOV € KM &3,




12. Aivovtar o1 evBeieg €1: y = (A + 1)x — 3 ko gt y = g

x -+ 4. Na Bpeite o L € R,

mote o1 gvbeieg €1 Kat €; va givan kabetec.

13. Na Bpeite tnv e&icwan g gvbeiag € 1) onoia:

a) £xer svviereoti) 1e00vveng ToV amBpo 2 kKon SiEpyeTan ano to onpeio A(— 3, —5),

B) sivar mopdrinin oty gvbeia & y= —3x +4 ko SiEpyetor and to onpuscio
B(—-2, 4),
. 2 . —-X+ . ) ,

y) &ivan kaBetn oty evbela n: y = — km aigpyetan ano to enpeio I'(2, 5),

8) oymporiler pe rov aova X'x yovia 45° ko digpyetan and to enpeio A(3, —2).

14. Na Ppeite v e€icwen tng evbeiag € mov diEpyetar and ta onpeia:
A(-2,8) xau B(3,-7)

15. Na Ppette tn ovvaptnon g onolog 1 ypagLkn

&4

MUPACTAGT) QUIVETOL 6T0 Simhavo oyfpue. Yoo lﬁ
0 3 45°

,2 -

y

16. Aiveton 1 suvaprnon f(x) = |x| kat £61w A ko B ta onueio g pe tetpnpéveg — 2 Kar
6 avtictolya. '
@) Na Ppeite tig ovvtetaypéves Tav onueiov A ko B, koeBog xar tnv elicwon g
evBelag € mov Mgpyeton ond ta onueia A ko B,
B) Na oysdaccte 610 ido cvotnpa aovav ™ Ypu@ikl tepdstacn s f ko v
gubeta £ mov Pprkace oto epOTNNE (0).

, . . 1
7) Na hvoete ypagikd tnv avicwen |x| > 5 X + 3.

17. Aiveton 1 gvBeia € pe e€icmon y = AX + A — 8, omov A # 0. Na Bpeite yia moreg Tipég
tov A € R 10 gpPadov tov tpryd@vov mov oynporile 1) evbsia £ pe Tovg aEoveg X'x Kary'y
givan 9 T.n.

18. Lt o deEapevi) vrapyovy 600 Aitpa Peviivny. Eva potiogopo nov neméyer 2000 Litpe.
Beviivny apyiler va yepiler tn) dedapeviy. Av n napoy tov futiogdpov ivar 100 Litpa to
LEMTO Ko 1} deSapevi) yopasr 60An ™ Peviivn tov Putiopopou:

0) va Ppeite I SUVAPTNGELS TOL EKPpalovv, ue T PonBera tov povou t, TV TocoTNTA
g Beviivng:
i) ot0 putwogopo, ii) otn deCapevyy,

B) vonopactiioeTe YPOPIKE TIG TUPANAVE GUVEPTGELS Kot va PpeEite T1] X poviKi] oTLypR
Katd TNV onoia to PuTiopopo kau n deEapevi £xovv TV idwa tosotnta Peviivrg.

19. Zto dirhavo oyfjpa divetal 1) YpaQikn Tapacta-

o1 puag ovvaptnong f. Na Ppeite: : T s
@) to nedio opLopoYy KAl T0 GUVOLO TRV t6 f, — 315 5
B) to mrfBoc TV pLdV g ekicmong: / |
f(x) = a |
X’ i O |
s

Yo Tig Sragopeg TipEg tov a € R. 2 -1




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. lpadki napdaotaon tng f(x)=ax+B

1. Na Bpeite 1 onpeia Topng v Topekdto
euberdv pe toug afoveg XX kol y'y ko va Tig oyedia-
OETE.

o9 y=x-2 B y=-x+3
N y=2x-3 8) y:——;—x—2
g y=1 o1) y=—4

2. Nuo oyeb140eTE TIG YPUPIKES TUPUOCTAGELS
0V TUPOKATE CUVEPTHOEWDV:

@ f(x)=~2x+ lotavx < ~ 2

B) f(x):—;-x—Zémvx> -4

7 f(x)=x—-30tav -2<x<5

mum=x3

otav —5<x <4

3. Na Bpeite  yovia mov oynpetilovy ot &-
nopeveg svbeiec pe tov abova x'x.

a) y=x—-3 B) y=—x+2

) y=v3-x-5 8 y=-v3-x
_V3x-3 __ 1

£) == oT) y= \/§X+2

4. No Bpeite yio moleg Tipég 7o A € R:
a) nevbeiae: y = (|2h — 3| — 5)x + 2017 oxnpari-
{e1 oEeia yovia pe Tov GEova x'x,
B) m evbeia :y = (A* — 3% — 10)x — 2018 oynua-
tilel apuPreio yovia pe tov dEova x'x.

5. a) No topayovtoTomoEeTe TO TPLOVLUO:

x2+2x-3
B) Nua Bpeite 10 MEdio OPIGHOD TNG CLVAPTNONG:
x2+2x—3
f(x) = ——
(x) 1

KOl OT1 GUVEYELD VA ATAOTOUGETE TOV TUTTO TG,
7) Noa tapactnoeTe Ypagikd TNV Tapandve cuvap-
mon.
(T.0. - 20 Oéua)
6. Aivovtar o1 evbeisg:
ery=—-2x+4 xm C:y=3x+9
@) Na Bpeite To onueio topng tov evbedv & kot L.
B) Naoyeduaoete g evbeieg € kan § oto 1810 oboty-
pa aEovov.

7. H ypagpikn Tupdotocn Tng:
X+A
Fo0=23
Siépyetan amo to onueio A(—1, —2).
a) Na Bpeite tov apiBuo A.
B) Na Bpeite to onpeio g Cr pe teTpunpévn 2.
v) Nu oyedaoete ™) YPOOIKN TN RUPELOTUCT].
6) Na Bpeite to onpeio M{a, B) tng ypaoikng napd-
otaons ¢ f yia ta onola woyven

o’ +p? =25

8. Aivetat 1) cuvdptnon:
f(x) =ax + B,

a) Av 1 ypagikn napdctacn thg cvviptnong
digpyeton oo ta onpeia A(l,6) xar B(—1,4),
va Bpeite T1g TIéG Tov a kot P.

B Avo = 1xwm B =5, vatpoocdiopicete Ta onueia
TOUNG NG YPUPIKNG TOPACTOONS TNG CUVAPTI)-
ong f pe toug G&oveg X'x Kat y'y.

(T.0. - 20 Odua)

omov o, B npaypatikoi aplBuoi

10. Aivetar 1 cuvéptnon:

f(x) = (ox2 — ?ax +6)(x ~ a)

X —3x+2

NG OTOLOG 1) YPOPIKN TAPAoTACT] SIEPYETAL OO TO
onueio M(4, 2).
a) Na Bpeite to nedio opiopov g f.
B) No arnodeibete 0110 = 2.
v) Na aniononoete Tov tOmo g f.
8) No oyedudoete T ypugikn mapaotacn g f.

11. H evbeia €: y = ax + 2a + 3 tépvel tov a&o-
va x'X 610 onpeio pe teTunuévn 4.
a) Na Bpeite Tov apibuo a.
B) Hevbela §: y= (B + 8)x + B oynpatiler ofeia
Yovia o pe Tov GEova X'X yLo TRV onoia 1oy veL:
£Q’® — e — 6 =0
i) Na anodeifete 6t = —35.
i) Na Bpeite 10 onueio toung tov subeiov ¢
Kat &,
iii) No oyedudoete t1g gubeieg € xan { 610 1810
ovotnua a&Ovav.

B. Mpad ki mapdactaon He KAASoUC A HE amoAuta

12. No. oyediaoete T YpoQikn napdctast g
GUVAPTNONG:

X —4, ovx < —2
f(x) = 2; av —2<x<3
—2x+8, avx>3

13. No oyedidoete T1¢ YpaQIKEG TOPUCTACELG
TOV GLVAPTHOEDV:
o) f(x)=|x|] -2
P fx)=2-|x+1|

B £(x)=Ix—3|
3 f(x)=2x—1]-3

14. No oyedidoete T YpaQIKEG TAPACTAGELS
OV GUVAPTHCEDV:

x—3|
——, avX#3
o) f(x)= x=3 #
Z ovx =23

B g(X):—X_zh(|

15. Alvetan n ovvaptnon f pe:
2x? — 6|x|
f(x) = ————
(%) 21x| -6
0) Nao npocdiopicete o nedio opiopod A g ov-
vaptnong f.

——

'




) Na arodeifete ot f(x) = |x| y10 kGOe X € A.
7) Nayapafete T Ypo@ikn TapaoTact TG SLVEP-
T fyia x > 0.
TREES (T.0. - 20 Oéua)
16. Alverar n cvvaptnon:
|3x + 6|
f(x) = ———-—
(x) = )
o) Na Bpeite To medio opiopov tng f.
) Na ypawyete tov 10Om0 TG f Y ®pIG TO GOUPOAO TG
amOALTNG TIUNG.
) Na kavete T ypagikn napdotaon g f.
8) Na Bpeite To onueia TOUNG TOV YPUPIKOV TAPA-
OTACEMV TMV CUVAPTNOEMY:
f(x) kv gx)=|x+1-6

1

17. Aivetar n cuvaptnon:

f(x) = Vx2—4x+4+x+3

@) Na Bpeite To nedio opiopob g f.
B) Na oyedidoete T ypapiki nepactact g f.

v) Na Bpeite 1o odvoho Tipav g f.

18. H ypagixn mopdotacn g cuvaptnong:
fx)=|x=1|+Ax+p
T€pveL Tov aova y'y 610 onpeio pe tTeTaypévn S kot
tov aEova XX 610 oNpeio pe teTunpévn 3.
a) No Bpeite toug apiBpods A kot p.
B) Na kdvete ™ ypagikn tapdotacn g f.
7) Avioyvel étio < 1 < B, va anodei&ete OTL:

f(a) > f(B)
19. Aivetar n cuvaptnon:
—X+A—-5 oavx<—4
f(x) = X, av —4<x<2
AXx + 8, avx>2

peA < — -1—78- yla. TV OToia 1oy VEL OTL:

() -

a) No amodeifete OTL A = —3.
B) No oyedidoete ) ypoikn tapdotacn e f.
v) Na Avoete v avicwon f(x) < 0.
8) Na Bpeite 10 TANB0g TV AMboewv ¢ e€icwong:
f(x)=a
Y Tig 1popeg TiEg Tov o € R,

. NopdAAnAeg euBeieg

20. Na Bpeite yia moteg Tipég Tou A o evbeteg &

kot § etvon mopaiiniec.
o) ey=RA-3x—-lxaly=(5-A)x+4
X+35

2
Y) ey=MA+4M)x -7 kar & y=(A+ 10)x + 21
) ey=h+2x-lknly=x-3
g) ey=[A—-3x—-2xuly=]3A+7x+5

P ey=A—-2x-2xuly=

21. Aivovtai ot evbeieg:
e:y=AA+3)x+5 xu

oy=(A+8)x+21+1
Na Bpeite yia toweg TIpég Tov A o1 gubeieg & xan
a) eival Srokekplugves Kot Tapdiinies,
p) tavtilovra.

22. Aivovian o1 evleieg ey = (A — Dx + 4 xat
C:y=3MA — 1)x — 1, o1 omoieg eivar mapdiiniec,
a) Na Bpeite tov apfpd A.

B) Naoyediaoete t1g evbeieg e ko L oo 1o ovot-
pa aEdvav.

23. Aivovtar o1 suBeieg:
ery={a+2)x+38-1 xm

iy=(B-a)x-p-2a
pe a, p € R. H gvlelo € Siépyetar and 1o onueio
M(—3, 2) km woyver ot £//L. Na Bpeite:
@) TIg TIES TV @ Kai B,
B) to euPudov tov Tprydvov mov oynuatilel i v-
Oeio { pe toug aEoveg X'X Kot y'y.

A. KaBetec euBeiec

24. Na Bpeite ya moeg Tipég tov A o1 gubeieg &
ko § elvon kaBeteg.

@) ey=Ax~-2 Km@:y:—%erl

5-x

B oey=R+2x+Tka Ly ==,

Vey=RA+Dxxa Gy=(A+3)x

Ax+3

8 ey=R_A-2)x—-1lxm L y=— 3

25. H subeia:

A+1

g1 y= > x+1~A

Siépyetar and to onpeio A(— 4, 5). No Ppeite:

a) tov apifud A,

By v evBeia £ mov elvor kabetn oy & KaL d1EPYE-
T and to onueio B(4, 6),

¥) 1o onueio oto onoio n evbeia & Epver Ty guleia
{ mov Pprkate oto gparnpe (B).

E. Mpocdloplopnocg s€icwong suBeiag

26. Ze xafepia and TIg TAPUKATO TEPINTHOCELS Va
Ppeite v eElomon g evbeiag mov £xel cuVTELETTN
devBuvong A kot diépyetar and 1o onueio A.

o A=1 kot A(-3,2)

P L=-2 kat A2, —1)
Y A= —% kar A(4, —5)
8 A=0 kv A(-3,4)

27. Ze xofepio and TIC MUPAKAT® MEPINTOGELS
va Bpeite v eicwon g gvbeiag mov diEpyeTan
and ta onueia A kot B.

a) A(—4,0) xar B(0, 2)
B A(0, 3) xar B(2,1)

——
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0 A(2,4) ka B(—1, —5)
8 A0, —1) kv B(4, —1)

28. No Bpeite v ekicwon g eubeiag:

@) mov oynuatifer yovia 45° pe tov dEova x'x kat
diepyetar amd 1o onpeio A(—2, 4),

) mov oxnuoriler yovia 1357 pe tov GEova x'x kat
hépyetar amod 1o onueio B(3, —5),

y) mov oynuatilel yovia 30° pe tov GEova x'x xat
TEPVEL TOV GEOVA X'X GTO OMUEIO UE TETUNUEVN
2V3,

§) mov oynuatiler yovia 120° pe tov dEova x'x Kat
iEpyetan and to onpeio A(v27, —4).

29. Na anodeiéete 611 T0. onpeio
A(—1,3), B(2,-3) xmu I'(-3,7)

givat ovvevdelaxd.

30. Hevbela &1y = (A + 1)x + 2 — 4X tépver tov

a&ova x'x 670 onNpeio pe TETUNEEVN 2.

a) No anodeifete OTL A = 2.

B) Eoto A 1o onpeto g € pe tetaypévn 6 kar B 1o
GUUHETPIKO TOoL A ®g Tpog Tov d&ova y'y. Na
Bpeite:

i) 10 onueia A xai B,

i) v e&iocwon g evbeiag £ mov SiEpyetar and
10 B ka1 givor napdAAnin oty g,

iii) to euPadov tov Tprydvov mov oynpatilel n
gvBetia { pe Toug aEoveg X'x kar y'y.

31. Aivovta ot gvfeieg:

e y=—2x4+2, g:y=4x-1

Kt €:y=-—3x+6
Nu Bpeite v e€icmwon g evbeiac:
@) TOU EIVOL TOPAAANAT OTNV € Kot SIEPYETAL OO
TO GTHELO TOUNG TOV €; KAt €3,

B) mov diépyeTar amd To oNPELO TOUNG TOV €) KAl €3
KOl TO ONPELO TNG € pe TETUNUEVN — 3.

Z. NpocéLopLopdg TUMOU cUVAPTNONG OMO TV
ypadikA ThG mapdotoon
32. Zro imhavd oyn-

po divovar d0o evbeisg g,

K £3. Na Bpeite:

a) TG eEI0O0ELS TOV EU-
f1dv €, KoL €, X

B) TICOUVTETUYHEVES TV
onueiov E kol Z,

¥) TO CNUELD TOUNG TOV
€] KU1 £3.

33. Aivetar cuvaptnon f(x) tng onoiag n ypa-
QIKN TAPACTOCT] QALVETAL GTO TOPAKATE CYTHA.

]

" 98 [
|

o -

»

......................... L2

a) Na Bpeite Tov TOTO TG GLVAPTNONG.
B) Na Avoete v avicoon f(x) > 0.
v) No anodeifete 6T 1o onpeio:

A(-8,f(=8)), B(=1,f(=1)) xa I(0,2)

gival cuvevbelaka.

34, No Ppeite tov Omo Tng cuvapteng g o-
OLG 1) YPUPIKT TUPACTAUST) PAIVETUL OTO TUPUKATH
oynpa. Ztn cuvéyeln va Ppeite TIg CUVIETAYHEVEG TOV
onueiov A.

-30°
y’

H. MpadkA eniluon avicwoswv

35. Aivetar n ouvdptnon f(x) = |x| ko éoto A
ka B ta onueia TG ypaeikng g napdotacng pe
wPNUEVES — 3 Kot S avtioTolya.

1) Na Aboete ypagikd tnv avicwon |x| <

@) Nu Bpeite Tig tetaypéveg Tov onpueiov A kot B,

kabds kat v e&iomon g evbeiag € mov Sépye-
Tt oo To onpeio A kot B.

p) Naoyedaoete tn Cr kot Vv Tapondve evbeia €

070 1610 oVoTNua a&ovev.

X+ 15
7

36.Z10 TapaKdTe CYMUE QUIVETAL I YPOPIKT

napiotaot piag ovvaptmong f, n onoia £xet nedio
opiopol o R.

e
W
Ry

I
(L]°

R

1b4

0) No 6xed100ETE GTO TPONYOVUEVO GYNHL TIG EV-

Beieg pe e€lomoeicy = — | kar y = 2. 11 ouvé-
YEWL VO AOOETE YPAPLKA TLG AVICDOELG:
i) f(x)<-1 i) —1<f(x)<2

——
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) Na oyedidoete GTO TPONYOVHEVO YA TNV EV-
Beic mov SiEpyeTar amd Ta onueia A kot B kot va
Bpeite v e€lomon .

7). No MGETE YpaPIKa TIG AVICOOELS:

i —X 1
i) f(x)> —
x+1
2

i) 0<f(x)<—

37. Z10 endpevo oynpa Sivoviat oL ypagikes ma-
puotdoerg Cr kan Cy TV cuvaptioeov f kat g avti-

OTOLL E:

f(x)=|x—-2| kot gx)=1, x€R
AY
4
3
2
N
o \/. .
X -l 1 2 3 4 5 6 X
y

a) Na ekTpnoete:
i) ta onueia Topng tov Cr xar Cg,
ii) Tig TIPS TOV X Yia Tig omoieg 1 Cr elvan KATm
an6 ) C,.
B) Na emiPeparooete alyefpikd TG anaviioelg
GOG GTO TPOTYOUHUEVO EPOTNUAL.
v) Na Bpeite yio mOES TIHEG TOL X £)XEL VO TPALY-
patikob apifpod n mupdctaon:
—f
PR b |
f(x)
(T.0. - 40 Ocua)
38. Zto napaxdtm oynua divoviar ot Ypa@ikég

napaotaoeig Cp kot C, 0V cvvaptioenv f kat g
aviioTtolya pe:

x € R

f(x)=|x—2| ko g(x) =%x+%,

/5-1 Ol 2 3 4 5 6 17

a) Na EKTIUAOCETE TIG CUVIETAYUEVEG TV ONUEI®V
topng Tov Cr ka Cg.

B) NaemPefardoete alyefpikd tnv andavinon cag
o710 EpOTNUA ().

v) Me ) Bonfeia TV YpuikOV TopUCTACEMY VL
Bpeite yia moteg Tipég Tov x n Cp Bpioketarl mave
ané m C,.

8) Me m Bonbeia tov epotnpatog (y) va Bpeite yia
TOLEG TLPEG TOL X EXEL VOTUA TPAYHATIKOD apLo-
KOV N TapdoTacn:

32—x|—(x+2)
(T.0. - 40 Osua)

39. Zto0 endpevo oyxnua oaivetat N ypagiky
paotacn pag ovvaptnong f, mov £xet tedio opiopol
70 R ka1 1 onoia SiEpyetar anod ta onpeia A, B, T, A
xat E.

a) Nao Bpeite v e€icwon tng evbeiag £ ov diépye-

ToL ano to onpeia A kot B xai otn cuvéyewa v

anodei&ete 0TI M € NEpyetar Kar and 10 onpeio I

s et

O. NMpofAnuata
40. H 6eppokpacia T o Badpoig Keraiov (°C),

o¢ BaB0og X YMOPETPOV KAT® OO TNV EMPAVELX TNG

I'mg, divetar xatd npocéyyion ano ) oxéon:

T=15+25x o6tav0 <x <200

a) Na Bpeite T Oeppoxpacia evog onueiov wov Ppi-
oketat 30 YIAMOPETPA KATM GO TNV EMLPAVELX TNG
I'mg. Na artiohoyfoete Ty andvinon oag.

B) Na Bpeite 10 Babog oo onoio n Beppokpacia
givan iom pe 290 °C. No autiohoynoete Ty and-
VINOY| GOG.

y) Ze mowo Pabog pmopei va Bpicketar Eva onueio
670 0moio 1 Beppokpacic eivar peyarvtepn and
440 °C; Na a1tioAoynoeTe TNV andvinoT oag.

(T.0. - 20 Oiua)

41. 10 mapakdto GOGTNUA GUVIETAYHEV®Y, TO
eufoypappo tunpe AB, pe A(0, 100) kar B(10, 50),
TUPIOTAVEL TN Y PAPLKT] TAPAGTACT TG CLVAPTNONG
§(x) Tov eTnoloV Sanavov pag etaipeiag, oe 1Ad-
deg evpd, 0T X XPOVIK TNG LELTOLPYIAG TNG.

XIAIGOES EVPED

01 2 3 4 5 6 7 8 9 10
1povia Aaitovpyiag (X)

To evbOypappo tunpa A, pe (0, 50) kat A(10, 150),
TUPLOTAVEL TN YPAPIKT] TALPACTACT] THG CLVAPTNONG
TV ETOLOV €508V £(X) TNG ETULPELRS, OE Y1A1ASES
EUPO, 0T X Y POVIL TNG Aettoupyiag tng. Ot ypapikég
TEPUCTACELS AVOPEPOVTUL OTA JEKA TPATA Y POVIL
hertovpylag TG eTarpeiag.

0) Me ) Bonbeia TV YpapikdV TopUCTACEDY Va.
EKTIUNCETE T0 €000 Kat Ta ££080 TOV TEUTTO
LpOVO Aertovpylag NG eTaLpeiag.

P i) Nampocsdiopicete TOvg THTOVG TV GLVAPTT-

oewv 8(x), &(x) xar va eEAEYEETE av OL EKTIUN-
OELG OUG OTO EPOTNHL (0) NTAV COCTES.

i) Na Bpeite Tig cLVTETAYHEVES TOV GNUEIOL TO-
ung tov tunpatev AB kat A xat va g ep-
UNVEVCETE GTO TAAIGLO TOL TPOPANUATOS.

——
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(T.6. - 40 Ocua)

42. T Ty evoikiaom £vOg GUYKEKPLIEVOL TO-
700 QUTOKLVATOU Y1a pie MuEpa, M eTalpeia A ype-
(Ovel TOVE TEAATES TNG CUUPWVA PE TOV TUTO:

y =60 +0,20x

Omov x glval 1 andotact mov davibnke og km kat y

£1VaL TO OGO NG YLPEWOTG OE ELP.

a) Timooo Ba TANPpOCEL £V TEAGTNG TNG ETALPELNG
A, o onoiog ot pia nuépa Taideye 400 km;

B) Iooca y1idpetpo 0dnynoe £vag merAaIng o o-
Tolog Yo pia nuépa tAnpoce 150 evpm;

Y) M GAAn etoupeia, | B, xpedverl Tovg mehdteg
NG aVA NUEPA COPPMVA PE TOV TOTO:

y =80+0,10x

OTOL, OTMOG TPONYOLUEVMG, X EIVAL 1) ATOCTOCT
mov davinke oe km xat y givar 10 OGO NG
xpE€wong oe evpw. Na eEetdoete Toww and Tig
SV0 eTaIPEIEG PAG CUHPEPEL VA EMAEEOLE, AVA-
AOYQ PE TNV AMOCTAOCT] TOLV GKOTEVOVUE VL dla-
VUGOUE.

d) Av divetar o7t

f(x) =60+0,20x «xat g(x)=280+0,10x
£lVOL Ol GLVAPTNOELS TTOL EKPPALOLY TOV TPOTO
APEMONG TOV eTaLpEI®V A Kor B avtiotoya, va
Bpeite TIC CLUVTETAYHEVES TOL GNUEIOL TOUNG TOV
YPUPIKOV TAPUCTACEMV TV CLVAPTNGE®V f Kot
g xat va gEnynoete T ek@palet n Tiun kabepndag
a0 QUTEG TIG CUVIETAYUEVES O OYECT) UE TO TPO-
PAnpa Tov epoTpatog ().
(T.6. - 40 Ocpa)

43. Evag abintig xolvpmdaet dmtio kat kaiel 9
Beppideg 10 Aemto, evd Otav KOAVpTdEL TeETOAOVSQ
kaiet 12 Beppideg to Aentd. O abAntrg BEAEL KOAL-
urovTag va kayet 360 Beppides.

a) Av o 0bintig Oérel va koAvpunioetl OnTio 32 Ae-
T4, TOCO AENTA TPENEL VA KOAVUTOEL TETAAOD-
da yio va kayel cuvolikd 360 Beppideg;

B) O abing arogacilel tdoo ¥ poOvo Ba KOALUTT-
OEl UIITLO KOl OTN ovvEYELa vroloyilel tdco
LPOVO TPETEL VO KOAVUMNGEL TETAAOVIA YLOL VO
Kayet 360 Oeppuideg.

i) Avxeivaioypdvog (oe Aentd) mov o afAntng

KOAVPTGEL UNLTL0, VO amodei&eTe OTL O TOTOG
NG CLVAPTNONG TOL EKPPALEL TOV X POVO TOL
TPEMEL VO KOAVPTNOEL TETAAovda 0 afANTNg
i va kayet 360 Beppuideg eivat:

£(x) = 30 —%x

ii) Na Bpeite 10 nedio opLopod g cLVAPTNONG
tov gpwtipatos (B) (i), oto TAaiclo tov ov-
YKEKPLUEVOL TPOPANHATOS.

v) Na yopatete Tn YpoiKn Tapdotoon TG cuvap-
Nong tov epoTtNratog (B), va Ppeite ta onueia
TOUNG TNG HE TOVG GEOVES KOL VA EPUT|VEVTETE TN
ONUOCIA TOVG 6TO TAUICLO TOL TPOBAHATOC.

(T.0. - 40 Ocua)

l. Zuvduaotika Bépata
44. Aivetar n cuvaptnon:
X x—35
x—35 ¥
x? — 5x 425
x3 — 10x2 + 25x
a) Nao Bpeite to nedio opiopov g f.
B) No anrorocete tov TOmO NG f.
v) Na kavete T ypagikn tapactacn g f.

-1

f(x) =

45. Aivetor 1 ovvaptnon f pe tomo:
f(x) = _x+2
9 —x2
a) No Bpeite to nedio opiopod g cuvaptnong f.
B) Na Bpeite to onpeia TOPNG TNG YPUPIKNG TAPG-
oTaoTG TG ovvaptnong f pe Toug d&oves x'x kau
¥y
y) Av A xau B givar to onpeio Topng g ypaeikng
napdotacng TG ovvaptnong f ue toug agoveg
x'x xa1 y'y aviiotouya, va Bpeite v e&icwon
¢ evbeiag mov opilerar amod ta A ko B.
(T.6. - 40 Géua)

46. Aiveton n ouvaptnon:
4x* — 2(a + 3)x + 30

fx) = 2x -3

omov a € R.

o) Na Bpeite 10 nedio optopol g f.

B) Na anodeiete ot f(x) = 2x — a Yo k@Oe x MoV
avikel 6To medio opiopod g f.

v) Na Bpeite Tqv TIun TOL @, AV N YPAOIKN TOPl-
otacm ¢ f diEpyetar anod 1o onueio (1,—1).

8) Na Bpeite (av vapyovv) Ta onpeia TopNg g
YPOUPIKNG Ttopaotacng g f pe tovg agoveg x'x
KoL y'y.

(1.0. - 40 O:ua)

47. H ypa@ikn Tapdotacn tng Suvaptnong:

f(x)=Vx2+ix+4-3

diépyetan and to onpeio M(—4, —1).

a) No Bpeite Tov apiOuod A.

B) Na Bpeite to nedio opropov g f ko va amho-

TOWNOETE TOV TUTO TNG.

) Na xavete ™ ypogikni mapaotaocn g f.

8) Nao Bpeite o oUvoro Tipdv g f.

¢) Na Bpeite apiBud a > 1 ya tov onoio woylet
fla) +f(1 —3a) =5.

48. Aivetar 1) cuvapmon:
fx) =x*+x+1, xeR

6) Na anodeifete OTL 1} Ypapikn napdotacn Crtng
ouvaptnong f dev téuver tov a&ova x'x.
B) Na Bpeite tig tetunpéveg Tov onpeiov g Cy
nov Bpickovtat kdT® and v evbeiay = 2x + 3.
) Eote M(x,y) onpeio tg Cy. Av yua tnv T€TUN-
pévn X Tov onueiov M woyovet [2x — 1| < 3, va
anodei&ete OTL TO oMuEio avTO PpiokeTtar KAT®
and v evbein y = 2x + 3.
(T.0. - 40 Ospa)

49. Aivovtai o1 GuVapTHCELS:

——
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f(x) =dx+2 xau gx)=x*-9

ue medio opiopov to R.

) Nu Bpeite ta onpeia Topng ™G YPOPIKNG Topd-
GT00MG TNG CLVAPTNONG g HE ToV aEova x'X.

p) Na efetdoete av n ypagikn mapdctaon g f
TEUVEL TOVG GEOVEG OE KATO10 0O TOL OTpEia:

(3,0) xar (—3,0)

1) Nua anodei&ete OTL Ol YpaQIKEG TOPUACTAGELG TOV
ovvaptioemy f kat g dev £gouv kovd onueio
TAV® O KATOLOV Ao TOLG AEOVEG,.

8) Na Bpeite ouvdptnon h g onoiag M Ypaekn
napdotact eivat gubeia, dSiEpyetal and to on-
peio A(0,3) Kot tEuveL T YPAQIKT TapdoTacn
¢ g og onueio Tov nuagova OX.

(T.0. - 40 Ocpa)

50. Aivovtat ot gufeieg £: y=A(A — 1)x+3 — 41
ko {:y = (A* — 1)x — 31, o1 onoieg tépuvovtar 6to
onueio M(1, — 3). Na Bpetre:

@) v Tyn ov A € R,
B) to guPadov Tov TpLyd@voL mov oyMpatilel N gu-

Oeia { pe toug a&oves x'x kar y'y,

v) v e&iowon g evbeiog n mov elvar TapdAANAN

oy & kot Siépyetan and to onpeio N(3, —2),
8) 70 onueio TOpNG TV Tapandve evbeldV £ kat 1.

51. Aivetan n ouvaptnon f pe:
— 2
() = { x+2,

avx <0

X+ 2, avx >0

o) Na Bpeite T0 onueio TOUNG TG YPUPIKNG Tapd-

otaong Cr g f pe tov aEova y'y.

B) i) No xopaéete tn Cr xor tnv evbeio y = 3 kan
OT1 CLVEYELL VA EKTIUTOETE TIG CUVTETAYHE-
VEG TV CMHEI®V TOUNG TOVS.

ii) Na efetdoete av ta onueie autd gival cop-
HETPIKE ®C Tpog Tov aEova y'y. Na attiolo-
YNOETE TNV ONAVINGT) OUG.

v) i) T@a noweg TIpEg Tov TpaypaTKoy apiBpov an
evfeia y = a tépvet ) Cp ot 800 onpeia; Na
OLTLOAOYNOGETE TNV UTAVITION 6OG.

ii) o tig Tipég Tov o mov PprikaTe GTO EPOTNHA
(v) (i) va Tpocdiopicete alyePpikd To onpeia
Topung ¢ Cr pe tnv evbeia y = a xar va eke-
TAGETE AV 10 VOLV TA CUUTEPACHATA TOL EPO-
uatog (B) (it), arTlOAOYOVTAG TOV IO VPLOHO
oag.

(T.6. - 40 Odua)

52. Aivetar n cuvdaptnon:
x> —5x+6
2 — x|
a) Na Bpeite to nedio opiopov g f.
B) Na anodeitete ot

x—3
f(x) = ’
(x) { s
v) No kavete T ypagikn topdotacn g f kot va
Bpeite ta onpela TOUNG TG YPAPIKNG TOPAOTO-
ong g f pe tovg GEoveg x'x xar y'y.

d) Na Aboete Tv avicwon f(x) < 0.
(T.0. - 40 Ocua)

f(x) =

avx > 2
avx <2

53. To onpeio A(a — 3, a + 2) avnkel oto 20
TETAPTNUOPLO.
a) No Bpeite TNV T1un TG TOPAOTACTS:

I1 = /402 + 16a + 16 + /402 — 24a + 36

B) H ypagikn mapactaon e f(x) = ax — 2a + 10

diEpyeton amd to onueio A. Na Bpeite:

i) Tov apBud a,

ii) 7o guPaddv Tov TprydVOL ToL oyMpatilel N

Cs pe Toug a&oveg x'x Kot y'y.

——
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22° OYANO EPTAZIAZ

MAOHMA :

MAGHMATIKA A" AYKEIOY AATEBPA

ENOTHTA:

Aoknoelg emavaAnyng 6°° kepalaiov

ONOMATENQNYMO:

.1 Z10 endpevo choTNpa cuvETayPEVOVY divetat
1 YpaQIK TapdoTacT pag cuvdptnong f.
4y
3., 4
2, - -

: it EOO i : ;
LN 0/ | N\ 3 ‘
X3 - 2 3 X

-2

..3 4

y
) No tpocdiopioete T0 neESi0 0PLOHOD TNG CLVAP-

mone.
) No cupnAnpodocete Tov TapaKaT® TIVOKE TIHOV.

x | =21-1]0 | 1 | 2

| L -

LA N N N N O i

1) No Bpeite ta onpeio TOUNG TG YpaQIlkng Tapa-
oTUoNG HE ToVg GEoVES XX Kau y'y.

) Na mpoodiopicete ta SracTnuate Tov mediov o-
PLOPOY OTA OTOLA 1] CLVAPTNON TALPVEL LPVNTL-
KEG TIMEG.

(T.0. - 20 Ocua)

2 OvevBeiece;: y= (1 —3a—a)x+ 1 —a kat

& y=(o + S)x+p elvar tapdrinies.

o) Na arodeifete 0tLa = — 2.

p) Na Bpeite Ta onpeio Topng g evbeiag € pe Toug

aEoveg x'x xar y'y.

Y) Avrtoonpeio M(p, p + 5) aviket oty eubeia €;
KOL TO GUPPETPLKO TOL M wg Ttpog tov dova x'x
avikel otV gubeia &;, TOTE:

i) vo amodeifete 6L P = —9,

ii) va Bpeite onpeio P g g ko onpeio L mge,
TOL OO0 EIVOLL CUMPETPLKE WG TPOG TOV GEova
y'y.

.3 T dedopévo A € R Bewpodpe T cuvaptnon

f pe:

fx)=A+Dx>*—(A+1)x+2, x€R

a) Na arodeifete OTL Yo 0TOIUdNTOTE TIUN TOL A 1)
YPUQIKN Topdotaon tng cvvaptnong f Siepye-
ton and To onueio A(0, 2).

B) Thai = — 1 vo oyxeddoets ™ ypa@ikn nTapacsTa-
on mgf.

v) Avnypupik nepdotacn g f tépvel tov aEova
x'x oto onpeio B(2, 0), va Bpeite Tnv Tiun tov A
Kol vo EETACETE AV 1 YPUPIKT Tapdotacn Té-
pver Tov above x'x ka1 og GAko onueio.

0) INaA = 1 va anodei&ete 6TL N Ypa@IKN Tapacta-
on ¢ f Bpioketar oAOKANPN TGVO Ao TOV (-
Eova x'X.

(T.0. - 40 Ocua)
.4 Aivovtai o1 cuvaptioeig f kat g pe:
f(x) =x>-2x xm g(x)=3x-4, xcR

a) No Bpeite Ta KOG oNER TOV YPAPIKOV TTa.pe-
OTACEMV TV cuvapticenv f ko g.

B) No Bpeite o daotiRpaTe oTR OTOLX 1) YPAPLKN
napaotaoctn g f eival kdto and ekeivy ™G g.

v) Noa anodeitete 0T kGBe gvbeia TG popenG:

y=a, a<-—I
Bpioketal kdtw and T ypagikn tapaotach g f.
(T.0. - 40 Oépa)
.5 X10 enduevo oxnpa divetat 1 ypaeikn tapd-
otaot plog ocvvaptnong f.

a) Na Bpeite Tov tOno ™G ovvaptnomng f.
B) Eoto A kot B ta onueia g Cp pe tetunpéveg
— 4 ko 4 avtictoiya. Na Bpeite:
i) TG TeTaypéveg TV onueiov A kot B,
ii) v e€iowomn g evbeiag € mov dEpyetar and
ta onueia A kot B,
iii) ™ yovia mov oynpartilel n tepandve svbeio e
ne tov aova x'x.

.6 Aivetar n ouvapnon f(x) = x* + ax + 2, pe
a € R, ywo tnv onoia woyvet f (— 1) = f(4).
a) Na Bpeite TNV TIUR TOL @.
B) Na Bpeite ta onpeio Topng g Cr pe Toug GEOVEG
x'x xat y'y.
v) Na Bpeite o Siaotpata ota onoian Cr Bpioke-
Tal TAVO anod tov GEova X'X.
8) Eotw M xar N ta onpeia tg Cr pe TeTUNUEVES
— 2 xm 3 avtiotoyo kat € 1 gubeia Tov SLEPyE-
o and ta onpeie M ko1 N. Na Bpeite:
i) T ovvtetaypéveg Tmv onueiov M kot N,
ii) v e&lowon g evbeiag €,
iii) 7o euPaddv Tov TpLy®voL mov oymuartilel n
evleia £ pe Toug GEoveg X'x Ko y'y,

——
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iv) evbeia { mapdAAnin otnyv €, 1 omoio £xEL vt
Kowo onueio pe  Cy.

.9 H ypapikn tapactacn g cuvaptnong:
2,
s { ox +

avx <2
.7 Zto dithavo oyn-

pa divetar n YpuPLkn na-

pacTacn plag cvvap-

mong f: R =R ka

NG CLVAPTNONG:

g(x)=—-2x+2

Me 1t Bonfeia tov oxn-

patog va Bpeite:

@) TIG TIHEG TOL X Yidt TIg

Bx+5 avx>2

dgpyetar amod ta onueia A(2, 3) kot B(3, 2).

a) Na Bpette Tovg apiBuovg a kot B.

f) Na oyxedidoete ) ypagikn napdotaon g Gu-
vaptnong f.

y) Na Bpeite to ovvoro Tip®v ™G f.

) Avioyvet ot | — 4] < |A — 2|, va Moete Ty &-
Eiomon f(x) = A

OmoiEs 1oy VEL: 1 y .10 ' ™ ovvaptnon:
f(x) =—-2x+2 F(x) = XX+rix—6, avx<lI
B) g tpég £(—1), F(0) ke £(1), x) = x—1]—4, avx>1

v) TLC TIHEG TOU X Y10 TIG OTOLES 1] YPOPLKT) TUPACTH-
on ¢ f Bpioketor nave and ™ ypaekn napl-
oTaoN NG g,

8) TG TIHEG TOV X YU TIG OTOIEG 1) TUPAOTAOT;

A= f(x)+2x-2

£XEL VOMPO RPAYROTIKOY aplBpov.
(T.0. - 40 6éun)

wytel f(f (4)) = —4.
o) Na Bpeite tov apBuod A.
f) Na Ppeite ta onpeia Topung ¢ YpaQIkng napa-
otaong G f pe toug aEoveg X'x kat y'y.
v) Na Adoete v e&iocwon:
x>+ (F(1) = £(D) x| +f(=2) =0
8) Avioyvel omt |a + 2| < 1, va amodei&ete Otu:
[fla) =1} <5

.8 Ze pa ndAn g Evpdnng pa etanpeic TAXI
pe o ovopa «RED» ypeivel 1 gupd pe v gicodo
oto TAXI xar 0,6 evpd v kaBe y1iidueTpo mov
Swavier o mehdtng. M dAkn etapeia TAXI pe 1o
ovope «YELLOW» ypemvel 2 gup®d pe tnv £lcodo
oto TAXI ka1 0,4 gvpd Y kabe y1AOpeTpO MOV
Savier o mekdtne. O mapandve TIHES 1o LOLY Ya
AMOCTACELG PIKPOTEPES Ao 15 1iopeTpa.

a) i) Avf(x) elvou to Tood oL Y pemvEL N ETALPElL
«RED» e o Stadpopn x yiiiopgtpov, vo
GUUTTAT) pOCETE TOV TIVAKA. P

.11 H evbeia €: y = (a0 + 4)x + 8 oynuarilel o-
Eela yovia pe Tov GEova X'X Kat yLa TN cuvaptnon:

2
f(x) =3VX+1+——o
() =3Va+ T+

woyvel 6t f(8) — f(—1) = 10.
a) No Bpeite Tov apOpo a kar 10 nedio opiopod g
ouvaptnong f.
Ocwpovpe evbeia { yra tnv onoia toyvovy ta e€Ne:
® 1 Crxarn evbeia { téuvovial nave otov @-
Eova. y'y oto onueio M,
® 1 egvbeia £ oynpotiler ofeia yovia o pe tov
aéova x'x y1a TNV omoia 1oy veL:
lepw — 3| = |2epw + 1|

x (km) 0 2 8

f(x) (eupd)

ii) Av g(x) eivat To 1060 oL Y pEDVEL ] ETALPELL
«YELLOW» yia pia Stadpopn X yrAtopé-
TPWV, VO GUUTAT|PMOOETE TOV ENLOUEVO TLVOKL.

Na Bpeite:
i) v eEicwon g gvbeiog g,

P ii) to gpPaddv tov TeTpamAievpov mov opileTal
ano Toug aEoves X'X, 'y ko Ti¢ evbeieg g, L.
g(x) (eupd) 2 32 4.8 § .12 Aivovtai o1 cuvaptioeig:

f) Na Bpeite ta redia oplopot Tov cuvaptioemy f f(x) =x* =9 xmt
KoL g Kot Tovg timoug toug f(x) ko g(x). gx)=0CB—-Mx+2A—12

1) No oyedidoete TIC YPUPIKEG TUPUCTAGELS TOV a) Na Bpeite 1o Sractipara oto onoian Cr Bpioke-
ouveptioemy f kol g kol va Bpeite o moeg a- T Tve and tov dEova x'X.
TOOTACELS 1) emA0YT TG eTarpeiag «RED» givan B) Na Bpeite yo moteg Tipég tov A ot Cp kan C,
TL0 OLKOVOUIKTY|, ULTIOAOYDVTUG TNV UnGVINGH £x0uv 800 (SLaYopPeTIK() KOWV( oTuEla.
oug. y) Tk € (oo, =3) U (1, +00), éoTm X) KaL X; O1

) Av dbo mehdteg A xan B petakivnBovv pe v
grnpeia «RED» kau 0 neddtng A Savioet 3 yi-
Mopetpa naparnive and tov B, va Bpeite néco
nepanave Bo TAnpocel o A ot oyéon pe tov B,

(T.0. - 40 Bcpa)

TETUNHEVEG TV KOV onpeinv tov Cr kar Cq.

Av oyvel 0t |x) + Xa| = [x1X2|, va Bpeite:

i) v tov A,

ii) to guPadov touv tprydvoL mov oynuatiler M
C, pe Toug afoveg x'x kat y'y.

——
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