6° ®YANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.1 Tplywvopetpkoi aplOpotl ywviog
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Zto opBoydvio tpiymvo ABI (pe A = 90°) tov Simhaved oyfpatoc 16y 0eL T
4 ’
Al = 8cm ko quB = 35° Na Ppeire:
a) Tig whevpés BI' ka AB, 8
B) toug TprymvopsTpikog aprbpoig tng yoviag I,
B A
2. Tto dimhavo opbokavovikd 60GTNUA GUVIETAYREVOV SLvETOL 1) z Ly
nuevdeia Oz, Na Ppeite Tovg TpryovopeTpikons apifpovg tng : ' ]
TOVIAG O = xOz. M
L e
] N
X -8 0 X
v

3. @) Na peratpéyere oc rad ) yovia 15°,
; . , 5
B) Na petatpéyete oe poipeg N yovia Tn rad.

Y) Xe& £évav KUKAO KTIVOG p £va TOE0 2 rad £xe1 pnkog 9em. Na Bpeite Tnv aktiva p Tov

KUKAOv.

4. Na Ppeite 115 TYES TOV RAPOGTACEW®V:
a) A= ocov60°® + 630° - nu60° — £945° + 2ouv?45°
n n

3 %3

n n n
B —_— — — — —_—
)] GOV 00 — TR S
5.0) Xtov IpLy®vopeTpikd KVkLo va torobetioete Tig yovieg 130° kar — 140° xar va npoc-
S10piceTe YEOPETPIKA TOVG TPIYWVORETPIKOVG TOVG apiBpove.
B) Ztov 1prymvopctpikd KOKAO Vo 6YEOAGETE dV0 YOVIEG TOV OTOIMV:

i) 10 Muitovo wGovUTOL pE ii) 7 epantopévn wovtm pe 2.

"i‘s

6. Na ppeite ta npocNUE TOV TPLYOVORETPIKOV aplip@V TOV YOVOV:

a) 70° kau 110° B) 7% rad ko 53—’: rad

7. Na Bpeite TV TPLYOVOPETPLKONS apLOpols TOV YOVIOY:
49
a) 1140° )] 6




8. ) Na Bpeite Tovg Tpry@vopetpikovs apripois t@v yovidy 0, ;, m, —321, 2n.

B) Na nposdropicete TN pop@n mov £X0VV 0L YOVIEG TV ONOIOV OL
TELIKEG TAELPES TELVODY TOV TPLYWVORETPIKO KOKAO:

i) ot0A, ii) oto B,
iii) oto A/, iv) oto B/,
v) ato A 1] 610 A/, vi) oto B 1 610 B/,

vii) 670 A 1| 610 B 1) 610 A’ 1| 610 B'.

9. Na Ppeite tq péyietn KoL v sA@YLETH TN TOV TOPACTACEDV:
o) A = 3nux — 4douvy B) B=5—3nux




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. Twviec opBoywviwv Tpywvwv

1. Zro Simhavo Tpiye- r
vo ABI, t0 A givar Yyog.
, ’ . [0 17cm
Ioyvovv ot oyéoerc:
Al =17cm :
B A A

(D‘EK(MS B——4-
W=y Ry

No Bpeite ta pfxn tov AA, T'A, AB kot BT,

2. T70 Sumhavo oxfipa
oy bovv:

e = 0,8 xm s

S(Pe = 0,6 | 1 ® 0
Eivm eniong AT = 24cm. A A B
Na Bpeite 10 pnxog tov Tpnpatog BA.

3. Aiveton 10 Simhavo tpi- A
yovo ABI™ pe:
BI' = 14cm
S
B
o 7 Ko
oql" = % B 14cm T

Na Bpeite:
@) Ta unKn 1V tAsvpdv AB xar AT, R
B) toug TpLY®VOopETPLKODG ap1BrovG TG Ywviag A.

4. Te opboydvio tpiymvo ABT, pe A = 90° ka
B > v, woyder otL:

(MuB + ocvvB)(MuI™ + cwvll) = %
a) No anodeifete OTL:
4
€pB = 3

B) Na Bpeite TOLG TPLYOVOUETPLKOVG aplBpons TG
yoviag T.

B. O TpLyWVOLETPLKOG KUKAOC
5. Z¢ €vav tpLy®VopeTpiko KUKAO va tonobetn-
oete ) yovia 220° kot va tpocdiopicete TN Oéon
TOV aplOpdv:
nu220°, owvv220°,

GTOVG OVTIGTOLYO0VG AEOVES.

£9220° kar ©0220°

6. Ocopolpe TOV TPIYOVOUETPIKO KOKAO KOt Hid
YOViO ® HE GQ® = — 2, TNG OMOL0G T} TEALKT TAELPU
aVNKEL 0TO 40 TETAPTNHOPLO.

a) No oyedidoete TNV 1EALKT TASVPE TNG YOVIaS ©.

. AGKNOELC UE MOLPEC Kal aKTivia
7. Ze éva tpiywvo ABI 1oyvst 6t

/A\:49—nrad kat B = 40°

No Bpeite TOUG TPIYOVOUETPIKOVS aplOpovs g
yoviag i
8. Na Bpeite 115 Tpég TOV TAPUCTAGEOV:

a) A =np60° - c@30° — ovv60® + e@d5°

X aov Lp—_
B) B—c(p?-cw6+nu6 c9

9. Na Bpeite Tig TIHESG TOV TAPACTACEWY:
a) A= nu% + ovvr + o'(p3—27t + €0
B) B =ouvvl + r|u32—n + eQm + c(p%

v I'= oL — NUT — ouvr + nuo

2
d) A= cuv37n+a<pn—np—325+cuv0
10. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TUPAGTACEDV:
@) A =2’ % + ouvz% + 30¢? %
B) B= 20'UV2%+ 20’UVZ% - e(pZ%
7) I'= 38(92% + thz% - 4nu2%
B S T]p.z%t- & £p? i 801):/21

6

11. Av 110 T1¢ Yovieg ® kar @ 1oyvovV:
3o+29=m
2o —-129=—n
va. Bpeite TV TUT TG TOPACTACNG:

A = ni?e - ovv?e — owo - nule

A. Tpwywvopetpkoi aptBuoi tng popdrg k360°+w
12.Na Bpeite toug Tpryovopetpikodg apiBpoig

TOV YOVIOV:

a) 780°

By 1530° y) 4500°

13.Na Bpeite toug Tpry@vopeTpikolg apibpolc
TAV YOVIOV:

25m r 33n 21n
iy R N A Y
14.Na Bpeite to0g TPLy©VOPETpLKOVE 0p1Bpovg
TOV YOVIOV:
@ —675°

B —1770° y) —4590°

15.Na Bpeite Toug TPLy©VOUETPIKOLG aptBuolg

B) Nampoodiopicete tn 0éomn 1oV apBudy nuom ko o Ym; ;::v: 23 397
CUV® GTOVE AVTIGTOLXOVG GEOVEC. a) — e B — - B =

( )|

\ J




16.Na Bpeite Tig TIHEG TOV TAPACTACEDV:

£@? kL . _5§n

_ 3
WA=—Tor T 17
L T
nngi+cuv%—np15n
B B= Tn_ 3w __ 3l @r
T ¢ STl

17.No Bpeite tnv Tipm g napdotacng:

_ Mu7610 - 61ln e 1lln

A = a370° 5 5

E. Mp6oNo TPLYWVOUETPLKWV aplOuwv

18. Nu Bpeite 10 TPOGNHO TMV EMOUEVOV TPLY®-

VOUETPIKAV aptOpdV:

a) epl640° B) mu1970° Y) ovwv2500°
34n 73n 127n
Vowg= Wy "

19. Na Bpeite 10 TpdGNHO TOV TOPACTACE®V:
a) A =¢gpld40° - nu240° - ouv340°
B) B = ouv89° - nu91° . £9265° - 275°
y) T =nuls® —gpll5° —ovv215°
d) A =ocpl30° — g230° — cuv330°

20. Na cupninphoete 1a TapuKat® Keva pe to

kataAAnio oOuporo (< N >).

a) Av2—2‘£<x<22£,tétacuvx...0.

B) Av lén < x < 17m, 16t Nux... 0.
Y) Av2ln < x < 22x, to1e Mpux... 0.

d) Av“;—n< X <i;£,tétem)vx...0.

£) Avgéi<x< 11m, tote gpx.... 0.

ot) Av3ln<x <6—;m—, T0t€ 0@PX...0.

21.a) Av woybel 2;-“— < x < 11z, va anodei&ete

ot
NUX — CLUVX > EPX

3 3n ; .
B) Avioydert < x < E % va anodei&ete Ot

OULVX < OQX — MpX

Z. -1snuws<l Kot -1souvwsl

22. No Bpeite ™ péyrot ket tnv gEAA(10TN TIUY
TOV TAPUCTACEDV:
B) B=2-nu’o

- _ Mo +3
T nuo + 2 %) A—2—cuvm

a) A =2nue — 3ovwve

T

23. Na anodeifete OTL Y10 OMOETONTOTE YOVIEG
® Kot @ 1o(vouy:

a) [2nue +3cvve| <5 B) [Snpe — 3ovve| < 8

24. No Bpeite 10 TPOONHO TNG TAPACTAONG:
A = Ipo + 8ouve — 6(Npe - LV + 2)
25. No g€etdoete av LRMAPYOLY TPAYRATIKOL
apBpoi ® kat A T€TOL01, OGTE V& 1oYVEL
Mo = SA? — 40 + 2
26. Av Loybet Ot
Inuw — 2ouvd = 5

vo Bpeite T0 U KoL TO ouve.

H. Zuvduvaotikd O£patoa

27. Aivetar m g€icwon 2o0v Babpod:
4> —4x —muo=0 (1)
a) Na arodeiEete 01 M e€icwon (1) £xe npaypa-
TikéG pileg yia omowadnmote Tiut tov O € R.
B) Eoto x; kot X5 ot pileg g Eiowong (1). Na
Bpeite v Tiun TG TOPACTOONG:
491

X X2 4
A——-—‘+—-—, otav 0 =——
X2 X1 6

28. Z10 durhavé opbo- y

1
Kovovikd ocvotnua afo-
vov Oxy divetar yovia 6, A\ |
m¢ omoiog M TEALKN X \
mAgvpa SiépyeTar amd 1o M
onueto A xat TEHVEL TOV
TPLYOVOUETPLKO KOKAO %
610 onpeio M. Ot ovvre-
TAYMEVES TOL oTuEiov A
givar ot Aoeig g eEiomong:
20 — 15| — [40 - 9| =0

Na Bpetre:

@) TIG GUVTETOYMEVEG TOL OTUEIOL A,
f) v andotaon OA,

¥) TLG GUVTETO.YHEVEG TOL GTpEioL M.

29. Zto0 dmhavd opfoxa-
voviké obotnpa Oxy diveto
yovia ®, TNG Onoiag 1 TeAL-
KN mhevpd SiEpyetar anod 1o
onueio A(a, 2a + 6) ko té-
HVEL TOV TPLY@VOUETPIKO KO-

T y
A(e,20+6)

x’ X
KMo o10 onpeio M. Eniong
1oy VEL OTL:
260’0 — Sopw —3 =0
a) Na Bpeite ™ oo. 3
B) Na anodeilete 6T a = — L

Y) Na Bpeite v andéotoon OA.
8) Na Bpeite 11 cvvteTaypéveg TOoL onueiov M.

30. Aivetar n cvvaptnon:
f(x) =x®—16x* + 65

a) Na anodeifete 0t 1 f £xel ehayroto o 1.
B) Na Bpeite yio mOLQ TLUT] TOL X LOYVEL OTL:

x3(x? — 16) = ovv(7nx) — 65

——

'




7° ®YANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.2 BAOLKEG TPLYWVOLETPLKEG TOLUTOTNTES
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Av ia ) yovia o Wbl suve # 0, Vo EKQPOGETE TO MNIM KAL TO GUVE MG CUVAPTNGT TG
£QW,

2. No gletaoets av vrapovy TIHEG TOV X Y10 TIS OTOLES VO LEYUOVY GUYYPOVES:
a) mpx =0 ko ouvx =0 f) npx =1 km ovovx = —1

3. Aivetal yovie @ yia TNV Onoid 16 DovV:

‘lu.tm:ﬁ Kl %<m<ﬂ

Na Bpeite to ouve, TV £EQO KAl T1] 6QO.

4. AIvETOL YOVIQ O Yl TV OTIOLX LGYVOLV:

3
1t<(n<71t Kou 4e9® — 669w +5=0
Na Bpetre:
a) TNV £QO Kol T1] 6P, B) 10 Muo kKoL T0 GLVE.

5. Na anodeilete Tig TaVTOTNTES:
ovvix nr’x
- .
0 1+ gpx T 1+ o@x TEX - GUVX

B) nmpa - ovv’p + ovvia = 1 — npla - nu?p

6. Na arodeilete oTL (qpux + ouvx)2 e 8

——
[EEN
| —



B. AZKHZEIZ A AYZH

A. YITOAOYLOUOC TPLYWVOUETPLKWV aplOuwv

1. Av 1oylet cmvm:% kat 0<mw< %— va
Bpeite T0 MU, TNV £QO KAl TN COW.

; ; T ; ;
2. Aiveto yovia o, pe 5 <O < métold, GOTe:

V5 V5 V5
'Wwe{_'i‘"i_'TT
Na Bpeite T0U¢ TPIYOVOUETPIKOLG aptBuods g
YOVIiOg ©.

3. INa ™ yovia o woydovy:

2v/6

opo = — —— Kt

Na Bpeite TNV £9m, TO NUO KAl TO CLVE.

37n<(o<21r

; 3n "
4. o yovia X, pet < x < = » VoY e
6nu’x + ocovx — S =0
No Bpeite T0UG TPLYOVOHETPIKOVG aptBUovg g
Yoviag X.

; 3n v o
5.Tw ) yovia X, pe Tt < X < = Loy Vel OTL:

3V5 - mux - 2mqux—vV5=0
Noa Bpeite TV T TG TOpaoTAONS:

3nu?x + Mux - Guvx
A=
oOX — 280X

7 ; 3n
6. Aivetar yovia x, pe — 5 <X < —T, Yo v

omoia woyvel 0Tl gpx = 9o@x. Na PBpeite Tovg
TPLYOVOPETPLIKOLS aptBpods Tng yoviag X.

7. Aivetar yovia o yia TV onoia 1oy et 6tL:
3WV7 e — V7 - ouvie — dnpoe - cuve = 0

a) Na anodei&ete 611 ovve # 0.
3n

2
KoUG ap1Bpoig g yoviag o.

B) Avn<o< , va Bpeite TOvg TPLYOVOUETPL-

8. I'a ™ yovia o wyvovv:
1 -3r
S5h+3

4%+ 4

KUl Ouve = 5)\'—_{—?

Nuo =

Na Bpeite:

a) TOoV aplipo A,

B) o€ Moo TETAPTNHOPLO AVIKEL ) TEALKT] TAELPE
™G Yoviag o,

Y) TNV £QO KOl TN CPW.

B. TPLYWVOLETPLKEG TAWUTOTNTES
9. Na anodei&ete T1¢ TALTOTNTES:
GLVQ ocovep 2
I-—mue  1+npe  ouwe

2 2
1 1 2
2 (1+0—(pw> +<l—0'——(p(x)> = owia

a)

2
M + .1_ — a(px
£0X QX

8) 1+np()—l l+cuv0+1 -9
cuvl nuo

10. Na anodeitete Tig TOLTOTNTEG:

Y) nux - epx —

2 2
ouwve o 2 2
— — Voo —
% 1+e0?0 1+0¢0 b
3
nu’0 opd  _
2 oo T 1 + 09?0 ol
1 -c¢’a+09'a
Y) T o =nua

) I +ep’x _ (1+egx .
1 + o@x 1 + opx

11. Nao anodeitete 11g TavtdTTES:
1+2nux 1+ 3nux

e
ouvix l+nux '

a)

B) nua +ovla = 1 — 3nula - ouvia

) £9’x + 09’x 1 — 2np’x - ouvx
YV Teoxtoox | mux.ouvx
3) 1 —2nub-oovd 1 —ceb

40 —ouv*e 1+ ogb

. Anédeén avicotitwy

12. Na anodsitete ot
@) ovv’a —nu’B < 1+ 2nua - nup
p) 4np’a — 120uve - nup — Inu?p <4
7) 9ouv’a + 6npa - nup + cuv?f < 10
8) 2nua - ovva < |
§) owva +nu’p < 2(1 - nua - ouvP)

13. Na arodeitete ot
@) —v2 < npux —owvx < V2
B) — 13 < Snux + 120vvx < 13

14. ) Av0 <x < %, va arodei&ete OtL:

EQX + opx > 2

B) Av % < X < 7, va anodeifete Ot
EPX +opx < —2

A. TOVOETEC ACKAOELC

15. Aivetar yovia x yia tnv onoia woyleL:
1

NUX + OLVX = >

Na vTOAOYIGETE TIG TAPACTACELS:

1 1
+

MMX  OLVX
8) nuix + ouv’x

617) |Mux — ouvx|

@) THX - CLVX B)

Y) €0X + oQX
g) nu'x + ouvix

——

'



16. Av ioyvet 0 < x < %, va anodeiete OTL:

VI+Fnux++/T—nux 1+ ovvx

VI+nux — /1 -npx npx

; n . ;
17. Avioydet 0 < x < 5 Ve anodeifete Ot

(ouvx + ogx)? — (ouvx — o¢x)? = 41/0¢*x — cuvix

18. Aiverai évag apiBudga € (0, 1) kat pa yovia

XE (0, %) Yo Ta omoio 1oy veL:

1 + a? - 2a - nux — 20 - oLVX + 2Npx - owvx = 0
Na ek@pdoeTe GLVOPTNOEL TOL @ TNV TAPACTAOT:
1

K=—+ ! + EQ0X + o@X
T oMMX | ouvx ¥ "

19. Avx e [0, %], va anodei&ete OTL N T TG
napAcTAONG:
K s VT +nmpx - 1+ oovx

14 mux +ouwx

eivar otabepn (ave&aptnTn TOUL X).

E. Zuvduaotikd Béuata
20. Aivetar 1 eEicwon:
4x* + (5 - 3nua)x + oww’a =0 (1)

a) No arodeilete 61 n e€iocwon (1) £xe1 npaypa-
TikEG pileg Yo kabe Ty Tov o € R.
§) Eoto x; kat x; ot pileg ¢ eicwong (1). Av

Loy Det x_l]+;]24= —-g— Kau %< a<m va
Bpeite TOLS TPLYOVOUETPIKONG aprOpoig ThE Yo-
viag o.

21. Aivetol yovia o, pe T < o< 2t yia ™y
omnoia 1oy vouV:
1

v15-2A

Epw =3 - KoL ouve =

a) No anodeiete oL A = 5.
p) INa omowdnmote yovia x va anodei&ete O0TL M
TN ¢ TapdoTaong:

A= \/np“x— VS npo - ouvx — 1 — ouv’x
eivar atabepn.

22. o) Na AOoETE T0 GHOTNHA:
x+y=-1
X +y*=1
B) Me ) Bonbera Tov epOTNNOTOS (a) Kat Tov TPI-
YOVOHETPIKOL KUKAOL va Bpeite OAeG TIG YwVieg
o, pe 0 < © < 21, TOL IKAVOTOIOVY T1] OXECT:
oUVO + Mo = — |

KOl V@ TIG OMEIKOVIGETE TTAVE GTOV TPLYWVOUE-
TPIKO KUKAO. (T.6. - 40 Oéua)

23. Aivetol 0 ovoTHHW:
—-x+2y=1
X+iy=2A

pe napapetpo A € R.

a) No AOoETE TO CUOTHHA Yia TLG SLAPOPES TIHEG
tov A € R.

B) AvA = —1xat(xg, yo) €lvar 1 avtictoiyn Avon
TOL GLOTNNATOS, Va Bpeite Ywvia 8 € [0, 2r) Té-
1010, OOTE:

Xo = ovvd kot yo = nub

vY) Av A =1 «at (X, y1) €ivar n avtiotoryn Abon
TOV GUOTNHATOG, Ve amodeiEete OTL Sev LTAPYEL
yovia ® TETola, OCTE:

X] = OLV® KOl Y] = NHO

(T.0. - 40 Ocua)

24. Aivovtar 800 ywvieg X xat B yio TIg onoieg
Lo VOLV:

nup + ovvp =% Kot €px = 2nup — 2ouvp

a) No Bpeite 10 cuvx.

B) Av emmiedv 10y 0eL OTL:
2% —3mx+22 < 0

TotE:

i) va Bpeite og MO0 TETAPTHHOPLO GVAKEL M
TEMKN TAELPA TNG YOVIAS X,

ii) vo Bpeite ta nup xar cvvP,

iii) va anodei&ete 011 0 apBpdg k = e + opf
glvat pntog.

25. Aivetal yovia x, pe ocuvx # 0, yua Vv onoia
Loy OEL:

- - 0
= EQPX =0 pEQ #

a) No exQpdcete TNV TIun TG TAPACTAOTG:

+ EQX
GUVX »

¢ CLVAPTNON TOV Q.
3n
2
vieg 0 ka1 ® tétoleg, OOTE:
mé+3  3npeo+5
2a a -
i) No anodei&ete 0TL a0 = 2.
ii) Na Bpeite Toug TprymvopeTpikovg apiBpoig
G YOVIG X.

B) EmumAéov sivar < X < 27 Kot vEdpyoLvY Y-

1

26. Aivetar yovia o, pe cuve # 0, kot ) cuvaptn-
on:
f(x) = ax’ + x* - o + x - ovv’o
Yo TV omoia 1oy veL:
f(2) = 98 + 689’w — b’ - eg’w
a) Noa amodeitete 6T1 o = 3.
B) Na peremioete v f wg Tpog 1 povotovia.
y) Taonowdnnote yoviad € R vaorodeiete ot

|f (nuo)| < 4

——

'




8° OYAANO EPrAZIAZ

MAGHMA : MAGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.3 Avaywyn oto 1° tetaptnuoplo
ONOMATENQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na vtohoyiGETE TOVG TPLYOVORETPIKOVG APLOODS TOV YOVIDV:

@) —60° B) —%rad

2. Na voloYIoETE TOVG TPLYMVORETPLKOVS apiOpovs TV YOVIOV:

a) 135° B) 3 rad

3. No vroloyicete TOUG TPLYOVORETPIKOVS uptBpolg TV yovidV:

@) 200° B) 47“ rad

2-V3

5 , VO UTOLOYLGETE TOVG TPLYMVORETPIKOVS apBpovg tng

4. Av divetan ot pl5° =
yoviag 75°.
5.No ex@pacete pe ™ Pofifera TV TPLYOVORETPIKOV aplOpdy TNC YOVIOS © Tovg
TPLYOVORETPLKOVG aPLOpovs TOV YoOVI@V:
3 3
a) ;+w B) Tn—m Y) T”—Hn
6. Na vroloyicete tnv Tpt tng noplotacnc:

A=np(o—n)+ cuv(m - %)

7. No umoLoYIGETE TOVG TPLYOVORETPIKOVS aptOpovg:

29n 22n 3in
a) e B) ooV —— Y) W

8. Na vrohoyicete TV napactacn:

nu(24n — 0) - ouv(37n — 0) - (157 + 0) - 6@ (ZIT" - 0)

nu(~l—;hr—+6) -cuv(ii-n——e) -otp(%"H)) -£9(0 — 12m)

9. I Tig EMTPEMOPEVES TINES TOL O VA PPELTE TIC TIRES TOV TAPUCTAGEDV:

) A=29(50° +0) so(130° - ) P B=w( o) (3 o)

A=

10. Na anodeifete 01 og kG0e tpiywve ABT woyven:
A B+TI
a) npA =np(B+T) B) owv—-=mn—;




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. YITOAOYLOTLKEC OLOKNOELG
1. Na vnoloyicete TOUG TPLYOVOPETPIKOLG d-
pipovE TOV YOVIOV:
@) 960°  B) 870°

y) 2115 §) 1770°

2. No vnoloYIOETE TOVG TPLYMVOUETPLKOVS O~
pLipovs TV yovidv:

191: 2?Ir 17n 67n
o —— B —F 7 3 8) —
3. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TAPUCTACEDV:
DA 4 6 "3 4
20 03T so T (_ 1)
L Rl e
f) B= Nu150° + ouv120° + o240°

ouv(—45°) + nu225° + nul20° + el 50°

4. Na Ppeite TIg TIHEG TOV TAPUCTACEMV:
19 27n 17n

ne - oLV - EQ
_ 6 4 3
WA= I e
anﬁ3ln +v2-o W«T - 20V Zgn
B B=
o 391r +V3-e 531': - 3:‘!(

5. Na Bpeite Tig TIHEG TOV TAPUCTATEWDV:
a) A = nu20° + ovv80° + cvv100° + nu200°

_ Mul0° —nu320°

P B= Nu220° — ouv80°
nui30° o o o
) I'= o + o140° + ep160° - g1 10

8) A =mnp20°  nul60° — ovv200° - nu70°

6. Aivetat 6tu

T Vi+1

O'UV?= 2

No vrtoloyicete:
@) TOLG GAAOUG TPLY®VOUETPIKOVG ap1BHovg g

oviag —
Y Q 5 b
B) toug TpLY@VOpETPIKOLS aplBROVG TV YOVIDV:

B. YNOAOYLOUOG MOPACTACEWV UE UETUBANTEG

7. T OAeg TIG EMITPETOUEVES TIHEG TOV X VO
anodeifere OTL Ol TOPUKATO TMAPUCTACELS £)XOLV
otabepn Tiun.

np.(—lB—n - x) -cn)v(&+ x)

2 2

nu (_l?_n + x) uv(—23—n — x)
2 2

a)

B) nu(St +x) -cuv(%"—-i—x) +
+ ouv(6m — X) - MU (—%‘- + x)
8. Na Bpeite TIg TIHEG TOV TAPACTACEDOV:

np(%’i - 9) UV(%-F 0) -ep(2lm — 0)

% 25n Sn
oLV —2—+6 10} 7—9 -ouv(33n + 6)

nu(ﬂ,%er) -m)v(161|:—(o)-0'(p(—l;—n+ u)>

& cuv(igf- — n)) m)v(%n— - u)) -op(—w — 28m)

9. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TAPACTACEDV:

a) ecp(£+6) -scp(%—(-))
B) ow? (— - 9) +covz(%— 0)

s n 3n
Y) cmv(§ - 6) ~ecp<T + 9) + (mv(? + 9)
10. No Bpsi'ce T1C TINEC TOV TAPACTAGEDV:

) nu(70° —
nu(20° + )

B) nu?(40° — x) —ep(25° — x) - e9(115° — x) +
+nu?(x + 50°)

+ €0(290° + x)

11. T TIG ERNTPEMOPEVES TIHES TOV X VO ATTODEI-
Eete OTL M) mapdoTaoN:

ouv(25T — x) - nu <]—;£ + x)

1 — ovv ﬁ—x
2

I. TPLYWVOUETPLKOL ApLOUOL YWVLWV TPLYWVOU

A=mu(n—x) -

gxel otabepn Tun.

12. Av A, B ko T sivan yovisg tpryévov ABT, va
UTOAOYIGETE TIG TUHEG TWV EMOPEVAIV TRAPUCTACEDV:

o) K=cuwA ep(B+T)+nuB+1I)

B+T

2
) M=npA - -mu(B+T) - cuvA - cuv(B + 1)
A B+T

A B+T
d) N—nuz ow—sy +0‘uv2 =

_ A B+T
By A= UUV2 o >

13. Av A, B xat T sivar yovieg tpryévou ABT, va
amodeifete Ot
o) A+2B+T)+muB=20
By oww(2A+B+T)—ocuww(B+T) =0
vy MZA+2B+TI) +nul’ =0

A+B+2I r

8) ovv 3 5

——

'



14. Av A, B ka1 T givon yoviec tprydvou ABT, va
anodeifete OTL

ﬂ) np% —owl =0

A. Zuvduaotikd Bépato

15. Aivetar mpoe = %

omov @ 1) o&gia yovia mov

oyNUoTiCETAL e KOPLOT

10 onpeio A tng gubeiag

¢ Tov Simhavol oyfua-

10¢. Na Bpeite:

) TO CUVNRITOVO TNG YWVIUG @,

f) tonpitovoxaitoouvnuitovo tovyovidvO Kol ®
TOL GYNUATOG. (T.6. - 20 Oéua)

, , 3n ;
16. Alvetor yovia x, pewt < X < =TTy onoia
Lo vEL:

151];1(%t - x) ~ouv(TR — x) — 4cuv(77n+x) =12

No vrokoyioete:
a) TOUG TPLY®VopETpikoLs ap1Buobe tng yoviag X,
B} v Ty tng nepdcTacnc:

cuv (ﬁ + x) + 2ouv(17m + x)
A= 2

N 1n 17

17.0) Na anodeitete tnv TavtdTn IO
npo nue 2

+ =
l+owe 1—ocuvwe nNuo
B) Avioyvelomt np% == ——'2;\/5 , VoL uTTOAOYioE-
T
T€ 70 WV
y) Na anodei&ete otL:
X L3
NH g k¢ '
1 +¢:>'uv£ = 1 — oo
8 8
e el
_— 8 =8V2
3n 3n
1+ GUVT 1 - O'UV-—8—

18. Aivetar yovia X yua TV onoia 1oyvEL OTL:

wn(F-) e (s ) -3

a) Na Bpeite:
i) ta cuv(% — x) Kot np(x + %),

ii) o np(‘”Tn-cuv(MTnnL x> +x).

B) AvemumAéovioyvel ot |12x — 7n| < 3m, va Bpei-

TE TO CLV 5—n—)(
6 .

——
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9° @YAANO EPTAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.4 OL TPLYWVOMETPLKEG CUVOPTNOELG

ONOMATENQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na 03E0A0ETE TIS YPUPIKES TAPAGTAGELS TOV GUVAPTIGEMV:
a) f(x)=—nux B) g(x) = —ovwx

2. No oyedracete tn YPUQIKT TEPAGTAGT TG CLVAPTNCNG:
f(x) = ovvx +2

3. No oyedraoee 610 id10 ovoTNRA AEOVOV TIS YPAPIKEG TAPACTAGELS TMV CUVAPTTCEWYV:
a) fij(x) =2npx kan f(x) = qux e 0 < x < 2=n
B) gi1(x) = ovv2x kot g2(x) = ocvvx Yo 0 < x < 2m
¥) hy(x) = 3nu2x ke hy(x) = px e 0 < x < 2z

4. Aiveran 1) ouvaptnon f(x) = 4 + 2nu3x.
a) Na Ppeite tnv nepiodo tng f.
B) Na Bpeite tn péyretn Kar Ty eAdytetn T g f.
Y) Na oyedriasete ) ypoiki tapastact g f yie 0 < x < 2.

5. Aivovtan o1 suvaptioais f (x) = ovv(2x) ka g(x) = ouv (2x - %)
) Na ppeite an6 nowa petatomon g Cp npoxivnrer iy C,.
B) Na oyeddoete tig Cr kan C, o0 idro sbotnpa agovov.

6. Na Bpeite 1o nedio opropod ko TNy mePiodo Kol va KAVETE TIS YPAPIKEG TUAPAGTAGELS TOV

GUVUPTIGEMV:
X
a) f(x) = ep2x B) &(x) =00
7. H ovvaptnon f(x) = a + B - nu{®x), pe p > 0, £ye1 neptodo 4, péyiotn TR to 5 Ko 1

, P . 5 5 n 7
YPUPIKT] THS TUPAGTACT] SIEPYETEL ANO TO CNUELO A(—i , 3) "

a) Na ppeite tovg apBpovs o, a xar B.
B) Na oyedacete ™ ypagiki) rapdotacn s f e 0 < x < 4m,

8. Na anodzsiEete 0T 1) ouvapmon f(x) = qu8x + |ovvex| eivan neproduci) pe nepiodo T = g- .

9. Na e&etaoete av kabepio and TIC TOPAKAT® GLVAPTNOELS EIVaL APTIA T) TEPLTTT:
a) f(x) = ovvx + nqu’x B) g(x)=epx — x - ovvx

10. a) Avioyver % <Xp <X < % , V& GLYKPiVETE TOVG apiBpove:

[NY 3—ﬂ:+x KOl ovv 3ﬂz—!—x
2 1 3 2

B) Avxe [—;—, %] , V0. LOGETE TNV AVIGMGT 6UVEX < GLV (2x + %) s




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. Nepiodog — Tuppetpieg — Movortovia
1. Na anodeiete 6T N cuvapTnON:
@) f(x)=nu2x + epx éxe1 nepiodo T = n

B) f(x)=2nu8x — 3ovvdx £xel nepiodo T = %

2. Na gketdoete av kabepio amd TIg TOPAKATO
CUVAPTNOELG Eival APTLO 1) TEPLTTT:
a) f(x)=2nux —epx
B) f(x)=ovvx — x|
X — GUVX
1 1K= TH; + cvvx
8) f(x) =ovvx — |nux|
g) f(x) =nux — ovvx
ot) f(X) = nux — €px + X - CLVX

3. @) Na ypayete T povotovia g cuvaptn-
ong f(x) = ocvvx 6tav x € [0, 2x).
B) No ovykpivete TOVG TPLY®VOUETPIKOLG aptd-
HOUG Tov akoiovbovv:

2 T
i) ouv§ Kat O'UVT
ii) cwv—77r Kol UV~

10 10

iii) cuvﬁ Kai cvvl—h
12 12

iv) cuv o] Kol GUV—o
5 35
4. a) Na ypayete T HOVOTOVia THG GLUVEPTNONS:

f(x) =nux Smavx € [0, 2n]

B) Na ovykpivete tovg aptbuovg:

5 T 291
i) s xat H——

i) D ko
12 12

iii) nu—6— Kat nun—n
5 10
iv) nul7£ Kat num—"
4 8
5. @) Na dwatalete and tov pikpoOTEPO GTOV
PEYAADTEPO TOVG TAPAKATO apLBpovs:

oW, ocwr xam ouvﬂ
6’ 4 10
B) Avi < x; <X; < £ , V0L GLYKPLVETE TOLG ap1b-

; 2
pouvg:

n T
wE ) ww w(ios)
(T.6. - 20 Ocua)
.. T ,
6. Avioyder 3 <K <X < 3 Vo ovrKpivete

toug ap1Bpovg:
@) npdx; Ko muédx;
B) ouvdx; kol ouvdx;

¥) ep2— Kot a(pﬂizx2
1\’.—4)(1 4)(‘:
3) o —p - Kat c(p—-z-w—

B. Juvaptiosic the popdnc f(x)=pnu{wx)+c

7. Aivetar i suvaptnon f(x) = 4nu2x.

a) NaBpeite tmvrepiodo T, tn péyrotn Tiun M xau
v erdytomn T pong f.

B) No oyedidoete TN YpaQLKN ToPAOTACT TNG OL-
vaptnong fywe 0 < x < 2m.

8. Aivetar 1 ouvaptnon:

£(x) = —;—cuv2x, x € R

o) ITow givor ) p€ylo Ko ol 1 EAAYLOTN TN
¢ ouvaptnong; [lowa givar p tepiodog g f;
B) No oyedidoete ) ypaikn napactacn g f oe
drdotTnua TAGTOVG Hiag TEPLOBOV.
v) No g€etdoete av 1 CLVAPTNON PTOPEL VO TAPEL
v Tuf 1. Naa1tioAoynoete TNV andavinomn cag.
(T.0. - 20 Ocpa)

9. Aivetai 1 suvaptnon:
f(x) = —3ouvv2x,

a) No Bpeite tnv nepiodo, Tn HEYLOTN KO TNV EAG-
yot tpn e f.

B) No copunAnpOOETE TOV TAPUKATO TIVAKA KL VL
ToPacTNOETE YPpaPiKa v f og didotnua piag
nePLOSOL.

x € R

3n
— | =

X 0 ;

Al
wla

(T.0. - 20 Ocua)
10. Aivetar m ovvaptnon f(x) = — an%.
a) NaBpeite tnvrepiodo T, péyrotn tipn M kat
™y eldyiotn Tipn png £
B) No oyedlaoets T YpaPIKT TAPACTACT TG GL-
vapmong f yue 0 < x < 4m.

11. Aivetor n ovvaptnon f(x) = 2nu2x — 3.

a) NaBpeite v repiodo T, tn péyrom Tiun M xou
v gAaytot T p e f.

B) No oyxedidoete ™ YpAPIKN TOPASTACT TNG OL-
vaptnong fyie —n < x < 27,

12. No Bpeite 11 e£1006ELS TOV ETOUEVOV T|UL-
TOVOELOMV KAPTUADV:

S0

——
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13. Aivovtal o1 CUVaPINOELS:
f(x) =2nux «kar g(x)= Znu(x - %) +3

a) Nao Bpeite and noeg petatonioeg g Cr £xet
npokiyel N Cy.
B) Na oyedidoete ™ Cq.

14. Na oyedidoete 11 YPUQIKES TUPUCTACELS
TOV GUVAPTHCEWV:

a) f(x) = [npx| B) g(x) = |ovvx|

15. No oyeduioete T YpugiKn napactaoT g
cuvaptnong:
f(x) = nu/x|

r. NpoBAiuata

16. Eva copa xpépstat
pe éve eAatipro and 10
Tafavt Kau anéyel and 1o
£dagpog 1,5m. Otav To chua
upyilel va extehel TahavTo-
on (va avePokatePaiver), To
Oyog tov {og m) and To
TaTOpa iva:

h(t) =1,540,5 nu2t
omov t 0 xpdvog oe devte-
POAERTOL.

a) No PBpeite ™ dwgpopd

AVAUESTH GTO PEYIOTO KOl GTO EAQYLIOTO VYOC.
f) Na Bpeite v nepiodo g Tohaviwonc.
¥) Na KGVeTe TN YPUQLKT) TaplGTacT) THG CUVAPTT-

ong tov vyoug h yie 0 <t < 2m.

17. Eva copa kiveita oe GEova kar 1 Béon tov
TAV® OE QLTOV TN YPOVIKT] GTIYUT t (o€ devtepo-
Aenta) diveTal amd Tn cuVaPTNoN:

x(t) = 5nu1‘2t— pet>0

a) No Bpeite T p€yrotn KoL TNV EAGYLIOTN TUN TG
ovvaptnong x(t).

B) Na Bpeite néc0 anéyovv ot Oéoerg mov Ppioke-

2,

3 S

v) Na anodeiéete OTL TIG XPOVIKES GTIYUEG to KOl
to + 4 10 chpa Ppioketar otnyv idwo OEom.

8) Na oyedidoete ) Ypo@IKn TapAoTACT TNG GL-
vapmmong x(t) yua t € [0, 8].

TOULTO COUA TIG Y POVIKEG CTIYUES ]—31 sKat

A. MpoobLopLopdg MapaAUETPWY
18. Hovvaptnon f(x) = a - nu(wx) éxet nepiodo
T = 6m xat n ypa@ikn TG napdotact SiEpyetat and
70 OMpELO A(%, I).
@) Na Bpeite Toug aptbuoig o kot a.
f) Na Bpeite  péyrot tipi M kat v eAdyiot
i pme £
7) No oyediaocete T ypagikn tapactacn g f o
drdotnpa piag teplodov.

19. H ouvvapton f (x) = a — 3ovv(Px) éxer mepi-
0d0T = 2Tnlca1 woyver ot f <—1—%E) +f (2_g£> =8.

a) Na Bpeite Toug apBpovg a ko P.
B) Na oyedrdoere ) ypagikn napactacn e f.

20. H ovvéptnon:
f(x):u-nu%—l—B pea >0
£xel pEy1otn Tipn 2 ki Adyioty tipn — 4.
@) Na Bpeite Toug aprbBpois o kat B.
B) Na Bpeite tnv nepiodo g £
v) Na oyeddoete T ypogikn mapdotoon g
via — 41 < x < 4.
21. H ovvaptnon:
f(x)=a+p- -ouov(ex) puef <0
£xel mepiodo T = m, péyron Tun S KAt 1 ypagiki

, ; ; ; T
¢ Tapaotact diEpyetar and To onueio A <€ j 2).

o) Na Bpeite Tovg apibpovs o, o kot p.
B) Na oysdidoete m ypagikn napactacn g f
yio — 1t < x < 2m,

E. Juvbuaotika Oépata

22. Aivetar m cuvaptnon:
T
f(x) =nu(r —3x) + cuv(j — 3x)

omov x € R.
o) Nuo arodeifete otu

f(x)} = 2nu3x
#) Na oyedioste Tn YpaQIKn neplotecn g ou-
vaptnong f. (T.0. - 20 Oéua)

23. Aivetar | cuvaptnon:

f();) = guv (N}ET_X) + 31-"1 (,1_3%)

a) No arhonoioete tov tono ¢ f.

B) No Bpeite tnvnepiodo T, n peyrotn tipn M ko
mv eddyiotn tipn pong f.

¥) Na oyedidoete tn ypagikn napdotacn mg f
yw —4n < x < 47,

24. H ypagikf napldotoon TG GLVEPTHONG:
f(x) =nu(llr — 3x) — ouv<3 (-7:21[. + x)) +B

SiEpyetar amo to onueio A (%, 2).

——
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«) Na arhomoinoegte Tov TONO NG cuvaptnong f.

P) Na Ppeite Tov apBuod B.

v) Na pBpeite v nepiodo T, Tn peyiotn tiun M kot
mv edayiotn Tipn potng £

8) Na oyedidcete T ypaeikn napdotacn g f
vio 0 < x < 2nm.

25, Aivetar n oovaptnon f: R — R vy v

onoiQ LoYVEL
H(x)+f(—x) =4nu3x yoxabex e R
a) Na Bpeite 1o £(0).
) Na Ppeite tov tono g L.
7) Na oyebidoete 1 ypagikn nepactacn g f
v 0 < x < 2m.

26. Aivetar n cuvapmon f: P%, %] — R pe:

f(x) = 8x° +2m.1%

@) Nao e&etdoete av n f elvon dptia ) TepLeTn.
B) Na peretnoete tnv f @g Tpog T povotovia.
y) Nao Bpeite ta akpotata g f.
8) Na Licete v aviowon f(x) < 2.
27. Aivetar n ovvaptnon f: R — R pe:
f(x) = 3ouvx — 2x°
@) No efetaoete av n f eivar dptia ) meprrTy.
B) Na Bpeite tn povotovia tng f oe kabéva and ta
Buotiuara [~ 2, 0] xa [0, 7.
WoTHHAT |~ > Kot 3

1) No anodeifete 6t 1 f éxel péyioto 1o 3.

%) Avioyver o 0<a <P < %, va anodeifete
otL:

ouvp —ouve 2
——e——————— < —

p? —a? 3

28. Aivetal 1 cuvdptnon:
X + a, av — 5<x< -2
f(x) = { owv(nx), av —2<x<2

—X4+3, av2<x<5

To onuele g ypupikng napiotacns g f pe
tetpnuéveg — 4 xat — 1 gxouv v id1a teTaypévT).
a) No anodetéete oT1 o = 3.

P) No oyediaoete ™ ypupikn napaotactn g f.
v) Na g€etdoete av n f eival dpua 1 tepro.

6) No Bpeite o axpotata g f.

29. Aivewn tpiyovo ABT pe B, T e (0., 1).

Iaytovv ta e€ng: :

nuB — cuvB = %—i Kol
9cl” — 2epl’ = 3
@) Na Bpeite v epB ko v el

B) Na cuykpivets Tic yovies B km % :

Y) No arodeifere ot o tpiyovo ABI givar ofv-
YOV10.

30. Aivetor n ouvéptnon £ (x) = [nux| + |ouvx|.

a) Na Bpeite tig nipég £(0) ko f (%)

B) Na efetdoete av n f elval aptia 1 mepittn.
v) Na anodeifete 611 ) f elvan meprodikn ps nepi-

L
60T =—.
odo >

6) Na amodeifete 0T 1 f £l ehdyloto 0 1 Kot
néY1oTo T0 V2.

31. Aivetal 1 covéptnon:
f(x) = [nux| - nux
a) Na arnodeifete ot n f £xe1 nepiodo 2m.

B) Na Bpeite tqv riun (%)

v) No arodeifete oTu

() =15

9) Av0 < x < 2r, va ypayete tov om0 g f ympig
10 ovpPoro Tng amdiutng TIUNAG.

g£) Na oyedidoete ™ ypagikn raphotacn g f
yie 0 < x < 4m.

——
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10° ®OYANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.5 BAOLKEG TPLYWVOUETPLKEG EELOWOELG
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na rooete 115 eElonoeig:

1
@ npx = B) Inux-5=0

2. Na Avozete 115 eEromo81s:

@ V2-ouvx—-1=0 B) 3ouvx +4=10
3. Na hisete 115 eilodoaig:
a) gpx =1 B) V3-spx—1=0
4. Na Ppeite Tig Aveeig TV eElo®@osmV:
a) nqux =20 B) ovvx =0 y) nux =1
) ocvvx=1 g) npx = —1 61) ouvvx = —1

5. Na Aboete Tig sE1000EIG:

a) 61|p(2x—%)—3=0 B) Guv(x—;)—anv(x+%)=0

6. No Aboete 115 eElo®ozig:

a) €p3x = s(p(x - %) B) oco2x — oq)(x - %) =0

7. Na Aoegte 115 eodoeic:

V2 B) ovv2x + ovv (x - E) =0
a) Mpx = — 5 3
n
Y) mp(x — 7) +opx =0
8. Na Locete 115 eEioqoeis:

o) np(lx—g—) =cuv(x+%> B) £(p2x—0'q)(%—x) =0

9. Na Aboete v ekicwon:

np(Zx -%) + cnv(%+x) =0

10. Na Abocte TV ebicwon;
2npx - ovvx — 1 = 2ouvx — npx

11. Na Lveete ™y céicwon;:

X - £€0X = 1 4+ guvx
nx - &@ +cuvx




12.Na Moete v eblowon:
nux—\/i-cmvxz()

13. Nu Mozte 115 e€lomozig:
a) 4ouvix +8qux —7 =0 B) V3 nqux + 2npx - ovvx — /3 - ouvix = 0

14. Na Lboste v eicwon nux = np (% - x) ato hdetnpa (—m, m).

——
N
| —



B. AZKHZEIZ A AYZH

A. Elowoslg yia eunédwon
1. Nu Aboete T1g eEloGoEalc:

1 V3
0) nux—? B covx—T
1) g9x = /3 8) oopx =1
g) nux:—ﬁ o1) crwx:—ﬁ
2 2
O epx=—1 1) oex = —+/3

2. Na LMboete 11¢ eEiohoeig:
a) 2ovvx—1=0 By 2ux —5=0

Y) 2v3 - cwvx+3=0 &) V2-mqux—-1=0
£) V3iepx+1=0 o1t) V3-0px—3=0

0 4npx+8=2 n \/§'0'(PX+7:2
3 3
3. Na AMosete Ti¢ eélodoetc:
a) quix=0 B cuv(x — %) =0

0] np(x+%)=1 8) ouv(x+%):1

£) nu(2x+£):—1 ot1) 00\!(%—2)() =-1

3

4. Ecto yovia X yio. TNV onoia toybovv:

%<x<n kot Mu(r—x) —nup(t+x)=1

a) Na arodeifete OTL Nux = %

p) Na Bpeite ) yovia x. (T.6. - 20 Oipa)

5. Na Adoete Tig eiohosels:
b
) (npx-—1) -cmv(?f x) =0
B) (2ouvx+ 1)(epx —1) =0

N (V2 -oovx+ Dnux —v3) =0
3) (2v3-mux+3)(2ouvx ++vS) =0

6. Na Adoete Tig enopeveg eEL0OGELC:
T
) np(x + 4) +nu(x = ?) 0

B) GDV(Zx + %) o+ cuv(x +%) =

Y) ew(x+%) +a(p(x—%) =0

n 2n
9) cgo(x +E> +csq><x +T) =0
7. Na Aboete Tig eéiodoeig

a) GL‘N(QX—%) -np(—;*x) =0

B) ecp(%-x) —cr(p(2x+%) =0

S

Y) nux+cuv(—g-+x) =0
8) ouv (2x %) (x - —) =0
£) € ( - 2x ) (——l—x) =0

8. Na Aboete 11¢ eiohosig:

a) npx+a(p'%[-o'wx =0

B) ovvx — s«p% “nux =0

9. Na Aboere xabepio amd tig endpeveg €i-
TAOCELS OTO DIACTIUO TOL SiveTal:

a) 2np (x —%) =1 o7o (0, 27)

B) 2cuv(2x .l

6)+\/§:00'ro(—n,rt)

Y) ﬁ-mp(x—%) =1oto (—m, 2n)

8 V3 cs<p(2x +%) +3 =000 (0, 27)

B. Napayovtonoinon — TPlYWVOUETPLKES TAUTOTNTES

10. Na Aboete 1i¢ eElo@oels:
1) 2NuX - GUVPX = — NUX - GLVX
f) 2nux - ovvx — 1 = ouvx — 2nux
) V3onpx-eex — 1 =nux — 3 -gpx
8) opx - ouvx + 1 = cuvX + oQX
£) 2v/3 - Mux - ouvx — 6ouvx = 3 — /3 - qux

11. Na Aooete 116 e€looelg:
, S 1 ('}
@) X = My (x 4)
B) mu’x = ouv?3x
1) X = Nux - ouv’x
) 2(1 — ouvx)(1 + cvvx) +nux =0

2

12. Na Adoete t1¢ eE1o00ELG:
@) 8nu?x + 2nux — 3 =0 oo (0, m)

B) 6ovv’x + /3 - ouvx — 3 = 0 610 (%, 32—n)
13. Na Moete T1g eElodoeig:
@) 3e0x =2v3-nux  B) 20vvx - ogx =3

1) V2-ouvx —opx =0 8) Mux - CLVX = EQX

14. Na Moete 1ig eEiomoelg:

@) CGLUVX — EQX =

oLvx
GULVX

= )
B e o
Y =0
3 - =

) v OUVE EPX
1

€) MUX + ovvX = —mlx p—

15. Aivetol n maplotaon:
A= nux

1 — ovvx

o) No anodeifete 0L A = 1 + ouvx,

pex #2xn, x€Z

——

'




2

LR i0"ro da-
— OLVX 2

(T1.0. - 20 Ocua)

B) Nalooete v eEicoon ]
otpa (0, 2x).

16. o) Na anodei&ete OTL:

wx  ex 2
1 — cvvx

1 +ouvx  mux
Omov X # Kkm, k € Z.
B) Na Moete v e€icwon:

NpX x4
1 — ouvvx

l1+ovvx /3
(T.0. - 20 Ospa)
17. No Moete 11g eElo0oelg:
0) 2np*x = 3jnux| +1=0
B) £9*x —dep’x +3 =0
¥) 2nu’x — |ouvx| - 1 =0
8) 3ep’x —op*x+2=0

18. Na Avoete Ti¢ e€iohoeig:
2

@) V3 nuix — 2npx - ouvx — V3 - ouvx = 0

B) nux + nuZx - ouvx — 3nux - suv?x — 3ovv’x =10
¥) 2nu2x+(1—v/3)-nux - oovx+(1—v3)-ouv’x = 1
8) 2nu’x + —2%3 “MuX - ovvx = 1

£) 2nu2x — V12 - nux - ouvx + dovv?x = 1
1 23
3

61) ——
oLVX

QX =2

I. ZUvOetec ELOWOELC
19. Na AMoete v ekicwon:

louvx — 1] — [Sovvx + 5| = — 1

20. Av woydel Otu

n 243
LTI

y n
@) Vi VROAOYICETE TO GUVE,

B) va Aboete v e€icwon:
2+V3
X = — ————

21. Na Aboete 116 eElohoeig:

3n T
a) ovv<x+T) +3nu(§—x) =-2

)] np(Zx +15t—) +np(isn——2x) -1

22. No Avoete v ekicwon:
2NUX - GUVX + NUX + GUVX — 2nu’x = —2

23. Na Mioete v ekicoon:

MUX + CLVX + EQPX =

+ oQXx
MUX  OLVX

24. No Moete v eéicwon:

3ouv’x — qpu’x —epx = 0

25. Na LMioete Ty ebiowon:

np.3x +owtx =1

A. TuvbuoaoTtikd Osuata
26. Avetar ) cuvaptnon:
f(x) =2nux +1,

x€R

a) No Bpeite Tn HEYIOTN KO TNV EAGYLTTN TIUN TNG
ouvaptnong f.

p) T mora Tipn) Tou x € [0, 2n] n ouvvaptnon no-
pouGLalEl HEYLOTN TIUN; (T.0. - 20 Oua)

27. Aivetor i cuvaptnon:

nx + V3 - ouv’x

f =
() THX - CLVX

#) No Ppeite 1o nedio opropov g f.

f) Na egetaoete av n ypagpixn nopdotacn g
TEPVEL TOUG (GEOVES XX Kal y'y.

1) Na Moete v ebicoon f(x) = 1 + /3.

28. Alvetal n cuvaptnon:
1 + ogx
f(x) =——
(x) 1 +egpx
@) Na Bpeite To medio opiopov g f.
By Na Avoete Ty eicwon:
f2(x) = V3 - f(x)
29. Aivetar 1 ouvaptnon:
f(x) = (u*x + ouv*x)(epx + ()'(px)2
a) No Bpeite to medio opiopov g f.
B) Na arnodeibete 611 f(X) = £9?x + o@>x.
v) Naarodei&ete 6tin féxe ehdyiot Tipn 1o 2 Kot
va Bpeite Yo mowa x 1 f maipvel Ty T auty.
8) Na Aooete v g€icwon:
2f (x) - ovvx — 1 = 2ouvx — f(x)

30. Atvetor n ouvaptnon f(x) = %‘;ﬂ
a) No Bpeite To nedio opiopov g f.

B) Avnypapikn nopdotacn e fdiEpyetar and o
onueio A <20Tn’ —13~f)~> va Bpeite Tov aptOpo a.
v) T v Tipn tov o mov Bprikate:
i) vo g€etaoete av n f elval aptia | mepreen,
i) va Aboete v e€icwon f(x) = a.

31. Aivetar n cuvapnon:

£(t) = —2np"7‘+2,

a) Na Bpeite tnv nepiodo g f.
B) Na Bpeite Tn pEYI0TN KAL THY EAAYLOTN TIUA TNG,
KOG kat T1g TYEG ToL ty1a Tig omoieg 1 f maipver
TIG TIHEG QUTEG.
v) Na KoTaokevaoete TN Ypapikn tapactacn tng f.
(T.0. - 40 Gcua)

te [0, 4]

32. Aivovrai o1 GuvapTtioELG:

f(x) = 3ouwv (2—;E- - 4x) +npu(2im + 4x)  xou

——

'



g(x) =np (% - 2x) — ouv(37t — 2x)

a) Na amAOTOIGETE TOVG TOTOLG TMV CLUVAPTNOE-
ov f kot g.

B) Na Bpeite tn péyrom Tiun e £, kabbg kot yia
7Ol X TOEPVEL TNV TIUN QUTT.

v) Na Bpeite tnv ehdyiotn Tun g g, kabog kat
Y10 TOLQ X TTAIPVEL TNV TIUT QUTN.

0) Noa oyediaoerte T1g Ypa@ikég mapuotdoels v f

KOl g 670 S1doTnpa [— %, %]

€) Na Moete v e€icwon:
f(x)+g(x) =0

33. X0 endpevo oyxfpa divetar n Ypoeikn tapd-
GTACY TNG CVVAPTNOTG:
f(x) = o nu(wx)
HE TOPUUETPOLG O, @ > 0.

SSES——

Na Bpeite:

a) tnv mepiodo tng ovvaptnong f,

B) toug apBpolc a kat ,

Y) Ttoug apiBuovs k € R yia Tovg omoiovg 1 e&iowr
on f(x) = x £xel povadikn Abomn oto dtaoTnue

n ; " ;
[0, 7) KU1 0Tn oLvEXELR va ADoETe TV e€lono

avT. (T.6. - 40 Oim)

34. Aivetor n) ovvéptnon:
f(x) =2nu3x+1, x€R
a) No Bpeite Tnv nepiodo T kar 1 pEyoTn Ty
g f.
B) Zto mapaxkdtom oynue divetol N yYpagikn mopd-
GTOOT) TNG CLVAPTNONG:
g(x) =a-nu(x)+y, xeR

i) Na npocdiopiocete 10 a, B, .
ii) Moo =-2,B=1xay=1 valrocete my
egiowon f(x) = g(x) oto ddotnpa [0, ).
(T.0. - 40 Ocua)

35. Aivetol n ouvdptnon:
f(x) = o+ 1| - nu(Prx)

pea € R ka1 B > 0, n omoia £xet péyrotn Tiun 3 kar
nepiodo 4.
o) Na arodei&ete Ot

(e=2Ma=-4) xu B:%
()] l“laa=2m1|3=%:

i) va Adoete v e&iowon f(x) = 3,
ii) vo oyedldoete ™ YPUPIKN TAPACTACT TG
ovvaptnong f oto ddotnpa [0, 8.
(T.0. - 40 Ocua)

36. Aiveto  eficwon:
X — 2(nuo + sovo)x + 4npe + 2eove — 3 =0 (1)
HE AYVOOTO TOV X.

a) Na arodeifete o1 1 ekicwon (1) éxel npayuo-
TIKEG pileg yio OMOWBNTOTE TILT| TOL ©.

B) Av xq, x; givan o1 pileg tng ekicwong (1), va
Bpeite vio moleg TLPEG TOU @ 1oy vEL OTU

| + 1 5

X1 X2 X1X2

37. H 6eppoxpasio piag teproyng, ot fabpovg
Kehoiov (°C), katd t didpkela evOg E1KOCITETPQ-
®pov JiveTal Katd TPOcEYYION ULd T GuVApTNoN:

f(t) = —800v%+4 ped <t <24

(t 0 xpOVvOG GE DPEC).

a) No Bpeite tn péyiomn kar tnv ehayiotn Beppo-
Kpuoia Kotd tn S13pKELd TOV ELKOCLTETPUMPOL.

f) No Bpeite Tig gpovikés oTLYHES TOY 1) BeppoKpa-
oia eivan iom pe 0°C.

v) Nu nopoctioete ypagikd v f yia t € [0, 24].

6) No Ppeite, pe ™ Ponbewa g ypapixng tapa-
o1a0Mg, noTe N Beppokpocia eival Tdve and
0°C. (T.0. - 40 Oépa)

38. H Akikn xar n ABnva Sracxeddlovv ot
poda tou Aovve napk. H andotacn, oe pétpa, Tov

KaBiopatog tovg and 1o £80(0og TN LPOVIKN GTLYUN

ts divetar and TN cvvapInon:

mt
30°

a) Na Bpeite 10 ELAY16TO KA1 TO HEYIGTO VYOG GTO
Omoi0 QTAVEL TO KABLoHA, KABDS KAt TIG OTUYRES
Katd T onoieg To kdbiopa Bpicketar 610 eNd-
Y1OTO KOl 670 pEYLoTO HYOS.

By Na vroloyicete Tnv axtiva g poduc.

v) No Bpeite tnv nepiodo tngkivnong, Snhadn tov
xpOvo atov onoio 1 poda olokAnpmver pia ne
protpogR. [Tdcoug yOpoug £kavay o1 §0o ik
o710 dactnpa and 0 éog 180s;

8) No petogépete omnv KOAAL oOg TOV Tivaka T-
HOV KUl TO GUGTNIA GUVIETUYHEVOV MOV divo-
VIUL TOPUKATE KL
i) va cuumAnpacete Tov Tivakae TILOV TG G-

vaptnong Tov vyoug ht):

h(t) =8+ 6mp 0<t< 180

t o |[15]30 45|60 |75 %
h(t)

——

'




i) vo oyediioete 6TO GUOGTNUG CUVTETOYUEVOY
TO TUNUE TNG YPAPIKNG TAPACTUCT G TNG GV
vaptnong h(t) pe 0 <t < 90.

v Yo h (m)

17— ] 7T
LIRS A
1o AL
13+ | i I T -

(NN SO W S WU WY AR S
|

i + i

e
0,0 5 10 15 20 25 30 35 40 45 50 55 60 65 70 75 80 85 90 95100

Xpovog t(5)
(T.6. - 4o Oéua)

39. Zto endpevo oynua divetar n ypagiky wo-
pACTUOT TT)g CLUVAPTNONG:
g(x) =ax +P
onov o kot f tpoypotikol aptfpol, kat tng cuvdp-
mong:

f(x) = p - nu(ox)
omov ® > 0 ko p > 0. Kot ot 8v0 cuvaptroelg &
youv nedio opiopot 10 R. Eniong iy f€xel péyroto 3.

(T T T T T T

ty;/i@
i) .
el N
J \VREFAY
N\ ; /

S,
T~

i
[ I ]
HE| i i T
1 i | tyi | R |

@) No anodeifete 60T1 p = 3 kot © = 2.
B) No Bpeite Ta o kot B.
7) No Bpeite ypagikd to tA00g TV Abcemv TG
gEicoong:
12x
INux — —— =
nu2x = 0

oto diaatnua [0, . (T.0. - 40 Oua)

40. Aivetar 1 covaptnon:

a i
f(x) = + -
(5] 1+ nux 1 —nux

1
ouvix

e v omoia woyvet f (— -g—) =f (%)

#) Na Bpeite to nedio opiopov g f.
) Na amodeiete OTL:

) a=5, ii) n feivar dpnia,
iii} ) f elval meprodkny pe mepiodo T = 7.
- n\ -
Y) Avoyvetr ot f (?) = 12, 161¢:

i) va anodeifete 6TL 0 = 2,
ii) va Adoete v e€icwon f(x) = 4.

——
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11° ®YANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.6 Tplywvopetpkoi aplOpol abpoicpatog ywviwv
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na vrohoyicere tovg Tpryovopetpikovs apripois:
a) nplos° B) £9825° 7) ouwvl5®

2.Na Bpette TIg TINEG TOV TOPACTACEDV:
a) A = ovv50° - 6uv20° + NuS0° - Nu20°
£080° + £¢160°
B e 1+ o10° - £920°

3. Na arhonoioste TV napactacn:

A= cuv(—z—+x> -cuv(%—x) + nu(s—:— x) -cnv(g+ x)

. 3n , .
4. Atvovtar oL YOVIES 0 Kot f, pe % <o<mkm r<P< T YW TIG OTOLEG LOYVEL MPa = 3

5 ; ; 5 g
ko £@f = —. Na Ppeite toug TprywvopeTpikovg apBpovg tng yoviag o — p.

12
, . n 1 1 1 i ;
5. Aivovian yovisg a, B, v € (0, H) pe €9 = —, £0f = — kor £¢y = —- . Na anodeifers ot
n 2 2 4 R 13
a) a<— )] u+B+7:?

P

suv(a — B) — oov(a+ B)

suva - cuvf = 2e9a - £9f.

6. Na anodeifete ot

7. No onodziere o0t e - €9 - e@(a — B) = €9 — 9P — e9(a — B).

8. No anodeitere otu

np(a+B) nu(e—PB)  nuB+y) mmB-vy)  aply+a)-np(y —a) 0
cuva + cuvh ouvp + cuvy GLVY + cuva B

9. Avieyver nu(a — B) = 0, va arodei&ete ot1 svv(a — 2B) = cuva.

10. Aivovton yovieg a, B, v # krn + %, K € Z, ywu Tic onoicg 1oyvel 6TL o+ P+ 7y =0. Na

anodeifete 01 £u + QP + €@y = £@u - ¢pP - €Y.

11. Lt kaBe pn opboydvio tpiywvo ABIT va arodeitete otu:
OUVA

———— =gpB - g’ - 1
ovvB - ouvll e

a)

B)aAaB+sBs£+s € =1
i I e R W




12. Av oz éva tpiynvo ABI weyvet:
ou(B-T) —ocuvA
2B =nul’

va anodeitete 011 To tpiywvo ABI civan opBoydvio pe vroteivovsa t BT

13. Na Avozete v géicoon:

N w

s+ ) -ms- )=

——
N
| —



B. AZKHZEIZ A AYZH

A. YIOAOYLOTIKEG AOKNOELG
1. Na Bpeite TiC TIPEG TOV TAPUGTACEMV:
a) Nuls° - ouv75° 4 ouvl5® - u75°

B) nu245° - ouv20° — oLV245° - Nu20°

) £970° — g40° 3) ep100° + £¢20°
1 +£¢70° - £@40° 1 — e0100° - £920°
2. Na Bpeite TIg TIHEG TOV TAPACTACEDV:
l,.) A: 3_7[ ?l.}_covﬂl.o’uv.l
L T 20 10
Sn n Sn 4r
B) B= nuﬁ . cn)vl—8 +cov-ﬁ—- cuvT
= S 30
Y) ha 1 —-& l . € _2£
o Bt

B. AtAomnoinon mopocTACEWV

4. No anhonmot\GETE TIG TUPUGTACELS:
aqn(—’;,£ — x) + €@ (67—7': - 2x)
on 6n
1- etp(~?—+ x) . sq)(Zx - T)
St T
) B= nu<—6—+x> ‘cov(x —?) 2k

+00v(% - x) mw(—;L e x)

o) A=

5. Aivovtor o1 mapactdoss:
A= np(% - 2x) . cuv(% - x) -

—nu(%+2x) -np(zTn-i-x)
KOl
B= cuv(%— x) ooovx+nu(x—%) - MEX

a) No arhornoinoete tnv napactaon A.

B) Na armodei&ete 611 | TN TG Tapdctaong B
eivar otabepn.

y) NaBpeite yia noteg Tipég TOL X 10X VELOTIA =B,

I. YmoAoylopoi TpLYWVOUETPLKWYV aplOpwyv

, , n
6. Aivovtal yovieg a ko B, pe — < o < T Kt

2
T<P< 3—;, Yl TIG omoieg LoYVEL NUO = 17 Ko
epp = % Na Bpeite Tovg TprymvopeTpikots apid-

pHovg TNg ymviag o + P.

7. T g yovieg o kat B ioyven

epla+P) =1 xm a(pa=%
Na Bpeite:
a) mv eeh,

T) ™ Gw(% - B)-

B) mvep(a —B),

; : T
8. Aivovtar yovieg a ko B, pe 0 < a < 5 Kal

b1 ; 3

£ < B < =, yia T1g omoieg toyvet:

wor ) ene-) -3
Kot
o) ou(p-3) -4

No vroloyicete TOUC TPLYOVOUETPIKOVS aptOpon;

@) nMpe xat nub, B nu(a +p+ %)

¥) O'UV((I - B —-1).
6
A. AtO6£L€N TPLYWVOUETPIKWV TOWWTOTATWV

9. No anodeifete o011
ouw(a + B) + ovv(a — B)
nu(a + B) — np(a — B)

B) ouwv(a +B) - cuv(a — B) = cvvia — nu’P

= opp

e +B) _ eoa +egP
mu(a—B)  eoa —eoB

Y)

) 2npa - ouvp — (e + B)
owv(a + B) + 2npa - nup

= ep(a —P)

) epu + B ovv(a + B)

ep(a+pB)  ouvva - cuvp

nua

o1) nu(a+P) —eoP - ouv(a + B) = ouvp

10. No anodeitete ot

a) np(a+p) - nu(a—B)+nuB+y) - nu(B-7)+
+np(y +a) -nu(y —a) =0

B) ouvv(a+B) nu(a—p)+ovv(B+y) nu(B—7)+
+ouwv(y+a) nuy—a)=0

) 1 +eopa - e 1+s<pB-e<pry+
oo(a—B) oo(B —7)
i 1 + e@y - ega _
ooy — )

E. TOLYWVOUETPLKEG TAUTOTNTEC UE OUVORKN

11. Av yu 1ig yovieg a, B# KTI+%, keZ,

wyvet np(a + B) = 2nu(a — B), vo anodei&ete oTL:
9) ega = 3ep

a(p(a+%)—£(p(ﬁ—i51£> _ 2eqB

l+e(p<a+15t—)~e¢<ﬁ—%£) ke

12. Av wxl’)elx+y=3Tn

a) (1 +epx)(1+ epy) = 2ex - ey
l-ocpx |—o
§) eX % _,
oOX oQy

p

, va arodei&ete OTL:

——

'



Z. MNpoodLoplopnoc ywviag

13. Aivovtar 800 yovieg a, B € (O, %) Yo Tig
OMO1iEG 1oYVOLV:

ouva — nuP

KoL €Qa =
ouwvP # nua L EQu p— P

Na anodeiéete 6TLa + B = %
5 . T\ _, )
14. Aivovtaryoviega, B € (0, 7) TETOLEG, (OTE
ot gga Kot e@P va eivar pileg tng eklowong:

- (V3+v6)x-v2=0

Na anodeitete 6Tra + B = %

H. Twvieg Tplywvou
15. Av ot éva tpiyovo ABI woyet:

2quB - nul — cuwA =1

va anodei&ete OTL TO TPIYWVO Eival LGOOKEAEG UE
Baon tnv mhevpa BI.

16. Z¢ ke un opBoydvio tpiyovo ABI v
anodeifete OtL:
np(B - T') + nuA
= gpB
® ouv(B —T') — cuwA d
owA + ouw(B —-T)
ow(B —T') — cuvA

] =B - gol’

0. AcKNOEL uE oxAuota
17. Gewpodpe 10 oploydvio tpiywvo ABT tov
OYNHOTOGC.

r

45° 4

A A B
Eivar A = 90° ko TaipVOLpE oMpelo A TG TAELPAG
AB, Gote ATA = 45°,
o) Na anodeitete Ot

_¥Y-B
=T
Y3 41
v3-1

18. =10 S imhavo oxnua r
1oy VoLV A= 90°, AB =4A, 0
AA =2\ xar AT = 3.

a) Na AMoete v e€icw- A
on: 2A

n b3

13 A 4\ B

B) Na cvykpivete TIg YoOVIEG ® KOl @.

B) Avioyvery =

- B, va Bpeite ™ yovio o.

EQQ - GUVPX — MUX =

l. ESLowoELg yia epnéSwon
19. No Avoete T1g eElom@oeis:

s
1] np(x -+ ?) = 2npx

B) 3cnv(x —%) =3 mux

20. Na Moete Vv ekicoon:
T
5. e Y —
V2 nu(x 4) + 2ovvx =0
oto ddotnua (0, 27).
21. Na Mioete 11g eElo0oEls:
b

) Zcuv(x+ 6) +Npx = 3np(x+%)

) —eopx- cuv(x +%) =
(s D) ow(c-3)

; ; T ; :
22. Aivetal yovia o € (—2—, 1[) TETOLN, MOOTE:

2V/5
nua = Tf
a) Na Bpeite T0o cuva Kat TV £¢a.
B) Na Aooete v ekicmon:
ep(x+a)=3

K. 20vOetec e€loWoELg

23. Na AMoete Tig eE16DOOELG:
@) OULVX - NU2X - GUVAX+TUX - GUV2X - cLUVAX =TMu3X

B) MusSx = cw(g + 2x) - owv(m + 3x)

24. No Moete TIg ENOUEVES EELODOELG:

a) cw(Zx - %) -crvv(-;t— - x) -

(e 3) (3 ) =~

25. No Avoete 11g eEl6DOOELG:

1 V3 1

a) 7ouvx — Tnux =

B nplst--# EPX - cmv% =i

A. Zuvbuaotika Opata

26. a) Na anodeiiete ot

ouv(a + B) - ouv(a — B) = owvla — nu’p
B Na Aboete v egicmon:

ouv?6x — ouv3x = uldx — npx
27. Ot npaypotixoi aplpot:
X1, X2 € R* — {m+%—, K€ Z}

eivar pileg g e€lowong:
4x? — X + 2x1X3 - €px; =0

o) Na Bpeite TV €0X;.

——
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By Na Avoete v e€iowon:
(e +x2) = Mmp(e - x2)

28. 1) Na anodeifete otL:
owv(a — B) — ouv(a + B)
ouv(a — B) + ovv(a + B)

) Eotw n napdotaocn:

= goa. - £pp

_ owvl5® - ouvl05°
~ owvl5® + owl05°

29. o) Na arodeifete otu:

n T :
np.(x+-z) +nu(x — ?) =2 NexX Yo kibe xeR
B) Na Bpeite pe mn fonbera Tov epotipatog () ™

HEYLOTI KO TNV EAGY1OT TLUN TG CLVEPTHONS:
n T
f{x) = np.(x +I) +nu(x —?), xeR
(T.0. - 20 B6ua)
30. Aiverow n cvvaptnon:
f(x) = V3 nux — nu’x - (ouvx — 1) — oLV’x + suv?x
@) Nao armodeitete o f(x) = 2Znp (x - %) + L
B) No Bpeite v run (%)

v) Nao Aboete v ekiowon:
f(x)+f(27n—x) _3

0) Na fpeite tn péyrotn Kot TNV EAAYLOTN TP TG
f, kB kar yio mora x Taipver ) £ Tig Tipég avteg.

31. Aivetar  cuvaptnon:

f(x) =3+a-np(§+2x) —2np(2—;+2x)

NG OMOIaG M YPAPIKT TAPACTACT) SIEPYETAL ANMHT0
; T

onueio M(ﬁ’ 4).

a) Na anodeiéete 0TL a0 = 2.

B) Noomodei&ete otif(x) = 3 + 2nu2x kot va Ppet
e TNV mepiodo g f.

v) Na Bpeite tn pEy1otn Kot T EAAYLGTN TN T
f, xabme kot yra mora x Taipver 1 £ 1ig TIég avtés,

8) Nooyedidoete ) ypagikn tapdotacn g fomn
dotnpa [0, 2.

——
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12° ®YANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAOGHMATIKA B° AYKEIOY AATEBPA
ENOTHTA: § 3.7 TplywvopeTpkoi aplOpot tng ywviag 2a
ONOMATENMNQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Nao Bpeite 115 TIHES TOV TUPIGTACEOV:

5n n n
= 2" — —_— —
@) A = 2ouv 2 1 ) B=np 8 [Ny 3

. . n , . 4 . i
2. Aivetan yovia o, pe 5 < @ < f, Y10 TNV ONold LGy VEL MU = 5 Na vroioyicete tovg

TPLYOVOPETPIKODG aplBpols Tov yovidv 2a Kot 4a.

3. Avoyier 0T g@a = 3, Vo UTOLOYIGETE TOVS TPLYMVOPETPLKODS eptBpoic TS Yoviog 2a.

. , . = n
4. Na vroloyioeTe TOUG TPLYDVORETPIKOVS apBpols g Yoviag 3

5. No anodeiete tnv tavtotnto:

1 + ovv2a + np2a ouvv2a opa + 1

nu2a 1 —ow2a — nu2a 2

6. Na arodeilete tnv tavtotnTo:

2npa — npa
— @ = Tne

dnu?
71112

p g np3a — nua
7.N d: = = 1
a arodeifete oTL suvia - oove £Qu.

’ ; - 20
8. Avieyve nua = 2nuP, va arodeitete ot pua + B) — nu2p = 'l_l;__ .
9. Z¢ ka0e pun opboydvio tpiywvo ABI va arodeibete ot
A nu2B - np2r’
2 A, UKD -NRA _
- g 2 ¥ 26vvB - ouvIl L+ou(l—1)
10. Na Aboete tnv eélowon:
ne2x — 1 = 2nux — ouvvx
11. Na Mogte v e€icwon:
26VV2X + 6VVX + 26vv % =1
12.Na Mozete 115 e&1od081G:
@) V3 nux+ovvx =1 B) mux— V3 ovvx =3

——
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B. AZKHZEIZ A AYZH

A. YITOAOYLOTLKEC OLOKNOELG
1. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TAPUCTACEDV:

) cuv3—n— ﬂ cmv3—n+ 3—“
3 nug ] Il!»l8

T

2 M- oW

P) (cmv + n) 7) 1,% +—12
2R ey myy

2. Na Bpeite T1g TIPéG TOV TUPACTACEDV:
a) A =2nu75° - ouvl05°

, 51
B) B=nu’ —my?

12 12
3. Na Bpeite T1g TIHEG TOV TAPOCTACE®V:
200v*55° — 1
ﬂ) A = {e] {e] {«] (e]
ouv80° - ouv10° + Mu80° - nu10
B B= Mp25° - owv25®  epd0° + e@l0°
1 — 2np?25° 1 — ep40° - epl0°
N pp——
1) T =dovv’ & ]6 BLaTS 16 = B

4. No Bpeite TIg TIHEG TOV TAPOCTACEDV:
— 2.0
0 A= (0"" 24 W 24)

ot 2 T
B) B=dnu’ 16 - oLV T

B. Mpocdloplopnocg tptvwvousrptk(bv aplOpwv

5. Aivovion yovieg o ko B, pe — < o < 7 Ko

2
1< P < 37, YO TIG OTOIEG LOYVEL OTL:
nuHe 3 Kar ouvp = — 12

5 13
Na Bpeite:
a) 10 ovva Kai o NP,
B) Toug Tpry@voueTpikolg apibuois tov yoviav 2o
Kot 2P,
1) o np(2a — 2B).

. . T
6. Alvetar yovia a, ue 0 < a < —,

5> N Ty

omoia 1oyvEL OTL:

SMu2a + 6v/3 - npa = 12cvv (u — %)

a) No arodeilete 0TI nuo = %

B) Na Bpeite Toug Tpry@vopeTpikong aptbpons tov
roviav 2a Kat 4a.
7. Aivetal yovia a yie tqv onoie woybet 6T
tpa + 4o ~ 4 =10
Na Bpeite:
a) NV EQa,

B) toug tprymvopetpikols apiBpong g yoviag 2a,

Y) TNV U TNG TAPACTUoNG:
A = 3nuda + 4douvda

8. I ) yovie o woydel ot
Socvv2m + 28cuve + 21 =0

@) Na anodeifete 6TL cvvw = — %
B) Av vy yovie o emmiéov oylst % <<,
TOTE:
i) va anodeifete oTL:
2
ouv2m = % Kol Mp2e = — %

ii) va vroAoyicete TNV TN TS TAPAGTECNS:
_ 13(nu?2m + cw?2e) + 12
T 18920 - 5920 + 25(Mu2w + ouv2e)

(T.0. - 40 Ocua)

9. Aivetor yovia «, pe Icac< T, Y TNV

onoia 1oyvEL OTL: 2
Inp’a + 17ouva — 7 =0

Nu Bpette:
) TO TUA KoL TO Cuvd,
B) Vv TN TG TUPEOTOONC:

a a
05 —Ms 3 4
e E—— T‘TH7

oW

v) TOUE TPLYOVOUETPLKOVG ap1Brole TS Yoviag %.

K=

. ATTOSELKTIKEC AOKAOELG

10. Na arodeifete TG TOLTOTNTEG:
1 + nua — ovv2a

= Nua
9 2npa + 1 L
o
1) —nu = opm= o
ouv2a 4 2ouv2 =
) 2ovva + 1 =i
nu? % + ouvva
8) =il
Guv oy

11. Na anodei&ete Tig TOUTOTNTEG:

a) 2npa —npZa st

2nua + nu2o 2
(e + o
N — + owvv ) -
2 2
)] = gpa
20uv? L. 1
MO + T —
' a
Y) 2 e Ep

a
| + ovva + ow—-

8) 2npa - cuvdae - cuv3e +
+2nue - nude - Muda = np2a

12. a) Na arodeifere 6t

la = gpa — opa

——
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B) Na vTOAOYICETE TNV TIUN NG TAPACTUONG:

Ao | I 1 I
L R T
n 15 ““15 Tlllls ne

A. Tavtotnteg pe Sedopévn ouvOnKn
13. Av yua 11g yovieg X kot y oy det:

X+2y=m
2
va amodei&ete OTL 2nu’y = £Qy.
NHX

14. Av ouvB = 2ovva, vo omodeifete OtLioybeL N
oyEoN:

(3 +3) (g ) -

E. Ebappoyég ota tpiywva
15. Z¢ kdbe tpiyovo ABT va arodeifete Ot

= ouvB - cuvIl

A
2ok o
nu 3 NH 3

16. Av ot éva tpiyovo ABI woyver n oxéon:
nu2B - o9l = 1 — ovv2B

G G ; T
va amodei&ete OTL givar opboymvio pe A = >

17. Aivetr 1oookerég tpiywvo ABI pe:
AB = AT
Y10 TO OTO10 Lo VEL OTL:
5So0v2B + 1202 % ]
Na Bpeite TOUG TPLYOVOUETPLKOLG aptOpovgs:

@) g yoviag B, B) g yoviag A.

Z. Eniduon e§lowoswv

18. Na Moete T1¢ eElomoELg:
@) ouv2x —3ouvx =1 B) nu2x = /3 cuvx
¥) Mu2x = ggx 3) ouv2x = 6np’x — 1
£) 1 -3 nu2x = ovv2x

19. Na Abdoste 116 eElohoeng:

a) Mu2x+1= 20’0V2%

B) 2nu? % =1 — cuv2x
Y) ouvx +cuv%+ 1=0

8) mux +v3-mu3- =0

20. Na AMoete 11 e€lohoelg:
a) 20Vv2X - MUX + %nuZx = 3nux
B) 2nu2x + 1 = douv? % — 2npx

Y) Mu2X = 40LvX - c\)v%

21. Na Adoete Tig eE100O0ELG:
1 +nu2x
NUX + GLVX

2 X

=2 —_
a) cuv >

ouLv2x

P 1 —nu2x =&
1 — e@x
I —nu2x =———
Y) nu2x Lo
3K . =
&) nu > o’ 5 = OUVX

22. No Aoete 11 eELl0O0ELG:
a) npx + /3 - oovx =3
B) V3 mux—ovvx =1
Y) Mux —ouvvx = 1
8) mux +ouvvx = —1
GLV2X
£) OUVX + MUX = m

H. Tpywvopetpwoi aptduoi touv 3*

23. Alvetan yovia a € (% n) Y TNV omoia

oy veL 6T Npo = 3 Noa Bpeite TOvG TPLYOVOPETPL-

Koug apiBpoig g yoviag 3a.

24. Na anodeiete TG TO0TOTNTEG:
mu3a  ow3a
nua cuva

) 2

B) ou?2u — nula = cuva - cuv3a
y) 4ouvv3a - nula + 4npda - ovvla = 3nuda

npo +npde 3npa — nu3e

— = &
3ouva + ouv3a ocuva — cuv3a i

0. Tuvduaotika BEpata
25, Aivetal yovia o yia TV onoia 1oyveL OTL:
ol =L
272
a) Na Bpeite tnv Tipn g TOPAGTACTG:
T
st ( ) )
7 O 2 O
oLy 3 i 7

B) No Bpeite Toug tprywvopetpikods apiBpois tng
yoviag o.
1) No vrodoyiocete TNV Tipn g Tapdotacns:
__ Mwda +Mu2a
" 14 ouvda + cuv2a
8) No Aboete v ebicwon:

3]
(X +20) = — 55 kX

26. Aivetar ) ekicwon:
X2 nu2e — 2(npe + owva)x +2=0 (1)

He e # 0.

u) Nappeite g AOoEIG TG Tapundve e&icmong mg
oLVAPTNGN TOL a.

B) Avemndéovicybelotia € (%, ﬂ),r{u@d}g emi-

ong kat 071 ouv2a = , TOTE:

25
i) va vmoloyioete TG pileg g e€iocwong (1),
i) va AMoete v eicwon:

1

ep(x + a) ==

——
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27. Aivetm ) cuvéptnon:
f(x) =3 — 24np’x - cuv’x
o) No anhonomcete Tov TOmo g f kot va Ppeite
Vv nepiodo, kKabds Kal TN HEYIGTN KoL TV eAG-
ALOTN TIUA TNG.
B) Na oyedidoete 1 ypagikf) napdotacn tng f
o10 ddotnpa [0, .
v) Na Adoete v eEicwon:
X

f(x)+2f(%+7) =3

28. a) Na anodeitete otu:
mba +onvla =1 - %npzm

B) No vnoAoyiceTe TNV TUN TG TOPACTACNG:

3n
A=msr (EL
g + MM 3
y) Aiveton n cuvaptnon:
f(x) = nux + ouv’x

i) Noanodei&ere 6Tinféyer péyiototo l kan va
Bpeite yia mora x M f maipver TN Tipun avt.
ii) No Avoete v e€lowon f(x) = cvvdx.

_ Mu2x

=~

a) Na Bpeite 10 medio opiopod TG KAt va arodei-
Eete OtL f (x) = ovvx.

B) Na Bpeite v TN TG TapdoToonS:

29. Aivetol n cvvaptnon f(x)

A =ocw>. cuvz—Tt . cw4—n
9 9 9
v) Na Adoete 610 (0, %) myv e€icoon:

GULVX - GUV2X - cLV4X - cLUVEX = 1L6

30. Aivetai n ovvéptnon:
£(x) = 200x + 3-— ouv22x _ 1 —ouv2x + nu2x
2 + o@*x nu2x

a) No Bpeite 10 nedio opiopov g f.
B) Na anodeifete Ot
f(x)=1—¢epx 7 xkabe x € Dy
v) Na Aboete v e€lowon:
f(x)(1 + nu2x) = f(—x)

31. Aivetaw 1 cvvdptnon:
£(x) = NUSX  ouwvsx
MNUX OULVX
a) Na Bpeite 1o nedio opiopod A g f.
B) Na amodeilete Ot
f(x) =4ovv2x 7y xaBe x € A
y) No Bpeite Tnv TIun Tng napdotacng:

V3 1
LI
_ W73 5
O'U\’ﬁ
5

d) Na oyediaocete ) ypagikn napdctacn tng f
oto daotnpa (0, 2w).

——

'



13° ®@YANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA B AYKEIOY AATEBPA

ENOTHTA: AZKHZEIZ EMANAAHWHE 3TO 3° KEQAAAIO

ONOMATENQNYMO:

.1 Aivetar 1 ouvvaptnon f(x) = p - ovv2x, ¢
omolag 1 YpaQKN mapdotacn SEpYETuL and TO

onueio M (H)Trr - 2).

a) No Bpeite Tov Tpaypatikd apifuo p.

B) No Bpeite 0 péytom Tipn, v EAAYLOTN TR
xor TV nepiodo g f.

¥) Na Bpeite yia noteg tipég Tov x N f maipver
REYLOTN TN TG,

9) Noxdvete Tn ypapikn TapacTact) TG CLUVAPTT-
ong f oto Sdotnua [0, 2n].

¢) No npocdiopicete Ta onpeia topng e Cr kat
m¢ evbeiag y = — 2 oto didotnpa [0, 27).

.2 Aivetat 1 ouvaptnon f(x) = 3nu2x.

a) Na Bpeite T péyrotn Tiun, TV EAGYIOTN TN
Kot v mepiodo tng f.

B) Naoyedidoere t ypagikn napdotacn tngfoto
ddotnpa [— =, x|

¥) Na Bpeite v tipun g nopdotaong:

37n 231
a=r(37) -1 (%)
8) Na Aboete v e&icwon:
f(x) +2nu%-cmv%:0

g) Avioyvel ot

(8)-r(52) -3

va Bpeite TNV TN ™G TOPAoTACTG:
B = zpu + oga

.3 Aivovtar o1 GuvaptnoELS:
f(x) = ovvx ko g{x) = ouv2x

a) Na petagépete oV KOG GOG KAl va GUPTAT-
POCETE TOV TUPUKATH TIVAKA TIHOV TOV oLVEp-
moeov f ko g. X cuvexela va oxedidcete oTo
1610 cboTnua aEOvaV TIG YPUPIKEG TAPUCTACELS
tav cuvaptioeny f(x) ko g(x) yo x € [0, 2n].

n St |3n|7n
—— “ — — —

o bs 3 1|72 |

T n
7|2 n

1)
8| |
B) Me 1 BonBeia ¢ YpuPLKNS TaploTUONS Vi

npocdlopicere 10 tANBOC TV Aoewv ¢ ekicw-
ong:

g

OUV2X = GULVX (1)

oto Sdotnpa [0, 2n).

Y)

o)
B

Y)

%)

Na Aoete ahyeBpika tnv e€icwon (1) oto d1d-
otnpa [0, 21] KoL va GUELOCETE TAVO GTO GYN-
Ho TOL EPOTNHATOS (0) TG CLVIETUYHEVEG TOV
KOLVOV CMUEIOV TOV YPUPIKOV TOPUCTACEDY
TV cvvaptioenyv f kat g. (T.6. - 40 Oépa)

.4 Aiveton n ovvaptnon:

f(x) =2+ 2nu(3x - %)

Na Bpeite v Tpn f (%)

Na Bpeite tn péyrotn kar v eAA 1ot TIUN TG
f, kaBdg kL 1o Mota X TMaipvel TIg TIPEG QUTEG.
Na anodeitete 0TL 1| napacTac:

f(%—x) +f(x+l—1;)

£xe1 otabepn Tipn ya xabe x € R.

Oewpovpe ™ ocvvaptnon g(x) = 2nu3x. Na
Bpeite anod moieg petatomioeig g C,y £xel Tpo-
xoyer i Cr.

.5 Aivetar n ouvaptnon:

P(x) = THX - EPX
a — OLVX

NG Omolag 1 YPUPIKY) TaPAoTACT) SIEPYETAL UTTO TO

onpeio M(zTn, — l).

)
B

Y)
d)

£)

oT)

B)
Y)

%)

Na anodeiete o6tTLa = 1.

Na Bpeite to nedio opiopov g f.

No e€etdoete av 1 f eivar aptia § mepreen.
Na Adoete v e€icwon f(x) = 3.

Na Bpeite t0 TpécTp0 TOL 0.P1ORODL f (—-3%)

Ta 11g emTpenoOpeEveg TLHEG TOV X Va aodeiéete
otu
2

F(x) = flr—x) ==

.6 Aivetor i ovvaptnon:

K (% + x) — owv(3m — x)
f —
(x) 4nux - cuvx

Na Bpeite 10 nedio opiopov g f.
1
2nux
Na peretoete TV f ©g Tpog TN povotovia 610

diaotnua (%, n) 5

No anodeitete on f (x) =

Na Aboete T1¢ e€lohoelg:
1

i f2(x) = 3 i) 2f2(x) = 1+ oox

——
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.7 H ovvépmmon f(x)=a + B - ouv2x, pe B>0,
Exel péyrotn T 4 Kot n Ypaeikn g tapiotao

SiEpyetar amd to onueio M (%, - 5).

a) No Bpeite ta a ko B.

B) Na Bpeite v eAdyiotn TWWH KoL TNV TEPLodo
g f.

v) Naoyeddoete T ypa@ikn napdotach g foto
[0, 2m].

0) Na Aboete v e€icwon:

f(%—x)+2

fx)+2 o™

.8 Z10 mopokdte oynpa SIveETor M YPUPLKH
TOPAcTOCT plag cvvaptnong f, n onoia sivar tng
HOPONG:

f(x) = p - np(ex) +x
HE P, K TPOYHATIKEG oTABEPES
T

Kot o > 0.

T A
SN AUERERY AY | i

a) Me Baon ™ ypagikn tapdotacn vo Bpeite:
i) ™ péyrom kar TNV EAGYLOTN TIUR TN OL-
vapmong f,
ii) v nepiodo T g ouvaptnong f.
B) No nmpocdiopioete Tig TIPEG TV 6TAOEPOV p, ®
kat k. Na a1tiohoynoete tnv andvinot cog.
Y) BOeopovtag yvooTd Ott:

p =3, m=% Ko k=2

va TPocdlopiceTe GAYERPLKE TNV TETUNHEVT X
TOL OTMUEIOL A TNG YPAPIKNG TAPACTACTG TOU
divetal oTO oYNUa. (T.6. - 40 65na)

.9 Z10 mapuKGT® oYU SiVETAL I YPAPLKT Ta-

4

Y4

paotacm Tng cuvaptnong f(x) = 2nu (1 x).

rd

a) Na Bpeite v nepiodo g cuvaptnong f.
B) To terpamievpo ABI'A eivar opBoydvio pe:

2
A (? - 0)
Na Bpeite:

i) TIg ovvTETAYHEVEG TOL OTMUEIOL A,
il) T1g ouvtetaypéveg tov onueiowv B xar I,
(T.0. - 40 6éua)

.10 H ypagik1 napdotacn tng cuvapTnong:
f(x) = a - ovv(nx) + B - nu(nx)

diEpyetar and To oMueia:

A(%, 3) Kai B(%, \/3)

a) Na Bpeite Tovg aptBpois a ka p.
f) Na Avoete v ekicwon f(x) = 0 oto Sidonua
["' 11 2}

11 Aivetan 1 e€icoon:
1 —nux = V3 ovvx (A)
a) No anodeitete 0T av xg eivan pia Ao tng e&i-
ocwong (A), T0te cuvxy > 0.
By Bswpovpe v ekicwon:
(1 —qux)® =300v’x  (B)
1) onoia TPOKVNTEL LYAVOVTUS GTO TETPAYWOVO TA
800 péAn g eEiocwong (A). Na Avoete tnv eki-
ocwon (B).
¥) Na Abvoete v ekiowon (A).  (T.6. - 4o Oéua)

.12 Evo cOpa ToAQVIOVETAL KATAKOPLYL GTO
axkpo evog ehatnpiov. H andotacn 100 cdpatog
and 1o £8apog (oe cm) divetar and TN cuvaptoN:

f(t) = 12nu%+ 13

omov t 0 ypovog oe devteporenta. Na Bpeite:

a) TNV TEPLodo TG TaAGVTIOoTG,

B) TV andotacn Tov cORETOG and T0 E80POG TIG
LPOVIKEG OTIYHEC t = S ko t = 8,

Y) xatd to xpoviko didctnuo and t =0 éogt =8
7oA XPOVIKT OTIYHN 1 anOCTUOT) TOV COUATOG
ano 10 £3a¢og eivar EAAYIOTN Kol o gival N
andoTAoT AUTN. (T.0. - 40 Odua)

.13 Eva navyvidt kpépeton pe €va EAatipro ano 1o
tafavi. To Hyog Tov omd 10 MaTepa (O€ cm) CLUVAPTH-
GEL TOL Y pOvo t ( oe s) divetar and ) oyEon:

h(t) = o - ovv(wt) + B
pea, p € R koo > 0.
Otav 10 EAATHPLO TAAUVTOVETAL, TO EAGYLOTO VYOG
7oL Ay VIdto and To matwpa givor 20cm Ko TO
péyioto 100cm. Tn ypovikn otyun t =0 10 Hyog
TOipVEL TV EAGYLOTN TN TOL KAl O YPOVOS pLag
AN povg tahavioong (0éoeis: eEAay10TO - NpEpic - pé-
YO0 -Npepia - EAGy10T0) eivan 6s.
a) Na anodeifete 6TL © = g
B) Na npocdiopicete Tig TIHEG TOV @ Kal B aiTio-
AOYMVTOG TNV ANAVINGT 0ag.
v) Na vroloyicete to Hyog TOL TaLYVIdLov and 10
natopa 14s petd v évapén g 1aAdvinong.
8) Nayopa&ete T ypa@ikni Tapaotacm thg ouvap-
wong h(t) yia 0 <t < 12. (T.6. - 40 Ocna)

.14 Aivetal | mapaotoon:
_l—-mua  1-ovva
T l-gpa 1-—o¢a
a) Na Bpeite yia moieg Tipég tTov a opileral n na-
paotacn A.
B) Na amodeiete 6Tt n T g napactaong A
eivar otabepm.
20uv3x

Na AMoete tnv e€icoon ———— = A.
Y) mv €§ m -

——

'




.15 Aivovtoi ot cuvapthoeig:

f(x) = 4ouv(S5t —x) - Mu (1% + x) Kot

1 |
g(X) = (l —E(Px+m) (l —G'(PX+ T]].lx)

a) Na anlonoifoete Tov TOmo N6 f.

B) Naarodei&ete oTun feivar neprodikn pe nepiodo
T=mn

v) Na Bpeite 10 nedio opiopod g g.

8) Na Aoete v ebicwon f(x) = g(x).

g€) Na oyediaoete T ypagikn TapaotaoTt g oL-
vapTiong:

h(x) = /4 —f(x) o710 [-2r, 27

.16 Aivetar 1 cuvaptnomn:

(191: ) (2711 )
ouv T+X —nu T—X
f(x) =

e0p? lg—nJr owv(5r — x) — nu(lln — x)

o) Na anhonoiioete tov tono g f kar va Bpeite
70 MESL0 OPLEHOL TNG.

Py Na Bpeite Tig Tipég f(%) wan (— %)

v) No Ppeite av n f eivor aptia ) TepLtn.

8) Nuo amodeiéete 0T 1 f £xer nepiodo T = 2.

£) Nao Bpeite ta onpeio TOPNG TNG YPAPLKNS Tapd-
otacng e f pe tovg aEovec.

.17 Aiveton n ouvaptnon:
f(x) = a- ovvx - nu’x — 2nu’x + ovvx
TNG OTOLUG T) YPUPIKT] TUPACTUCT] SIEPYETAL AT TO

onueio M(MTT[, - %)

a) Na Bpeite tov apBuo a.

B) Na eketdoete av i f elvar dpria \| meprrtn.

¥) Na amodeifete 0T ) f éxel péyioto oto xy = 2m.

8) Na Bpeite oheg Tig Béoerg onig onoieg 1 £ £xel
HEYIOTO.

.18 Aiveton n cuvapinon:
£(x) = 1+ 0w2; — bouvx
a) Na Bpeite ta onueia topng g Cr pe toug ako-
VEG. 5

B) Na Avoete tnyv e€iocwon f(x) = — 7

y) Na peietnoete v f ©g Tpog T povotovia 610

SiacTnua [%, n].
8) No anodeitete ot 1 f €xet ehdyroto to — 2.
€) [Ma g emiTpenoOueves TIHEG TOV X VO 0todei&ete
OTL 1oydeL ) oyéon:
4
(1 +g0x)* + (1 — sgx)?

=f(x)+f(n+x)

.19 Aivetor ) cuvaptnon:

nu (2—31[ - x) —nu(7r —x) - cuv(% + x)

4 ; 4m
200V — —
(1) 3 +2nu 5

f(x)=
— ouv(l6m — x)

a) No arhonomoete tov tomo tng f ko vo Ppeite
10 1ES10 OPLGPOY TNC.

B) No Bpeite Ty tun (%r)

v) Na e€etdoete av n f eivon aptia 1| nepirTn.
8) Noa Adoete TV e€icwon:

5
f(x) ==
(=
€) Noanodei&ete 6T n féxet péytotn Tyun to 1 ko

? ; 1
eLGIoTN TWN TO — 3
.20 Aivetat n cvvaptnon:

£(x) = nux| — [oovx|

a) Na efetaocete av 1 f eivar aptia 1 TeprTTy.

B) Noaonodeifete 6Tin feivor meprodikn pe mepiodo
T=m

v) Na anodeifete o1 m f éxer ehdyioto to — 1 xa
péyioto to 1.

6) Na Bpeite ™ povotovia g f oe kabéva anod 1o
Sdwotnuata [0, %] Kot [%, rc].

€) Na Bpeite ta onpeia topng g Cr pe tov déove
XX,

——

'



