7° ®YANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA B AYKEIOY MPOZANATOAIZMOY
ENOTHTA: § 2.1 EZIZQ2H EYOEIAZ
ONOMATENQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Atveton ) ypoppqy C pe Eicwon x* — (x — 1)y = 3x + 10.
a) Na e&etaocete av ta onpeia A(3, —5) ko B(2, — 10) avikovy otn ypappn C.
B) Nao Bpcite ta onpeia topng g ypappns C pe toug a&ovee.
Y) Avtoonueio M(A, L — 1) aviiker otn} ypappn C, va Ppeite Tqv Tipn tov A € R.
8) Avtoonpeio P avijket atn ypoppi) C, va arnodeiere 611 to cuppetpiko T tov P @g npog
10 T(1, — 1) aviker eniong oty C.

2. a) Na Bpeite tov svvtedeot) di1evBvvong prag evbciag € 1) onoia oympatilet pe tov akova
X'x yovia o ion pe:
i) 30° i) 120° iii) 90° iv) 0°
B) Av 1 evbeia & sivar napddinin oto Sidvuopa & = (5, —5), va Ppeite ™ yovia @ mov
oynuatiCel i € pe tov aéova x'x.

3. Na Bpeite T yovia mov oynpatilovv pe tov aova x'x ot gvbeieg mov digpyovian ano ta

onpeio:
a) A(—1, 4) ka B(1, 6) ) A(—1, 3) ko B(0, 4)
) A(1, 3) kv B(1, — 1) 0) A(2, 3) kan B(—2, 3)

4. No Bpette tnv eicoon g gvbeiag mov hgpyetor anod to onueio A(1, — 1) kou:
0) civan Tapddinin npog o Srdvvopa & = (3, —2),
P) civar mapdrinin npog to Savvopa § = (0, 1),

. ’ % n
Y) oxmpatiler pe tov aova X'x yovia o = i

5. Aivovtan ta onpeia A(1, — 4), B(4, 5) kan I'(4, — 2). Na Bpeite Tig eEiomoers Tov gvdermv:
a) AB B) BI

6. Na Bpeite yw noeg Tipég tov a € IR:
a) orevlsisge: y = (a2 +3a)x +4 ko £: y = (a + 8)x — 21 sivan naparinleg,
(@a—3)x+13

B) orevBeiscez: y=(a+1)x — T kargg: y = S T sivon KaBetec.

7. Na Bpeite tnv eiowan tng svbsiag € 1) onola:
o) sivar maparinin otny evleia §: y = 3x + 10 ko SiEpyeton and to onpeio A(2, — 1),

. , , X ’ ’ .
B) eivan kaBetn oty evbsia n: y = Ko SiEpygton and to onpeio B(3, —5),

2
Y) oxnuorilel yovia 1357 pe tov aSova x'x kar Sigpyetar and 1o onueio (-2, 3),

8) eivan maparinin oto Siavvopa o = (2, 8) kar hiipyeta anéd to enpzio A(3, 7),
£) eivar kafetn ot0 Sravvopa f = (3, 0) ke SiEpyetar and o oNuEio E(4, 5).

8. Na arodei&ete 0t ta onueia A(1, — 1), B(2, 0) xau F(— 1, — 3) eivaa ovvevberakd.




9. Aivovtan ta onpeia A(1, 3) xou B(5, 1). Na Bpeite v eéicwon e pecokddeng tov
gvluypappov tpfpatoc AB.

10. Aivovtan o1 evfgieg e: y = 2x — 6 kan §: y = — 3x + 19. Na Bpeite:
) 71O oTMpEio TOpTS TV VLDV £ ko
B) to onueio tTopng tng £vbsiog € pe Tovg GEoveG.

11. Aiveran ) evBsia:

kax To onpeio A(3, 1). Na Ppeite:
a) v npoPolrn) Tov onueiov A oty gvbsia &,
B) to cuppeTpko TOL onpuEiov A g Tpog TV gvdsia &.

12. Aivovtar or gv0gicc e: y = 3x + 50, (: y= —x+ 3k 0: y = 2x — 6, 6mov A € R. To on-
peio M(2h + 4, & + 2) aviker oty gvbeia &. Na Ppeite:
a) TOV TPayPaTIKO apiBpd A,
B) omueio A g gvbeiag { kar onpeio B g gvbeiog 0, dote to £LBOYpappo tpfpa AB va
£yeL péco 1o M.

; # ; ; ; y 1
13.Na Bpeite tyv e&icmon tng svbeiag £ mov ivar kabetn ety gvbeia §: y = — —3—x + 2017

Kol oynpatilsl pe Toug aEoveg tPiywvo pe epPadov 6 tetpayovikig povades (T.u.).

14. Aiveran 1 gu0sia §: y = x — 2. Na Bpeite svbsia & 1) onola digpyeran and to enpsio P(3, 5)

ko tépver ™y § o€ onueio A, 1o onoio anéyel anostact v 10 and v apyn tov afovov.

15.Aivetar tpiyove ABI pe B(—3, —3). H eficwon g nhevpag AT (dnhadf tng cvbeiag

. o . ; 1 8 , s
nave oty onoia Bpicketan n whevpa Al) sivary = — 3" + T Kal 1) eEloMeT ToL VYOUg
AA givar y = — 2x — 4. Na Bpeite:

@) TIG CUVIETAYPREVES TNIG KOPLONS A,

B) T e€omozeg TV Thevpodv AB kan BT,

Y) TG ovvtetaypéveg g kopueng Iy

8) v siocwen tov vyoug BE,

£) TIG GLVIETAYREVES TOV 0pBOKEVTPOL TOL TPprydvov ABI'.

16. Aivovrax ot gvBsisg:

€:y=-2x+13, & xm

g y=—5x+22

nov diEpyoviar and to onueio A. Oempodpe £MicNS TO GMUELD
B(2, 3) g £, ko enpeio I' tng g tétor0, ®ote N gvbsia § va
Sépyetan and to péso M tov BI'. Na Bpeite 11 ovvietaypéveg
tov onueiov A ka I,

17. Aivovtar 800 pn napaiinies gvbsicg:

€ 1 X+ L Kot €

Py =—X+— (|

-y 3 3 2

H guBeia &: y = x — 1 diyotopei pra and tig yovieg mov oyn-
patilovv o1 evbsieg & kar €. Na Bpeite tnv eicwon tng &;.

18. Na anodei&ete 011 kabhg t0 A perafarierar 6o R, to onpueio M(A + 3, 4) — 5) kiveitan o€
e gudsia.

——
N
| —



B. AZKHZEIZ A AYZH

A. E€icwon guBcioag

1. Aivovtar ta onueia A(6, 5) kar B(4, 1). Na
Bpeite v e€icwon tng evbeiag mov Sépyetar:
a) and ta onueia A xa B,
B) ano to B kat eivar xaBetn oty AB,
¥) anod 1o A xat givar tapdAAnin otov aéova x'x
8) and 1o B xau givar xkaBetn otov aEova x'x.

2. Aivovtan ta onpeia A(1, 2) xar B(5, 6).
a) Na Bpeite v e€lowon g evbeiag mov diépyetat
and ta onpeia A kot B.
B) Na arodeifere 011 N pecoxadetn € Tov eLOLYpAp-
pov tunpatog AB éxet gEicoon vy = —x + 7.
( Tpanela Ocudrowv - 20 Ocua)

3. Nu Bpeite v eEicmon g evbeiag mov diépye-
Tar anod to onueio A(4, — 1) xau:
a) eivon TapdAAnAn oty gubeio:

Li:y=—-2x+5

—x+ 12
=
Y) oynuatiler yovia 135° pe tov a&ova x'x,
d) eivar kabetn oto ddvuopa V = (3, — 6),
€) eival mapdAAnin oto didvuopa w = (0, 4),

B) eivar kdBetn oty evbeia G: y =

61) £lval TapaAANAn ot S10TOHO TNG YOViag x/O\y

4. Aivetn 10 onpeio A(—2, 3) kot 10 ddvuopa
AB = (6, —2). Nu Bpeite:
@) TIG CUVIETOYHEVEG TOL oMuEiov B,
B) tnvevbeiomov Sipyetat and Ty apyn TV aovev
KOl 10 pEco tov AB,
Y) ™ pecokdbetn Tou gvbOYpappov TuNpatog AB.

5. Aivovtar ta onpeia A(—6, 4), B(a, 6a) xau
[(a—3,a+1)pea e R. Avn gubeia BI' éxel ovvre-
reotn dievbuvong 3, va Ppeite:

a) tov apibuod a,

B) v e€iocwon g evbeiag BI',

y) 1N yovia tov oxnpatiter n AB pe tov dfova x'X,

8) v ekiowon g evbeiog € mov diépyeTar and to A
Kot gival TepdAAnin otnv evbeia BI,

€) v ekicowon g evbeiag L mov diépyetar and to I
Kat eivat k@Oetn otnv AB.

6. Ocwpolue ta onusia:

A(6,p) xor B(u+2,p+1) pepeR

a) No arodeiete 0Tt to onueia eivol dra@opetikd
petagV Tovg yia kabe p € R kot va Bpeite tnv g&i-
owomn ™G evbelag Tov fépyetat and Ta A kor B.

B) Na Bpeite yia mowe Tipn Tov p 10 onpeio I'(4, 2)
nepLEYETal otnyv evbeia AB.

(Tpanela Ocudrwmw - 20 Oéua)

7. Aivetan 10 onpeio A(4, 2) kat ta Swavicuata
@=(u, 6) xat f= (6, n— 1), pe p € R, y1e ta omoia
1oy 0eL d - B = 30. Nao Bpeite:

a) Tov aplbuod p,

B) v ekicwon g evbeiag mov Sipystat and o A
Kot givat
i) mapdAAnAin o1o Sidvuoua o,

i) x@0etn ot0 Sravvopa P.

B. Touég euBswwv

8. Ocwpodpe 10 £VBYpapupo TuApa AB pe péco M
kot A(1, —2), M(-2, 5). Na Bpeite:

@) TIG CUVTIETAYMEVESG TOU oMueiov B,

B) v eficwon e pecokadeng € ToL ELOLY POV
tunpatog AB, kaBdg kot Ta Kowvd onpeia pe Toug
aoveg x'x kat y'y.

(Tpanela Ocudarwv - 20 Oéua)

9. O gvbeiec:

g :y=2x+16, &:y=-5x+2 xu

g:y=0x—4a -6

diEpyovtar anod to idio onueio. Na Bpeite:
a) tov apibuo a,
B) ta onusia TOpNg NG €3 pe TOLG GEOVEG.

10. O evbeiec:

u_

96x+2u

g:ry=px+p—7 xat

&:y=

elval kaBetec. Na Bpeite:

a) Tov apluo u,

B) T0 onpeio Toung A tv € Kut &,

Y) tov apiBud a, mote nevbeia {:y = ax +a — 19 va
SiEpyetar and o onueio A.

11. Gcopovpe Ty gubeia & ToL TEPVEL TOUG GEOVES
x'x ko y'y ot onpeia A(3, 0) kot B(0, 6) avtictoya.
a) Na Bpeite v e€icwon g gvbeiog €.

B) Av g eivar 1) gvbeia mou SiEpyetar and TV apyn
v afovov Kal eivar kabetn oy g, va Ppeite:
i) v egiocwon g evbeiac &;,
i) TIC CUVTETAYUEVES TOL GMUEIOL TOUNG TV EV-
Oeldv £, Kat ;.
( Tpanela Ocudraw - 20 Ocua)

12. Ocopovpe ™v evbeia & mov Siépyetar and Ta

onueia A(l, —2) xar B(S, 6). Na Bpeite:

a) v eficwon g svbeiag &,

B) ta onpela Topng g € pe Toug GEoveg,

y) v egicwon g evbeiag §; mov givar mapdiinin
oV £ Kot diEpyeTar and to onueio I'(—4, — 3),

d) tvegiowon mgevdeiag L mov eivor kabetn otnve
Kol Sigpyetal and to onpeio A6, 7),

£) 70 onueio Topng tov evbeloy §; kat L;.

13. Alvovtai ta onpsia:

Al@,2—a), Bla+6,a+9) xar I(5 —3)

Av i evlela AB éxe1 cuvieheoty diedluvong %, v

Bpeite:

@) tov apfpd o,

B) 1o onpele Topng g evbeiag AB pe toug aEoves,

y) v eicwon g evdeiag AT kar tn yovia ntov
oynuatifer pe tov agova x'x,

8) v eficwon ¢ evbsing € mov eivar kabetn oty
gvfeia AB oto onpueio B,

£) 1o onueio Topng g evleiag & pe v svbsia AL

——
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14. Alvetar n evbeia 6: y+x =1 kat 10 onueio

A(2, —4). Na Bpeite:

a) v e&lowon g evdeiag ov diEpyetar and to A
Kai glvar kaBetn otV g,

B) v mpoPoin Tov onpeiov A nave atnv gvbeia €.

( Tpanelo Ocudarov - 20 Ocua)

15. Aivetar 1o onueio A(-3,5) kar 1 gvbeia

gy=— —;—x + 1. Na Bpeite:

a) Vv mpofoin tov A otny suvbeia &,

B) 7o cuppeTpikd ToL A ¢ TPOg TV gvbeia &.

16. Aivovrai to. onueia A(1, 3) ko B(S, 1) ka1 éotm
€ N pecokdBetn tov evBLYpappov tuNpatog AB. Na
Bpeite:

a) v e€iocwon g evbeiag &,

B) toeuPaddv tov Tprydvou mov oxnuatileln evbsio e

1e Tovg aoveg.

17. Aivovrai ta onpeia A(l, —2) kat B(2, 3).

a) Na Bpeite v ebiomon g evdeiog € mov SiEpyetan
anod ta onpeia A kot B.

p) Na vmoroyicete 10 epfodov tov Tprymvony OKA,
omov O givor n apyn tov aEovov kat K, A givol ta
OMUEIR TOPTC TNG € HE TOVG GEoveg X'X Kat 'y avti-
oToLYa. ( Tpancla Ocudrwv - 20 Osua)

18. Z¢ opbokavovik6d cvotnua aEovey Oxy Bempoi-
pe Tnv evbela £: ¥y = x 4+ k — 1, omov k OeTikdg aké-

puLOg HEYADTEPOG TG HOVASUC.

a) Na Ppeite, pe wn pondeia tov k, To onpeio topng A
kol B g evleiag pe tovg doveg x'x kar y'y, kabmg
kal 1o epuPfadov tov Tprydvon OAB.

B) Avioyvel (OAB) < 2, va anodeiete 0TL K = 2.

( Tparela Ocudtov - 20 Oéua)

19. Gswpotpe ta onueia A(e, 0) ko B(0, B), émov
af} > 0 kol a # .
a) No anodei&ete ot
AB: y=— EX +B
o
B) Av e egivar 1 evBeic mov Siépyetal and 1o onueio
M(a, B) xatsivan k@betn Tpog Tnv evbeia AB, tote:
i) vu PBpeite tnv eéicwon ™ &,
ii) avnevBeiaetépvel tovakova x'x oto onueio K
kow Tov aEove ¥’y oto anueio A, va arodeibete
(0® — B’
2ap
( Tpanela Ocudrwy - 20 Oipa)

ot {OKA) = , omov O givan 1 apy1

v afovov.

20. Qswpobpe evbeia € mov Si1EpyETal 0md TO oMpEio
M(4, —2) kar oynuatilel ofsin yovia pe tov dEova
x'x. Bow eniong E 1o gpfadov tov tpiydvor mov
oynuatiler n evbelo € pe Toug afoveg X'x kan y'y.

a) Na arodeilete 611 E > 16.
B) Eotw 611 o epPuadov E naipver Ty ehdyiorn iy
Tov. Pewpolpe kot tnv gubein:

Lry=ox—5a+1 usa#—;ﬁ
i) Nuo anodeifete o0t &: y:_i“x_4_

ii) Av N eivor to onpeio topng twv evfetdv & ko
kon K(7, — 3), va amodeifete ot KN > V5.

I. Znueio mov aviKeL o€ evBeia

21. Aivovtar ta onpeia A(e, 5) xai B(3, 2a) pe
a € R. H gvfeia g, Tov Siépyetan and to onueia A K
B, oynuarilel yovia 135° pe tov déova x'x.

a) Nao Bpeite tov apBud a ko tnv eEicmon g &.
B) Avtoonueio B(B, 3p — 5) aviksiomveubeiae, va
Bpeite:
i) Tov apBpd P kar v andécTecT Tov B and v
apyn Tov akovov,
ii) tnveficwon tgevlelagl mov dilpyetan and to
B ka1 elvat kaBetn oy g,
ili) onpeio I' g & ka1 onpeio A g l, dote 1o TA
va £xel péso to M(2, 7).

22. Aivovrat t onpeia A(A+u, 24) ko B(u, A—2p)
pe A, p € R. Av 1o uBUypappo tuqpa AB éxel péoo to

onueio M (%, - %) va Ppette:

a) TG TLHEG TOV A KOL p,
B) onpusio K g subeiag:
g:y=-—Tx+23

oaote 1o Tpiywvo AKB va givar opBoyavio oto K,
v) onueio I tmgevbelagl;: y = 2x + 8, dote 10 péco
tou A" va aviket otnv evleia §y: y = —3x — 4.

23. Aivovrat o1 gubeieg:

g:y=(0+3)x+a, &:y=—x—— K

3 3

€;: y=-3x+ 14

H svBeia g, diépyetan anod 1o onpeio A(11, 9).

a) Na arodeifete O a = — 2.

B) Noanodeifete 01 o1evbeieg g, 2 Kol €3 SLEpyOvVIML
ano 1o ido onpeio.

v) Nu Bpeite v edicwon e evbelag { n oroia diép-
YETUL 07O TO ONHEL0 A Kl TEHUVEL TIG £; KO €3 OTU
onueia M kat B avrictorya éto1, date to M va
gival péco touv AB.

24. a) Av A(x, y1) xau B(x,, yz) eivat onpelo g
gubeiag €: y = Ax + B, va anodeifete OTL
AB =[x, — x|V 41
B) Ocwpovpe v evbeio e: y=ix+Ppe i >0.Te
onueie A(—1, yi), B(0, 6) xar I'(3, y2) aviikouv
otV evbein £ ko 1oyvel dTL BT = AB + +/20.
i) Nu Ppeite toug npaypoTicong aplBpotg A kai .
ii) 'Eoto £ svubeia mepddiinin oy &, 1 onoia
Siepyetar and o A(2, 5). Av E gival to cuppe-
pkd 0L A ©¢ mpog 1o A ka1 Z 1o onueio
toung g evbelag L e tov aEova v'y, va Bpeite
™ yovia AEZ.

A. Stoyeia Tplywvwvy
25. Aiveran tpiyavo ABT pe xopupéc ta onpeia
A3, 1), B{—1, 1) xen (2, 4). Na Bpeite:
a) mv ekicwon g thevpag AT,
By s ebiomoeig tou byoug BA kat g Sropéoon AM.
( Tpdnelo Osudrwv - 20 Odpn)

26. Aivetan tpiyovo ABT, pe A(— 3, 2), evéd 1 Thev-
pa BI' Bpiokeral méve oty evbeia vy = x — 5 xar 10

——
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Oyog A Bpioketar mvew otnyv gubeia:
y= %x -2
Na Bpeite:
@) TIg CLVTETAYUEVEG TG KOopLeng I,
B) v eficwon tng mhevpdg AT,
) v eficwon tng mAevpag AB,
8 15 ouvteTaypéveg Tng xopLeng B,
¢§) v ekiowon g dapécov BM,
61) v efiowon g pecokafetng tng mhevpag BI.

27. Aivetar tpiyovo ABT pe A(2, 1). Ot evbeieg
Tave 6TIG onoieg Ppickoviat Ta dVO amd Ta VYT TOL
gxovv eELI0MOELS:

y=-3x+11 xar y=x+3

Na Bpeite:

o) 115 e€lodoelg TV evdEldV Thve oTig onoieg Bpi-
okovtal ot tAgvpeg AB kar AT,

B Tt15 cvvtetaypéves tov kopuoav B xar T,

) v ekicwon g gvbeiag BT

28. Aivetat 1oookedég Tpiyovo ABT pe Baon BT, 1
omola Ppioketar mavew otnv evbeia pe e&icwmon
y= % — 2. Eniong eivar A(3, 7)., BI' =4V/5 xau 7

ETUNHEVT} TOL B givar pikpdtepn tov 6.

o) No Bpeite 11g ovvieTaypéves tmv kopueav Bxai T,

B} Av yr to onuelo Z toydet 0Tt T = (0, —=5), va
Bpeite ™ yovia BAZ.

29. Aivetau tpiyovo ABT o610 omoio n mhevpd AB

Bpioketar mave oty gvbeio y = — 3x — 20, 10 Oyog
AA PBpioketal mave oty evbeia y = —x — 6 xat n
Siapecog BM Bpioketar mavm oty subeia:

_ Tx+20

-3
Na Bpsite:

@) TIC CUVIETAYHEVES TOV KOPLOGOVY A xal B,
B) v e&iocwon g Trevpag BT,

Y) TIG CUVIETAYUEVES TNG KOopLeng I,

8) to mepikevrpo Tov Tprydvov ABI.

30. Aivetar tpiyovo ABT o1o omoio 1 mAsvpd AT

Bpioketar oy evbeio y = — %x + % 10 Vyog AA
Bpicketar oty gubeia y = — X + 8 kau N pecoxddetn
g mAevpag AB eivar nevleia p: y = — %x - %

a) Na Bpetite:
i) TIC CUVTETAYHEVES TNG KOPLONG A,
il) T cvvTETAYUEVES TG KOpLONC B,
iii) T1g ovvtetaypéveg Tng xopueng I,
iv) T pecokdBetn g nievpag AT
B) Aivovrartaonuein K(2, 14) kar A(8, 16). Na Bpsi-
te onpeio P yia to omolo woyvet:

PA=PI' xa1 PK =PA

31. Aivetat tpiyovo ABT pe A(—2, 4). H pecoka-
Oetn g mrevpag AB Bpioketar mave otnv gvbeia
y = 3x — 5 ko m duyotopog A Bpioketal mave otny
gvleia y = x + 2. Na Bpeite:

) TIG OUVIETQYREVEG TOL omueiou B,
B) T cuviETaYHEVES TOL GMHELOL A,

7) v eficwon tng evbeiag BT,
&) v ekiomon tng subeiog AT

32. 2 opBoxavovikd ciotnua akovaov Oxy Bempoi-
pe tpiyovo ABI pe:

A(5,5) xar B(9,—-7)

£V 10 0pPOKEVTPO TOL Elvan 10 onueio H(4, — 2).
a) Na Bpette:
i) Tgellomaoeig TV TAEupmY TOL TPrydvou ABT,
i) Tig ovvteTaypéveg g kopveng I,
iii) Tnveicwon g pecokaetng tng Thgvpas BT
B) Eoto P tuyaio xat otabepd onueio g vbeiog
AT, pe Betikn tetumpuévn. Mua svfeia { diépyeta
and to P kat tépver tovg Oetikodg nuiagoveg Ox kat
Oy ota onpeia X kot T aviiototye. Na anodei&ete
411 10 GBpotopa:
1 1
T =T
|oZ| |oT]

gival otabepd (avegaptnto tng evbeiug §).

E. EUpeon guBeiag e yvwoto A

33. Nu Bpeite tnv ekicwon g evbeiag € mov eivar
TapdAAnin oty evbeia {: y = — 3x + 2017 ka1 oyn-
patiler pe tovg aoveg tpiywvo pe epPadov 24 T.u.

34. Nu Bpeite v eficoon tng evdeiag € N onoia

X+2

7 ; ; 1 ,
eivar xafetn oty evbeia f: y = 3 KO TERVEL TOUG

a&ovegy'y kat X'x ota onueia A xat B avtictouga, dote
N TETAYHEVN TOL A Kai T TETUNpEVN Tov B va €xouv
abpowopa 9.

35. Na Bpeite v eEicwon g evbeiag & mov sivar
TapaAlnAn oto Stavvopa V= (3, —6) kou emmAéov
tépvel Toug dEoves x'x kar y'y ota onueic A xou B
avtictoya, Gote va 1oyvet AB = 2v/5.

36. Aiverar evBeia £ n onoia oynuatiler pe Tov déo-

va x'X yovio o pe cuove = %

a) Noanodeifete 0TLm evbeia € Exel GLVIEAEGT S1E0-
fBuvong ico pe 2.

B) Avemmhiéov n evbeio € Téuvel Tovg GEoveg X'X Kat
y'yotaonpeia A kot Bavrtictorya, ®@ote 10 péco M
tov AB va avnkel oty gubeia:

Liy=-5x+9

va Bpeite v e€icwon g €.

Z. EUpeon guBsiag mou SLEPYETAL OO YVWOTO ONUELO

37. Aivovtat ta onpsia:
P(—2,6) xat M(-8,4)

Na Bpeite evbeia € mov dépyetat and to P xar tépvel
toug GEoveg x'x kat y'y ota onueia A kat B avri-

, — —
otoiya, mote MA L MB.

38. Aivovtat ot gubeiec:
€:y=2x+3 ku g:y=x-1

Na Bpeite evbeila { n onoia SiEpyetar and to onueio
P(2, 3) kou tépvel TIG € Ko & oT0 onpeia A kat B

——
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39. Aivovtat ot gvbeiec:

X X
5 y:?-+-5 Kar &y =

kat to onueio I'(6,4). Na Bpeite evbeia € mov

Sipyetan amd to onpeio P(2, 1) kat tépvel Tig svbeieg
€] Kot € ota onueia A kot B avtictoiya €101, GoTe

ATB = 90°.

40. Aivetar 1 evbeia g : y = %x + 2. O@ewpovpe

emiong evbeia & M onoia dEpyetarl and 1O oNuEio
Z(4, — 1) ko tépver toug GEoveg x'x xar Yy ota
onueia A kot B avtictotya étot, @ote vo 1oy Vet
-3 —
BX =2%A
a) Na anodeitete 0t N eEicwon g evbeiag &; eivat:
1

y=?x—3

B) NaBpeite v e€icmon Tng evbeiag { n onoia di€p-
YETOL Ao TO GNHEi0 P(Z, %) KAl TEUVEL TIG €] KUl

€ ota onpeia I kot A avtictolya £101, OOTE v
oyvet A =S.

H. FlewpetpLkoi ténot
41. Aivetar to onpeio AL — 3, 6L — 11) pe & € R.
Na anodei&ete Ot
@) 10 onueio A Kiveital v o gvbeia &,
B) yia omorednmote Tiun tov O € R, o onueio
B(2 — ouv?0, 1 + 3nu?0) aviker oty cvbeia &.

42. Aivovtat o1 evfeieg:

€:y=2Xx+K K €&:y=3x—2k+S$
No anodei&ete 0Tt yia T1g dtagopeg TipEg Tov k € R 10
onueio topng M tov evbeldv € Kot € avnkel oe
gubeia, ™G omoiag va Bpeite v e€icwon.

43. Aivovtat ot gvleieg:
e:y=3x—-7 kxu §:y=%x~2

Eotw A(k, p) éva onueio tng evbeiag € kar B 10

GUUHETPLKO TOL A m¢ Tpog TV evbeia L.

@) Noex@pioste TIC CUVTETAYHEVEG ToL B ouvaprioet
TOUL A.

B) No anodeifete 011 10 onueio B kiveitat oc gubeia.

44. Ocwpodue ta onueia:

A(-2t+6,0) xm B(0,4t—2) peteR

@) Na Bpeite Tig cuvtetaypéves Tov pécov M tou AB.

B) Nuo wrodeifete 61 1o M xiveitat og gubeia, Tnv
omolw va Tpoodiopicete.

7) AvAB = d, va amodeitete 611 d? > 20 ko katéTLY
va Bpeite ta A ka1 B, dote n andoctaon AB va givat
ALY 10T, ( Tpanela Ocuarwv - 4o Oiua)

45. Av 1o onusio A(x, A) xiveitanl oty svbsia:
e:y=3x-35

vo anodeilete 011 to onpeio M(2x — 7, 4k — 2) Kivei-
Tan o€ evbeia £, Tng onoiag va Ppeite tny ekicwon.

46. Alvetar 1 svbeia £: y = 2x — 6 ko onueio TNg
P. Eotw A xat B o1 tpoPoiés tov P otoug dEoveg x'x
kat y'y avrictoiya. Kadog to P xiveito otny subsia g,
v anodeifete 611 ta onpela M yie Ta omoin oyl

AM = 3BM xwobvtat ot eubeia, g onoiag va Bpize
v e&icwon.

47. Eva emBamyd mhoio ektehel to Spopordyo
Mepadg - Hpaxheio Kping. Ze xabe xpovikn otiypnq
t Tov tagwov 1 féon M touv mAoiov wg mpog Eva
KapTeolavo clvotnua cuvietaypévev Oxy sivat
M(2 + kt, A + 2t), Oonov k, A € R. Tn ypovikn otiypy
t = 5 1o mhoio Siépyetan and to onueio A(7, 13).

a) Na Bpeite 11 TIpéS ToOV K Kot A

B) Na arodeifete 6t1 To TAOIO Sraypaper Ypoppur Tov
Bpioketon mave oty subeio e y = 2x — 1.

¥) ‘Eva dehgivi kiveiton mapdAinie mpog to mhoio.
No Bpeite éva Sdvoopa pikoug 1, kabeto npog tnv
evbeia mavo oty onola Kiveital to Sehpivi.

48. Aiveton tpiyavo ABT, pe A(8, 4), 6to onoio 1o

vyog BA Bpioketon méve oty evbeic y = — 2x + 10
ko N Sudpecog BM Bpioxeton mive oty evbeia
y=-— %x+%. No Bpeite:

@) TIG OLVIETUYHEVEG TNS KOpLueng B,
B) 115 ebicwoerg v thevphdv AB kat AT,
¥) TO pnKog g Srapécov BM,
8) T ouvtetaypéves Tng xopugng I,
g) v eblowon g pecsokabetng thg mhsvpag BT,
OT) TOV YEMUETPLKO TOTO TV oNueimv X tov emnédov
YL T OTOLE 1Oy VEL:

—2 —2 2
A +EI' =2XB

0. Tuvduaotika BEpata
49, Aivovtar ta dtaviopata:

a=(1,—-1) xa B=(3,0)
No Bpeite:

a) TG CUVIETAYHEVES TOV dLAVOONUTOG:
i o
id=4d ——
u 3 B

B) tvegiowon tngevdeiag mov £x€1 GLVTEAESTT Oiev-
=2

Buvong 35- ko Siépyerar and o A(l, d - ﬁ+2).

( Tpanela Ocparov - 20 Osua)

50. Eoto M(3, 5) 1o péco tov svf0ypappon tpiipo-
t0c AB pe A(1, 1).
a) Na Bpeite:
i) Tig ovvietaypéveg Tov onpsiov B,
i) v e&icwon g gvbeiag Tov fEpyetat oo Ta
onueia A kot B.
B) Na Bpeite Tig ouvietaypuéves onpeiov K tov aova
x'x étot, @ote va toyvert KA = KB.
( Tparnela Ocudroy - 20 Ocua)

51. Gewpodue v evbeia & mov SiEpystanr and 10
onueio A(12, 4) kot épvel tov GEova x'x 610 onueio
B pe tetunuévn — 4. Eniong Bewpodpe v svbsia §;
nov oynuatilel pe tov afova X'x yovia 45° kat tépvel
tov @Eova y'y oto onueio T pe tetaypuévn — 2.

a) No Bpelte Tig e€1od0e1g TV evbeldv €) kKot 8.
B) No Ppeite o onpeio toung A tov evbeidv g, kat §;

——
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v) Oewpodpe evbein €2 nov Sépyetul anod 1o A4, 2)
TéToln, MOTE N evbeia &) va diyotopel po yovia nov
oyxnuatifovv ot gvbeieg &) kot €;. Na Bpeite:

i) v eliowon g evbeiag &;,
ii) tnv evbein §; mov Sryotopel TV dAin yovia
mov oyxnpatilovv ol evbeieg &) Kal &;.

52. Aivetan tpiyovo ABT pe A(—S5, 4), B(—1, 6),
I'(4, 1) kat onueio M g mhevpdg AB yia to omoio

= 1=
1oy et AM:ZAB.

a) Na peite 116 CLVTETAYHEVEG TOV S1AVUCHATOG AB.
p) Na Bpeite T1g SLVIETAYPEVEG TOL GMpEioL M.

Y) Av 1o onueio M £xEL GUVIETAYHEVEG (— 4, %) ,va

Bpeite Ty e&icwon g evbeiag mov diépyetatl and
ta onueia I kar M.
( Tpanela Ocudrwv - 20 Oéua)

53. Ocwpodye ta onpsia:
Ao, 8) xar B(—2,a—-6) peoeR

H gubeia € Tov Sigpyetar and ta onueia A kot B €xet
ouvteheotn SievBuvong 3.

a) Na Bpeite tov apBud a kar v e€icwon g €.
B) Ocwpolpe onueio I' 1ét010, DoTE:

— ey
2AT + BI' = (-8, 6)
Na Bpeite:
i) T cuvteTaypéveg Tov onueiov I,
ii) tnv mpoPoin tov I' otnv evbeia &,
iii) To ovpperpikod tov I wg mpog v evbeia €.
Y) No anodeifete 0TL 0 YEOPETPIKOG TOTOG TV O}~
oy ooy 2
peiov M ywe to onoia 1oyver MA - MB = MA
givat evbeia, Tng omoiag va Bpeite v e€icowon.

54. Aivovtar to onpeic A(A + 1, A — 1), B(2, 2) kau
I'(4,6),L€R.
a) No Bpeite ™ peookdBetn tov TuHpatog BT
B) Avrtoonpeio A woanéye and ta onpeia Bxa I, va
Bpeite TNV TN TOL A.
v) Tk = 4voBpeite onpeio A, DoTE TO TETPATAELPO
ABAT va givar popfoc.
( Tpanela Ocparaw - 40 Osua)
55. Aivetar popBog ABI'A pe A(3, 6), Tov omoiov n
dwwyaviog BA éxer g€icmon y = % X— % Eniong n
TETAYREVN TOL onpeiov B givar xata 8 pikpotepn anod
™V TETAYHEVT TOL onueiov A.
a) Na arnodeitete ot A(11, 7).
B) Nu Bpeite T1g ovvTETUYHEVES TV onpueiov Bka T
v) Av K givar 10 kEvipo tov poppov, va Barete oe

avgovoa celpa TG yovieg 60°, KAB xat ABT.

56. ¢ 0ploxavovikd GUGTNUA GCULVIETUYHEVGY
Oxy Bewpovpe tetpdyovo ABIA pe A(-5,5). H
teTunuévn tov B elvan pikpotepn and —4 kol pa
Surydviog tov ABTA Bpioketat mave oty evbeia:

€: y=%x+5

Na Bpeite:

@) TG OUVTETAYHEVES TV Kopuepdv B, I' kat A,

B) svbeia { rapdAinin otnv AA, 1 omoia oxnpatifel
pe Toug apvntikovg nudEoveg Ox’ kar Oy’ tpiyo-
vo pe gpPadov 6 ..

57. Aivetar tponélio ABI'A pe Paceig AB kou TA.
Eivat B(4, 7) kaw €010 M 10 péco g BI'. H evbeia

AT £ge efiowon y =12x+-;—. n evbeia AM éxel

ekicoon y = %x + _lll_ Kot 1 evbeia AA &xer eéiow-

ony=pux+u—9. Na Bpeite:
@) TIG CUVTETAYPEVES TNG KOPLONG A,
B) Tov mpaypatikd apibpo p,
Y) TLG CUVTETUYHEVES TNG KOPLONG A,
8) 115 ouvtetaypéveg Tng kopueng I'.

58. Oewpolpe 10 onueio M(=3, —2) kar gvbeia
7oL EPYETAL AMO TO M KL TEUVEL TOVG APV TIKOVG
nuiagoveg ot onueio A kot B.

a) Naonrodeiete 0Tt 0 cuviereoTig S1evbuvong A tng
gubsiag eivar apvntikde.
p) Eotw E(R) 10 gupadov tov tprymvov OAB.
i) Na arodeiete o1t E(A) > 12 yux x@be A < 0.
ii) Na Bpeite tnv e€lowon tng evbeiag mov oyn-
patilet pe Toug NAEoveS TPiymVo pe ELAY10TO
euPadov. ( Tpanclo Ocudrov - 40 Oua)

59. Aivovrar ta Soviopata E; = (4, 2u +3) ko
i=(x, 8) ko evbeia &, HoTe:
mpofzd = (-5, 5) kw g/fd

w) Na Bpeite 11 ovvtetaypéveg Tov davuopdtoy d
ka f.

B Emimhéov n evfeia e Tépver Toug GEoveg X'x kat y'y
ot onpeia I ke A avtictoiye, dote to péco M
tov A va éye1 tetaypévn katd 3 peyoiotepn and
TNV TETUNUEVT] TOL.

i) Na Bpeite tnv elooon g €.
ii) Av OH = 3f — @, va Bpeite 10 onpueio H, xadig
KOl TO GUUPETPLKO TOU O TPog TNV gvbeia &.

60. Ocwpodpe v suleia g1y =px+1 xa 0
Suavoopo V= (9 —p, —2), omov p € R. H evbeia &
givar kadetn oto Siavuoua V.

a) Na Ppeite tov aplpd p.
B) Ailvovtal ta onueie:
Ao, p) xar BB -5 a+1)

Ooten evbein & va gival pecokdfetn Tov eLBLYpap-

pou tufpatog AB.

i) No ppeite nig ipégtov a, f € R.

ii) Abo kaOetegevleieg g km &; Siépyoviai and o0
péoo tov AB. H g 1épver tov ééova x'x 610
Kat 1 € tépvel tov agova y'y oto T. Na ano-
Seifete 0T YL TIg Brapopeg evbeieg &) Kal & TO
péco tov LT kveitar og gvleia.

61. Aivovtat o1 evbeieg:
g:y=x4+5 xar &:y=10

Eotw A 1o onueio topng tov subsidv £ Kol €.

Bewpovpe ta onueio B(6, 11) kot A(10, 10), ta onoia

aviikovy otig evbeleg €) Kal € aviioToLya.

o) Na Bpeite éva onpeio I'(x, 10) tng evbeiage; €101,
GOTE VI LoYVEL BA - BI' =0.

B) Na Bpeite tn yovia Tov Silavuopdtov AB xat AA.
¥) 'Eotw { n subeia mov Siépyetal and 1o onueio
A(10, 10) kot givan kdbetn npog tnv evbeia ).

i) Nu Bpeite v eEicwon g gvbeiog L.

——
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ii) Eotww K onueio g { xu Z, P ow tpoPolég tov
K otoug GEovee x'x kat y'y. Na anodeifete 0Tt
kafiog to K kwveiton ot §, i pecoxdbetn tov
ZP digpyetol and otubepd onueio.

62. Ze opbokavovikd v £
SUCTNHE CUVTETAYUEVOV
Oxy Beswpoipe to opbo-
vovio OABT pe A(0, o)
kat I'{y, 0), 6mov o, ¥ > 0. M
Bewpoy) el ’ K

polbpe tnv egvbeia & x X

wov diEpyetan amd 10 B 0 N TG, 0)'

kat elvon k@Betn oy AT

‘Eotw entong K 1o onusio y

TOUNG TV LBy £ KaL

AT, M 1o péco tov AK kar N 1o péco tov OT.

a) No Ppeite (o0g cvvaptnon v a kat ¥) 115 eEL1om-
oeig Tov gvBenv AT km €, kubog Kk T1g cuvTe-
Taypéves tov K.

B) Na amodeifete 0TL o1 gubeieg MN ka1 BM eivan
kabeteg,

¥} Avnevleiae Siépyetatl and 1o péco T tov NI, to1e:
i) vo erodeifete ot 1) eubeic MN tépver tov a-

Eova y'y 610 onpeio pe tetaypévn 3a,
ii) va Bpeite th yovia tov oynuatilel n evdein BN
pe tov aEova x'x.

A0,0) B

63. @=mpotpe dvo svbeisg £ ko £ o1 onoigg Siép-
YovtalL gmd v apyn tov afovev Kul £Youvv ouvte-
Leotég dievBoveng Ay kai k; avtictoya. Eotw ot o1
£) Ko &; TEpvouv TV evfeie y = o ota onueie A ko B
avtictoxa. O1 kdBeteg TV € Kut £ ot A koL B
wvtiotolga Téuvoviar oto I,

A. No Bpeite 1ig cvvtetaypéveg tou I cuvaptijoe wov
A, A KOt a.
B. EmunAéov yvapilovpe 611 1706, 8), & L & ka1 n
gubsia g, oynpotilel ofeia yovia pe tov dEova x'x.
a) Nu Bpeite 1i¢ sEiohoeig tov evbeidv g) Kat €.
B) Bzwpoiue vbein €3 téTow, wote 1 gvbeia O
v diyotopel o and Tig yovieg nov oynuati-
Zouv o1 eubeieg £) ka1 £3. Na Bpeite:
i) v eblowon g &3,
ii) tveficwon g evbelag mov diyotopet Tnv
aiin yovie Tov oynpatilovy ol £ kat &;.

——
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8° OYAANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA B AYKEIOY MPOZANATOAIZMOY
ENOTHTA: § 2.2 EZIZQ2H EYOEIAZ
ONOMATENQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Aiverar 1 e€icwon:
A2+ 20 —8)x+ (A2 —4)y+22—-50L+6=0 (1)

pe A € R. Na Bpeite yia noreg Tipeg tov A 1 eéisowen (1):

a) maprotavel gvbeia,

B) mapiotaver evbeia Tapaiinin otov aova x'x,

Y) mapietavel gvbeia napalinin otov aova y'y,

8) maporaver evbsia mov digpyetar amod v apyn TtV afovov.

2. Na anodei&ete 0T 6heg o gvbsieg ™G poponc:

2 +a+3)x+(@?—a+1)y+3a+1=0, acR
digpyovtar ano to ido enpusio.

3. Na amodeilete 6mt or gvbeieg €1 Ax+ (A — )y =20 wou &2: (A +1)x+ Ay =20 +1
tépvovian yua 0heg Tig Tipéc tov A € R. Tlowog tivol 0 YEMUETPIKOG TOTOS TMV GUEIOV
TOPTS TOVG;

4. Na Bpeite tnv Tipn) tov A € R, @ote o1 gubeisg:

A-1)x+Ay+8=0 kv Ax+3y+1-2A=0

a) va givar kaBetec, B) va sivar rapaiinlec.

5. Na Bpeite tqv ocia yovia tnv onota cynuotilovv ot gvbeisc:
y=px xav (I+p)x=(1-p)y

6. Aiveton 1 evBeia £: /3 - x — y + 2 = 0 ko 10 onueio P(2, 3). Na Ppeite evbeia { mov
oépyetar ano to onpeio P kan oynpatiler pe v cubeia € ofeia yovia ion pe 30°.

7. No. anodeilete 0T1 kabepio ano T1¢ mapakdto £&1600e1g mapioTdvel dvo cvbeisg, TV
omoimv vo. fpeite TG e€lodoerc:
@) x? -2y —xy—-3x+9y-4=0 B) x2-y2—6x—2y+8=0




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. AGKNOELG EUNESWONG
1. Alveta 1 subeia:

e:x+y+2=0

kat to onpeio A(S, 1). Na Bpeire:

o) v ebionon gevdeiagn,, n onoio digpyetar and
10 A Kt givar k@Betn mpog v evbeia g,

§) nvetiooon g evbeiag n,, n otoia SiEpyeTaL amd
10 A ka1 glvar mepdAAnin xpog tov afova x'x,

Y) T0 onuelo Toung twv evlEldv 1, Kol 1, Ko TV
anéoTUcT] ToL and TNV apyn Tov atdvav.

( Tpanelo Ocpdrev - 20 Ocun)

2. Aivovtar o1 evbeisc:

€:8x+y—-28=0 kwm

©:x—-y+1=0

01 0TOlEg TEPVOVTaL 6T0 onpeio M.

a) Na Ppeite 115 cUVIETayPEVEG TOL onpeiov M Kat
otn cuvEyewn va Bpeite v eflowon g subeiag
nov fiEpyetar and to M Kt gival kabetn otov
atova x'x.

P Noanodeifete 0T o1 vbeieg mov SiEpyovian amd To
M xat £youvv guvteieati ievbuveng A £xouv eki-
owon Thv AX — v — 34 +4 =0, 6nmov A € R.

( Tpanela Ocpdrovw - 20 Ocpa)

3. Aivovrat o1 subeicg:

g:Xx—8y+16=0 xm

E2:2x+y+15=0

oL omoieg téuvovial oto onueio M. Av o1 gvleigg g

Ko & TéEPvoLy Tov afova 'y ota onueia A kar B avri-

gToLyd, TOTE:

a) va Ppeite Tig ovvTETAYHEVEG TOV onpeiov M, A
kat B,

B) av K eivar to péco tov tunpotog AB, vo Bpeite Tov

ouvviekeatn SietBuvong tov dlaviopatog MK.
( Tpdansla Ozpdrwv - 20 Odua)

4. Aivovtor o1 evbeieg:

g:x—3y+5=0 xum

€:3x+y—-5=0

a) Noarodeifete 6t ot evleies ) kg, eival kaleteg
petakb Toug.
B) Na ppeite T CUVTETAYHEVES TOL GTHEIOL TOPNG A
Tov evdelov € Kal €.
¥) Na Bpeite Vv ekicwon g evbelog Tov SiEpyetal
and 1o onueio A kat v apyn O tov aEovev.
( Tpdnela Osudrwy - 20 Osua)

5. Aivovtar ot mapdAinkeg evbeiec:
€: x—2y—8=0 xm

€: 2x—4y+10=0

KOl TO OTMELO A TNG € TTOL £XEL TETUNUEVN TO 4.

a) Na PBpeite T1¢ SUVTETAYREVES TOL OMUEIOV AL

B) Na Bpeite v eficoon g evbelog €, ) onola Sigp-
Y€Ta1 amd 1o onpeio A kat eivar kabetn oty €.

7) AvBeival 1o onpeio Toung Tov eBEL®OV € KL €, Va
Bpeite Tig ovvteTaypEVEG TOL B.
( Tpancla Ocudarwv - 20 Ocua)
6. Aivovtat ot evfeiec:
€:Xx+2y—4=0 xa
€: 3x—-y+9=0

Na Bpeite v e&icwon g eubeiag mov Siépyetar and
TO OTUELO TOUNG TOV € KOl € KA1 EMTALOV:
@) eivar mapdAAnin oty gvbeia:

4x —~ 2y +2017=0
B) eivan kGBetn oV gvbeio:
3Xx+2y—-99=0

y) eivar mapdAAnin oto Sidvoopa V= (1, —4),
8) eivar kabetn oto ddvvopa U = (3, 4),
g) Oigpyertar anod 1o onueio (-5, 6).

B. MpocSLopLonOC MAPAUETPWYV

7. Aivetar 1 e€icwon:
A —x+ A +20—-8)y+A2—3r+2=0 (1)

No Bpeite yia moieg Tyuég tov A € R 1 e€icwon (1):

a) moapotdvet evbeia,

B) mapiotaver evbeia napdAinin otov dEova x'x,

y) napiotavel evbeia taparinin otov aEova y'y,

8) rmapioTavet gvbeia Tov SrépyETor and TV apyf TOV
aovov.

8. Aivetan 1 evbeia:
(@—3)x+2y+2a—14=0 )

a) Na Bpeite via Tora Tipn tov o € R 1 gvbeia € mov
napiotaver 1) eEicwoon (1):

i) elvar mapdrAnin oty gubeia:
i:5x—10y+13=0

i) eivar kaBetn oty evbeia §,: 6x — 3y + 1 = 0,

iii) oxnpatiler yovia 45° pe tov aEova x'x,

iv) Sigpyetan and 1o onpeio M(—4, —6).

B) Eotm ot evbeieg &) kat €, TV onoiwv ot e5160GE1g
npokvmTovy and Ty (1) Y a = 4 xat a = 5 avri-
oToLya. Av 1 g TEVEL TOVG GEoveg XX kar y'y ot
onpeia A ko B avtiotolga xar n & tépvel Toug
a&oves x'x xar y'y ota onueia I kar A aviictovya,
va Bpeite to epPadov tov ABAT.

9. Aivetat 1 e€icwon:
x+4y—-p(x+y—1)=0 (1)

a) Na arodei&ete 0Tt i kae p € R 1 e&icwon (1)
naploTavel evdeia.

B) Naanodeifete 6T 0heg o1 evbeieg nov TapioTdveLn
ggicwon (1) yio tig Stdpopeg Tipég Tou p € R diép-
xovtal amod 1o idto onueio, To onoio Kot va Ppeite.

y) Na Bpeite 1o p € R, dote n gvbeia £ mov £xer e&i-
cocon v (1) va eivau
i) Kkd&Betn otov aova x'x,
if) kd&Betn otov akova y'y,

iii) mapdAinin otnv evbeia £: 4x + 2y + 13 = 0.

——
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10. Aivetar 1 eticoon:

A= Ax+= (A +A—2)y+A2=5L+4=0 (1)

@) No Bpeite yia moieg Tipég Tov A € R 1 e€icaon (1)
TaptoTavel sudeia.

B} Eotw e pu gubeia mov £xer ekicwon v (1) xu
Sépyetar anod to onpeio A(3, - 1). Na Bpeite:
i) Tov apbuod A,

ii) nv evdeia §; nov eivar TapdAinin otnv e ka
diEpyetan anod to onpeio B(l, 6),
fii) v evbeia §, mov eival kGbetn otV € Ko Siép-
yetan amd to onpeio (4, 2),
iv) 1o onueio Topng Tov gvberdv §; ka §;.
11. Aivetoi ) ekicwon:
2x+pu+)x—{k—p—-4)y—-8k—p+5=0 (l)

a) No Bpeite yia moeg ipég tov k, 1 € R n ekicwon
(1) naprotaver subeia.

B) TwrdBek, p € R, pe(x, p) # (1, —3), v anodei-
Eete OT1 01 8uBeieg mov £xouv sEicwon tnv (1) d1ép-
yovtal and 1o ido enueio.

y) Na Bpeite mola anod 116 gvbeieg mov Exovy e€icmon
v (1) elvor tapdrAinin otnv evbeia:

£: 6x—2y+2017=0

12. Aivetar ) ekicwon:
(a+4)x+ay+a—-4=0 (1)

a) No anodei&ete 611 yia ke o € R n e&iowon (1)
naplotavel evbeia.

B) Naarodei&ete 6t Oheg 01 £v0eiEg TOL TAPLOTAVEL T
g&iomon (1) ywa tig dtapopeg Tipég Tov o € R diép-
YovTal and To 1810 onueio, To onoio kat va Ppeite.

v) Na Bpeite 10 a, ®ote 1 gvbeia € mov xel e€icwon
mv (1) va eival k@Betn onyv evbeia:

(:x—=3y-7=0

8) Eoto 6t n evbeia mov £xer e€lowon v (1) tépver
Toug aEoveg y'y kat X'x ota onpeia A kat B avri-
oTOLYA, SLAPOPETIKA TNG APYNG TOV aEOVaV.

i) Na Bpeite yia moteg TYpéEG TOL @ 1oYLVEL OTU

OA =30B
ii) Ava e (—4,0), va anodeitete Ot

OA-OB >38

I. Ixetikn Oéon 8Vo evBeLwY
v) Na Bpeite 10 o, ®ote 1 gvbeia € Tov £xel eicwon
v (1) va eivar ka@Betn oty gvbeia:

{:x—3y—7=0

8) Eotm 6t n evbeia mov €xer e&lomon v (1) Tépver
tovg aEoveg y'y kat X'x ota onpeia A kat B avri-
GTOLXA, SLUPOPETIKA TNG UPYNG TOV aEOVOV.

i) Na Bpeite yia moteg TYpéEG TOL 0 1oL VEL OTL:

OA =30B
ii) Ava e (—4,0), va arodeifete OTL
OA-OB>38
14. Aivovtar o1 gubeieg:

gihx+(A+3)y—-6=0
Kai:

e:(A—1x+A+2)y-3=0
Na arodeifete ot
a) o1 gvbeieg g Kot €2 £Xovy povadiko Kovo onueio
v k@be L € R,
B) v Tig Srapopeg Tipég Tov A € R 10 onpeio Topmng
M tov g Kat & Kiveital Tave ce svbeia.

15. Aivovtai ot gvbeieg:
g:(A—1x+Ay—2=0
KoL
g:A-2)x+(r-1y-1=0

a) Na arnodeitere 0T1 ot €VBeieg €1 Kt €5 £OLY pova-
S1k0 xo1vo onueio yia kabe A € R.

B) Na Bpeite yia mOlEg TIHEG TOV A TO GNUELD TOUNG
TOV & Kot €& aréyel and v apyn tov afovev
andotaot ion pE S.

16. Aivovtat ot gvbeieg:
gliAx+ (A —4)y—12=0
Kat:
e2:(A—1x+(*A-5y-4=0

a) Na anodeitete 6t yia k@be A € R ot evbeieg €) kot
€ £Y0LV Hovadiko Koivo onpeio M, tov onoiov va
Bpeite TIC CLVTETAYHEVES CUVAPTHGEL TOL A.

B) Na Bpeite yio moeg Tipég Tov A € R 10 onpueio M:
i) anéyew and tov agova y'y andotacn ion pe 7,
i) anéyel and tov aEova x'x andcTao PHIKPOTEPT

oV 5.

A. Aldvuopa tapaAAnAo A kaBeto o€ euBeia
17. Ovevbeisg g1 (A — 6)x + Ly + 21 = 0 kou:

£:Ax+(A+2)y+2=0
givan mtapdilnieg, evd o1 evbeisc:
g (M—Ax—puy—-9=0
Ko
e (H+20x+ (p—A2)y+27=0

eivan kabetes.

a) Na Bpeite Tig TIpég TV A Kot p.

B AvAcivato onpsio Topng tov e kot ez kot B givat
TO ONUELD TOUNG TOV € KL €4, VO PPEiTE TO pPéETPO

—p
Tov davuopoatog AB.

18. Aivovtan o1 evbeieg:
g :Ax+A—1)y—pu=0
Kau:
e:(h—4x+A-3)y+un—4=0

pe p > 4, o1 omoigg givar mopdriniec.

a) Na Bpeite Tov aptfud .

B) Eotw 6Tt 1 & téuver Toug GEoveg XX kat y'y ota
onueia A xar B avtiotoyya kot 1 € TEUVEL TOVG
aEoveg x'x ka1 y'y ota onueta I' kat A avtiotowya.
Na Bpeite Tov aptbud p, @ote 10 pfadov Tov te-
tpamievpou ABAT va toobtar pe 8 T.p.

——
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19. O evbeieg & : A+ Dx+ (2 —4)y -4 =0 xmt
g2:Ax + (5 — Aly — 7 = 0 eivan kdbeteg.
@) Nua Bpeite tov apBpo A.
B} Gcewpovpe v eicwon:

(0 =3p+2x+ (W - Dy—-2u'+2u=0 (1)

i) Na Ppeite yio toeg Tipég tov p € R 1 e&ioman
(1) traprotdaver svbeia.

ii) Na Bpeite 1ov aplbud p, dote n evbsia § mov
éxel eEiowon v (1) va Siépyetan and to on-
peio toung twv evbeldv € KUl €.

20. O svbeieg g): Ax+ (A — 3)y — 3 =0 xau:
g (A—4)x+2-Ry+14=0
glval kabeteg.
a) Na Bpeite Tov Tpaypatikd apibuo i.
B) Av divovtar 1o onpeio A4, 5) kat onpeio B 1o
onoto Kiveital otnv gvbeia g, va Ppeite tov yem-
METPLKO TOMO Tov pécov M tou AB.

¥) Av to onueio [(y, 8) avikel otnv gvbeia &, va
Bpeite TOV YEMUETPLKO TOMO TOV CNUEi®V:

N(3y — &, v+ 28)

E. Twvia uo gubelwv
21. O evbeieg:
grrax+(B—ly—-1=0 xu

€:Bx+(a+1)y+6=0
tépvovtat oto onpeio M(1, —2). Na Bpeite:
@) 7oug aplipoig o kot B,
B) v o&ela yovio tov evbeldv € Ko €.

22. Oewpodpe v gticwon:
Cr—Dx+(18—1IAM)y+9%2—-17=0, reR (1)

a) Naamodei&ete 0T n (1) maprotdver evbeia yio kGde
LeR.

B) Av e, g elvar o1 evbeieg mov TPOKHTITOLY ATO TNV
(1) yia A = 1 ko A = 2 avtictoiya, va Ppeite v
okeia yovia mov oynpatifovy.

( Tpanela Osudrow - 20 Ocua)

23. Aivovtai o1 gvbeieg:

€ 2kx— (1 +x)y+1-3xk=0 xu

C: (1+3k)x+(k—1)y+2—-6xk=0

omov k € R.

a) No e£etdoete av LTAPYEL TIUN TOL K, WOTE OL EV-
Beieg va eivar Tapaiinhiec.

f) Na Bpeite Tnv apfhreia yovia mov oynpoatifovy ot
evfeieg € ko L. ( Tpanela Ocpudrav - 40 Ocua)

24. Aivovtar ot evleieg:

g: ax+(2—-aV3)y-V3=0 xau

£: 3X+V3-y—a*=0
H o&gia yovia tov evleidv €) Kat & 16o0Tar pue 60° kot
n evbeia g; dev eivan mapdrinin otov GEova x'x.
a) Na Bpeite tov apfud a.
B) Noa arodeifete 6ti o gvbeieg g, €2 kar 0 G&ovag x'x
oyNpatifovy 166TAELPO TPLYW®VO.

25. Aivetar 1 evbeia £: V3 -x —3y+5=0 xkat 10
anueio P(v/3, —4). Na Bpeite evbeia { mov Siépyetan
anod 1o onueio P ko oxnpatiler pe tyy evdeia € ofeia
yovia ion pe 60°.

E. H e€iowon Ax*+By*+Ixy+Ax+Ey+Z=0
26. Aivetar ) eéicmon:
6x> -y —xy—x~-2y—1=0 (1)
a) Na arnodeitete 611 N e€icwon (1) Ttapiotaver dvo
gvbeieg € Ko €.
B) Na amodeiete 0TL 01 £vBeieg € kat € TEUVOVTAL
nave otov dEova y'y.
7) Avnevbeia (: 4x + 3y — 7 = 0 téuver 16 € KAt €
ota onpeia A kar B avtiotoga, va Bpeite v
amootaon AB.

27. Aiveto m e€icwon:
3 +2y" +Txy+2x—y—-1=0 (1)

a) Na anodeiéete 6T n eiocwon (1) rapiotiver dOo
evfeieg, Tov onolwv va Bpeite Tig eElomoels.

B) Noa Bpeite v ofeia yovia mov oynuatilovv ot
evbeieg Tov epoTuaTog ().

28. Aivetan n ekicwon:
X2 -2y —xy—-5x—2y+4=0 (1)

a) Na amodei&ete 61 N e&iocwon (1) napiotavel dvo
evleieg € xat €.

B) Na Bpeite tnv e€icmon tng evbeiag  n omoia diEp-
xetal and to onpeio P(— 3, 1) kot tépvet 1ig mapa-
Tavo eVBeiEG €1 ka1 €; ota onpeia A kat B, dote to
P va givat péso tov AB.

29. Aiveton 0 eEiowon:
44y —4xy—4x+2y—-8=0 (1)

a) Na anodeifete 6T 1 e€icwon (1) mapiotaver dto
naparAinieg evbeieg € kot &;.

B) Eotww A, B, T kot A to. onpeia TOPNG TV EVOELDOV €
Kat € pe toug atoves xX'x kat y'y. Nao Bpeite 10
epPadov tov TETPaTALHPOL TOL £XEL KOPLYES Ta
onueia A, B, I kat A.

Z. Juvbuaotikd Ospata

30. Ze taparinroypappo ABTA ot thevpéc tov AB
kat AA Bpiockoviar mave oTig evbeieg pe e§lo®oerg:

€:2x+y+2=0 xat &: x—-2y+6=0
avtiotorya. Av 1o kévipo tov ABI'A givat To onpeio
K(—1, —2), va Bpeite:
@) TIGOLVTETOYHEVEG TOL ONUELOL A Kat va amodeifete
ot I'(0, —6),
B) ve&iomon tngrievpag I'A kat Tig CLVTETAYHEVEG
mg xopLeng A. ( Tpanela Ocudrov - 20 Oépa)

31. Eoto A(- 1, 1), B(2, 0) xan T'(— 1, 3) tpia on-
peia Touv emmédov.
) No arwodeifete 0TL 0 YEOUETPIKOS TOMOC TMV ON-
petov M(x, y), dote:
—2 2 2
3AM —5BM +2IM =0

glvar n evBeia e: Sx —3y +1=0.

——
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B) Noa Bpeite evfeia k@Betn oTNV € TOL SLEPYETUL ATO
10 péco K touv tpunuatog AT
( Tpanela Ocudrow - 20 Oéua)

32. Bcopovpe T1¢ eLiohoEIC:
a: A—Dx+Ar-2)y-A+3=0, 2eR

a) Na anodeifete 01 kaBemd and 1g € TAPLOTAVEL
evBela kat katdmLY OTL OAeG Ot gvbeieg diEpyovtal
an6 ctabepd onueio.

B) Eoto L # 1 kot & # 2. Av 1 &, téuvet Toug a&oveg
x'x xat y'y ota onueia A(a, 0) kar B(0, B) avri-
otoy, TOTE:

i) va expploete ta a, f cuvapTHoEL TOL A,
ii) va Bpeite v eubeia ™G Tapamave popeNG,

% ; 1 1
®OoTE Vi LIoYVEL — + —5 = 2.
uh B..

( TpaneCa Ozudarov - 40 Ocua)

33. Aivetau 1 eticwon:
AX+ (A —S)y —8h+15=0 (1)

a) Naanodeiéete 6t eéicwon (1) naprotaver evbeia
v xabe A € R.

B) Naamodei&ete OTL OAeg 01 £L0EIEG TOL TAPIGTAVEL T
eEiowon (1) yia g Srapopeg Tipég tov A € R diép-
xovtal amo 1o idto onpeio, To orolo kat va Bpeite.

Y) Eoto g xat & ot gubeieg pe e£l0M0ELG TOL TPO-
kOmTouy and v (1) yie A = 2 ka1t A = 3 avrictot-
ya. Na Bpeite:

i) T yovia mov oxnpatilovy ot subeies &) kat €,
ii) v evbeia &3 oL €ival CLPPETPLKT TNG € OF
TPOG TNV &7.

34. Bewpodpe onpeia Mo, a+ 1), a € R.
a) Naanodeifete 0t Kivobviar oty evbelay = x + 1.
B) NaPpeite to cupperpikd M/ (o, B') Tov M mg npog
v evbeia x — 2y = 2.
y) Na anodeifete 61 To M kiveital yia 11g didgpopeg
TpéG Tov o oty subeian:

x=Ty—=17=0

8) Na eEetdoete av o Tpeig evbeleg cuvTpE oLY KAL
KATOMLY VO QLTLOAOYNOETE TO ATOTEAECHU, APOV
npoto oxediioete Tig Tpelg evbeies.

( Tpanela Ocpdrov - 40 Odua)

35. Eoto £ 1 gubeie mou Siépyetar and to onusio
P(—1,3) xau téuvel toug GEoves X'x Kot Y'Yy ot
onuela A kot B avtiotoiya, @ote 10 P va givar to
uéco Touv AB.

a) Na Bpeite v eéicwon g evbeing g.
B) Oeopolue ta onpeia:

I'(-51) xau AQQa—7,5-4a)

Av 10 onpeio A avrkel oy evbeia g, va Bpeite:

i) tov apbuod «,

ii) ™ pecokdbeto £ TOL EVBLYPIPPOL THAHATOSG
TA,

iii) Tnv ofeia yovio mov oynuatilovv ot gubeieg &
KUl €.

36. Eoto g n evbeia mov digpyetal and ta onpeia
A(~2,6) kot B(—4,2) ko €3 n eubela mov eivar
napdAANAn o1 dixotopo ™ Ing kot 3ng yoviag twv
afovov ka diépyetatl and to onpeio I'(—3, —1).

a) No fpeite T1¢ eEI0MGELG TV €] KAL €.
B) Nappeite v andotact Tov enpeiov topig M v
subeLdV €] KAl & amd TNV apyn oV afovov.
v) Eoto N(v, p) onueio g gvbeiag €; kat A to oup-
petpiké tov N o¢ mpog v €.
i) Naex@paocete T1g CLVTETAYREVES TOV A ©G OV-
VAPTNON TOL V.
i) Tanigduapopeg Tipégtov v € R va amodeiterte
611 10 A Kiveitan o€ gubeia.
8) 'Eoctw { svbeia mov Siépyetar and to onueio
P(— 1, 3) kau tépver Tig evbeieg € xai €; oTO ONpEiQ
A xa1 Z avtictotya, dote to P va givar péco tou
AZ. Na Bpeite:
i) v ellowon g evbeiag {,
ii) v ofeia yovia nov oynuatilovy o1 gvbeieg g,
Ko L.

37. ®swpoipe v cubeia:
€: 2X+y+2017=0
kot v ekicwon:

(2x+y)? -3(2y—x)*=0 (1)

) No anodeilete 0L N e&icmon (1) ntopiotaver dvo
gvbeleg €; Ko €3, TOV onolwv va Ppeite 11g eElom-
oElC.

P) TNaticnapandveevbeiece;, £ kat €3 va enodeifete
ot
i) oynpatilouv Tpiywvo,

i) to Tpiywvo mov oynpatilovy eival 1ooTALLpO.

38. Ze opboxavovikd cictnua e&ovov Bempovue
T1 drapopeTikeg evbeieg:

31:-)—(—+L:1 Kot agzi+ =1
it p

B

R |«

pe a, p e R*.
@) Na anodeilete o011 e //ea = a+p =0.
B) Avoieubeieg e kat €3 TEUVOVTOL, Vo TOdEIEETE OTL
TO GMUELD TOUNS TOVG UVITKEL 6T L 0TOpRO NS INg
Kdl 3ng yoviag Tov aovav.
¥) Av ot gubeigg g, £ Kal:
2, @2
g5t ISp—5g—a. 2 F g
o+ B
Siepyovral and to idio onpeto, va Ppeite noleg

TIHEG UTOPEL VU TGpPEL O AOYOG %.
39. Aivovta ta Staviopata & kat B pe pétpa 2 kat 6

avtictowya kot @ € [0, nt] n peta&d toug ywvia. Eniong

divetar 1 e€iocwon:

@ PB+12x+@ F-12y—5=0 (1)

a) Naarnodei&ete 0T (1) Taprotdver evbeia yio kabe
¢ € [0, 7).

B) Av n mapanave gvbeia givan mapdAAnin ctov -
Eova ¥y, va arodei&ete ot B = 3d.

Y) Av n mopandve gvbeia sival TapdAAnin otov G-
Eova x'x, va anodeitete 6t f = — 3d.

8) Avn nopandve gvbeio eivar TapdAAnin oty diyxo-
TONO TPOTNG KAl TPITNG Yoviag tov aEdvev, va
anodeitete 6m B L @

( Tpanela Ocparwv - 40 Osua)
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40. Aivovrar pn pundevika droviopata & kot f ka1
e&lowon:

(1B —2(al)x + (1@ + Bl — 14p — Sdl)y -
~ |1l — IBI| + 4B — 5| =0 (1)
o) No anodeifete 6Tt av ta Saviopata d xai B dev

gival opdppona, 1 eEicwon (1) rapiotaver subsio.
B) Eotwm 6T1 ta Sevdcuate & Ko E dev glvat opoppo-

na. Emmhéoy n evbeia pe efiocmon (1) diépyetar

and ta onpeie K(0, 1) kat A(-9, 0). Na arodei-

Egte OTU

i) @1lp, i) B=—4d,

iii) 1 e&lowon (1) ypagetar x — 9y + 9= 0.

41, Aivovtal pn pndevixa Stavicpate & kol B i ta
onoia toybouv:

=

mpoyd 116 xar |mpoByd| =

|

Ozopolpe emiong 10 Sravuopua 7 = ki + P, pex € R,
Ko tnv eElomon:

@ Px—B-Ny+2B-@)-y=0 (1
— T
) No arodeifete o1 (&‘, B) =3

B) Naanodeifete 0TI efiowon (1) tapiotavel evbeia
o kGBe k € R.

Y) Av n evbeia pe e&icwon v (1) £xel cvvieheot
dlevbuvong 2, va anodeitete O0TL Qu SiEpyetur amod
TV opyn ToV afovaov.

8) Naamodeilete 611 0heg 01 £vBEiEG TOL TUPLOTAVELTY
ebiowon (1) Srépyovtal and otbepd onpeio.

——
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9° @YAANO EPTAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA B AYKEIOY MPOZANATOAIZMOY
ENOTHTA: § 2.3 EMBAAON TPIFrQNOY
ONOMATENQNYMO:

A. BAZIKEZ AZKHZEIZ

1. Na Bpeitz v anoctacn tov enpeiov A(— 2, 3) and v cvbeia

) x+y+1=0 P) y=2x-3
1) %+%:1 8)5x+3y+1=0

2. Na ppeite 115 sEromaig T@v gvbeidyv o1 omoiss Sifpyovion and tnv apyf) tov atdvev O ka
angyovv and to anpeio A(— 1, 3) andstacn ion pe 1.

3. Ov ev0sicg:
g:ax+(a—6)y+a+2=0
Kou
g: (a-2)x+(a—-5)y—-a—-3=0
givan napariiniec. Na Ppeite:
a) 7Tov apfpod a,
B) ™V arndctacn TV VBV £ KAl &;.

4. Na ppeite ™ peoonapalinin tov subeudv:
£:2Xx—y—5=0 ko £:2x—-y+3=0

5. Avo napaiinheg svBeicg antyovv anoctact) ion pe 8 ko £x0vv peconaparinin tny evbseia
£: 3x — 4y — 12 = 0. Na Bpeite 115 ££16QGELS TOV EVOELOV AVTOV.

6.0) Na Ppeite 115 eE16MOES TOV SIYOTOR®V TOV YOVIOV Tov oxmpetilovy ov svbeieg
Ix—-4y+1=0km 5x + 12y + 4 = 0.
f) Tlow amod tTig nopamdve 1X0TOPOVS AVTLETOLXEL 6TV 0Ela Yovia Tov exnuatifovy ot
dbo gubeieg;

7. Aivovtan to onueia A(2, 4), B(— 6, 2) km (0, 10). Na ppeite:
a) to epfadov tov tprydvov ABI,
B) onmpeio A g gvbsiag £: 2x — y — 3 = 0 1£to10, Mete To Tpiymvo BI'A vo £xer spPadov
igo pe 19 ..

8. Aivovtan ta anpeia A(— 1, —2) ko B(3, 1). Na Bpeite to ovvoro tov onpeiov M na ta
onoia woyver (MAB) = 8 ..

9. Aiveton n gu0sia £: 3x — 4y — 5 = 0 ko to onpeio M(—4, 2). Na Bpeite:
@) TNV EAEYLETI| ATOGTEGT] IOV UNEYEL £V 6NUEL0 TG EV0Eiag € amo TV apy N TV a&ovey,
B) mow onueio g vOsiag € anEyeL TN pIKPOTEPT AROGTAGT 0N TO onpeio M.




B. AZKHZEIZ A AYZH

A. Anootaon onpeiov ano eubsia
1. Na anodeitete 0t 0 onpeio A(— 1, 3) woanéyst
amo g evbeieg:

e 12x+5y+10=0 wm (:3x+4y—-14=0

2. Ocopoipe oplokavovikd shotnue abdvev oto
onoio aneikoviletar 0 xaptne tov Nopod Apkadiog. Ta
yrop1a Acka (A), Asvkogmpt (A) ke Kakovpéka (K)
£youv aviiotol e cvvtetaypéveg A(—2, 2), A(2, —1)
kat K(—1, - 10).

a) Na Bpeite v ebiowon g evbeiag e mov Siépyetal
and ta yopd Adga (A) ko Asukoyopt (A).
B) Na Bpeite tnv anoctacn touv K and thyv gubeia €.
¥) Naeletdoete, pe Paon ta dedopéva tov npofinua-
TOG, TOL0 amod Ta Y wpld AdEa xut AEvKoy®pPL AmEYEL
™ pikpotepn andotacy anod ta Kakovpéika.
( Tpamela Ocudrwv - 20 Ocua)

3. Alvetar tpiyovo ABIT pe xopvpéc ta onueia

A(3,2),B(—3, 1) xar I'(4, 0).

a) No Bpeite v ekicoon g TAevpag AB.

B) Navroroyicete To pfxog tov byoug I'A, kabig kat
v e€icwon g evbeiag tdvm otny onoia Bpicke-
T QUTO. ( Tpdnela Ocpudrwv - 20 Oépa)

4. Aiveton 1 evbeia €: y = 2x — 3. Na Bpeite:
@) NV ardstacn Tov onpeiov A(6, — 1) and v ev-
fcia €,
B) taonueio tngevbeiog € mov anéyouvv and tnv evbeia
{: 12x — Sy + 7 = 0 anootaon ion pe 2.

5. Aivovtar ot evbeieg e:AX—y+A+3=0 xa
C:(A=1)x+3y—-4rL-—-1=0. To onueio A(2, —1)
anéyel and v evbeia € andotaon 2v/5 kot and v
gvbeia £ andotaon v/10.

@) Na Bpeite Tov Tpaypatikd apbuo A.
B) Aiverar tetpayovo EBI'A tétolo, oote:
e 710 E givar onpeio tng evbeiog £ pe tetunpévn 12,
e 1a onpeia B kar I' aviikovv oy gubeia €.
Noa Bpeite 10 gpfadov tov teTpaydvov EBTA.

6. H subeia:
eAx—4y+Ar+2=0

anéyel and TNy apyn tov afovev antdéotecn ion pe |.

Na Bpeite:

a) Ttov aptBud A,

B) to onpeia tov GEova x'x oL anELoLY ARO THV EL-
Oela € andoTOoN ion pe 2,

v) to onpeia tov agova y'y mov teanéyovy and Ty
evbeia € kal ard v apyn Twv a&ovov.

7. Aivovtat o1 kaBeteg evbeieg:

g: M+B3-ANy+a=0 xu

%9a+3
g ( 1)x + ( )y + e 0

onov a # — 7.

a) No anodeifete O0TL A = 2.

B) Ocopovpe opboydvio ABI'A pe A(l, S), tov o-
moiov 0o mAevpEg Bpickovial Tavm oTig gvbeieg
€] KOl €7,

i) Noaanodeiete OT1 To onpeio A dev AviiKEL OTIG
gvbeieg €) Ka €.
ii) Na Bpeite 10 epfadov tov opboywviov ABIA.

B. Npocdopiopde e€icwong euBeiog

8. Na Bpeite 115 gubeieg mov givar rapdAinies
otV evleia {: 3x +y — 2017 = 0 kot anéyovv and 10

onueio A(—4, 2) andotacn ion pe 2v/10.

9. Gewpolpe Tnv gvbeia £: 3x — 4y +2 = 0 ko 10
onueio A(-2, 1).
a) Na anodeifete 0TL T0 A dev GVNKEL GTNYV € KAl Va
Bpeite ™MV andGTAGH TOL ANO AUVTT.
B) Na Bpeite Oleg tig evbeieg mov eivar mapaAinieg
otV £ Katl anéyovv and 10 A andéotacn ion pe 3
povadeg. ( Tpanela Ocudrow - 20 Oua)

10. Aivovtat to onpeia:
Ao, B) xat B(B-1,20) pea,peR

Y0 T0 OTOlA 1oy VEL AB = (4, —8). Na Bpeite:

a) Toug aptbpovs a Ka P,

B) Tic gubeisg mov diEpyoviar amd to P(— 2, — 3) kan
Loanéyovy anod to onueia A kat B.

11. Aiveta n eticwon:
A= By = B 2 =0 ()

a) Noanodeibete ot e&iowon (1) napiotavel evbeia
yio kabe A € R.

B) Na anodeifete 6tL o gufeieg mov mapLotdvel N
eEicwon (1) i Tig Stapopeg Tipég tov A € R diép-
xovtal and otabepd onpeio P.

v) Na BpeiteTigevdeieg mov Sgpyovrar and To anpeio
P tov epotnpatog (B) kar toangyovy and ta onpeia
A(l, 3) xa B(3, 7).

. Andotaon napoaAAjAwv euBeLwWV

12. O evleiec:
g:Ax+(2—-AN)y—-24=0 xau
e:(A—4)x+(5-2)y+18=0

eivat mapaiinies. Nao Bpeite:

a) Tov apifuo A,
B) v andotacn tev evbeldy & Kat g;.

13. Eoto € n evbeia mov Siépyetan and ta onpeia

A(2, —1) xot B(4, 3). Na Bpeite:

a) 1V eéicmon g evbeiag &,

B) Tig svbeieg Tov givan mapdAAnieg oIV € Kot ané-
Youv and avtny ardctacn ion pe 2v/5.

14. Aivovtai o1 mapaiinieg vbeicg:
g:y=AX—A Kol &:y=Ax+4-—3%
pe A € R, twv onoiwv 1 andotacn eivar ion pe 2. Na
Bpeite:
a) tov apfuod A,
B) ta onueio tov GEova y'y mov amEXOLY Ao TNV EV-
Beia & andotact ion pe 3.

15. Aivetar 1 ebiowon:
X2 +y? - 2xy —3Ax+ 3y + 2221 =0

——
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pe A drapopetikd tou 0.

@) No arodeibete 011 N nepandve eicwon taplotd-
vel oto eninedo 6vo svbeieg mapdiinies petadd
toug, kalgpio and 11g onoigg £xel kAion ion pe 1.

B) Av 1o gpPaddv tov tETpaydVOUL, TOL OTOLOL 01 0
mhevpég Ppickovial mave otig gvbeieg Tov epwTn-
potog (), eivar ico pe 2, va Bpeite Tnv Tipn tov A.

( Tpancla Ocudrwy - 40 Odpa )

16. Aivetar evbeia £ n omoia sivar TapdAinkn onv
gvleia £: 6x — 3y — 13 = 0 kat wanfyel und ta onpeia
A(l, —4) xou B(5, 2).

a) Na Bpeite v ebicnomn g evbelog .
B) Ocwpovpe tpanelio KAMN tétolo, ®ote:
e o1 misupec KA xat MN va Bpickoviar mave
otig subeieg € kat G,
e tu pfikn tov KA kat MN va givar pileg g
etiocwong:

X —V180 - x+A2+1=0

omou A otabepdc mpaypatikos aptipde.
Na Bpeite 1o gppadov tov tpaneliov KAMN.

A. MeoomapdAAnAn — Ayotopog
17. Aivovtai ot mapdiinieg svbeieg:
=3x+9

g:y=3x—-1 «xat g&:

Na Bpeite v e€icwon g necOMapaAining tov gv-
Osiov £ xat €.

18. Aivovtat ot gvbeiec:
€:3x—4y+1=0 xar £:8x—-6y+5=0

Na Bpeite:

a) T EIOMOELS TOV SIYOTOUMV TOV YOVIDV TTOL G(N -
patifovv ot gvbeieg € kot €,

B) moia and TG MapATAVE S1YOTOHOVS AVTIOTOLYEL
otV ofela yovia mov oyxnpatifovv ot evdeieg g
KOl €.

19. Aivovtat ta onpeia A(3, 1) xar B(13, 6). Ecto
€ 1 evbeia mov diEpyetan and 10 onueio A kau gival
TapaAAnin oto ddvuopa V= (3, 6) kat & n gvbeia
Tov dEpyeTat amod ta onpeia A kar B. Na fpeite:

a) TG eElomoelg TV eVbELDV € Kat €7,

B) tnv andctacn tov B and tny svbeia g,

Y) TG S1XOTOHOUG TV YOVIOV Tou oynpatifouy ot
evbleieg € ko €.

20. Ot evBeiec &;: (A — D)x+Ay+1—-3L=0 ko
€: (4—A)x+ (6 —A)y —A=0 seivar maparinies.
Na Bpeite:

a) tov apbuo A,
B) evBeia g3, GOTE M £ VO £ival N pECOTAPAAINAT TOV
€] KO €3.

21. Z¢ opfokavovikd cvotnua atdveov Oxy Oew-
povpe ta onpeio A(h — 1, A +2) ka1 B(p + 3, p) pe
A peR.

a) Naanodei&ere 011 o onpeia A xat B xivodviai 61ig
evbeiege): y =X+ 3Karg: y =X — 3avtictoya.
P) Na Bpeite v eéicwon TG HEGOTAPAAINANG TV
evleldy € xar &y, ( Tpdnela Ocudrwy - 20 Oéua)

—a
3

. ” 7 ,
22. Aivetar To onueio A (4, ) Kat 1) eubeia:

§: ax—3y+12=0

Ioyber 61t d(A, C) = 5.

a) Na anodeifete 011 a = 4.

B) Avo napaiiniesevdeieg anéyovv andotact ion e
8 xat &xovv wg peconapdrinin v evbeia L. Na
Bpeite tig eE10MOELS TV ELBEIDOV ALTOV.

9.43 O evbeicc:
e Ax+A-12)y—-2L=0 km
e:A=2)x+(A-6)y+3L+1=0

givat tapdiinies. Na Bpeite:

a) Tov aptbuo A,

B) Tov yeopeTpikd 10M0 TV onueiov M yia ta onoia
woyvet dM, g)) = 2d(M, &,).

E. EuBaddv tplywvou

23. ¢ opbokavovikd ovotnpa atovov Oxy Otwo-
polpe TNV evbela €: y = x + 1 xat ta onueia A(2, 0)
kat B(6, — 3).

a) Nanpocsdiopicete onueio I' g evbeiag €, ®ote o0
tpiymvo ABT va gival opBoydvio pe vroteivovoa
™ BI.

B) Eotw I'(11, 12). Na Bpeite To euPadov tov tprym-

vov ABT". ( Tpanela Ocudrwv - 20 Oéua)

24. Aivoviar ta onpeia A(8, 3) ka1 B(6, —1). Na
Bpeite onpeio I tov a&ova x'x, ®ote 10 Tpiyovo ABIN
va £xet epPadov 7 t.p.

25. Aivovtat ot evbeieg:
g:Xx+y—2=0 xar &:2x—y—1=0

Na Bpeite 11 eubeieg mov elvar mapdrAnies oTo
Stavoopa V = (2, 2) ka1 oxnpatifovy pe TG € KAt €
piywvo pe epPadov 12 T.u.

26. Aivetat Tpiyovo ABIT kot €6t M 10 HEGO NG
mhevpic BI. Av BT = (8, 4) ka1 AM = (1, —3), va
Bpeite To gpuPadov tov Tprymvov ABI .

27. Aivovtat to onpeia:

A(0,2),s B(1,5) xar I'(t—1,3t—2), teR

a) Na Bpeite v e€iowon g eubeiag AB.

B) Na anodei&ete 011 N andcTacn tov onpeiov I' and
v evbeia AB, kabmhg kat to epPaddv Tov TpLydvou
ABT givar ave&aptnta tov t.

( Tpanela Ocudrow - 20 Oéua)

28. It tpiyovo ABI sivau

AB= (M A+1) xa AT =(3\, A1)
omov A #0 xar A # —2, kat M givar 1o péco g
nievpag BI. -
a) Na anodeifete 61t AM = (24, A).
B) Na Bpeite tnvTiun Tov A ylo. TNV omoia 70 dtdvuoua

AM sivat kaBeto 610 Siavuopa d = (%, - k).

y) Tty tipn tov A tov Bprikate oto epdnua (B) vo
vnohoyiocete 10 euPadov Touv Tprydvouv ABT.
( Tpanelo Ocpdrov - 40 Ocua)

29. Aivovrtat ta onpeia:

A(3,4), B(5,7) xar I'(2u+1,3p—2) pepeR

——
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a) Na Ppeite 16 CUVTETUYHEVES TWV SLULVLCTHATWOV AB

Kot ﬂi KOl GTT] CUVEYELR VO OTOdElEETE OTL TOL
onueia A, B ko I' 3gv elval cuvevBetokd yio kibe
TIUT TOL .
B) No arodeifere oTL
i) to epfadov tov tprydvov ABI dev eEapratan
amo 10 W,
i) ywe xdBe Tiun Touv p 1o onueio I' avnkel oe
evbeia g, Tng onolag va Ppeite my ekicwon.
v) No eppnvedoete YEOUETPIKE YTl To epfadov tov
tpirymvou ABIC tapapével otabepd, aveEdptnta and
TNV TL] ToU . ( Tpdnela Osuarow - 4o Oua)

30. Aivetar 1 gvbeia £: x — 4y — 7 = 0 kat ta on-
peia A(—2, 4) xau B(2, 6).

a) No Bpeite Tig ovvietaypéveg onpeiov M g gu-

Oeiag €, T0 onoio woanéyel and ta onpela A ko B.

B) Na vrnoroyioete to epPadov tov Tprydvov MAB.

v) Na arnodei&ete 01t ta onpeia K(x, y) yia to onoio

toxver (KAB) = (MAB) avikouv oTig eubeieg pe

elomoeig TG
x—2y—5=0 kot x—-2y+25=0
( Tpanela Ocudrow - 4o Osua)

31. Aivetow tpiyovo ABI pe B(1, 6). H nhevpa AT
Bpioketar mave oty evbeia 3x +4y +7 =0 ko 10
vyoc A Bpioketon nave otny gubeia x — Sy + 15 = 0.
a) Na Bpeite Tig oLVTETUYREVES TOV KOPLYDOYV A Ko I,
B) Na Bpeite ToV YEORETPIKO TOTO TV oNpeiv M Tov

£MTESOL L0 TA OTOlA oy VEL:

(ABT)

(MAB) =

Z. EAdyiotn andotaon onpeiov eubsiag and

otafepo onpeio
32. Aivetar n evfeio e: x + 2y — 6 = 0.

Na Bpeite:

@) TN HIKPOTEPT) AMOCTACT) TOL UMEYEL EVA ONUELO TNG
evbeiag € amod v apyn 1oV afdvov,

B) mowo onpeio g evbeiag € améyel ™ PIKPOTEPN
anootacn and to onueto M(2, —3).

33. Aivovtat ta onpeia A(— 2, 4) ko1 B(8, —1).

a) Nao Bpeitetoeppudov tov tprydvov OAB, dmov O
apyf tov aEovav.

B) Eocto £ n subeia mov diépyetan amd ta A kot B. Na
Bpeite:
i) v eblowon g evbeiog &,
ii) molo onueio g evleiag € anEyel T PIKPOTEPN

anootact and to onpeio I'(5, 3).

34. O evbeieg:
g Ax+RA-1Ny—-5=0 km

g: A+ 1)x—(A+4)y—-15=0

eivat kaBeteg. Na Bpeite:

a) Tov apibuod A,

B) 1o onueio Toung TV evdeldy g Ko €3,

Y) TNVEAGLYIOTN OMOGTUCT TOL AMEXEL EVA CTHELO TNG
gvbsiag £ and v apyn Tev a&ovey O, kubog kat
TOL0 €lval TO oNpeio avto.

35. =& opfoxavovikd clotnua cuvietaypévov Oe-
®povue onueio M kat é6tew M’ 10 GUHHETPIKO oNELo
Tov M ©¢ mpog tnv evbeia y = X ya ta onoia onpeia
10 Siavucpa:

—_— 3 -
vV =20M+ OM' - 5i

givar tapdAinio otov aEova v'y.

a) Na arnodei&ete 6T 10 onpeio M kiveitar oe gvbeia
€, TG onoiag va Ppeite tny ekicwon.

B) No Bpeite moro onueio g mapandve gvbeiag €
améyxel T pikpOTEPN amdoTACT AN TNV apYN
v a&ovay O.

v) Na Bpeite v eAdy 10T ANOCTACT) TOL UTOPEL VA
anéyel éva onpeio g napandave gvdeiag & and to
onpeio X(—4, 3).

H. Zuvbuaotikd BEpata

36. Ocopodpe ta onpeia A(A+ 1, 24), B2 — A, 4)

kat (—1,2), A € R.

a) Na anodeifete OTL Yia OTOOVINTOTE TPAYUOATIKO
aplfuo A ta onpeia oynuatifovv tpiywvo.

B) Eotw ot yioto gufadov tov tprydvov ABIM 1oyvet
(ABI') =3 1.
i) No anodeiere SuA =111 =2. .,
ii) Na Bpeite tn yovia tov dtevoopdtov T'A kat

TB étavi = 1.

( Tpdnela Ocudrov - 20 Ocua)

37. Aivetu tetpéymvo ABIA pe A(2, 3) xar epfo-
86v 25 t.u. Eniong n mhevpd BT Bpicketar nave oty
gvbeia pe eliowon 3x —4y+a =0, pe a < 0, kou 7
teTunpévn tou I elvar pkpdtepn tov S.

a) Na arodei&ete 6T 00 = —19.

B) Naarodeifete 611 0 onpeio B £xer ovvietaypéveg
{5, ~1);

v) Na Bpeite tig kopveég I' xar A.

8) Na Bpeite onpeio E g evbeiag Al yia to onoio
woyvel (ETA) =25 T,

38. Aivovrai ta onpeia:

A(l, = %) B2, —1) xai

F(p, %) émoup € R

@) No Ppeite Tig CUVTETAYHEVES TOV SIAVUCHATOV AB
xat BT,
B) No amodeilete 011 Yo kabe p € R 10 onpeio I'

avnkel otnv gvbeio mov Népyetar and ta onpeia
A xat B.

y) Na Bpeite v Tiu1 TOL P €101, OOTE:
—_— ey
uBI' = -~ AB
8) T tnvTiun tov pmov Pprikate 610 EpOTNH (Y) V&
anodeifete 0L (OBIN) = 1 1.u., 6mov O givar 1 ap-
XN 10V aEOvov. ( Tpancla Ocudroy - 40 Gsua)
39. =& opfoxavoviké ciotnuo aldveov Oxy Osw-
poupe Tig gvbeiec:
X+ A+2)y-A+1=0,2€R

a) Nuo arodeilete 611 OAeg 01 evbeieg SiEpyovTal and
otafepo onpeio M.

——
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B) Na amodeifete 611 d(O, &) < V10.
¥) Na Bpeite mowa ano tig evbeieg TG TapUTAVEO pHOp-
oNG anéyel tn péyrot anodotaon and to O.
( Tpanela Ocudrow - 40 Osua)

40. Aivovtar o1 evbeieg:

€:2x—y—10A+16=0 «xm

g: 10x+y—2L—-4=0, Odomovi€R

@) Naanodei&ete 0Tt yia kKGOe TIpT TG TAPAUETPOL A
ot gubeieg € xat € tEuvovtal Ko va Ppeite Tig
GUVTETAYHEVEG TOV GTHELOL TOUNG TOLg M.

B) Naamodeifete 0Tt yia kGe TIUN TG TUPAUETPOL A
t0 onueio M avikel otny gubeia:

e 8x+y—6=0

Y) Av n gubeia € téuvel Toug aEoves X'x kat y'y ota
onueia A xar B avtiotolga, tote:

i) va Bpeite v e€lowon g eubeiag { mov Siép-
et and v apy O tov agovev Kot givat
napaAAnin mpog v vbeia AB,

ii) avK givat tuyaio onueio g evbeiag &, va ano-

deitete 011 (KAB) = % TH.

( Tpanela Ocudrov - 40 Ocpa)

41. Ectotpiyovo ABT pe A(3, 7) kar epfadov40 t.p.
Aivetar 61t i mhevpd BI' Bpioketar oy gvbeia pe
ekiowon 4x — 3y — 11 =0, 1o M(5, 3) eivar 0 péco
g mAevpag BN kat n tetpunpévn tov B eivar pikpdtepn
Tov 5.

o) Na anodeiEete 611 Ta onueia B xat I £xovv cuvte-
toypéveg (— 1, — 5) kar (11, 11) avtiotoya.

B) Na Bpeite ™ yovia A tov tprydvov ABI.

v) Na Bpeite onpeio N tng mhevpag AB 10 omoio
anéxel and ™ BT andotaon 3.

42, Osopovpe 1o onpeia A(2,2), B(-1,0) xat
(0, 2).
a) Na anodeifete OTL 0 YEQUETPIKOG TOMOG TOV OT)-
peiov M(x, y), oote:
AM +BM —2TM =3
givar n evBeia e: x -2y + 1 =0.
B) Na Bpeite:
i) onueio K otov dEova x'x, ®GTE 10 GLPPETPIKO
TOL WG TPOG TNV evbeia Tov EpwTNpATOS (0) Vo
glval onueio A tov aova y'y,
ii) ToguPadov tov tprydvov KAZ, dnou E eivarto
onpeio Topng e svbeiag € pe tov atova y'y.
( Tpanela Ozpdrow - 4o Oépa)

43. o) Av 8o mhevpég evog TeTpaydvon Ppickovial
ndvo oTig svbeieg:

g1: AX+By+TI'1 =0 xut &: Ax+By+T>=0
va arodeifete 6TL To epPadov Tov TETPUYEVOL toovTm
pe:

g ([2-T)’
A%+ B
B) Avo mievpég evog tetpaymvov, spfadov 20 ..,
Bpiokovial Tive otig evbeieg:

g AX+(A+3)y+6xk—-17=0
Kati:
g: (2h+Dx+ (A +4)y+x*+2=0

i) Na anodeifete 011 01 gubeieg & K g eivan
TOPAAANAES.
ii) Na ppeite Toug npoypaticots apiBpovg L kai K.

44, 3 xopreciavd chotnua abdvov Oxy Bempodps
ta onpeia M(x, y), A(—1, 3) kat B(2, - 1), oote va
oynuatioov tpiyovo pe epfadov (MAB) = 4 ..

@) No anodeifete 0T 0 YEWUETPIKOG TOMOG Tov M
givan 800 subeieg &) ko & mapdrinieg petald Toug.

B) Nuo Bpeite Tnv anooctacn TwV €, Kal £;.

v) No anodeifete 011 1 gLbeia Tov SrépyetaL and ta A
kat B gival n pecomaparinin mov g Kot £3. [ag
CLTLOAOYEITAL YEGUETPLKR TO CUUTEPUOUA aUTO;

{ Tpanelo Ocudrav - 4o Oépa)

45, Aivetar tpiyemvo ABIL, pe I'(—- 2, — 1), oto onolo
n thevpd AB Bpioketar nave oty subeia pe eEiowon
2x +y — 10 = 0 kw1 1o Vyog AA Bpicketon Tdveo oy
gvbeia pe eéicwon:

Xx+3y-15=0

Nu Bpeite:

a) TIG CUVTETUYHEVES TNG KOPLONE A,

B) T eEiomoeic tov mAsvpiv AT ke BI,
Y) TI CUVIETAYHEVES TNG Kopueng B,

d) 10 gpPadov Tov tprydvou ABT.

46. Gcwpodpe evdOypappo tunpa AB mov sivar
nopdAinio mpog v evbeia €: y = X, pe A(xy, yi),
B(x2, y2) kot x; < Xa. Av 1o onpeio M(3, 5) givar to
HEGO TOL gLBLYpappov Tupatog AB kat To yvopevo
TOV TETUNHEVOV TV onueiov A kot B 1ooUtat pe 35,
ToTE:

@) VO LTOAOYIOETE TIG CUVIETAYHEVEG TOV GTuEieV A
kot B,

B) va arnodeifete 011 (OAB) =4 1.1, Omov O gival 1
apyn Tev afovov,

Y) va anodeifete ot to onueia K(x, y) v 1o onoia
oy Vet (KAB) = 2(OAB) avikouv otig gudeisg pe
e€lohoelg TIG:

X—y—-2=0 xouo x—y+6=0

( Tpanela Ocparwv - 4o Osua)

47. Aivetar n ekicoon:
X242y +y* —6x—6y+8=0

a) Na anodeitete 6T 1 eicwon TUPLOTAVEL YEOUE-
TPpLKG 800 gVBEiEg YPURES €] KAl €2, OL OTOLES Eival
napaAAnieg peTad TOUG.

B) Av g: x+y—2=0 ka1 &: x+y—4=0, vu
Bpeite v e€iocwon TG HECOTAPAAANANG € TV
€] KOl €.

Y) Av A eivor onpeio tng evbelog € pe Tetaypév to 2
ka1 B onpeio tngevbeiag ey pe tetpunpuévn 1o 1, to1e
va Bpeite:

i) TG ovvTeTtaypéveg TV onueiov A kot B,
i) TIc ovvieTaypEveg 800 onueiov I kat A g
evleiag € €101, mote 10 teTpanisvpo ATBA
VO EIVaL TETPAY®VO.
( Tpanela Ocuarov - 40 Oua)

——

'




48. Aivetar tpiyovo ABIL pe B(3, —2) xar AT = 15.
Eniong oyver 6t det (ﬁ, ﬁz) = — 75 xa1 n TpoPo-

1 tov B oty gubeia AT givan to onpeio A(x, X — 4) pe
x> 0.

@) No arodeiete 6t BA = 5.

B) No arodeiete 0T X = 6.

1) Na Bpeite v e&icwon g gvbeiag AT.

%) Av emmiéov 10 péco tng mievpag AL givar to

M (8, %) KO 1) TETUNREVT] TOL A glvan ikpoOTeEpT
and v tetumpévn tov I, va Ppeite:
i) TG ovVIETAYHEVES TOV KOpLYOV A Ko T,

ii) ™ yovia A tov Tprycévov ABT.

49. ¢ opBokavoviké cieTHA SuvTETaypEveoy OXy

Bewpodpe ta onueia A(x, 2) kot B(x — 6, x — 4).

@) Noa anodeiéete 6T1 (OAB) > %

B) Eoww ot 10 guPfadov tov prydvov OAB raipvel
™V eAAYLOTN TIUR TOL. Ocwpovpe eniongonpeio I’
T£TO10, OOTE TA = 7i+ l4f.

i) Noa amodeibete 611 x = 3.

ii) Na amodeifete 611 10 onpeio I £xel ouvtetay-
péveg (— 4, —12).

iii) Na e€gtdoete av n yovia A tov tprymvov ABI'
eivar ofeia 1 apPreia.

iv) Nao Bpeite 1ig e&iodoeig Tov evbeidv AB ko
AT.

v) Na Bpeite tnv e&icwon g subeiag tavm otnv
omoia Ppioketal n ecwtepikn diyotdpog AA
10V Tprywvov ABI.

——

'




10° ®OYANO EPrAZIAZ

MAOHMA : MAGHMATIKA B AYKEIOY MPOZANATOAIZMOY
ENOTHTA: AZKHZEIZ ENANAAHWHE 2°° KEQAAAIOY
ONOMATENQNYMO:

.1 Aivovtar ot gvbsieg €) ko €; pe e£10OCELG:
€:3x—-2y+1=0 xomv &:2x+3y—8=0

0) Na anodeitete 0Tt 1y evbeia g givar kabetn otnv evbeia &;.

B) YmoBétovpe 6TL To onpeio A(a, 2) aviket otny evbeia g xat o onueio B(—S5, B) aviiker otnv gubeia &;.
i) Na Bpeite tig Tipég Tov o kot B.
i) Na e€etaoete av 1o onpeio M(a, B) aviker otny gvbeta pe e€icwon 3x —y + 3 = 0.

1) Na Bpeite 10 onueio Topng tov gvbel®V € Kat &;.

8) Aivetar to onueio I'(8, 6). Na Bpeite onpeio A g &3, GoTe 1 € va SiEpyetatl and to péco tov I'A.

.2 Aivovtar ot evbeileg €1: 2 —1)x+y—5=10 xot &: (A2 4+3)x—y—15=0, pe A € R, xabdc kar T0
onueio A(2, —1).
a) Na anodei&ete 0Tt Y k@b Ty tov A € R o1 gubeieg tépuvovrot.
f) Av ot evbeieg tépvovial oto onpeio A, va Bpeite TV Ty tov A € R.
y) Eotoh = 2k B, I' T onueia mov ot g1, & tépvouy tov a&ova y'y. Na Bpeite to epufadov tov tprydvov ABI.
( Tpanela Ocudrwy - 40 Ocpa)

.3 Z¢ éva maparinroypappo ABIA n thevpd AB avikel oty eufeia pe ebicwon:
x—-Ty+27=0
ko1 1 TAevpd AA oty gvbeia pe eEicwon:
4x+y+5=0
O1 drayovior AT kar BA tov mapaiinioypappov tépvoviar oto onpueio K (2, —).

a) Na arnodei&ete 6T 1 xopven I' éxet ouvietaypéveg (6, 2).

B) Na Bpeite v e€icwon g gubeiag oty omoia avikel 13 Thevpa BI.

y) Na Bpeite v e&icwon g evbeiag oty omoia aviket n daydviog BA.
8) Na Bpeite 10 epPadov tov ABIA.

.4 Osowpovpe onpeia M(a, a + 1), a € R.
a) Na anodei&ete 6T Kivovvtol oty gvbeia y = x + 1.
B) Na Bpeite 10 ovppetpikd M'(a’, B’) Tov M wg mpog TV evbeia x — 2y = 2.
y) Na arodeiete 6T 0 M/ xiveitat yia T1g S1d@opeg TIHES Tov @ oty gudeia:

x—T7y—17=0

8) Na eEetdoete av ot Tpelg evbeleg CLUVTPEXOLY KAl KATONLV VO CITLOLOYHOETE TO AMOTEAECHUU, UOOV TPMTU
oXENAOETE TIC TPELG ELDEiEG. ( Tpanela Oeuarov - 40 Oéua)

.5 Aivovtal ot gufeieg:
g:X+puy+1=0 xar &:2ux+2y+A=0

pe p, A > 0. Ot evBeieg € kot & eivar mapdrinheg kat éxovv amdotacn petald toug ion pe 2v/2.

a) Na Bpeite Tig TIpéEG TV A Kat .

B) Na Bpeite yio mora Tiph Tov a € R ta onpeia B(a, a + 1) xat I'(3a, 9 — a) wanéyovv and myv cubeia &;.

Y) Ocwpodpe v evbeia {: x — 3y + 11 = 0. Na Bpeite onpeio A tng &), ®OTE TO GULPETPLIKO TOL A G TPOG TNV
evBela  va avikel 6NV &;.

.6 Ailvovtaita onueia A(— 3, 1) ko1 B(1, — 1). Ecto € | pecokGdetog Tov evBhypapuov tpipatoc AB kat {n
gubeia mov Siépyetar amod 1o onueio A kol oynuatilel yovia 45° pe tov aEova x'x.
a) Na Bpeite 115 e&lo0081g TOV £LBEWDY € Kat §.
B) Eotw I' to onpeio topng tov subeidv & kot £ xat A 10 cvppetpiko touv I” g ntpog to B. Na Bpeite:

i) 11 ovvieTaypéveg TV onpeiov I kat A,

ii) 70 gufadov tov tprydvov ATA,

iii) Tnv oela yovia ® mov oynpotifovv ot gvbeieg AB kat AA.




.7 Aivovrai o1 evBeieg:
£:3X+y+3=0 xat &:x+2y—-4=0

a) No Ppeite T1g OUVTETAYUEVEG TOL GTHEIOL TOPNS A TV eLBEldY € KOl €.

B) Avnevbeia g tépver tov aEova y'y oto onueio B ko ) gubeia g3 tépver tov dEova x'x oto onpeio I, va Bpeite:
i) v efiowon g evbeiag mov fEpyetal and o onueia B kat I,
i) 1o gpuPadov touv tprymvov ABI.

7 Nuo arodeifete ot ta onpeia K(x, y) i ta onoia wydel (KBI') = (ABI') aviikouv og 8vo mapdiinhes
subeieg, Tmv onoimv va Ppeite Tig eélomoEls. { Tpdnela Ozudrew - 40 Odpa)

.8 Ocwpovpe 113 svbsieg:
C:y=3x-13, g:Mm+3-A)y+3=0
Kau:
g:(A—Dx+(h—4)y+4=0
O1 evleieg £ Kt € givan KaOeteg.
a) Na ppeite tov apiBud .
B) Na Bpeite v andotacn tov onpeiov TOpTS OV evbewmy € kat £ amd v evleia {.
7) AvK ko A givat ta onpeia Topng s evdeiog § pe Tig € Kat & avriotoya, va Bpeite 10 epfaddv Tov tprydvou
OKA, 6mov O n apyn tov a&dvov.
8) Ocmpovpe Tpiymvo ABI pe A(1, 0), dote ot evbeieg £ kat €; va eivar pecokddeteg Tov nhevpdv AB ko AT
avtiotoya. Na Bpeite:
i) Tg ouvteTaypéveg TV kopuemv B kal T,

i) ™ yovia A o0 tpry@vov ABT .

.9 Aivovtat ta onpeia:
Ala,—1) xar T'(—4,70+3) peaeR

xat 1 evbela &: 2x — y + 10 = 0, i onoia Siépyetar and t0 péco M tov gvbuypappov tufuatog Al
@) Na Bpeite Tov apiBpod o.

B) Av 1 evbeia € téuvet Tov atova x'x oo onueio K, va Bpeite 1o epPadov tov tprydvov AKT .

1) Na Bpeite Tnv ofeia yovia mov oynuatilovv ot evbeieg AN Kk €.

8) Ocwpovpe to teTpdywmvo ABI'A. Na Bpeite T1g cuvtetaypéveg Tmv Kopuemv B kat A.

.10 Aiverar n eubeia £: 6x — 8y + 3 = 0 ko 1} e€icwon:
Cr+1D)x—A-2)y+r-7=0 (1

u) Na arodeifete 0Tt v1o ke A € R n e€iowon (1) napiotaver evbeia.
B) Na amodeifete 6T yia Tig Srapopeg Tipég Tov A € R o1 gubeieg mov £xovv eEicwon v (1) diEpyoviar and to
1810 onpeio A, Tov omoiov va BpPeite TIG CLVTETAYHEVEG.
¥) Na Bpeite tnv andctacT tTov onueiov A and v evbeia L.
8) Ocwpovue evbeia € mov £xet e€lowon v (1), n onola gival tapdrAnin oty evbeia L. Na Bpeite:
i) tov apiOuo A,
ii) T peconapdAAnin twv evdeldv € kar g,
iii) T1g evBeieg mov diépyovrat and to onpeio P(2, 0) kar téuvouy 116 € kot § ota onpeie B kot I avrictorga
15

£1o1, wote BIN = <

.11 T v teketn AMENg T Olvpmiadag tov Zidvei, Tpotdbnke va napataydodv o abintéic kabe ydpag o
gubeieg mov Oheg Ba S1Epyovarl amd To onpeio oto onoio Ba otabel 0 oNUALOPOPOG TNG EAANVIKNG opddag. Ta va
yvopifovv ot abintég Tig BEoelg Toug, £yive pia TomoBETnom Tovg o X apTn, o€ 0pfokavovikd cHaTpa afdvov,
otV onoia SromiotddNKay ta eENG:

e 01 Béoeig 8o EAAnvov afintov eivar ta onpeia K(8, 2) kar A(14, 4),
o 1 evbeio mave oty omoia Ba Bpickoviar o1 abANTEG TG TEAELTAIRG and T1g 199 opddeg, mov eivar | opdda Tng

Avotporiag, éxel e€icoony = —Xx + 6.

a) Na Bpeite 115 ouvteETAypEVES TOL onpeiov ov Ba otadel 0 onuatoedpog g EAAnvik1c opddag.
B) Na eEetdoete av 1o onueio A(2, 3) urnopei va givar n 0éon kdnorov adAnt TG EAANVIKIG opadag.
y) Na Bpeite v andotacn 1oL Tapamave onueiov A and v vbeia Tng opadag s AvoTpariog.

.12 Ta oyéda kataokevng TOL LTOYELOL BN POSpopov (METPO) piag mOANG, o€ £va 0pBokavoviko choTnpHa
cuvietaypévav Oxy, meptiappavouy:
o 1 ypapun I, mov eivar gvbeia kar Sigpyetar and Tovg otabpovg (5, 10) xar T(2, 1),
o 1t ypappn [, mov eivar gvbeia napdAinin oto Sidvuopa V = (2, — 1) kat diépyetar and tov otabud P(— 3, 2).
a) Na Bpeite v ekicwon g ypapuuis ') otn popen Ax + By + T = 0.
f) Na Bpeite v e€icwon g ypapung ' oty idia popen pe to epdtnpa (a).
v) Zto onpeio O(0, 0) mpirerl va xataokevaotel £vag vEog otafpog mov Ba suanpetel pia cuYKEKPEVY

neproy. Aedopévou OTL T0 KOGTOS KUTUOKELTS avd povada pfkovg ypapung eivarl 1o id1o yio OALg 11§




nEPLOYES, pe mora and T1g ypapupés Iy xar Iy mpénet va cuvdebei o véog otabpos, dote 1 Ypapun covvicong
TOV VO £XEL TO PIKPOTEPO KOGTOG;

.13 Zto Simhavo oxeduaypappa, pe kaptestavd cbompa agdvev Oxy, ta onpeia
A, B k. ' mapiotavouv 115 Oicelg Tplev KOWVOTHTOV EVOg Onuov. Zto id10
oyxeddypappa, o akovag y'y meprotaver pa eBvikt 086 kar ta evbiypappa tpRpate
AB kot AT 800 emapylakovg Spdpovg mov cuvdéouv TNV Koot A HE TIG
kowotnteg B kan T xan €govv pnkn SKm xor 13 Km avtiotoiga. Ipokertor va
KOTUOKELAOTEL Evag enapylakog Spopog BIN mov Bu cuvdéer Tig kowvotnteg Bxan I, 0
omoilog 610 ayEdldypappa Tapistdvetal pe to evfdypappo tpuapa B Av ol
aTOGTAGELS TV Kowvothtav B kot [T and v ebviky 080 y'y eivat 3Km ket SKm
avtioTtotya, vo Ppeite:
@) TG oUVIETaYPEVES TV onpeiov A, Bko I,
B) 7o pnkog Tov grapyrakol dpopov BT,
v) v ekionon g svbsiag B kol 61N ouVELELD TIG GUVIETAYHEVES TOL OTIHEIOV £ 6TO OTOL0 0 ENAPYLEKAS B POHOS
BI” cuvavtd tqv ebvikn 086.

.14 Aivetan 1 eticwon x2 +y? +2(xy — 2x — 2y) +3 =0.
@) Na anodeilete 011 Toprotdvel d0o gubeieg Tapaiinies petalh Toue.
p) Eotog: x+y=1xme: x+y=3 o100 subeieg.
i) Na vroroyioete To eppadov tov tpaneliov mov oyxnpatiletar and tovg agoveg Kat tig evbeieg.
ii) Na fpeite tnv eiocmon tngevbeiag mov aigpyetar and tnv apyn O Kot TEUVEL TIS €] KoL €7 OTA GNUELR A Kot
B, wote AB = 2. ( Tpdncla Ocpdrov - 4o 0épa)

.15 Aiveton tpiyovo ABT, pe I'(— 3, —2), oo onoio n thevpd AB Bpioketar ndave omvevbeia 3x +y —9 =10
kou 1) diapecog AM Ppioketar mave oty gvbeia x — 3y + 7 = 0. Na Bpeite:
@) TIG CUVIETAYHEVEG TG KOPUPTG A,
B) v eéicwon g eubeiag AL,
Y) TG OLVIETAYHEVEG TG Kopuveng B,
&) 10 epPadov tov tprydvou ABT,
£) 1a onusia Tov dEova x'x mov anéxovv and v suleia BT andotacn ion pe 24/5,

61) 11 Yovia B tov Tprydvou ABIL.

.16 Aivetor maparinioypappo ABIA pe elomoeig dayoviov:
Al:y=x+4 xau BA:y=5x-4

Eriong ioyvet 61t BT = (2, -2) ka1 n evbeia € tov Sigpyetal and to [ kat eivar kdletn ot BA téjver Tov aEova
y'y 610 onueio pe tetaypévn 10. Na Bpeite:

0) TG CLVIETAYHEVES TOL KEvTpov K tou mupaiinidypappov ABTA,

B) v eficwon g evbelag &,

Y) T ouvieTaypEves Tav kopupav I kal A,

&) Tic ouvieTaypéves TV Kopueav B kat A,

£) TOV YEWUETPLKO TOMO TV onpueiwv M tov emmédov yia ta onoia 1oy veL:

MB? — MA? = 48

61) Ta onpeia tng evbeiag AB mov anéyovv and Tnv evbeia AT andctacn ion pe

2

.17 Ecto £, n evbeia mov eivar kaBetn oto Sdvuopa V = (— 2, 4) xat Siépyetar and to onpeio A(10, 5) xa
€& 1 evbeia mov SiEpyetan and ta onpeia B(3, —1) xar ['(—6, 2).
a) Na Bpeite 11g e€lo00€1g TOV EVOELOVY €] Kat €.
B) Ocwpovpe Tig gvbeieg:

Gi:(A=3)x+(A—-4)y-28=0
Kai:
i+ (A-2)y—-12=0

ot omoieg elval naparinies. Na Bpeite:

i) Tov apiBuo A,

ii) 10 guPudov Tov Tprydyvou mov oynpatilovv o1 subeieg gy, £ kai £,

iili) T onpeia M g evbeiag L» Yo ta onoia woyver 611 d(M, &) = v2-d(M, &).

.18 Aivovratr o evfeieg €1: y = —; X +% Kat 81 y=x— 1 xat €0t A 10 ONUEIO0 TOUNG TOVG. OewpPOlpE

gueia £ mov SiEpyetar amd 10 A TéTora, MoTE 1) evbeia §; va diyOTOopEL pia amd TIG Ywvieg mov oynpatifovy ot
eubeieg € kat €.
a) No fpeite 10 onpeio A.




f) Na Bpeite tnyv ekiowon g evbeiag &;.
) Na Bpeite v e&icwon g evbeiag 8, mov dtyotopel Tnv GAAN yovia mov oynuatifovy ot vbeieg € Ko €;.

8 Eotw KM = (3, 4). Avto onpeio K kiveitar oty evbeia €;, va arodeitete dti To onueio M xiveitan o€ evbeia
¢, Tng omoiag va Bpeite v e&icwon.

.19 Aivetar woookerég tpiyovo ABIT pe AB = AT kar gpPadov 15 t.u. Eivar A(—4, — 1), n nhevpd BT
pploketar mave otnv evbeia 2x + y — 6 = 0 ka1 1 teTUNUEVN TOL B givar peyoddtepn and tnv tetunuévn tov I,
a) Na arodei&ete Ot 10 péco g mhevpas BT eivar 10 M(2, 2).

f) Na Bpeite 116 cuvietaypéves Tov Kopvemv B kot T
7) Av A givar 10 onpeio Topng tov dtopécmv Tov Tprydvov ABT, va Bpeite ™ yovia ABT.

.20 Aivovtat ta Staviopata @, f # 0 xat n e&icwon:
6@ - fx — 4fd||Bly — 23 - f =0 (1)

@) Na armodeiete on 1 e€iowon (1) mapriotdver vbeia €.
B) Avd L f, va amodeifete 61 n evbeia € sivar o GEovag x'x.
7) Avn evBeia £ diEpyetar and to onpeio A(1, —1), va arodeibete otL d 1) ﬁ
) Avn evbeia € Siepyeran and to onpeio B(3, 2), va Ppeite:
i) ™ yovia tev Slavwopdtov & kat P,
ii) tnv andotacn Tov onueiou:

— RI1Z2 _ 17 2R12
M(la+2[3|~~|a 2| ,-1)
|8l

and v evbeia €.




