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Θέμα  1
ο
   Δξωηήζεηο   ηύπνπ   Σ  ή  Λ 

 

1. Μηα ζπλάξηεζε f έρεη όξην ζην ζεκείν x0, έλαλ πξαγκαηηθό αξηζκό  . 

Αλαγθαζηηθά ην x0 αλήθεη ζην πεδίν νξηζκνύ ηεο. 

2. Τα πιεπξηθά όξηα κηαο ζπλάξηεζεο f, όηαλ ην x παίξλεη ηηκέο θνληά ζην x0, 

ζπκπίπηνπλ πάληνηε. 

3. Τν όξην κηαο ζπλάξηεζεο f ζην x0 εμαξηάηαη από ηελ ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο ζην 

ζεκείν απηό. 

4. Αλ κηα ζπλάξηεζε f έρεη όξην ζην ζεκείν x0, ηόηε απηό είλαη κνλαδηθό. 

5. Αλ 
0 xx 

lim


f (x) =  , ηόηε ππάξρεη ζπλάξηεζε θ   κε 
0 xx 

lim


θ (x) = 0  θαη   

      f (x) =   + θ (x). 

6. Αλ  
0 xx 

lim


(f (x) + g (x)) =  , ηόηε νη ζπλαξηήζεηο f, g έρνπλ πάληνηε όξην ζην x0. 

7. Αλ γηα ηηο ζπλαξηήζεηο f, g : A  R ππάξρεη ην 
0 xx 

lim


[f (x)  g (x)],   ηόηε πάληνηε  

      
0 xx 

lim


[f (x)  g (x)] = 
0 xx 

lim


f (x) 
0 xx 

lim


g (x) 

8. Έζηω ε ζπλάξηεζε f (x) = 
x

x
 - 1. Ιζρύεη 

 0 x 
lim f (x) = 0 = 

 0 x 
lim f (x). 

9. Αλ 
0 xx 

lim


(x) f  =  ,   0, ηόηε πάληνηε ηζρύεη  
0 xx 

lim


f (x) =  . 

10. Μηα ζπλάξηεζε f έρεη ζην x0 = 2009 όξην ην - 2009. Τόηε ε f παίξλεη αξλεηηθέο 

ηηκέο γηα θάπνηα x θνληά ζην 2004. 

11. Αλ ην 
0 xx 

lim


f (x) είλαη ζεηηθόο αξηζκόο, ηόηε ε f παίξλεη ζεηηθέο ηηκέο θνληά ζην x0. 

12. Έζηω f κηα ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ έλα δηάζηεκα πνπ πεξηέρεη ην 0. Τόηε 

ηζρύεη πάληνηε 
0 x 

lim


f (x) = f (0). 

13. Αλ 
α x 

lim


f (x) = β, 
β x 

lim


g (x) = γ θαη f (x)  β θνληά ζην α, ηόηε 
α x 

lim


g (f (x)) = γ. 

14. Ιζρύεη όηη 
0 x 

lim
 x

(αx)ημ 
 = 1 κε α  0, 1. 

15. Αλ 
0 x 

lim


 
x

(x) f
 =  , ηόηε 

0 x 
lim


 
x

(3x) f
 = 3  . 

16. Αλ   f(x) >  0   γηα θάζε  ρ θνληά  ζην  ρν   ηόηε    
0

lim ( ) 0
x

f x


  

17. Αλ   2 2lim ( )
x

f x





    ηόηε   lim ( )
x

f x





  

18. Ιζρύεη  lim ( ) 0 lim ( ) 0
x x

f x f x
   

    

19. Ιζρύεη  lim ( ) lim ( )
x x

f x f x
  

 
 

    

20. Αλ   lim ( ) lim ( )
o ox x x x

f x g x
 

   ηόηε  ( ) ( )f x g x   θνληά  ζην  ρν .  

21. Αλ  νη  ζπλαξηήζεηο  ,f g   έρνπλ  όξην  ζην  ρν θαη  ηζρύεη  ( ) ( )f x g x   θνληά  

ζην  ρν   ηόηε   lim ( ) lim ( )
o ox x x x

f x g x
 

  
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Θέμα  2
ο
   Δξωηήζεηο   ηύπνπ   πνιιαπιήο  επηινγήο  

1.  Αλ ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο 

ζπλάξηεζεο f είλαη απηή πνπ 

θαίλεηαη ζην ζρήκα, ηόηε ιάζνο 

είλαη 

Α. 
1 x 

lim


f (x) = 4 B. 
-1- x 

lim


f (x) = 1 

Γ. 
 1- x 

lim f (x) = 2 Γ. f (- 1) = 2  

E. f (1) = 4 

y

2

1

1–1

4

y´

0

xx´

 

2.  Γηα ηε ζπλάξηεζε f ηνπ ζρήκαηνο, 

ηζρύεη 

Α. 
 4 x 

lim
f (x) = 6 B. 

-4 x 
lim
 f (x) = 8 

Γ. 
-4 x 

lim
 f (x) 

 4 x 
lim

f (x) 

Γ. ππάξρεη ην 4 x 
lim
 f (x)  

E. 
 4 x 

lim f (x) =
-4 x 

lim


f (x) 

 

y

6

4

8

y´

0 xx´

 

3.   Αλ f (x)  g (x) κε x  (1, 3) θαη νη ζπλαξηήζεηο f, g έρνπλ όξην πξαγκαηηθό 

αξηζκό ζην 2, ηόηε ηζρύεη όηη  

Α. 
2 x 

lim


f (x) > 
2 x 

lim


g (x)   Β. 
2 x 

lim


f (x) > 0  θαη  
2 x 

lim


g (x) < 0   Γ. 
2 x 

lim


f (x)    
2 x 

lim


g (x)

  Γ. 
2 x 

lim


f (x)    
2 x 

lim


g (x)    Δ. ηίπνηα από ηα παξαπάλω 

4.  Αλ h (x)  f (x)  g (x) κε x  (0, 2) θαη 
1 x 

lim


h (x) = 
1 x 

lim


g (x) = 3, ηόηε ηζρύεη όηη 

Α. 
1 x 

lim


f (x) = 
2

3
  Β. 

1 x 
lim


[f (x) - g (x)] = 3   Γ. 
1 x 

lim


[h (x) - f (x)] = 3 

 Γ. 
1 x 

lim


f (x) = 3 Δ. ηίπνηα από ηα παξαπάλω 

Θέμα  3
ο
   Δξωηήζεηο   ζπκπιήξωζεο   

 

    Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f 

είλαη απηή πνπ θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα. 

Να βξεζνύλ ηα παξαθάηω όξηα:  

α) 
 2 x 

lim  f (x) =              β) 
-1- x 

lim


f (x)= 

γ) 
 1- x 

lim f (x)=               δ) 
-1 x 

lim


f (x) = 

ε) 
1 x 

lim f (x)=                ζη) 
2 x 

lim


f (x)= 

δ) 
3 x 

lim f (x)= 

y

2

3

4

1

-2

-2

1-1 2 3 x
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Θέμα 4
ο
     Να  ππνινγηζηνύλ  ηα  παξαθάηω  όξηα    

3 2 3

3 221 1 4

4 4
2 4

2 2 20 3 3

2 6

31 1 04

5 2 12 25 4 8
) lim , ) lim , ) lim

1 168 10

2 3 5 1 102 3 1
) lim , ) lim , ) lim[( 9) ]

8 9 2 6

3 4 3
) lim , ) lim , ) lim(

1

x x x

x x x

x x x

   
  

  

   
    

    

    
    

  

  

  

  

     

   

   


 

    


 

2
)



     

Θέμα  5
ο
                    

 

Α)   Έζηω   2

3 3
lim[ ( )(2 18)] 4 lim[ ( )( 1 2)] 5
x x

f g    
 

      .  Να   βξεζεί   

ην    
3

( )
lim

( )x

f

g




  .   

 

Θέμα  6
ο
  

  Αλ   
2 , 3

( )
, 3

f
  


  

  
 

 
   ,    λα  βξείηε  ηνπο  α  θαη  β   ώζηε   

3
lim ( ) 8
x

f 


   

 

Θέμα  7
ο
  

 

Αλ   ηζρύεη  όηη  
2( ) 2 ( 5)f        γηα  θάζε       λα  βξείηε   ην   

5
lim ( )
x

f 


   

θαη  κεηά  λα  δείμεηε  όηη   
5

lim ( ) (5)
x

f f


  .  

 

Θέμα  8
ο
   

 

 Έζηω  ζπλάξηεζε  :f    ηέηνηα  ώζηε  22 ( ) ( )xf x f x x x   θαη  

0

( )
lim
x

f x

x



  , ι . Να   δείμεηε  όηη  ι = 1 

 

Θέμα  9
ο
  

 

Αλ  γηα  θάζε  ρ  ηζρύεη  ( ) (3 )f x f x    θαη  
1

lim ( ) 2
x

f x


  λα βξείηε  ην 
2

lim ( )
x

f x


 

 

Θέμα  10
ο
  

 Έζηω  ζπλάξηεζε  :f    ηέηνηα  ώζηε  
0

lim ( )
x

f x 


     θαη  
( )

1
f x

x
   γηα  

θάζε   ρ 0  .  Να   βξείηε  ηνλ  αξηζκό  ι .  
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Θέμα  11
ο
  

 

Να  ππνινγηζηνύλ  ηα  παξαθάηω  όξηα    

 

2 22 2

2

2

21 00

1 2
) lim , ) lim , ) lim

4 4 5 6

1 3 1 1 1
) lim , ) lim( ) , ) lim( )

2 1

x x
x

x xx

x

x x



  
  

    


  

    

 


 

 

   

 


  

 

 

 δ)  
1 x 

lim










3x- 1

3
 - 

 x- 1

1
  ,  ε ) 

0 x 
lim


(
x

1
 - 

xσυνx

1
)   ζ)

0 x 
lim
 














συνx - 1

1
 - 

xημ

2
2

  η)
0 x 

lim
 3x

ημx
 

 

Θέμα  12
ο
   

 

Α)  Αλ   α , β      λα  ππνινγίζεηε  ην   
22

2 1
lim
x

 

 

 


   γηα  ηηο  δηάθνξεο  ηηκέο  

ηωλ α , β. 

Β)  Να  πξνζδηνξίζεηε  ηηο  ηηκέο  ηνπ  α   γηα  ηηο  νπνίεο  ην  παξαθάηω  όξην  

ππάξρεη  θαη  είλαη  πξαγκαηηθόο  αξηζκόο   
2

22

( 1) 8
lim

12 3x

   



  


  .   

Με  ηη  ηζνύηαη  ηόηε  ην  όξην  απηό ;    

Γ )  Να  πξνζδηνξίζεηε  ηηο  ηηκέο  ηνπ  α     ώζηε   
2

2 2
lim

4x 

 

  


 

 
 

Γ) Να  πξνζδηνξίζεηε  ηηο  ηηκέο   ηωλ  α , β      ώζηε  
2

3
lim 1

3x

  



 



 

Δ) Να  πξνζδηνξίζεηε  ηηο  ηηκέο   ηωλ  α , β      
2

21

( 1) 4
lim( )

2 1x

  

 

  


 
 

 

Θέμα  13
ο
  

 

Αλ 
3x 

lim







)()3(

21

xfx

x
 , λα βξείηε ην 

3x 
lim


f(x) . 

 

Θέμα  14
ο
   

 

Αλ  
1

lim ( )
x

f x


     λα  βξεζεί  ην   
21

3 ( ) 2
lim

( ) 5x

f x

f x




 

 

Θέμα  15
ο
  

 

Αλ  2 ( ) 1 0x f x     γηα  θάζε   0x    λα  βξείηε  ην  
0

lim ( )
x

f x

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Θέμα  16
ο
     Να  ππνινγηζηνύλ  ηα  παξαθάηω  όξηα   

 
4 2 2

2 2 3

3 2
3 2

2

2 3 4 2 3 4 2 3 4
) lim , ) lim , ) lim

5 2 1 5 2 1 5 2 1

2 3
) lim[(2 6) 2 2] , ) lim

( 1) 2

x x x

x x

     
  

     

 
     

 

  

 

     

     

 
   

 

 

 

Θέμα  17
ο
     Να  ππνινγηζηνύλ  ηα  παξαθάηω  όξηα   

 
4 2 2 2

2 2
2

2

2 2 2 2

) lim ) 9 3 1 2 1) , ) lim ( 4 1 9 3 1 5 2)

5 3 4 4 3 2
) lim , ) lim ( 4 1 2 ) , ) lim

3 2 9 2 5 1

) lim ( 4 9 1 ) , ) lim ( 4 9 1 )

x x

x x x

x x

        

   
     

   

         

 

  

 

         

   
  

    

       

 

Θέμα  18
ο
    Να  ππνινγηζηνύλ  ηα  παξαθάηω  όξηα   

 
2 1 2 1 2 1

1 1 1

2 3 4 2 2 2 3 4 2 2 3 4
) lim , ) lim , ) lim

5 2 3 3 1 5 2 3 3 5 3 3x x x

     

     


  



     

    

         

         
 

 

Θέμα  19
ο
  Να  ππνινγηζηνύλ  ηα  παξαθάηω  όξηα   

 

2

2

2 2

3 2

1 1 1
) lim ( ) , ) lim ( ) , ) lim ( ) ,

1

2 3 2
) lim , ) lim ( ) , ) lim

3 2 2 5 3

x x x

x x x

        
  

 
   

   
     



  

  



   


   

 

 

Θέμα 20
ο
  Να  πξνζδηνξίζεηε θάζε  θνξά   ηνπο  πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο α , β ώζηε  :   

 
2

2

2

2 2

2

4 3
) lim( ) 3 , ) lim ( 4 2 3 ) 2

1

9 1 1
) lim , ) lim ( 2 3 4 1 ) 0

62 3

x x

x x

 
       



  
      

  

 

 

 
       



  
       

  

 

Θέμα  21
ο
  Αλ  : (0, )f    θαη  

( )
lim 3
x

f x

x
   λα βξείηε  ην  

2

( ) 3 2
lim

( ) 2x

f x x

xf x x

 

 
 

Θέμα  22
ο
   Αλ   : ( ,0)f     θαη   

( )
lim 3
x

f x

x
  θαη  lim ( ( ) 3 ) 2

x
f x x


   λα 

βξείηε  ην      ώζηε  λα  ηζρύεη  όηη   
2

( ) 1
lim 1

( ) 3 1x

f x x

xf x x




 


 
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Θέμα  23
ο
  Η γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο 

f είλαη απηή πνπ θαίλεηαη ζην δηπιαλό ζρήκα.  

α)  Να βξείηε ηα όξηα: 
-1 x 

lim


f (x),     

1 x 
lim f (x),     

 x 
lim f (x), 

 x 
lim f (x). 

β)  Τη ζπκπεξαίλεηε γηα ην 
1 x 

lim
 (x) f

1
; 

x

y

0

y´

x´ 1

1

 

Θέμα  24
ο
  Αλ f (x) =  n 

2x

3 -x 
, λα βξείηε:       α) ην πεδίν νξηζκνύ ηεο f 

              β) ηα όξηα  
 x 

lim f (x), 
 x 

lim f (x),   
3 x 

lim


f (x),  
0 x 

lim


f (x).  

 

Θέμα  25
ο
   

Δίνονται οι ςυναρτήςεισ 
2 , 1

( )
1 , 1

x x
f x

x x

 
 

 
 και 

1
( )

1
g x

x



. 

α) Να εξετάςετε αν υπάρχουν τα παρακάτω όρια αιτιολογώντασ την απάντηςή ςασ 

i. 
1

lim ( )
x

f x


 

ii.
1

lim ( )
x

g x


 

β) Να βρείτε το 
1

lim( ( ) ( ))
x

f x g x


  

γ) Να βρείτε το 
1

lim(ln( 1) ( ))
x

x g x


   

Θέμα  26
ο
       

 

Δίνεται η ςυνάρτηςη 
2

ln
( )

x
f x

x x



. Να βρείτε τα παρακάτω όρια:  

i. 
0

lim ( )
x

f x
           

ii.
1

lim( ( ) ( 1))
x

f x x


 
           

iii.
0

lim( ( ) )
x

f x x


  

 

Θέμα  27
ο
   

Έςτω f  ςυνάρτηςη ςτο  για την οποία ιςχφει 
( )

lim 3
x

f x

x
  και

lim ( ( ) 3 ) 2
x

f x x


  . Να βρείτε τα παρακάτω όρια 

α) lim ( )
x

f x


 
      

β) 
( ) 2

lim
( ) 3 5x

xf x x x

xf x x




 

 
          γ) 

2

( )
lim

( ) 3x

f x x

xf x x







 

 

 

 

 

 



 ΔΡΓΑΣΙΑ  2
η
        Όρια – Συνέχεια   

    

 

Θέμα  28
ο
      Δξωηήζεηο    Σ – Λ    

 

1. Α λ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην x0 θαη ε ζπλάξηεζε g δελ είλαη ζπλερήο 

ζην x0, ηόηε ε ζπλάξηεζε f + g δεν είλαη ζπλερήο ζην x0.   

 

2. Αλ νη ζπλαξηήζεηο f, g δελ είλαη ζπλερείο ζην ζεκείν x0 ηνπ θνηλνύ πεδίνπ 

νξηζκνύ ηνπο, ηόηε ε ζπλάξηεζε  f + g δεν είλαη ζπλερήο ζην x0. 

 

3. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζ’ έλα ζεκείν x0 ηνπ πεδίνπ νξηζκνύ ηεο, 

ηόηε θαη ε f 
2
 είλαη ζπλερήο ζην x0. 

 

4. Αλ  νη ζπλαξηήζεηο f, g   είλαη ζπλερείο ζην ζεκείν x0 ηνπ θνηλνύ πεδίνπ 

νξηζκνύ ηνπο, ηόηε ε ζπλάξηεζε  f   g   είλαη απαξαίηεηα ζπλερήο ζην x0. 

 

 

 

     Θέμα  29
ο
   Δξωηήζεηο  πνιιαπιήο  επηινγήο   

 

1. Αλ  f (ρ)   κηα  ζπλάξηεζε  νξηζκέλε   ζην     ,  ζπλερήο  ζην  2  θαη  
2

22

( )
lim

4x

f 





 


   ηόηε   ην  f (2)  ηζνύηαη   κε    

Α :  0            ,         Β : 2         ,        Γ: -2        ,       Γ : 4        , Δ : -4 

 

2. Αλ  ε  ζπλάξηεζε  

( )
, 0

( )

, 0

f

 




 




 
 

 είλαη  ζπλερήο  ζην  0  ηόηε  ι 

=   

       Α :  0   ,  Β : 1      ,     Γ: π   ,   Γ : -π        , Δ : θαλέλα   από ηα  πξνεγνύκελα  

 

 

Θέμα  30
ο
  

 

Να  βξεζεί  ην  πεδίν  νξηζκνύ , ην  ζύλνιν  ηηκώλ  θαη  ηα  ζεκεία  αζπλέρεηαο  

ηωλ  ηξηώλ  παξαθάηω  ζπλαξηήζεωλ .  

 
                    Σρήκα  1                                      Σρήκα   2                          Σρήκα  3  
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Θέμα  31
ο
    Να κειεηήζεηε ωο πξνο ηε ζπλέρεηα ηηο παξαθάηω ζπλαξηήζεηο :  

  α) f(x) = 

21
, 1

1

2 , 1

x
x

x

x

 



 

  ,  β) g(x) = 

2

2, 0

2 , 0

2, 0

x x

x

x x

  





 

  ,  γ) h(x) = 

2

5

, 0

1, 0

x
x

x

x x





  

 

Θέμα  32
ο
   Αλ f(x) = 

2

, 1

3 ,1 2

, 2

x x

x

x x

 



 

  


 


 

   , λα βξείηε ηηο ηηκέο ηωλ α , β   ώζηε : 

ε f λα είλαη ζπλερήο ζην 1 θαη ζην 2 . 

 

Θέμα  33
ο
   

 

 Μηα  ζπλάξηεζε   f (ρ)   έρεη  πεδίν  νξηζκνύ   ην      θαη  ηζρύεη   
2( 2) ( ) 3 5 0f         γηα  θάζε   2   . Να  εμεηάζεηε  αλ  ε  f (ρ)    είλαη  

ζπλερήο  ζην  2 .  

 

Θέμα 34
ο
  

Έςτω ςυνάρτηςη f  ςυνεχήσ ςτο  τζτοια ώςτε :  ( ) 2023x f x x x    , για κάθε 

x . 

α) Να δείξετε ότι (0) 2022f  . 

β) Να βρείτε τον τφπο τησ  f . 

γ) Να βρείτε το lim ( ( ))
x

f x


. 

δ) Να λφςετε την εξίςωςη ( ) 2022f x  . 

 

 

Θέμα  35
ο
   

 

Μηα  ζπλάξηεζε   f (ρ)   έρεη  πεδίν  νξηζκνύ   ην      θαη  ηζρύεη   
2 2( )f           γηα  θάζε    . Αλ   ε     f    είλαη  ζπλερήο  ζην  0  λα  

βξεζεί  ην  f (0) .     

 

Θέμα  36
ο
   

 

Έζηω ζπλαξηήζεηο f , g ηέηνηεο ώζηε :  (f(x))
2
 + (g(x))

2
  (x – xo)

2
 , γηα θάζε   x  . 

Απνδείμηε όηη νη f , g είλαη ζπλερείο ζην xo . 
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Θέμα  37
ο
  

Έζηω  ε ζπλερήο  ζπλάξηεζε  f  ηέηνηα ώζηε :  xf(x) + x
2
 = 3εκx  , γηα θάζε x  . 

Να βξεζεί ν ηύπνο  ηεο  f   

  

Θέμα  38
ο
 

 

Αλ   ηζρύεη  όηη   
2 2( ) ( 1)f      γηα  θάζε       λα  δείμεηε όηη ε ε     f    είλαη  

ζπλερήο  ζην  1.   

 

 

Θέμα  39
ο
 

 

Έζηω  ζπλάξηεζε  :f    ηέηνηα  ώζηε  2 2( ) ( ) 6 ,xf x f x x x      θαη  ε  

νπνία είλαη  ζπλερήο  ζην  0 . Αλ 
0

( )
lim
x

f x

x



  , ι  λα  βξείηε ην  ι θαη ην (0)f . 

 

Θέμα  40
ο 

 

Έζηω  ζπλάξηεζε  :f    ε  νπνία είλαη  ζπλερήο  ζην  0  θαη  ( )xf x x   γηα  

θάζε   ρ 0  .  Να  βξείηε ην  (0)f  


