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Θέμα  1
ο
  Χαπακηηπίζηε  με  Σ  ή   Λ   ηιρ  παπακάηω  πποηάζειρ     

 

1. Μια ζςνάπηηζη f  είναι παπαγωγίζιμη ζηο ζημείο x0 ηος πεδίος οπιζμού ηηρ, αν 

ηο 
0 xx 

lim


0

0

 x-x 

)(x f - (x) f
είναι ππαγμαηικόρ απιθμόρ. 

2. Αν ιζσύει 
0 xx 

lim


0

0

 x-x 

)(x f - (x) f
= +  ή - , ηόηε η f δεν είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0. 

3. Αν η ζςνάπηηζη f είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0  R, ηόηε ιζσύει 
0 h 

lim


h

)(x f - h)  (x  f 00   =  
0 h 

lim
 h

)(x f - h)- (x  f 00 . 

4. Αν ιζσύει 
-
0 xx 

lim


0

0

 x-x 

)(x f - (x) f
  

 0 xx 
lim

0

0

 x-x 

)(x f - (x) f
, ηόηε η f δεν είναι παπαγωγίζιμη 

ζηο x0. 

5. Αν f (x) = e
x
, ηόηε f ΄ (x0) = 

0 h 
lim
 h

e - e 00 xh  x 

. 

6. Η   ( )f x x   είναι  παπαγωγίζιμη  ζηο  πεδίο  οπιζμού  ηηρ    

 

7. Η γπαθική παπάζηαζη 

μιαρ ζςνάπηηζηρ f δίνεηαι 

ζηο ζσήμα. Η παπάγωγορ 

ηηρ f ζηο x0 = 2 είναι ίζη 

με 1.  
2

y

0

2

Cf

x

 

 

8. Η ζςνάπηηζη, ηηρ οποίαρ 

η γπαθική παπάζηαζη 

θαίνεηαι ζηο ζσήμα, έσει 

παπάγωγο ζηο x0 = 0.  

y

0 x

f(x)=
1
x

 

9. Αν μια ζςνάπηηζη f είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0, ηόηε θα είναι ζςνεσήρ ζηο x0. 

10. Αν μια ζςνάπηηζη f είναι ζςνεσήρ ζηο x0, ηόηε θα είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0. 

11. Αν μια ζςνάπηηζη f δεν είναι ζςνεσήρ ζηο x0,ηόηε δεν είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0.  

12. Αν μια ζςνάπηηζη f δεν είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0,ηόηε δεν είναι ζςνεσήρ ζηο x0. 

13. Αν η f είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0, ηόηε η f ΄ είναι ζςνεσήρ ζηο x0.   

14. Αν η ζςνάπηηζη f είναι παπαγωγίζιμη ζηο ζημείο 2, ηόηε [f (2)] ΄ = f ΄ (2).   

15. 
1

(ln5)
5

       

16. 2( ) 1      

17. ( ( ( )) ( ) ( )f g x f x g x    

18. Αν  για  ηιρ  παπαγωγίζιμερ  ζςναπηήζειρ  f , g  ιζσύει  όηι   f(0) = 4 , f΄ (0 ) =3 

       f΄(5) = 6  , g(0) = 5  , g΄(0)=1 , g΄(4) = 2    ηόηε    ( ) (0) ( ) (0)f g g f     
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19. Η ζςνάπηηζη f (x) = α
x
, α > 0, είναι παπαγωγίζιμη ζηο R και ιζσύει (α

x
)΄ = xα

x-1
. 

20. Αν η ζςνάπηηζη f είναι παπαγωγίζιμη ζηο R, ηόηε ιζσύει (f (f (x)))΄ = (f ΄ (x))
2
. 

21. Αν ηο άθποιζμα f + g δύο ζςναπηήζεων είναι παπαγωγίζιμη ζςνάπηηζη ζηο x0, 

ηόηε και οι ζςναπηήζειρ f και g είναι παπαγωγίζιμερ ζηο x0. 

22. Αν η ζςνάπηηζη f (g (x)) είναι παπαγωγίζιμη, ηόηε οι ζςναπηήζειρ f, g είναι 

παπαγωγίζιμερ. 

23. Ιζσύει 
dx

dc
 

0 xx 
= 0, όπος c ζηαθεπά και x0  R. 

24. Αν η ζςνάπηηζη f είναι πολςωνςμική ν-οζηού βαθμού, ηόηε η ζςνάπηηζη f ΄ είναι 

επίζηρ πολςωνςμική ν-1 βαθμού. 

25. Αν f ΄ (x) = 3x
2
, ηόηε ιζσύει πάνηα f (x) = x

3
. 

 

Θέμα  2
ο
       Δπωηήζειρ  πολλαπλήρ  επιλογήρ    

 

1. Αν  
2( )f x     ηόηε   η    ( )f x    ιζούηαι   με    

 α) 2ημσ             β)  2ζςνσ         γ)  2ημσζςνσ         δ) –2ημσζςνσ         ε)  2   

 

2. Η  παπάζηαζη    ( )
3
΄


   ιζούηαι     με    

α)  
1

2
             β) 

1

2
                 γ)

3

2
             δ) 

3

2
                   ε) 0   

 

3. Το   
1

0
lim

h

h

e e

h






        ιζούηαι     με    

α)  1             β)  -1                γ) e             δ) -e                  ε) 0   

 

4. Το  
0

1 1

lim
h

x h x

h


    ιζούηαι  με     

α)  
2

1

x
          β)  

2

2

x
            γ)   

2

1

x
          δ) 

2

x
            ε)  0    

 

5. Η ζςνάπηηζη f (x) = x , x  [0, + ) είναι παπαγωγίζιμη 

α) ζηο πεδίο οπιζμού ηηρ β) ζηο x0 = 0 γ) ζηο (- , 0)  (0, + ) δ) ζηο (0, + ) 

ε)  ζε κανένα ζημείο ηος πεδίος οπιζμού ηηρ 

6. Η γπαθική παπάζηαζη Cf μιαρ 

ζςνάπηηζηρ f είναι αςηή πος 

θαίνεηαι ζηο διπλανό ζσήμα. 

Τόηε λάθος είναι όηι 

Α. η f είναι παπαγωγίζιμη ζηο x1  

Β. η f δεν είναι παπαγωγίζιμη ζηο x2 

Γ. η Cf δέσεηαι εθαπηομένη ζηο x3 

Γ. η f είναι παπαγωγίζιμη ζηο x4 

Δ. η f δεν είναι παπαγωγίζιμη ζηο x5 

y

0 xx1 x3 x4x2 x5
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7. Γίνονηαι οι ζςναπηήζειρ f, g, h ηων οποίων οι γπαθικέρ παπαζηάζειρ 

θαίνονηαι ζηα παπακάηω ζσήμαηα.  

x´

y´

y

x0

Cf

      

x´

y´

y

x0

Cg

 

x´

y´

y

x0

Ch

 

Σηο ζημείο x0 = 0 δεν είναι παπαγωγίζιμη η ζςνάπηηζη 

Α. f  B. g
  

Γ. h   Γ. όλερ  E. καμία 

 

8. Ο  ηύπορ (fog)΄ (x0) = f ΄ (g (x0)) g ΄ (x0) ιζσύει, όηαν 

Α. οι f και g είναι παπαγωγίζιμερ ζηο x0   

B. η g είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0 και η f παπαγωγίζιμη ζηο g (x0) 

Γ. η f είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0 και η g παπαγωγίζιμη ζηο f (x0) 

Γ. οι f και g είναι παπαγωγίζιμερ ζηο g (x0)  

E. οι f και g είναι ζςνεσείρ ζηο g (x0) 

 

9. Από ηιρ παπακάηω ζςναπηήζειρ έσει παπάγωγο ηην ζςνάπηηζη f (x) =-3ημ3x  

       Α. g (x) = ζςν
3
x      Β. h (x) = ζςνx

3       
Γ. θ (x) = 3ζςνx     Γ. s (x) = ζςν3x  

      Δ. ζ (x) = ζςν 
3

x
 

10. Από ηιρ παπακάηω ζςναπηήζειρ έσει παπάγωγο ηην ζςνάπηηζη  

     f (x) = α
x
lnα, α > 0, x  R, η 

Α. x
α
 Β. logαx Γ. e

αlnx
  Γ. logx

α
  Δ. α

x
 

 

11. Για ηιρ παπαγωγίζιμερ ζςναπηήζειρ f, g ζηο διάζηημα [0, π] ιζσύει  

g (x) = f (ημx). Η ηιμή g΄ (
2

π
) είναι ίζη με 

Α. 1  Β. f ΄ (1) Γ. 0  Γ. f ΄ (
2

π
) Δ. 

2

π
 f ΄ (

2

π
) 
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Θέμα  3
ο
  

Α)   Σε κάθε ζύμβολο ηηρ ζηήληρ Α ηος παπακάηω πίνακα  να ανηιζηοισίζεηε   

       ηο ζύμβολο από ηη ζηήλη Β πος έσει ηην ίδια ζημαζία 

Σηήλη Α Σηήλη Β 

1.  
dt

df


dx

dt
 

2. 
2

2

dx

fd
 

3. 
dx

df 2

 

4. 

2

dx

df








 

 

α. 2 f (x)  f ΄ (x)  

β. f ΄ (x) 

γ. f 
2
 (x)  f ΄ (x)  

δ. f ΄΄ (x) 

ε. (f ΄ (x))
2
 

 

 

Β) Σηη ζηήλη Α δίνονηαι οι γπαθικέρ παπαζηάζειρ παπαγώγων ζςναπηήζεων  

f ΄. Σηη ζηήλη Β δίνονηαι οι γπαθικέρ παπαζηάζειρ ζςναπηήζεων f. Να 

ανηιζηοισίζεηε ζε κάθε γπαθική παπάζηαζη f ΄ ηηρ ζηήληρ Α ηη γπαθική 

παπάζηαζη από ηη ζηήλη Β ηος  

Σηήλη Α Σηήλη Β 

γραυικές παραστάσεις f ΄ γραυικές παραστάσεις f 

 

 

1. 

 

 

 

2. 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

x

y

0

f΄(x)=αα

 

x

y

0

f΄(x)=x
2

 

x

y

0

f΄(x)= 1
x

 

 

 

α. 

 

 

 

β. 

 

 

 

γ. 

 

 

 

δ. 

 

 

x

y

0

 
y

0 x

 

x

y

0

f(x)=
x

3

3

 

x

y

0

 

 

 

 

f (x) =  
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Γ) Να ανηιζηοισίζεηε κάθε γπαθική παπάζηαζη ζςνάπηηζηρ πος θαίνεηαι ζηη ζηήλη 

Α ηος πίνακα  με ηη γπαθική παπάζηαζη ηηρ παπαγώγος ηηρ πος θαίνεηαι ζηη 

ζηήλη Β 

Σηήλη Α 
 Στήλη Β 

γραυικές παραστάσεις f  γραυικές παραστάσεις f ΄ 

 

 

 

1. 

 

 

 

 

 

 

2. 

 

 

 

 

 

3. 

 

 

 

 

 

 

4. 

 

 

 

 

x

y

0

 
 

 

x

y

0

y=   e
x1

51/5

 
 

x

y

0

y=x
3

 
 

 

x

y

0

y=
1
x

 

 

α. 

 

 

 

 

β. 

 

 

 

γ. 

 

 

 

 

δ. 

 

 

 

 

 

ε.  

 

 

 

ζη.  

x

y

0

1/5

 
y

0 x1-1

3

 
y

0 x1

2

 
 

x

y

0

 
 

x

y

0

 
 

x

y

0
1

-1

 
 

Θέμα  4
ο
  

 

Α) Έζηω οι ζςναπηήζειρ f και g οι οποίερ είναι παπαγωγίζιμερ ζηο x0  (α, β) με  

f ΄ (x0) = g΄ (x0) και f  (x0) = g (x0). Αν ιζσύει f (x)  h (x)  g (x) για κάθε x  (α, β), 

να  αποδείξεηε όηι και η h είναι παπαγωγίζιμη ζηο x0 και μάλιζηα ιζσύει h΄(x0)=f΄(x0). 

 

Β)  Γίνεηαι η ζςνάπηηζη f με ηην ιδιόηηηα : 5x – x
2
   f(x)   5x + x

4
 , για κάθε x 

.    Να δείξεηε όηι η f είναι παπαγωγίζιμη ζηο 0 και να βπείηε ηην f ΄(0) . 
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Θέμα  5
ο
  

    Η ζςνάπηηζη g είναι ζςνεσήρ ζηο 1, η ζςνάπηηζη f είναι παπαγωγίζιμη ζηο 1 και 

ιζσύει f (x) = |x - 1|  g (x), x  R. Να βπεθεί η ηιμή g (1).  

 

Θέμα  6
ο
   

 

Να  παπαγωγίζεηε  ηιρ  παπακάηω  ζςναπηήζειρ   

2

2 2

2
2 3 24

2 3 3 2 3 2

1 3 1

2

1
) ( ) ( 3 8) ) ( ) ) ( )

) ( ) 3 ln( ) ) ( ) ( 3 ) ) ( ) ln ( 1)

) ( ) 5 log (2 1) ) ( ) ( 2) ) ( ) 1

x

x x

x
i f x x x x ii f x iii f x x e

iv f x x x x x v f x x x vi f x x

vii f x x viii f x x ix f x x x








 


      

       

      

 

Θέμα  7
ο
   

 

 

Έζηω  ζςνάπηηζη  f   οπιζμένη  και  παπαγωγίζιμη  ζηο     και  για κάθε  x   

ιζσύει  όηι  
3( ) ( )f x x  . Να  βπείηε  ηο  ( 1)f    .  

  

Θέμα  8
ο
   

 

Να δείξεηε όηι:   α) αν f (x) = 3ζςνx - 2ζςν
2
x, ηόηε f ΄ (x) + f (x) εθx - ημ2x = 0.  

β) αν f (x) = ln 
 x 1

1


, ηόηε x f ΄ (x) + 1 = e

f (x)
.  

 

Θέμα  9
ο
   

 

 Αν f είναι μια πολςωνςμική ζςνάπηηζη για ηην οποία ιζσύοςν: f ΄ (4) = 0 και 

      (f ΄ (x))
2
 = f (x) για κάθε x  R,  ,  να βπεθεί ο ηύπορ ηηρ f.  

 

 Θέμα  10
ο
   

 

Μια ζςνάπηηζη είναι πεπιηηή και δύο θοπέρ παπαγωγίζιμη ζηο R. Να δείξεηε όηι:  

α) η γπαθική ηηρ παπάζηαζη διέπσεηαι από ηο (0, 0).   β) f ΄΄ (0) = 0.  

 

Θέμα  11
ο
   

 

Να βπείηε πολςώνςμο Ρ (x) ηπίηος βαθμού, ηέηοιο ώζηε Ρ (0) = - 1 ,  Ρ΄ (1) = 5 ,  

 Ρ΄ (0) = 2,  Ρ΄΄ (1) = 2.  
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Θέμα  12
ο
   

 

Γίνεηαι η ζςνάπηηζη f με f (x) = e
αx

, α  R. Να βπείηε: α) Την f ΄ (x) , β) Την f ΄΄(x) 

γ) Τιρ ηιμέρ ηος α, ώζηε να ιζσύει η ζσέζη  f ΄΄ (x) + 2f ΄ (x) = 3f (x), για κάθε x  R.  

 

Θέμα  13
ο
   

 

Αν  η  ζςνάπηηζη  g  είναι  δύο  θοπέρ  παπαγωγίζιμη  ζε κάθε  σ   και   

2( ) ( 3) (2 1)f x x g x      με (5) 5g    να  βπείηε  ηην  (3)f     

 

Θέμα  14
ο
   

 

Γύο  ζςναπηήζειρ  f   και   g  ζςνδέονηαι  με  ηη  ζσέζη  
2 2( ) (ln( ( )) )f x g x  .  Αν  

(3)g e   και  (3) 5g    να  βπεθεί  ο  πςθμόρ  μεηαβολήρ     ηηρ   f   ωρ  ππορ  σ   για   

σ = 3 .    

 

Θέμα  15
ο
   

 

 Έζηω  ζςνάπηηζη  f   οπιζμένη  και  παπαγωγίζιμη  ζηο  ox   . Να   δείξεηε  όηι   :   

0

( 3 ) ( )
( ) lim

4

o o
o

h

f x h f x h
f x

h

  
   

 

 

Θέμα  16
ο
   

 

Έζηω  ζςνάπηηζη  f   οπιζμένη  και  παπαγωγίζιμη  ζηο  ox   . Να   δείξεηε  όηι   :   

( ) ( )
( ) ( ) lim o

o o

f x f x
f f x






 


 
 

 


 


 

 

Θέμα  17
ο
   

 

Να βπείηε ηα α , β   ώζηε να είναι παπαγωγίζιμη ζηο xο = 0 , η ζςνάπηηζη  

    









0,

0,13
)(

2

xax

xx
xf


 . 

Θέμα  18
ο
   

Αν f(3) = 10 και f ΄(3) = 6 , να βπείηε ηο όπιο 
3 x 

lim
 9

100))((
2

2





x

xf
 . 
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Θέμα  19
ο
   

 

Αν η   ζςνάπηηζη  f     παπαγωγίζιμη  ζηο 0 και  ιζσύει  3 2 3( ) ( ) 2f x xf x x    για  

κάθε   x ,  να  δείξεηε  όηι  (0) 1f    

 

Θέμα  20
ο
   

 

Γίνεηαι  ζςνάπηηζη   :f    με   f (1) = 2 , f ΄(1) = 3  και   3 2( ) ( )g x x f x  .  

Να  βπείηε  ηη   (1)g . 

 

Θέμα  21
ο
   

  

Αν   :[ , ]f       με  ( ) 0f     να   δείξεηε  όηι   ηο  ( )f    δεν  είναι  ελάσιζηο .  

 

Θέμα  22
ο
                                                               

 

Έζηω  ζςνάπηηζη  f   οπιζμένη  και  παπαγωγίζιμη  ζηο  ox   . Να   δείξεηε  όηι   :  

 

0

( 2 ) ( )
3 ( ) lim o o

o
h

f x h f x h
f x

h

  
   

Θέμα  23
ο
  

 Γίνεηαι  η  ζςνάπηηζη   
2( ) 2 2

( )
1

f x x x x
g x

x

  



   όπος  f  ζςνάπηηζη  

οπιζμένη  ζηο  R   με   f (1) = 0 . Αν  είναι  (1) 2 , (1) 4g g      να   αποδείξεηε  

όηι  η  f   είναι παπαγωγίζιμη  ζηο   1  και  να  βπείηε  ηο  f ΄(1) .  

 

 

Θέμα  24
ο
 

 

Έζηω   , ,f g h   ζςναπηήζειρ  οπιζμένερ  ζηο      για ηιρ  οποίερ  ιζσύει    

) ( ) ( ) ( )i f x h x g x     για  κάθε   x     ,  ) (1) (1) (1)ii f g h    ,  ) (1) (1)iii f g    

Να  αποδείξεηε  όηι  η  h  είναι  παπαγωγίζιμη  ζηο  1 .     

 

 

Θέμα  25
ο
   

 

Έζηω  ζςνάπηηζη  f   οπιζμένη  και  παπαγωγίζιμη  ζηο  0   . Να   δείξεηε  όηι   :  

 

( ) ln ( ) ln ( )
lim ( ) ln
x

f x x f f
f

x

  
 

 


 


 

Θέμα  26
ο
  

 

Να βπείηε ηο πεδίο οπιζμού και ηην παπάγωγο ηων παπακάηω ζςναπηήζεων  

 
5 6) ( ) 1 , ) ( ) 1 , ) ( ) (ln ) , ) ( )xi f x x ii g x x ii h x x ii s x x       


