
ΣΟ ΛΔΞΙΛΟΓΙΟ ΣΗ΢ ΛΟΓΙΚΗ΢ 

 

 Η ζπλεπαγωγή    

Αλ P θαη Q είλαη δύν ηζρπξηζκνί, ηέηνηνη ώζηε, όηαλ αιεζεύεη ν P λα  αιεζεύεη θαη ν 

Q , ηόηε ιέκε όηη ν P ζπλεπάγεηαη ηνλ Q θαη γξάθνπκε   P  Q  

 

Ο ηζρπξηζκόο « P  Q » ιέγεηαη ζσνεπαγωγή θαη πνιιέο θνξέο δηαβάδεηαη   

«αν P, ηόηε Q». Ο P ιέγεηαη σπόθεζη ηεο ζπλεπαγσγήο, ελώ ν Q ιέγεηαη 

ζσμπέραζμα απηήο 

 

Π.Χ.   Αν ο ιστσρισμός « α =β » είναι αληθής, τότε και ο ιστσρισμός 2 2   θα είναι 

αληθής   οπότε   2 2       
 

Σε ζπλεπαγωγή ηε ρξεζηκνπνηνύκε όηαλ ζέινπκε  από κία δνζκέλε ζρέζε λα 

θηάζνπκε ζηε δεηνύκελε 

 

 Η  ηζνδπλακία    

Αλ P και Q θαη είλαη δύν ηζρπξηζκνί, ηέηνηνη ώζηε, όηαλ αιεζεύεη ν P, λα  αιεζεύεη 

θαη ν Q θαη όηαλ αιεζεύεη ν Q, λα αιεζεύεη θαη ν P, ηόηε ιέκε όηη ν P ζπλεπάγεηαη 

ηνλ Q θαη αληηζηξόθωο ή, αιιηώο, όηη ν P είλαη  ηζνδύλακνο κε ηνλ Q θαη 

γξάθνπκε P  Q . 
 

Ο ηζρπξηζκόο « P  Q » ιέγεηαη ηζνδπλακία θαη αξθεηέο θνξέο δηαβάδεηαη 

«P αλ θαη κόλν αλ Q».  ( ή ηόηε θαη κόλν ηόηε)  
 

Π.ρ.              

 

Σελ ηζνδπλακία ηε ρξεζηκνπνηνύκε όηαλ  ιύλνπκε εμηζώζεηο , αληζώζεηο , 

ζπζηήκαηα ή όηαλ μεθηλάκε από ηε ζρέζε πνπ ζέινπκε λα απνδείμνπκε κε ζθνπό 

λα θηάζνπκε ζε θάηη πνπ ηζρύεη (δειαδή ζηε δνζκέλε ζρέζε ή ζε θάηη πξνθαλέο 

π.ρ. 0=0)θαη ζε θάζε πεξίπηωζε πξέπεη λα ειέγρνπκε θαη ηελ αληίζηξνθε πνξεία.  

 

 Ο ζύνδεζμος «ή» 

 

Αλ P και Q  είλαη δύν ηζρπξηζκνί, ηόηε ν ηζρπξηζκόο P ή Q αιεζεύεη κόλν 

ζηελ πεξίπησζε πνπ έλαο ηνπιάρηζηνλ από ηνπο δύν ηζρπξηζκνύο αιεζεύεη. 
 

Ο ηζρπξηζκόο «P ή Q» ιέγεηαη δηάδεπμε ησλ P θαη Q . 
 

Π.ρ.  0 0 0          

 

 

 

 

 

 



 Ο ζύνδεζμος  «και» 

 

Αλ P και Q  είλαη δύν ηζρπξηζκνί, ηόηε ν ηζρπξηζκόο P θαη Q αιεζεύεη 

κόλν ζηελ πεξίπησζε πνπ θαη νη δύν ηζρπξηζκνί αιεζεύνπλ. 
 

Ο ηζρπξηζκόο «P θαη Q» ιέγεηαη ζύδεπμε ησλ P θαη Q . 
 

Π.ρ.  
2 2 0 0 0          

 

 Αληηζεηναλαζηξνθή  

Όηαλ  δηαηππώλνπκε  κηα  πξόηαζε  ππάξρεη  κηα  ππόζεζε   θαη  έλα  ζπκπέξαζκα  .  

Σν  αληίζηξνθν  ηεο  πξόηαζεο   δελ  ηζρύεη   απαξαίηεηα . Γειαδή  αλ  ηζρύεη  ην  

ζπκπέξαζκα  , δελ  είλαη  απαξαίηεην  λα  ηζρύεη  θαη  ε  ππόζεζε . Αλ  όκσο  δελ  

ηζρύεη  ην  ζπκπέξαζκα , ηόηε  απνθιείεηαη  λα  ηζρύεη  θαη  ε  ππόζεζε .  

 
΢πκβνιηθά   αλ  P Q     ηόηε   ό Q ό P   

 

π.ρ.   Κάζε ηεηξάπιεπξν πνπ  είλαη   ξόκβνο  είλαη  θαη  παξαιιειόγξακκν .  

        Κάζε  ηεηξάπιεπξν  όκσο  πνπ  είλαη  παξαιιειόγξακκν  δελ  είλαη  απαξαίηεηα    

        θαη  ξόκβνο .  

Αλ  όκσο  έλα  ηεηξάπιεπξν  δελ  είλαη   παξαιιειόγξακκν , ηόηε  απνθιείεηαη λα  

είλαη  θαη  ξόκβνο  

 

 Γηαηύπωζε αληίζεηεο πξόηαζεο  

Πνιιέο  θνξέο  είλαη  αλαγθαίν  λα  κπνξνύκε  λα  δηαηππώλνπκε  κε  καζεκαηηθό  

ηξόπν  ηελ  άξλεζε  κηαο  πξόηαζεο ( π.ρ.  γηα  λα  εθαξκόζνπκε  ηελ  απαγσγή  ζε 

άηνπν) . ΢ηνλ  παξαθάησ  πίλαθα  θαίλεηαη  πσο  κεηαηξέπεηαη  κηα  ιέμε  , 

πξνθείκελνπ  λα  δηαηππώζνπκε  ηελ  άξλεζε  κηαο  πξόηαζεο  

 

Πξόηαζε   

 

Αληίζεηε  πξόηαζε 

ή θαη 

θαη ή 

γηα  θάζε ππάξρεη 

ππάξρεη γηα θάζε 

ηνπιάρηζηνλ ην πνιύ 

ην πνιύ ηνπιάρηζηνλ 

=   
<   
>   

  < 

  > 



Παξαγνληνπνίεζε  ηξηωλύκνπ   
 

Έζησ  2( ) , 0f         .  Τπνινγίδνπκε  ηε  2 4     .  

 Αλ  Γ>0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  έρεη  δύν  ξίδεο  , ηηο  

1 2,
2 2

 
 

 

     
   θαη ην  ηξηώλπκν  παξαγνληνπνηείηαη  ζύκθσλα  κε  

ηνλ  ηύπν  1 2( ) ( )( )f          

 Αλ  Γ=0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  έρεη  κία  ξίδα  ,  ηε   1
2





   θαη ην  ηξηώλπκν  

παξαγνληνπνηείηαη  ζύκθσλα  κε  ηνλ  ηύπν  2

1( ) ( )f       

 Αλ  Γ<0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  δελ  έρεη  ξίδεο  ζην     θαη   δελ  παξαγνληνπνηείηαη .  

 

Παξαγνληνπνίεζε  πνιπωλύκνπ   

 
1

ν
 βήκα  :  Δμαγσγή  θνηλνύ  παξάγνληα  από  όινπο  ηνπο  όξνπο  ( αλ  είλαη  εθηθηό) 

ζύκθσλα κε ηελ επηκεξηζηηθή ηδηόηεηα   :  

( ) , ( )                    

 

2
ν
 βήκα :  Κνηηάκε  πόζνπο  όξνπο  έρνπκε  κέζα  ζηελ  παξέλζεζε  κεηά  ηελ  

εμαγσγή  ηνπ  θνηλνύ  παξάγνληα  ( αλ  δελ  έρεη  βγεη  θνηλόο  παξάγνληαο   πόζνπο  

έρνπκε  εμ  αξρήο ) 

θαη  αλάινγα  κε  ην  πιήζνο  ηνπο   έρνπκε  :   

 

   2 όξνη   

α) Γηαθνξά  ηεηξαγώλσλ  :  2 2 ( )( )          

β) Γηαθνξά  θύβσλ           :  3 3 2 2( )( )            

γ) Άζξνηζκα  θύβσλ         :  3 3 2 2( )( )            

  

 3 όξνη   

α) Αλάπηπγκα  ηεηξαγώλνπ   :  2 2 22 ( )         

β)  Σξηώλπκν                         :   
1 22

2

1

( )( ) , 0

( ) , 0

     
  

   

   
   

  
 

γ)  Μέζνδνο  ζπκπιήξσζεο  ηεηξαγώλνπ  

δ) ΢πάκε  έλαλ  όξν  ζε  δύν  θαη  θάλνπκε  νκαδνπνίεζε   

 

  4 όξνη   

   

α) Οκαδνπνίεζε          :  ( ) ( ) ( )( )                        

β) ΢πλδπαζκόο  αλαπηύγκαηνο  θαη  δηαθνξάο  ηεηξαγώλσλ  :   

    2 2 2 2 22 ( ) ( )( )                        

 

Παξαηήξεζε  

 

Η  παξαγνληνπνίεζε  ελόο  πνιπσλύκνπ  είλαη  εθηθηή  θαη  κε  ηε  ρξήζε  ηνπ  

ζρήκαηνο  Horner  εθόζνλ  βέβαηα  πξώηα  έρνπκε  εληνπίζεη  κηα  ξίδα  ηνπ .   



Πξόζεκν  ηεο  παξάζηαζεο   αρ+β   

 
Έζησ   ( ) , 0f        . Η  παξάζηαζε  απηή  έρεη  πάληα  κία  ξίδα  ηε  

1





   

θαη  ην  πξόζεκό  ηεο  θαίλεηαη  ζηνλ  παξαθάησ  πίλαθα    

 

 
 

 

Πξόζεκν  ηξηωλύκνπ   

 

Έζησ  2( ) , 0f         .  Τπνινγίδνπκε  ηε  2 4     .  

 Αλ  Γ>0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  έρεη  δύν  ξίδεο  , ηηο  

1 2,
2 2

 
 

 

     
   θαη ην  πξόζεκν ηνπ ηξησλύκνπ γηα ηηο δηάθνξεο  

ηηκέο ηνπ  ρ  θαίλεηαη  ζηνλ  παξαθάησ  πίλαθα    

 

 

 Αλ  Γ=0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  έρεη  κία  ξίδα  ,  ηε   1
2





   θαη   ην  πξόζεκν ηνπ 

ηξησλύκνπ γηα ηηο δηάθνξεο  ηηκέο ηνπ  ρ  θαίλεηαη  ζηνλ  παξαθάησ  πίλαθα    

 

 
 

 Αλ  Γ<0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  δελ  έρεη  ξίδεο  ζην     θαη  ην  πξόζεκν ηνπ 

ηξησλύκνπ γηα ηηο δηάθνξεο  ηηκέο ηνπ  ρ  θαίλεηαη  ζηνλ  παξαθάησ  πίλαθα    

 

  
 

 



Σξηώλπκν   

 
 

Δίλαη  θάζε  παξάζηαζε  ηεο  κνξθήο  2( ) 0f          . 

 

 Σν  πιήζνο  ησλ  ξηδώλ  ηνπ  θαζνξίδεηαη  από  ην  πιήζνο  ηεο  δηαθξίλνπζαο  
2 4     

 

 Αλ  Γ>0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  έρεη  δύν  ξίδεο  άληζεο  , ηηο 

1 2,
2 2

 
 

 

     
   

 Αλ  Γ=0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  έρεη  κία δηπιή   ξίδα  ,  ηε   1
2





    

 

 Αλ  Γ<0  ηόηε  ην  ηξηώλπκν  δελ  έρεη  ξίδεο  ζην      .  

 

 

 Άζξνηζκα  ξηδώλ    1 2S


 


     

 

 Γηλόκελν  ξηδώλ     1 2


 


    

 

Σνλίδνπκε  όηη  αλ   
20 0 0 4 0 4 0 0


   


              

 

 Σν  είδνο  ησ λ  ξηδώλ  θαίλεηαη  παξαθάησ 

 

 

     Απαίηεζε                                                                                ΢πλζήθε 

 

Ρίδεο   εηεξόζεκεο                                                                         Ρ < 0 

 

Ρίδεο   νκόζεκεο                                                                        0 , 0     

 

Ρίδεο  ζεηηθέο                                                                        0 , 0 , 0S      

 

Ρίδεο  αξλεηηθέο                                                                     0 , 0 , 0S      

 

Ρίδεο  αληίζεηεο                                                                          0 , 0S    

 

Ρίδεο  αληίζηξνθεο                                                                      0 , 1     

 

 

 

 



Έζησ     2( ) 0f          . 

 

                             Απαίηεζε                    

                                                                                                      

                             ΢πλζήθε 

 

 

Σν  ( )f x  έρεη  πξαγκαηηθέο  ξίδεο  

 

                            0  

 

Σν  ( )f x  έρεη  2  ξίδεο  άληζεο 

 

                           Γ > 0 

 

Σν  ( )f x  έρεη  1  δηπιή  ξίδα 

 

                           Γ = 0  

 

Σν  ( )f x  δελ  έρεη  πξαγκαηηθέο  ξίδεο 

 

                          Γ < 0 

 

Σν  ( )f x  δηαηεξεί  πξόζεκν 

 

                          0  

 

 

( ) 0f x    γηα  θάζε       

 

                 0   θαη     α > 0 

 

( ) 0f x    γηα  θάζε       

 

                  0   θαη     α < 0 

 

 

Γηαίξεζε  πνιπωλύκωλ 

 
Αλ  Γ(ρ) , δ(ρ)  δύν  πνιπώλπκα κε   δ(ρ) 0   ηόηε  ππάξρνπλ  κνλαδηθά  πνιπώλπκα  

π(ρ)  θαη   π(ρ) ηέηνηα  ώζηε   Γ(ρ) = δ(ρ) π(ρ) + π(ρ)  όπνπ  π(ρ)  ή  ην  κεδεληθό  

πνιπώλπκν  ή  πνιπώλπκν  κε  βαζκό  κηθξόηεξν  ηνπ  π(ρ) .  

Σν  Γ(ρ)  ιέγεηαη  δηαηξεηένο , ην δ(ρ) δηαηξέηεο , ην  π(ρ)  πειίθν  θαη  ην  π(ρ) 

ππόινηπν .  

 

Αλ  π(ρ) = 0  ηόηε  ε  δηαίξεζε  ιέγεηαη  ηέιεηα  θαη  ιέκε   όηη  ην  δ(ρ)  δηαηξεί  ην  

Γ(ρ)  ή  όηη  ην  δ(ρ)  είλαη  δηαηξέηεο  ηνπ  Γ(ρ)  ή  όηη  Γ(ρ)  δηαηξείηαη  κε  ην  δ(ρ)  ή  

όηη  ην  Γ(ρ)  έρεη  παξάγνληα  ην  δ(ρ) .  

 

Σν  ππόινηπν  ηεο  δηαίξεζεο  ελόο  πνιπσλύκνπ  Ρ(ρ)  κε  ην  ρ – ξ    είλαη ν  αξηζκόο  

Ρ(ξ) . 

 

Σν  πνιπώλπκν  Ρ(ρ)  έρεη  παξάγνληα  ην  ρ – ξ  αλ  θαη  κόλν  αλ  Ρ(ξ) = 0  

 

Σν  πνιπώλπκν  Ρ(ρ)  έρεη  παξάγνληα  ην  2( )    αλ  θαη  κόλν  αλ  ην  ρ – ξ  είλαη  

παξάγνληαο  ηνπ Ρ(ρ)  θαη  ηνπ  Π(ρ)  ( δειαδή  αλ  θαη  κόλν  αλ  Ρ(ξ) = 0  θαη   Π(ξ) 

= 0 )  όπνπ   Π(ρ)  ην  πειίθν  ηεο  δηαίξεζεο  Ρ(ρ) : (ρ-ξ) .  

 

Μηα  ξίδα  ξ  ηνπ  Ρ(ρ)  ( ή  ηεο  Ρ(ρ) = 0 )  ιέγεηαη  απιή  ξίδα  ηνπ  Ρ(ρ)  όηαλ  

ηζρύεη    

Ρ(ρ) = (ρ-ξ) Π(ρ)    θαη    Π(ξ) 0 . 

 

Μηα  ξίδα  ξ  ηνπ  Ρ(ρ)  ( ή  ηεο  Ρ(ρ) = 0 )  ιέγεηαη    ξίδα  πνιιαπιόηεηαο  θ  ηνπ  

Ρ(ρ)  όηαλ  ηζρύεη   Ρ(ρ) = (ρ-ξ)
θ
 Π(ρ)    θαη    Π(ξ) 0 . 



Πολυωνυμικές   εξισώσεις   

 

Λύλνληαη  αλάινγα  κε  ην  βαζκό  ηνπο . Κάζε  ηέηνηα  εμίζσζε  έρεη  ηόζεο  ην  πνιύ  

ξίδεο  όζεο  είλαη  ν  βαζκόο  ηεο .  

 

1
νπ

  βαζκνύ   

 

Αθνύ  θάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ , απαινηθή  παξελζέζεσλ , ρσξίζνπκε 

γλσζηνύο  από αγλώζηνπο  θαη  θάλνπκε  πξάμεηο  ,  έρνπκε  θαηαιήμεη  ζε  κηα  

εμίζσζε  ηεο  κνξθήο  

   .  Γηαθξίλνπκε  πεξηπηώζεηο    

  Αλ   0    ηόηε  έρεη  κνλαδηθή  ιύζε  ηε  





  

  Αλ  0 0      είλαη  αδύλαηε  

  Αλ   0 0      είλαη  αόξηζηε  ( αιεζεύεη  γηα  θάζε    ) 

 

2
νπ

  βαζκνύ   

 

Αθνύ  θάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ , απαινηθή  παξελζέζεσλ , καδέςνπκε  

όινπο  ηνπο  όξνπο  ζην  1
ν
  κέινο   θαη  θάλνπκε  πξάμεηο  ,  έρνπκε  θαηαιήμεη  ζε  

κηα  εμίζσζε  ηεο  κνξθήο   2 0 0         . Τπνινγίδνπκε  ηε  
2 4     .  

 Αλ  Γ>0  ηόηε  έρεη  δύν  ξίδεο άληζεο  , ηηο  1 2,
2 2

 
 

 

     
   

 Αλ  Γ=0  ηόηε  έρεη  κία  δηπιή   ξίδα  ,  ηε   1
2





    

 Αλ  Γ<0  ηόηε  δελ  έρεη  ξίδεο  ζην     .  

 

Αλωηέξνπ  ηνπ  2
νπ

  βαζκνύ  

 

Αθνύ  θάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ , απαινηθή  παξελζέζεσλ , καδέςνπκε  

όινπο  ηνπο  όξνπο  ζην  1
ν
  κέινο   θαη  θάλνπκε  πξάμεηο  , πξνζπαζνύκε  λα  

παξαγνληνπνηήζνπκε  ην  1
ν
  κέινο  ζε  γηλόκελν  πξσηνβαζκίσλ  θαη  

δεπηεξνβαζκίσλ  παξαγόλησλ. Έηζη  ζα  έρνπκε  έλα  γηλόκελν  ίζν  κε ην  0 , όπνπ  

ζα  πξέπεη  θάπνηνο  από  ηνπο  παξάγνληεο  λα  είλαη  0  θαη  ιύλνπκε  ηηο  εμηζώζεηο 

1
νπ

 ή 2
νπ

  βαζκνύ  πνπ  πξνθύπηνπλ . 

 

Γηώλπκε  εμίζωζε   

 

Δίλαη  θάζε  εμίζσζε   ηεο  κνξθήο   1       . Γηαθξίλνπκε  

πεξηπηώζεηο   

 

 Αλ    λ     άξηηνο     θαη    α > 0    ηόηε          

 Αλ    λ     άξηηνο     θαη    α < 0    ηόηε    είλαη   αδύλαηε   ζην    

 Αλ    λ     πεξηηηόο  θαη    α > 0    ηόηε         

 Αλ    λ     πεξηηηόο  θαη    α < 0    ηόηε           



Πολυωνυμικές   ανισώσεις   

 

 

1
νπ

  βαζκνύ   

 

Αθνύ  θάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ , απαινηθή  παξελζέζεσλ , ρσξίζνπκε 

γλσζηνύο  από αγλώζηνπο  θαη  θάλνπκε  πξάμεηο  ,  έρνπκε  θαηαιήμεη  ζε  κηα  

αλίζσζε  ηεο  κνξθήο  

΄ ΄ ΄               .  Γηαθξίλνπκε  πεξηπηώζεηο    

 

 

                      

 

 

 

 

 

Πίλαθαο  ιύζεσλ  ηεο   αρ+β<0   

 

        Πίλαθαο  ιύζεσλ  ηεο   αρ+β 0   

 

        

α>0 

 

Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ <-



 

 

   Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ  -



 

 

α<0 

 

Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ >-



 

 

   Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ  -



 

 

 

α=0 

 

β<0    ε αλίζσζε αιεζεύεη  γηα                                                    

θάζε ηηκή ηνπ ρ  

 

    β 0    ε αλίζσζε αιεζεύεη  γηα                                                        

θάζε ηηκή ηνπ ρ  

 

β 0     ε αλίζσζε είλαη αδύλαηε 

 

    β>0     ε αλίζσζε είλαη αδύλαηε 

 

 

 

 

 

 

 

 

Πίλαθαο  ιύζεσλ  ηεο   αρ+β>0  

  

 

       Πίλαθαο  ιύζεσλ  ηεο   αρ+β 0   

         

α>0 

  

Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ >-



 

 

Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ   - 



 

 

α<0 

 

Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ <-



 

 

Η αλίζσζε έρεη ηηο ιύζεηο   ρ   - 



 

 

 

α=0 

 

β>0    ε αλίζσζε αιεζεύεη  γηα                                                    

θάζε ηηκή ηνπ ρ  

 

β 0    ε αλίζσζε αιεζεύεη  γηα                                                    

θάζε ηηκή ηνπ ρ  

 

β 0   ε αλίζσζε είλαη αδύλαηε 

 

β<0   ε αλίζσζε είλαη αδύλαηε 



2
νπ

  βαζκνύ   

 

Αθνύ  θάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ , απαινηθή  παξελζέζεσλ , καδέςνπκε  

όινπο  ηνπο  όξνπο  ζην  1
ν
  κέινο   θαη  θάλνπκε  πξάμεηο  ,  έρνπκε  θαηαιήμεη  ζε  

κηα  αλίζσζε  ηεο  κνξθήο   2 0 0         ( αληίζηνηρα >0 ,<0 ,  0) . 

Βξίζθνπκε  ην  πξόζεκν  ηνπ  ηξηώλπκνπ  ζην  1
ν
  κέινο  θαη  αλάινγα κε  ηε  κνξθή  

ηεο  αλίζσζεο  επηιέγνπκε  ην  αληίζηνηρν  δηάζηεκα  ηηκώλ  γηα  ην  ρ  .   

 

 

Αλωηέξνπ  ηνπ  2
νπ

  βαζκνύ  

 

Αθνύ  θάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ , απαινηθή  παξελζέζεσλ , καδέςνπκε  

όινπο  ηνπο  όξνπο  ζην  1
ν
  κέινο   θαη  θάλνπκε  πξάμεηο  , πξνζπαζνύκε  λα  

παξαγνληνπνηήζνπκε  ην  1
ν
  κέινο  ζε  γηλόκελν  πξσηνβαζκίσλ  θαη  

δεπηεξνβαζκίσλ  παξαγόλησλ. 

Έρνπκε  έηζη  θαηαιήμεη ζε κηα αλίζσζε ηεο κνξθήο Α(ρ)Β(ρ)Γ(ρ)….Φ(ρ) > 0 (<0, 

0, 0  ) 

 Καηαζθεπάδνπκε  έλαλ   πίλαθα  κε  2  παξαπάλσ  γξακκέο  από  ην  πιήζνο  ησλ  

νξώλ  ηνπ  γηλνκέλνπ  θαη  ην  ζπκπιεξώλνπκε  σο  εμήο :  

΢ηελ  1
ε
  γξακκή   βάδνπκε  όιεο  ηηο  θξίζηκεο  ηηκέο  ( απηέο  πνπ  κεδελίδνπλ  ηνπο  

όξνπο  ηνπ  γηλνκέλνπ ) από  ηε  κηθξόηεξε  ζηε  κεγαιύηεξε  

΢ηηο  επόκελεο  γξακκέο  ηνπνζεηνύκε  ηνπο  όξνπο  ηνπ  γηλνκέλνπ  θαη  

ζπκπιεξώλνπκε  ηα  θνπηάθηα  κε ην  αληίζηνηρν  πξόζεκν 

Βξίζθνπκε  ην  πξόζεκν  ηνπ  γηλνκέλνπ  ζηελ  ηειεπηαία  γξακκή  πνι/ληαο  ηα  

πξόζεκα  πνπ  είλαη  ζηα  αληίζηνηρα  θνπηάθηα  θαη  αλάινγα κε  ηε  κνξθή  ηεο  

αλίζσζεο  επηιέγνπκε  ην  αληίζηνηρν  δηάζηεκα  ηηκώλ  γηα  ην  ρ  .   

Κλασματικές  εξισώσεις  

 

Πξόθεηηαη  γηα  εμηζώζεηο  πνπ  έρνπλ  άγλσζην  ζηνλ  παξνλνκαζηή  

 Παξαγνληνπνηνύκε  ηνπο  παξνλνκαζηέο  

 Βξίζθνπκε  ην  Δ.Κ.Π.  θαη  παίξλνπκε  πεξηνξηζκνύο  ώζηε  θαλείο  παξνλνκαζηήο  

λα  κελ  είλαη 0  

 Κάλνπκε  απαινηθή  παξνλνκαζηώλ   

 Λύλνπκε  ηελ  εμίζσζε  πνπ  πξνθύπηεη  

 Διέγρνπκε  αλ  νη  ιύζεηο  πνπ  βξήθακε  πιεξνύλ  ηνπο  πεξηνξηζκνύο  

Κλασματικές  ανισώσεις  

 Μαδεύνπκε  όινπο  ηνπο  όξνπο  ζην  1
ν
  κέινο  

 Παξαγνληνπνηνύκε  ηνπο  παξνλνκαζηέο  θαη  βξίζθνπκε  ην  Δ.Κ.Π.  

 Κάλνπκε  ηα  θιάζκαηα  νκώλπκα  ( κε  θαπειάθηα )     

 Πξνζζέηνπκε ηα θιάζκαηα  θαη  έρνπκε κηα    αλίζσζε  ηεο  κνξθήο  

( ) ( )... ( )
0

( ) ( )... ( )

  

  

  


  
 

 Λύλνπκε  ηελ  αλίζσζε  όπσο  ηελ   Α(ρ)Β(ρ)Γ(ρ)….Φ(ρ) > 0  εμαηξώληαο  ηηο  ξίδεο  

ηνπ  παξνλνκαζηή . 

Πξνζνρή : Γελ  θάλνπκε απαινηθή (νύηε ρηαζηί ) εθηόο αλ μέξνπκε ην  πξόζεκν ηνπ 

Δ.Κ.Π.  



Απόιπηε  ηηκή  

 

 

            
, 0

, 0

  


  


 

 
 

 

 α  0  ,γηα θάζε α 

 

 α=0  α=0 

 

 α>0  α 0 

 

 α 0  α=0 

 

 α=-α 

 

    α α  θαη    α -α 

 

     | | =| | | |     θαη  γεληθά      
1 2....   = 1  2 ..   

 

 
 

 

| |
| | =

| |
  ,  β 0 

 

 α+β α+β            θαη  γεληθά      

 1 2 ...        1 + 2 ..+     

   

        α=ζ    κε  ζ>0        α = ζ  ή   α = -ζ 

       

        α=ζ    κε  ζ<0     αδύλαην     

 

      α=β     α = β   ή   α = -β 

 

        αλ ζ>0 ηόηε  α<ζ-ζ<α<ζ 

 

        αλ ζ>0 ηόηε  α ζ-ζ α  ζ 

 

        αλ ζ>0 ηόηε  α>ζ  α>ζ ή α<-ζ 

 

       αλ ζ>0 ηόηε  α ζ  α ζ ή α -ζ 

 

        αλ ζ<0 ηόηε  α<ζ     αδύλαην   

 

        αλ ζ<0 ηόηε  α>ζ  αιεζεύεη  γηα  θάζε    

 

 

 

 



Γηάηαμε  πξαγκαηηθώλ  αξηζκώλ 
 

Οξηζκνί 
 Λέκε όηη ν  αξηζκόο  α  είλαη κεγαιύηεξνο από ηνλ αξηζκό  β  θαη γξάθνπκε  αβ, 

όηαλ ε δηαθνξά α-β είλαη ζεηηθόο αξηζκόο. Γειαδή   α  β  α-β  0 

 Λέκε όηη ν  αξηζκόο  α  είλαη κηθξόηεξνο από ηνλ αξηζκό  β  θαη γξάθνπκε  αβ, 

όηαλ ε δηαθνξά α-β είλαη αξλεηηθόο αξηζκόο. Γειαδή   α  β  α-β  0 

    Αλ γηα ηνπο αξηζκνύο  α,β ηζρύεη όηη αβ ή α=β ηόηε γξάθνπκε  α β 

 Αλ γηα ηνπο αξηζκνύο  α,β ηζρύεη όηη α<β ή α=β ηόηε γξάθνπκε  α β 

 

Παξαηεξήζεηο 
 από δύν αξηζκνύο πάλσ ζηνλ άμνλα κεγαιύηεξνο είλαη απηόο πνπ βξίζθεηαη 

δεμηόηεξα 

 θάζε ζεηηθόο αξηζκόο είλαη κεγαιύηεξνο από ηνλ 0 

 θάζε αξλεηηθόο αξηζκόο είλαη κηθξόηεξνο από ηνλ 0 

 θάζε αξλεηηθόο αξηζκόο είλαη κηθξόηεξνο από θάζε ζεηηθό 

 από δύν ζεηηθνύο αξηζκνύο κεγαιύηεξνο είλαη απηόο πνπ έρεη ηε κεγαιύηεξε 

απόιπηε ηηκή, ελώ από δύν αξλεηηθνύο απηόο πνπ έρεη ηε κηθξόηεξε απόιπηε ηηκή 

 αλ α>0 θαη β >0  ηόηε  α+β>0 

 αλ α<0 θαη β<0   ηόηε  α+β<0 

 αλ α<0 θαη β>0   ηόηε αλ α<β ζα είλαη θαη α+β>0  ,  ελώ  αλ  α>β ζα 

είλαη θαη α+β <0 

 αλ νη αξηζκνί α,β είλαη νκόζεκνη δειαδή αλ αβ>0 ηόηε  θαη  



>0 θαη 




>0 

 αλ νη αξηζκνί α,β είλαη εηεξόζεκνη δειαδή αλ  αβ<0 ηόηε  θαη  



<0 θαη 




<0 

 γηα θάζε πξαγκαηηθό αξηζκό α ηζρύεη  2  0 ( ην = ηζρύεη όηαλ α=0) 

 γεληθόηεξα γηα ηε δύλακε   ( λ ζεηηθόο αθέξαηνο ) έρνπκε 

- αλ ν λ είλαη άξηηνο ηόηε   0 

- αλ ν λ είλαη πεξηηηόο  ηόηε ν   έρεη ην ίδην πξόζεκν κε ηνλ α  

 ηζρύεη όηη          

Ιδηόηεηεο 

1. αλ α>β θαη β>γ ηόηε α>γ                   ( κεηαβαηηθή  ) 

2. αλ α>β  α+γ>β+γ                          ( αθόκα  θαη  αλ  γ < 0 )  

3. αλ γ>0  ηόηε   α>β  αγ>βγ 

4. αλ γ<0  ηόηε   α>β  αγ<βγ 

5. αλ α>β θαη γ>δ ηόηε α+γ>β+δ    ( αλ α>β θαη γ<δ ηόηε είλαη  δ>γ  θαη α+δ > β+γ ) 

6. αλ α,β,γ,δ ζεηηθνί αξηζκνί ηόηε αλ α>β θαη γ>δ ζα είλαη θαη αγ>βδ 

7. αλ α,β,γ,δ αξλεηηθνί αξηζκνί ηόηε αλ α>β θαη γ>δ ζα είλαη θαη αγ<βδ 

8. αλ α>β ηόηε-α<-β 

9. αλ α>0 , β>0 θαη λ ζεηηθόο αθέξαηνο ηόηε ηζρύεη  α>β
 >    ,  

α=β      

10. αλ α,β νκόζεκνη δειαδή αλ αβ>0 ηόηε 1 1
 

 
    

11.  αλ  α,β εηεξόζεκνη δειαδή αλ αβ<0 ηόηε 
1 1

 
 

    



Παξαηεξήζεηο 
 

1) Γύν αληζόηεηεο   δελ αθαηξνύληαη πνηέ θαηά κέιε 

 

2) Γύν αληζόηεηεο   δελ δηαηξνύληαη πνηέ θαηά κέιε 

 

3) Αλ ηα κέιε κηαο αληζόηεηαο είλαη ηπραίνη πξαγκαηηθνί αξηζκνί ηόηε δελ κπνξνύκε 

λα πςώζνπκε ζε άξηηα δύλακε ηα δύν ηεο κέιε. ΢ε πεξηηηή όκσο δύλακε κπνξνύκε. 

Όκσο   αλ α,β ζεηηθνί ηόηε 2 2 2 2            

θαη       αλ α,β αξλεηηθνί ηόηε 2 2 2 2            

 

4) Γελ κπνξνύκε λα πνι/κε ηα κέιε κηαο αληζόηεηαο κε ηνλ ίδην αξηζκό αλ δελ 

μέξνπκε ην πξόζεκό ηνπ 

 

5) Γελ κπνξνύκε λα πνι/κε αληζόηεηεο θαηά κέιε αλ δελ μέξνπκε ηα πξόζεκα όισλ 

ησλ όξσλ ησλ αληζνηήησλ  

 

6) Γηαπηζηώζηε ηελ αιήζεηα ησλ παξαθάησ ηζνδπλακηώλ 

      2 0 0     

      2 2 0 0         

      2 0 0      

      2 2 0 0       ή  0   

       αλ α<β ηόηε 
2

 
 


   

7) Όπνπ παξαπάλσ ιέκε όηη δελ κπνξνύκε λα θάλνπκε θάηη, ελλννύκε όηη δελ 

είκαζηε ζίγνπξνη ηη θνξά (< ή >) ζα έρεη ε αληζόηεηα πνπ ζα πξνθύςεη. 

 

8) Όηαλ ζέισ λα ζπγθξίλσ δύν πνζόηεηεο Α,Β  ηόηε ειέγρσ ην πξόζεκν ηεο 

δηαθνξάο Α-Β (ζπλήζσο) ή ζπγθξίλσ ηε πνζόηεηα  



 κε ην 1 (ζε πην εηδηθέο 

πεξηπηώζεηο θαη θπζηθά αλ Β 0). 

 

Έηζη αλ Α-Β>0 ηόηε Α>Β θαη αλ Α-Β<0  ηόηε Α<Β 

Έηζη αλ  



> 1 θαη Β>0 ηόηε Α>Β  ελώ αλ  




> 1 θαη Β<0 ηόηε Α<Β   

 

9) Αλ ζέινπκε λα απνδείμνπκε όηη κηα πνζόηεηα είλαη πάληα κε  αξλεηηθή 

πξνζπαζνύκε λα ηε γξάςνπκε ζαλ κηα άιιε πνζόηεηα πςσκέλε ζε άξηηα δύλακε  ή  

ζαλ γηλόκελν νκνζήκσλ πνζνηήησλ  ή  ζαλ  άζξνηζκα  ηεηξαγώλσλ. 

 

10) Γηα λα απνδείμνπκε κηα αληζόηεηα ζπλήζσο ζεσξνύκε όηη ηζρύεη θαη 

πξνζπαζνύκε κε  ηζνδπλακίεο λα θηάζνπκε ζε κηα άιιε αληζόηεηα πνπ ηζρύεη πάληα.  

 

 

 
 

 



Σξηγωλνκεηξία  
Σξηγωλνκεηξηθόο   θύθινο  :  Δίλαη  ν  θύθινο  κε  θέληξν  ηελ  αξρή  ησλ  αμόλσλ  

θαη  αθηίλα  1 . 

 
Αθνύ  ν  θύθινο  έρεη  αθηίλα  1  έρνπκε  όηη  Α(1,0) , Β(0,1) , Γ(-1,0) , Γ(0,-1)  

ε : ρ = 1   ,   ζ : ς = 1 .  

Η  ηειηθή  πιεπξά  ηεο  γσλίαο  σ  ηέκλεη  ηνλ  θύθιν  ζην  Μ ( , )     ,  ηελ  επζεία  

ε   ζην  Δ(1,  )  θαη   ηελ  επζεία  ζ  ζην   ΢(  ,1).  

Ιζρύεη  όηη   , , ,               

Ο   ρρ΄  ιέγεηαη  άμνλαο  ησλ   ζπλεκίηνλσλ   γηαηί   πάλσ  ζηνλ  ρρ΄ βξίζθνπκε  ην  

ζπλσ . 

Ο  ςς΄  ιέγεηαη  άμνλαο  ησλ  εκίηνλσλ   γηαηί  πάλσ  ζηνλ  ςς΄ βξίζθνπκε    ην  εκσ  

Η  επζεία  ε   ιέγεηαη   επζεία  ησλ  εθαπηόκελσλ   θαη  ε  επζεία  ζ  ησλ  

ζπλεθαπηόκελσλ .  

 

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΑ  :   σ = 2θπ     ,        

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΒ  :   σ = 2θπ + 
2


    ,        

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΓ  :   σ = 2θπ + π    ,        

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΓ  :   σ = 2θπ + 
3

2


    ,        

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΑ ή  ΟΓ   :   σ = θπ     ,        

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΒ ή  ΟΓ  :   σ = θπ  +  
2


 ,        

 Γσλίεο  κε  ηειηθή  πιεπξά  ηελ  ΟΑ ή  ΟΒ   ή  ΟΓ  ή  ΟΓ :   
2


  ,     



   Οη  παξαζηάζεηο   εκρ  θαη  ζπλρ  νξίδνληαη   γηα  θάζε   ρ   θαη  είλαη  

1 1       θαη    1 1    

   Η  παξάζηαζε   εθρ   νξίδεηαη  γηα  θάζε  ,
2


         

   Η  παξάζηαζε   ζθρ   νξίδεηαη  γηα  θάζε  ,        

 

Πξόζεκν  ηξηγωλνλνκεηξηθώλ  αξηζκώλ 

 
    Σεηαξηεκόξην              
Σξηγ. Αξηζ. 

 

    1ν  

 

    2ν  

 

   3ν 

 

     4ν 

     εκσ      +      +     -       - 

    ζπλσ      +      -     -        + 

     εθσ      +       -     +        - 

        ζθσ       +        -      +        - 

 

 
Σξηγωλνκεηξηθνί  αξηζκνί  βαζηθώλ  γωληώλ   

 

Γσλία       

   ζε 

κνίξεο 

 Γσλία  

    ζε 

    rad  

 

      εκ 

 

    ζπλ 

 

     εθ 

 

   ζθ  

 

 0 ή 

360 

 

     0 

 

       0 

 

     1   

 

     0 

 

     - 

 

  30 
   

6


      

1

2
   

3

2
   

3

3
      

 

    3  

 

  45 
  

4


    

2

2
  

2

2
 

 

    1 

 

     1 

 

  60 
  

3


   

3

2
    

1

2
 

 

  3   
  

3

3
 

 

  90 
  

2


 

 

     1 

 

    0 

 

     - 

 

     0 

 

180 

  

  

   π 

 

     0 

 

   -1 

 

     0 

 

     - 

 

270 
 
3

2


 

 

      -1 

 

      0 

 

      - 

 

    0 



Βαζηθέο  ηξηγωλνκεηξηθέο  ηαπηόηεηεο   
2 2 1 ,        




 , ,
2


      

2
2

21

 
 

 



 

,
2


      

1   , ,
2


    





 , ,     

2

2

1

1
 

 



 

,
2


      

 

 

Σξηγωλνκεηξηθέο  εμηζώζεηο   

 

 

Η   εμίζσζε    εκρ = α   

 

  Αλ  α > 1   ή   α < -1   ηόηε   είλαη  αδύλαηε   

 

  Αλ   α = 1   ηόηε    ρ = 2θπ + ,
2


   

  Αλ   α = -1  ηόηε    ρ = 2θπ - ,
2


   

 

  Αλ  -1 < α < 1  ηόηε  αλαδεηνύκε  γσλία  ζ (0, )    ώζηε  εκζ = α  θαη  ηόηε  ε  

εμίζσζε  γίλεηαη   εκα = εκζ  από  όπνπ  έρνπκε  όηη : 

2

2

΄

 

 

  




 
  

           

 

 Η   εμίζσζε    ζπλρ = α   

 

  Αλ  α > 1   ή   α < -1   ηόηε   είλαη  αδύλαηε   

 

  Αλ   α = 1   ηόηε    ρ = 2θπ ,    

  Αλ   α = -1  ηόηε    ρ = 2θπ +π ,    

  Αλ  -1 < α < 1  ηόηε  αλαδεηνύκε  γσλία  ζ ( , )
2 2

 
     ώζηε  ζπλζ = α  θαη  ηόηε  ε  

εμίζσζε  γίλεηαη   ζπλα = ζπλζ  από  όπνπ  έρνπκε  όηη : 

2

2

΄

 

 

 




 
 

           

 

Η    εμίζσζε    εθρ = α     ή     ζθρ = α   

 

Έρεη  ιύζε  γηα  θάζε ηηκή  ηνπ   α . Αλαδεηνύκε  γσλία  ζ (0, )    ώζηε  εθζ = α   ή  

αληίζηνηρα   ζθζ = α   νπόηε  ε   εμίζσζε  γίλεηαη   εθρ = εθζ   ή   ζθρ = ζθζ  από  

όπνπ  έρνπκε  όηη   :  ρ = θπ + ζ    ,     .   



Αλαγωγή  ζην  1
ν
  ηεηαξηεκόξην    

 

( ) , ( ) , ( ) , ( )

( ) , ( ) , ( ) , ( )

(2 ) , (2 ) , (2 ) , (2 )

(2 ) , (2 ) , (2 ) ,

               

               

               

           

          

         

          

      (2 )

( ) , ( ) , ( ) , ( )
2 2 2 2

( ) , ( ) , ( ) , ( )
2 2 2 2

3 3 3 3
( ) , ( ) , ( ) , ( )

2 2 2 2

3
( ) , (

2

   

   
           

   
           

   
           


   

 

       

          

         

  
3 3 3

) , ( ) , ( )
2 2 2

  
              

 

 

Δθζεηηθή  ζπλάξηεζε   

 

Η  ζπλάξηεζε   ( )f     κε α>0   θαη   α 1    ιέγεηαη   εθζεηηθή  ζπλάξηεζε  κε  

βάζε  α . 

 

Έρεη  πεδίν  νξηζκνύ  όιν  ην     θαη   ζύλνιν  ηηκώλ    ην   (0, )  .  

 

Αλ  α>1  είλαη  γλεζίσο  αύμνπζα   ελώ  αλ  0 < α < 1  είλαη  γλεζίσο  θζίλνπζα .   

 

Αλ   1 2       ηόηε     1 2   

 

Αλ   1 2       ηόηε     
1 2

1 2

, 1

, 0 1

   

   

 


  
 

 

Αλ   α = e   ( e 2,711828 )  ηόηε  έρνπκε  ηε  ζπλάξηεζε  ( )f e    πνπ  ιέγεηαη  

απιά  εθζεηηθή    θαη  ηζρύνπλ  ό,ηη   γηα  ηελ  πξνεγνύκελε  κε  α>1   

 

 

 

 



Λνγάξηζκνη   
 

Έζησ   α>0  θαη   α 1  .  

Ολνκάδνπκε   ινγάξηζκν  ηνπ  ζ  κε  βάζε  α   θαη  ζπκβνιίδνπκε   log   ηνλ  

εθζέηε  ζηνλ  νπνίν  πξέπεη  λα  πςώζνπκε  ηνλ  α    ώζηε  λα  βξνύκε  ζ . 

 

log
          

Ο  log   νξίδεηαη   κόλν  όηαλ   ζ>0   θαη    α>0  θαη   α 1   .  

 

Αλ  α =10    ηόηε   
10log log    , δειαδή  10 log        κε   ζ > 0 

 

 Αλ  α = e    ηόηε     log lne     ,  δειαδή   lne          κε   ζ > 0   

 

΢πλέπεηεο  νξηζκνύ  :  log
log , log 1 0 , log 1 , 

           

 

Αληίζηνηρα              :   lnln , ln1 0 , ln 1 ,xe x e e       

 

Ιδηόηεηεο  

 

1 2 1 2

1
1 2

2

log ( ) log log

log ( ) log log

log log

log log
log

log log

ln

ln

  

  


 






   


 



  

  


  

 

 



  

       γηα   α,β  > 0  ,  α,β 1   , 1 2, ,    > 0  ,    . 

Λνγαξηζκηθή  ζπλάξηεζε   

 
Η  ζπλάξηεζε   ( ) logf x x    κε   α > 0   θαη   α 1   , ιέγεηαη  ινγαξκηθή  

ζπλάξηεζε  κε βάζε  α .  

 

Έρεη  πεδίν  νξηζκνύ  ην  (0, )    θαη   ζύλνιν  ηηκώλ  όιν  ην    .  

 

Αλ  α>1  είλαη  γλεζίσο  αύμνπζα   ελώ  αλ  0 < α < 1  είλαη  γλεζίσο  θζίλνπζα .   

 

Αλ   1 2log log       ηόηε     1 2   

 

Αλ  1 2log log        ηόηε     
1 2

1 2

, 1

, 0 1

   

   

 


  
 

 

Αλ   α = e  ηόηε  έρνπκε   ηε  ζπλάξηεζε  ( ) lnf      θαη  ηζρύνπλ  ό,ηη   γηα  ηελ  

πξνεγνύκελε  κε  α>1  . 

 

 

 



Πξόζεκν  ινγαξίζκνπ   

 

Σν  πξόζεκν  ελόο  ινγαξίζκνπ , αλάινγα  κε  ηε  βάζε  ηνπ , γηα  ηηο  δηάθνξεο  ηηκέο  

ηνπ  ρ  θαίλεηαη  ζηα  παξαθάησ  πηλαθάθηα .  

 
 

Αξηζκεηηθή  πξόνδνο  

 
Μηα  αθνινπζία  ιέγεηαη  αξηζκεηηθή  πξόνδνο αλ  θάζε  όξνο  ηεο  πξνθύπηεη  από  

ηνλ  πξνεγνύκελν  κε   πξόζζεζε  ηνπ  ίδηνπ  πάληνηε  αξηζκνύ .  

Σνλ  αξηζκό  απηό  ηνλ  ζπκβνιίδνπκε  κε  σ  θαη  ηνλ  ιέκε  δηαθνξά  ηεο  πξνόδνπ.  

 

Αλ  ε  αθνινπζία       είλαη  αξηζκεηηθή  πξόνδνο  κε  δηαθνξά  σ  ηόηε   

1 1 ( 1)            

Σν  άζξνηζκα    S    ησλ  πξώησλ  λ  όξσλ  ηεο  πξνόδνπ  είλαη   

 11
2 ( 1)( )

2 2
S 


       
   

Σξεηο  αξηζκνί  α,β,γ  είλαη  δηαδνρηθνί  όξνη  κηαο  αξηζκεηηθήο  πξνόδνπ  αλ  θαη  

κόλν  αλ  ηζρύεη  
2

 



 . Ο αξηζκόο β ιέγεηαη αξηζκεηηθόο  κέζνο  ησλ  α  θαη   γ .  

 

Γεωκεηξηθή  πξόνδνο  

 
Μηα  αθνινπζία  ιέγεηαη  γεσκεηξηθή  πξόνδνο αλ  θάζε  όξνο  ηεο  πξνθύπηεη  από  

ηνλ  πξνεγνύκελν  κε   πνιιαπιαζηαζκό  ηνπ  ίδηνπ  πάληνηε κε κεδεληθνύ  αξηζκνύ .  

Σνλ  αξηζκό  απηό  ηνλ  ζπκβνιίδνπκε  κε  ι  θαη  ηνλ  ιέκε  ιόγν  ηεο  πξνόδνπ.  

΢ε κηα γεσκεηξηθή πξόνδν ππνζέηνπκε όηη 1 0  νπόηε αθνύ 0   είλαη θαη  0   

Αλ  ε  αθνινπζία       είλαη  αξηζκεηηθή  πξόνδνο  κε  ιόγν  ι    ηόηε   
1

1 1


      

     

Σν  άζξνηζκα    S    ησλ  πξώησλ  λ  όξσλ  ηεο  πξνόδνπ  είλαη   

1 1

1
1 1

1
S S



 


       




     


 

Σξεηο  αξηζκνί  α,β,γ  είλαη  δηαδνρηθνί  όξνη  κηαο  γεσκεηξηθήο  πξνόδνπ  αλ  θαη  

κόλν  αλ  ηζρύεη  2  . Ο  ζεηηθόο   αξηζκόο     ιέγεηαη  γεσκεηξηθόο   κέζνο  

ησλ  α  θαη   γ .  


