
 

 
 

 
 

ΘΕΩΡΙΑ 1 

 

 

 

ΘΕΩΡΙΑ 2 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 3 

Δίνεται η συνάρτηση ( ) ln( 1)xf x e= − . 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f . 

(Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της f  με τον άξονα xx . 

(Μονάδες 8) 

γ) Να βρείτε για ποιες τιμές του x  η γραφική παράσταση της f  είναι κάτω από τον xx . 

(Μονάδες 10) 

ΛΥΣΗ 

α) Η συνάρτηση f  ορίζεται για όλες τις πραγματικές τιμές του x  για τις οποίες ισχύει  
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Συνεπώς το πεδίο ορισμού της f  είναι το ( )0,+ . 

β) Οι τετμημένες των σημείων τομής της γραφικής παράστασης της f  με τον άξονα xx , είναι οι 

λύσεις της εξίσωσης 
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Η λύση ln 2  είναι δεκτή αφού ln 2 ln1 ln 2 0   . 

Συνεπώς το σημείο τομής της γραφικής παράστασης της f  με τον άξονα xx είναι το (ln 2,0) . 

γ) Η γραφική παράσταση της f  είναι κάτω από τον άξονα xx , για όλες τις τιμές του x  που είναι  

λύσεις της ανίσωσης 
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Όμως πρέπει εξ αρχής 0x  , οπότε  τελικά η γραφική παράσταση της f  είναι κάτω από τον xx

όταν 0 ln 2x  . 



ΘΕΜΑ 3 Μονάδες : 9+9+7= 25 

Αν  το πολυώνυμο ( ) ( )3P(x) x 2 3 x 2=  − +  −  −  έχει παράγοντα το διώνυμο ( )x 1− ενώ το 

υπόλοιπο της διαίρεσης του ( )P(x) : x 2−  ισούται με 8 τότε:   

Γ1. Να βρείτε τα α και β.      

Γ2.  Αν α = 2&β = 1  

i) Nα λύσετε την ανίσωση (x) 0    

ii) Nα βρείτε τα διαστήματα στα οποία η γραφική παράσταση της συνάρτησης x 1
f (x) P e
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βρίσκεται κάτω από τον άξονα  x x  

 

 

 

 

 

ΘΕΜΑ Γ                                     Μονάδες    (8+8+9)=25 

Δίνεται η συνάρτηση 
)x(1

1
)x(f

+
=  

Γ1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f . 

Γ2. Να αποδείξετε ότι : )x(f)x(f2)x(f)x(f −=−+ για κάθε 
2

π
κπx + . 

Γ3. Αν 
5

2)0(f +
=  και ω 0,
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 να υπολογίσετε το συνω και την εφω.  



 

 

 

Θέμα 1ο 

  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας τη λέξη 

ΣΩΣΤΟ ή ΛΑΘΟΣ δίπλα από το γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

 

1.  2 0 2 010 80 1 +  = . 

2. Έστω xf (x) 3=  τότε f(2)<f(1). 

3. Αν α>0 και α≠2 τότε ισχύει 
log  =   με θ>0. 

4. Αν συνx=συνθ τότε x=2κπ+θ ή x=2κπ-θ  , κ πραγματικός αριθμός. 

5. Αν x<ψ και 0<α<1 τότε αx<αψ . 

6. Αν το πολυώνυμο x-3 είναι παράγοντας του πολυωνύμου Π(x), τότε το υπόλοιπο της 

διαίρεσης  Π(x):(x-3) είναι υ=3 

7. Η εξίσωση ημx=ημθ έχει λύσεις   x=2κπ+θ ή x=2κπ+(θ-π) , με κ ακέραιο. 

8. Ισχύει: ημ(π+θ)=ημ(θ) για κάθε  θ πραγματικό αριθμό.  

9. Η εκθετική συνάρτηση f(x)=αx με ( )1,0  έχει σύνολο τιμών το ( )+,0 . 

10. Για κάθε x πραγματικό αριθμό , α > 0 και α  1 ισχύει : 
xlogααx =  

11. Για κάθε θ1 , θ2 ≠ 0 με α>0 και α  1 ισχύει : ( )
2121α logloglog +=  .     

12. 
logβ

logα
β)-log(α =  , για κάθε α,β >0 

13. 3log22log3   

 



 


