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ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

ΑΛΓΕΒΡΑΣ  Β’ ΛΥΚΕΙΟΥ 

ΚΕΦ. 4ο 

1)Δίλεηαη ην πνιπώλπκν P x( ) ( ( (α β-γ)χ β γ-α)χ γ α-β),α,β,γ 2 3 2 2 2 .Αλ γηα ηνπο                                                 

πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο α,β,γ ηζρύεη α β γ αβγ3 3 3 3 θαη α+β+γ 0  λα απνδείμεηε όηη ην                  

πνιπώλπκν είλαη κεδεληθό. 

2)Αλ P x x ax( ) 3 2 βχ-6,α,β , λα πξνζδηνξίζεηε ηα α,β ώζηε ηα πνιπώλπκα 

Q( ) ( )x P x 1 2αχ+βθαη Φ(χ)=P(χ-1)-2αχ-βλα έρνπλ ζπγρξόλσο ζαλ παξάγνληεο ην Q( )x

ην (ρ-1) θαη ην Φ(ρ) ην (ρ+1). 

3)Έζησ Ρ(ρ)= x x x x a4 3 22 4 4  πνιπώλπκν πνπ έρεη ξίδα ην 1+ 3 . 

   i) Να βξείηε ην α . 

   ii) Να εμεηάζεηε αλ ην 1- 3 είλαη ξίδα ηνπ Ρ(ρ) θαη 

   iii) Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε Ρ(ρ) 0 . 

4)Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ ι γηα ηηο νπνίεο ηα πνιπώλπκα Ρ(ρ)=5 23x λχ+1 θαη Q(x)=

x 2 λχ+2 έρνπλ κία ηνπιάρηζηνλ θνηλή ξίδα. 

5)Να βξείηε ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο Ρ(ρ): (ρ-1) (ρ-2) αλ είλαη γλσζηό όηη ην πνιπώλπκν Ρ(ρ) 

δηαηξνύκελν κε ρ-1 δίλεη ππόινηπν 2 θαη δηαηξνύκελν κε ην ρ-2 δίλεη ππόινηπν 11. 

6)Αλ ην πνιπώλπκν Ρ(ρ)= x3 αχ βχ+γ2 έρεη παξάγνληα ην (ρ-1) 2 λα δείμεηε όηη α+2β+3γ=0. 

7) Αλ ην πνιπώλπκν Ρ(ρ)= αχ βχν+1 ν 1έρεη παξάγνληα ην (ρ-1) 2  λα δείμεηε όηη ην πνιπώλπκν 

Q(x)=(λ+1)αρ ν ν-1νβχ  έρεη παξάγνληα ην    (ρ-1). 

8)Να ιύζεηε ηελ εμίζσζε (ρ-4)(ρ-2)(ρ-1)(ρ+1)=2200. 

9) Να ιύζεηε ηελ αλίζσζε x x x4 2 2 2 2

3 1 0  

10)Αλ α,β αθέξαηνη θαη α+β=6 λα δείμεηε όηη ε εμίζσζε x x βχ βχ+1=04 3 23 6  δελ έρεη 

αθέξαηεο ξίδεο. 

11)Δίλνληαη ηα πνιπώλπκα Ρ(ρ)=4ρ 2 -α θαη Q(x)= x αχ+β2 .Να πξνζδηνξίζεηε  ηνπο α,β όηαλ ν 

αξηζκόο 1 είλαη θνηλή ηνπο ξίδα. 

12)Να βξείηε ηνπο ι,κ  γηα ηνπο νπνίνπο ην πνιπώλπκν Ρ(ρ)=λχ 3 2 21  έρεη 

ξίδα ηνλ αξηζκό -1 θαη Ρ(0)=1. 

13)Να βξείηε γηα πνηέο ηηκέο ηνπ ι  ην άζξνηζκα ησλ πνιπσλύκσλ Ρ(ρ)=ιρ 3 4 10x  θαη 

Q(ρ)= -2ρ 7x 223  είλαη ην κεδεληθό πνιπώλπκν. 

14)Να βξείηε γηα ηηο δηάθνξεο ηηκεο ηνπ ι  ην βαζκό ηνπ πνιπσλύκνπ Ρ(ρ)=(ι
3 3 24 4 2) ( )x x  

15)Να πξνζδηνξηζζνύλ νη α,β,γ,δ ώζηε ην άζξνηζκα ησλ πνιπσλύκσλ Ρ(ρ)=αρ
3 24x γχ+δ , Q(x)=2ρ 3 βχ χ+δ2  λα είλαη βαζκνύ: 

      i)3oπ  ii)Σν πνιύ 3νπ  iii)Μεδεληθνύ.Πόηε είλαη ην κεδεληθό πνιπώλπκν; 

16)Να βξείηε ην πνιπώλπκν Ρ(ρ) γηα ην νπνίν λα ηζρύεη :   (2ρ-1)Ρ(ρ)=ρ
3 2

1

2
2 1x x  

17) Να πξνζδηνξηζζνύλ νη α,β,γ γηα ηνπο νπνίνπο  ην πνιπώλπκν Ρ(ρ)=ρ

4 3 2x x γχ+9 είλαη ηεηξάγσλν ηνπ πνιπσλύκνπ Q(ρ)=ρ x2  

18) Να πξνζδηνξηζζνύλ νη α,β,γ  όηαλ είλαη ίζα ηα πνιπώλπκα:     Ρ(ρ)=ρ 2 1x  θαη 

Q(ρ)=α(ρ-2)(ρ-3)+β(ρ-2)(ρ+1)+γ(ρ+1)(ρ-3) 

19) Να πξνζδηνξηζζνύλ νη ι,κ γηα ηνπο νπνίνπο ην Ρ(ρ)=ρ
4 32x x     έρεη 

παξάγνληα ην ρ 2 1x  
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20) Να πξνζδηνξηζζνύλ νη θ,ι  ώζηε ην ρ+2 λα είλαη παξάγνληαο ηνπ Ρ(ρ)=

κ λ
χ κ-3λ)χ+10

2 2

2

4
( . 

21)Δείμηε όηη ην Q(ρ)=ρ ν 6 δηαηξεί ην Ρ(ρ)=ρ 2ν νχ8 12  

22)Αλ ην πνιπώλπκν Ρ(ρ) δηαηξεί ηα Q
1

(x) ,Q
2

(ρ) δείμηε όηη δηαηξεί θαη ην  Q
1

(x)+ Q
2

(ρ) , 

Q
1

(x)- Q
2

(ρ) . 

23)Δείμηε όηη: 

     i)Αλ έλα πνιπώλπκν Q(ρ) 0  δηαηξεί ην πνιπώλπκν Ρ(ρ) ηόηε θαη ην αQ(ρ), α 0 δηαηξεί ην 

Ρ(ρ). 

     ii)Σν Q(ρ)=(ι 2 2λ+3)1996 (ρ+1) δηαηξεί ην Ρ(ρ)=2ρ 3 22 1x x  

24)Αλ ν βαζκόο Ρ(ρ)=7, βαζκόο Q(ρ)=4 όπνπ Ρ(ρ), Q(ρ) πνιπώλπκα θαη y=βαζκόο Π(ρ) , όπνπ 

Π(ρ) ην πειίθν ηεο δηαίξεζεο Ρ(ρ): Q(ρ) λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε:   σ y

y

y2 5

2

3                   

25)Να ιπζεί ε εμίζσζε: ρ 5 4 3 24 3 3 4 1 0x x x x  

26)Αλ ν 3ι+2 είλαη αθέξαηα ξίδα ηεο εμίζσζεο  2ρ 12 5 35 2 0x x  λα πξνζδηνξηζζεί ν ι. 

27)Να βξείηε ηηο αθέξαηεο ηηκέο ηνπ θ γηα ηηο νπνίεο ε εμίζσζε  θρ 3 2x +(2θ+1)ρ-3=0 έρεη κία 

ηνπιάρηζηνλ αθέξαηα ξίδα. 

28)Να απνδείμεηε  όηη ε εμίζσζε  ρ -2ιρ+2=0 ,λ N  κε λ 2 θαη ι Ζ δελ έρεη αθέξαηεο ξίδεο. 

29)Να βξεζεί αξηζκόο ν νπνίνο όηαλ ειαηησζεί θαηά έλα θαη πνι/ζηεί κε ην ηεηξάγσλό ηνπ 

δίλεη 18. 

30)Να ιπζνύλ νη αληζώζεηο: 

      i) 2 4x x     ii) x x3 2  

 31)Να ιπζνύλ νη εμηζώζεηο: 

       i) x x

2

3

1

34 3 0                        ii) x x x3
                     iii) x x2 1                                                                                 

vi)
1

1 1

1

1 1

3

x x x
         v)

x

x

x

x

3

5 2

5 2

3

13

6
    vi)x

2 23 5 3 9 5x x x            vii)ζπλ
3

ρ-3ζπλρ+2=0 

32)Αλ ην Ρ(x)  έρεη παξάγνληα ην ρ-α θαη ην ρ-β  ηόηε ζα έρεη παξάγνληα θαη ην  

(ρ-α)(ρ-β) θαη αληηζηξόθσο. 

33)Σν ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ελόο πνιπσλύκνπ Ρ(ρ) δηα ηνπ x x x x4 3 23 5 2 

       είλαη 2 5 7 33 2x x x . Να βξείηε ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο Ρ(ρ): (ρ-2).  

34)Να πξνζδηνξηζζνύλ νη α,β,γ όηαλ ην xxx)1(x)x(P 234  έρεη 

παξάγνληεο  όινπο ηνπο παξάγνληεο ηνπ Q x x x x( ) 3 23 4 . 

35)Αλ έλα πνιπώλπκν Ρ(ρ) δηαηξείηαη από ηα ρ-1 θαη ρ-6 δείμηε όηη δηαηξείηαη θαη από ην 

γηλόκελό ηνπο (ρ-1)(ρ-6). 

36)Να ππνινγηζζνύλ νη α,β γηα ηνπο νπνίνπο : 

η)Σν Ρ(ρ)= 1xx 1
 έρεη παξάγνληα ην ( )x 1 2 

ηη) Σν Ρ(ρ)= 1xx 20002001
 έρεη παξάγνληα ην ( )x 1 2 

37) Δίλεηαη έλα κε ζηαζεξό πνιπώλπκν Ρ(ρ) θαη νη πξαγκαηηθνί αξηζκνί α, β δηάθνξνη κεηαμύ 

ηνπο. Αλ  θαη  ηα πειίθα ησλ δηαηξέζεσλ ηνπ πνιπσλύκνπ Ρ(ρ) κε ηα ρ-α θαη ρ-β 
αληίζηνηρα, ηόηε: 
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α) λα δείμεηε όηη:  

β)Αλ ηζρύεη  λα βξείηε ην πνιπώλπκν Ρ(ρ) 

38) Να ιπζεί ε εμίζσζε  

39) Έζησ ην πνιπώλπκν . Αλ ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ηνπ Ρ(ρ) κε ην 

 είλαη 3ρ-2 

α) λα βξεζνύλ ηα α θαη β. 

β) λα βξείηε ην πειίθν ηεο δηαίξεζεο. 

γ) λα γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο δηαίξεζεο. 

δ) λα βξείηε ηα δηαζηήκαηα ηνπ ρ πνπ ε γξαθηθή παξάζηαζε ηνπ Ρ(ρ) βξίζθεηαη πάλσ από 

ηελ επζεία y=3x-2. 

40) Αλ γηα ην Ρ(ρ) ηζρύεη  

α) λα βξείηε ηα Ρ(0) θαη Ρ(2). 

β) λα βξείηε ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ηνπ Ρ(ρ) κε ην  

41) Να απνδείμεηε όηη ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ηνπ πνιπσλύκνπ Ρ(ρ) βαζκνύ κεγαιύηεξνπ ή 
ίζνπ ηνπ 2 κε ην πνιπώλπκν Q(ρ)=(ρ-1)(ρ-2) δίλεηαη από ηνλ ηύπν: 

  

42) Έζησ πνιπώλπκν Ρ(ρ) 3
νπ

 βαζκνύ,  ην νπνίν δηαηξείηαη κε ην πνιπώλπκν  , έρεη 

ξίδα ην 0 θαη ηνπ νπνίνπ ην άζξνηζκα ησλ ζπληειεζηώλ είλαη ίζν κε 2. 

α) λα απνδείμεηε όηη  

β) λα ιύζεηε ηελ αλίζσζε  

43) Αλ  θαη ν αξηζκόο   είλαη ξίδα ηνπ Ρ(ρ) λα 

δείμεηε όηη  

44) Σν πνιπώλπκν Ρ(ρ) όηαλ δηαηξεζεί κε ην  δίλεη ππόινηπν ίζν κε ην 

πειίθν. 

α) λα βξεζεί ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο ηνπ Ρ(ρ) κε ην    
β) αλ γλσξίδνπκε όηη νη ζπληειεζηέο ηνπ Ρ(ρ) είλαη αθέξαηνη αξηζκνί λα δεηρζεί όηη ν 

αξηζκόο  δηαηξεί ην Ρ(0).Ρ(-1) 

45) Σν πνιπώλπκν  είλαη παξάγνληαο ηνπ πνιπσλύκνπ 

 , όπνπ α, β πξαγκαηηθνί αξηζκνί. 

α) λα ππνινγίζεηε ηα α θαη β. 

β)λα γξάςεηε ηελ ηαπηόηεηα ηεο επθιείδεηαο δηαίξεζεο Ρ(ρ):Q(ρ). 

γ) λα ιύζεηε ηελ εμίζσζε Ρ(ρ)=0. 

δ) λα βξείηε ηα δηαζηήκαηα ζηα νπνία ε γξαθηθή παξάζηαζε ηνπ Ρ(ρ) δε βξίζθεηαη θάησ 

από ηνλ άμνλα . 
 

 

 

 

 

 


