
γ´ λυκείου - Μαθηματικά κατεύθυνσης Φυλλάδιο 02

Φυλλάδιο 02 - Πεπερασμένα όρια στο x0

Ασκήσεις

1. Να υπολογίσετε τα όρια: α) lim
x→1

( x
x − 1

−
x − 2
x2 − x

)
β) lim

x→1

√
x2 + 3 − 3x + 1

x2 − 1

γ) lim
x→−1

√
x + 5 − 2
x2 + x

δ) lim
x→1

2
√
2x − 1 −

√
x + 3

√
x − 1

2. Αν f (x) =


x2 − x − 2
2x − 4

, x , 2

a , x = 2
να υπολογίσετε: α) το όριο lim

x→2
f (x), β) το a ώστε

lim
x→2

f (x) = f (2).

3. Αν f (x) =

 a · συνx + ηµx − β , x < 0
a
√

x + 1 + 2β , x ≥ 2
να υπολογίσετε τα a, β ώστε lim

x→0
f (x) = 1.

4. ´Εστω f : R→ R

α) αν 3x − 2 − x2 ≤ f (x) ≤ x2 − x, ∀x ∈ R, να υπολογίσετε το όριο lim
x→1

f (x)

β) αν | f (x) − 2| ≤ x2, ∀x ∈ R, να υπολογίσετε το όριο lim
x→0

f (x)

γ) αν f (R) = (0, 1), να υπολογίσετε το όριο lim
x→0

[
x2 f (x)

]
5. Αν 2x − 3x2 ≤ f (x) ≤ x4 + 2x, ∀x ∈ R, να υπολογίσετε το όριο lim

x→0

f (x)
x

.

6. Να υπολογίσετε τα όρια: α) lim
x→0

x + ηµx
x

β) lim
x→0

ηµ(π − x)
x2 + x

γ) lim
x→0

ηµx + 3x
2x − ηµx

δ) lim
x→0

ηµ2x
√

x2 + 1 − 1
ε) lim

x→π

ηµx
π − x

ς) lim
x→0

ηµx2

ηµ3x

7. Να υπολογίσετε το k αν lim
x→1

xk + 2x4 − 3
x − 1

= 14.

8. Αν f , g : R → R με lim
x→1

x2 + x − 2
f (x)

= 3 και lim
x→1

[
g(x) ·

(√
x2 + 3 − 2

) ]
= 1, να υπολογίσετε το

όριο lim
x→1

[
f (x) · g(x)

]
.

9. Αν lim
x→1

[
f (x) − g(x)

]
= 2 και lim

x→1

[
3 f (x) + g(x)

]
= 10, να υπολογίσετε τα όρια lim

x→1
f (x) και

lim
x→1

g(x).

10. Να υπολογίσετε τα όρια: lim
x→2

|x3 − x − 1| − |x − 7|
x2 − 4

και lim
x→2

|x2 − 4| − x + 2
x2 − 2x

.

11. Να υπολογίσετε τα όρια: lim
x→1

|x3 − 3x − 1| + x
|x3 + 5x + 4| − 2

και lim
x→−1+

|x + 1| + x2 − x − 2
x3 + 1

.

12. Να υπολογίσετε τα όρια: lim
x→−1

|x2 − 1| − x2 + x + 2
√

x + 2 − 1
και lim

x→3

x2 − 9 −
√

x2 − 6x + 9
|x − 1| − 2

.

13. Να υπολογίσετε τα όρια: lim
x→1

|2 ln x − 3| − |x10 − x + 4| + x2 − 1
|ex − 4| + 3

και lim
x→1

|x2 − 1| + x − 1
|x − 2| + 1

.

14. Να υπολογίσετε τα όρια: lim
x→1

|x3 + 3
√

x + 3 − 7|
x − 1

και lim
x→1

| ln x + x + 1| − | ln x + 2|
x − 1

.

15. Αν lim
x→1

f (x) − 2
|x − 1|

= k ∈ R, να υπολογίσετε το lim
x→1

f (x) και το k.
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