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DvALGSLo 11 - Kvgtdtnta

Xenoweg mTEOTAGELS (AV TIC YENGLULOTTORGOVUE, TIPETTEL VO TIC AITTOOELEOVUE)

IIpétaon 1: Av n f elvaw kvt oto didothua [a,B] (Gpa cuveync cto [a,B] ko Ta-
paywyicwn oto (a,B)), 1oTe n ypa@wn goapdotacn tng f Peloketon TAvew oItd Tnv
epartouévn g f o6T1o (tvxalo) xo € (a,B). Anhadn ywio kdbe x € (a,B) woyveL

J(X) 2 yep = f'(x0)(x = X0) + f(x0).

ITpétaon 2: Av n f elvar kolAn gto Sidotnua [a,B], 1oTe n ypaekn Tapdctocn tng f
Boloketor kKAT® aITd Thv e@agttouévn tng f oto (Tuxaio) xy € (a,B). AnAadn yio kdaOe

x € (a,p) wyver: f(x) < yep = f'(x0)(x = Xo) + f(x0)-

Ymodeten: Av x < xp epapudcovue ©.M.T. GTo [x, x0]. Av xo < x, ©.M.T. Gto [xp, X].

ITpétaon 3: Av n f elvar KVETA KAl n g KolAn GTo Sidothua [a,B], kol EQATTOVTOL GTO
onueio M(xo,yo) ue xo € (a,B) té1e Yoo KABe x € (a,f) woyvel: g(x) < Yz < f(X), 6TTOV

Yep = Ax + B n kown egastopévn 6to cnueio M. H ieédtnta 1oxver udvo GTo xj.

Ymrodeign: o tnv astddelen xenoLLoTToloVUE TIC TTEONYOVUEVES TTROTAGELS.

ITpétaon 4: Av n f elvar kvpTh GTo Stdathua [a,B], Tdte n ypaekn stapdotacn tng f
670 [a,B] PelokeTanr kAT® aTtd Tn X0EdN AB, 6TTOUL A(a, f(a)) wou B(B, f(B)). AnAadn yia

KkA0e x € [a,B] wyvel. f(x) < yap.

ITpétaon 5: Av n f elvar kolAn cgto Sidothua [a,B], 161e n ypapkn mapdctacn tng f
oo [a,B] BelokeTaw Avem agtd tn xoedn AB, dTov A(a, f(a)) kaw B(B, f(5)). AnAadn yia

KAOe x € [a,B] woyvel. f(x) = yap.

Ymodeign: Ilpopavas vmdeyel & ue f/(€) = Adap. Av x < & egpapudcovpue O.M.T. 1o [x,&],
aAML®G, G6To [€, x].

ITpdtaon 6: Av n f elvon KUQETR KoL h g KOIAn GTo [a, 8] kot €gouv kowd cnuela ta A(a, y,)
ko B(B,yp), ToTE Yo kdBe x € (a,B) woyxver: f(x) < yap < g(x), 6TWOV yap = Agpx + B n KOWNR

xoedn AB. H wgdtnta woyver uévo yiao x =a n x = .

Ymédeign: o tnv astddelen xenGLOTTOLOVUE TIG TTEONYOVUEVES TTROTAGELS.
ITpétaon 7: Av n f elvarl kvt 11 KolAn GTo [a,B], Téte n f Twapovcldcel akpdtato Ge Eva
aTtd Ta drea Tou [a,pB].

ITpétaon 8: Av n f elvon kvt (avticTorya kolAn) Gto [a,B], Tdéte n f Tapovacldcel OMKS

uéytato (avtiotolya oAMko eAdyoTo) 6To [a,B], o éva amd ta dkea.

https://eclass.sch.gr/courses/EL.371137/ YeMda 1



Y Avkelov - MaBnuatikd katevbuveng PuALGSLO 11

ITpdtaon 9: Av n f elvan kvetn (avtictoya koiAn) 6to [a, 5] Kol Ge ecwTEQIKO Gnueio X

€xw f'(x9) =0, 1éte n f WOEOUVGLALEL OMKOS €AAYLGTO (AVTIGTOLO OMKO UEYLGTO) GTO Xo.

YméSeren: o tnv amddeten yonowogtowovue tny mtedtTacn 1 n 2 yio To akedTaTo, Kol Tn Lovo-

Tovia Tng f7 yia Tn LovadikdTNTa TOU AKQEOTATOV, 0TtdTE elvol OMKSO eAAYLGTO (OVT. UEYLGTO).

ITpdtaon 10: Av n f eivon kvptn (avticTolya koiAn) cto [a,B], TéTE av opiteTal n Ta-

edywyog tng £, da éxw £ koldn (avticToyo KVETH).

TI'ia kotAn

218)  HO /D
2 - 2 '

[Mp6taon 11: Av n f elvon kvt Gto [a,B], ToTE f(

guvdptnon, aAAAZEL n @oEd TG aviGmong.

; ) a+p a+p
Ymodeen: Epapuocovue ©.M.T. cta [a, 5 ] KOl [ g ﬂ].

Aokneelg

1. "Ectow n cuvdptnon f(x) = xe* — %xz + x + 1. Na yedetncete tnv f g TTEOS TNV KUETOTNTA.

*+6x2 , x<0 ) )
; , . Na uedetrioete v f og TTEOG TNV KUETHTNTAL.
x> +45x° , x>0

2. "Ecto n f(x) = {

3. 'Ectw cuvdptnon f soagaywyicwn gto didotnua [a,B]. Aelgte éti: a) Av n f otpépel ta

B\ _ f@+fB)

kolAa dvw oto [a,B] (f kveth), tote f (a B) Av n f c1pépel Ta kolla

+ +
KATw 7o [a,B] (f koiAn), 1o1e f (a Zﬁ ) > f@ 5 f('B).
) 3e*+4 ) ,
4. 'Ectw n cuvdptnon f(x) = 1 Na yeAetncete tnv f ®C JTEOC TN LovoTovia Ko Thv
ex

KUETOTNTO, KL VoL VTtoAoyicete To 6o lim [f(x +1) — f(x)].
X—+00

5. 'Eato n guvdptnon f n otoia eivar kvetn 6to R pe f(0) = 0. Na vtodoyicete To TEOGNUO
Tng cuvdetnong g(x) = f(x) — xf’(x).

6. ‘Eoto n cuvdetnon f(x) = mx* — t(a+ 2)x* + 2x* + x + 1 ue a € R. Na vroloyicete 10 a

wote n f va elvon kvt 6to R.

7. 'Ectow n cuvdptnon f : R — R n omoia elvor avtioteéyiun kar 800 @oeég magaywyioun
oo R ue f(R) =R. Av n ! elvan 8V0 @opég mapaywyicyun 6to R, Seitte 6t o) ( f _1)/ (x)#0
yla kdfe x € R. B) f'(x) # 0 yia kdbe x € R. V) Av eimtAéov TV TaQaTtdve n f elvon

’
KLETN Kt oL f”'(x) kow ( f‘l) (x) etvouw oudonueg yia kéBe x € R téte n £~ elvaw koiAn Gto R.

8. "Eotm n kvt cuvdptnon f : R — R kat (¢) n evbela y = x. Av n (¢) téuvel tnv Cr GTo

onueio 0(0,0) ko A(3,3), va deitete 6L n Cy gto (0, 3) PelokeTanl kKATW ATTS TV ().
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