»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

OEMATA EME pe NEA YAH an6 2006 péypr 2018

2006
OEMA 1o

"Eoto wa cuvapmon TR — R této10 dote:

2 (%) +2xf (X) =3np®x (1) yo kade X eR.

Av |imLX)=0L T0TE:
x>0 X

@) Na Seiéete 6 o =1.
P) Na Bpeite ta 6pia:

i jim (M%)
x—=0 X

i) !(ILTgf(f—)EX)) Kat

_ f(xz—x)
i) lim—————
x-1 X© —3X+2

OEMA 20
"Ecto o cvuvépmon TR — R mov sivan

. f(x)
yvnoing avéovoa kot cuvexg. Av lim——~==1
x-1 X =1

f(nux)

a) Na Bpeite 1o 6pro: lim——~
x_>g GCLVX

B) Na deifete otu: T (1) =0
v) No Bpeite v tyun tov K, dote 1 suvapmon
f(x)
g(x)=1x-1 "
k ,x=1

8) o v Ty tov K =1 va deiete 61in
YPapuKN Tapdotacn e g téuvel v evbeia

(a):y =2X o¢ évo TOVAGYIGTOV onuEio pe

tetpunuévn X, G(O,l).

OEMA 3o

"Eoto wo cuvépmon TR — R této0 dote:
‘f (X)—X‘ <1 (I) yaxéle XeR.

F(x) _

a) No deifete ot lim ——~ =1,
X—>+00 X

B) Na Bpeite ta opo:
. F(x
i) lim (—n) neN*
X—>+o0 X

va givar suveyng oto R.

iii) lim {XZ_X_Z-f( X H
X400 X X+1

O®EMA 40

"Eoto wa cuvéptnon f ovveyic oto R tétown

oote: T (Lj = n_l-l):(l- () y1oxébe X =1

x-1 -
a) No deifete 6t lim X _g,
xoro X —1
B) Na Bpeite 1o f (1) :
v) Na deilete oL vmhpyer X, € (L ) Lj
n—-6 n-2

tétoto dote: | (XO) =0.

O®EMA 50

"Eoto cvvapmon T nopoyoyicym oto [0, +oo)

e f (X) >0 yoké0e X € [0, +OO) Ko 1oy vEL OTL
f '(X)+f (X) =e* yi kGPe X € [0, +oo) .Na
deiete 011
i) Iimf(x—)_l =0.

x—0 X
i) vo. Bpeite Tov Tomo g cuvapong T .

iii) va Moete v e&iowon f '(X) = %T]]JX :

O®EMA 60

‘Eoto cuvépmon T rnapaywyioyn oto R pe

f '(X) > 2007 yiax40e X €R . Na anodeitete
oun C; tépver my gvbeia pe eEiooon

y =2006X+1 ot éva axpipmg onusio.

AYXH

Apxei va deiéw 6t eliowon T (X) =2006x +1
éyer pia akpiPog piCo oto R.

BOewpolpe T cuvdptnon
g(x)=f(x)-2006x-1, xeR.

*H g givor mapayoyioun oo R og dtapopd
TOPAYOYICIH®V e

g'(x)=f"(x)—2006 > 2007 2006 =1>0
(1), yia kébe X € R, ondte 1 g givon yvnoing
avéovoo 6to R, dpa n ekicwon g (X) =0¢ye110
ToAD . piCa oto R.

* H g wovomnotel t11g mpoimofécelg tov ®.M.T tov
Slopopikov Aoylopov og Kabe

Yerido 1
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1o TS LOPPNC [0, X] ne X >0 épa Oa
vrapyer &, € (0, X) 141010 OGTE

X)—-g(0
ey 00
g(x)=g'(&,)x+g(0)>x+g(0)

x>0

(agod 9'(&,)>1<=0'(& )X >X).
Etvor JLI‘EO[X +9 (O)] =400 Gpa Ko
x"ﬂ]oo g (X) =400, ondte B VLAPYEL SACTNUA TNG
LOPPNG (B, +oo) ue B>0 térow dote g(x) >0
y10 kGO X € (B, +oo) . Emopévarg g(k) >0
T A € (B, +oo) .
H g wavonotel tic tpoiimobécelg tov @.M.T tov

SpopIKoy AOYIoUOD G KaOE
ST TS HOPPTC [X,O] pe X <0 épa Oa

vrapyet &, G(X, 0) TT010 MOTE
(e.)2900)-9(x)
9'(&)="7—
x<0

(agod 9'(&,)>1<g'(E,)x <X).
Eivon JLrDDI:X +9 (O):I =—00 Gpo. Ko

limg (X) = —00, ondte B VILAPYEL SLACTNUA TNG
X—>—0
HOPPNG (—OO, OL) ne o0 <0 téro10 OoTE

g(x) <0 yx40e X € (—OO, OL). Emopévog
g(K)<O yio KE(—O0,0L) .
H g wavomotel Aowmdv tig mpotimoBécelg Tov

Oswpnpotog Bolzano oto [K, 7»]. Emopéveog Ba
vdpyet éva TovAdyeTov X, € (K, 7\,) 11010,
wote g(xo) =0.

Agi&ape howmov 6tin ¢ (X) =0 ¢&ysu

* o TovAdyteTov pila. Kot
* wa o oAb pia oo R

Apan g(x) =0 ¢&ye o axpipac pila oto R,
mov onpoiver 6Tt C; tépver my evbsia pe

gkiowon Y =2006X +1 o éva axpifdg onueio.

OEMA 70
Atvetan svvapton T cuveyng oto (—e, +oo) n

omoia tucavomotet ) oygon f '(x) —e 10,

<9g(x)=9'(&)x+9(0)<x+

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

KGOe X € (—e, +OO)
a) No anodeiéete om T (X) =In (X +e)

B) Na omodeitete 6in T avuiotpéperar kon va
opicete TNV avTiGTPOPN TNG.
v) Na Bpeite T ypopur mov dtaypdeovy ot

gucoveg tov onueiov M (OL, B) e >0 oto
eninedo, av 1oyoel e 4 2e —‘OM‘ ‘X>e+2

Yo Kabe X € (—e, +oo) .

OEMA 8o

"Eoto cvuvaptmon f mov wavomotel ™ oyéon

£2(x) =2xf (X)—x*f (2—X) yoxafe X eR

e f (2) =0.

a) No amodeilete OT1

(f(x) —x)2 =x*[1-f(2-X)] ya ké0e xR

B) Na omodeitete o T (X) <1y xi0e XeR.

7) Avn C; éyet pe tov 6Eova X'X §Vo povo

K((le)/j onpeia, t0t€ vo amodeifete Oti Y X =11
ndipvet péyotn i T (l) =1

OEMA 90
a) No amodeilete Ot1

e —MUX > X+1-MuX > X yo k60e

x €[0,+00).

_ MUX—GLVX
e
Xe [0, +OO) . No. Bpeite tovg apbpovg o, B dote
NUX —GLVX = a(ex —m,tx)+B(eX —m,lx)' Y
KGOe X 6[0, +OO)

B) Aivetar 1 cvuvépmon f (X)

OEMA 100

r L 1
Aivetan ) cuvépon f (X) = W +2,
XeR.

a) No. peretrioete mv T wg npog v povortovia
KOl TOL 0KPOTOTAL

B) Na Bpeite 10 mAn00¢ tov priov g eicmong
f (X) = y1a g Stdpopeg Tipég o AL ER .

OEMA 1lo
Av f ocvveyicoto R, f(X)iO Y10 kG0

xR, f(2005)=%, £(2007)=3 xa

YeAido 2
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f (1)f (2) =f (3)f (4) Vo omodeifete ot
a) vapyet a € R dote f (OL) =1
B) vapyer X, € [1, 2] wote T2 (XO) =f (l)f (2)

) T dev avriotpépetar.

OEMA 120
Av T ocvveyfigoto 0, f(O) =2006 o1 1oydeL

xf (x)+x* cmv(%) =nu(ax), a#0 yo

kGbe X eR*
A) i) Na anodeitete 6t  eivar ovuveynig oto R
ii) Na Bpeite toQt.

B) i) Na Bpeite to 6pra [im f(X) Ko
X—>—00

fim ()
i) No amodeifete 6t eéicmon T (X) =0 gyt

wa tovddyistov pie oto R.

OEMA 130
Bewpove TN cLVAPTNON

f(x) :(1—%jx3 —x? +(o—1)" x+2006,,

aeR.

i) Na Bpebei o o € R av yvwpiovpe 6tin f
nopovotdlet akpotato oto X, =1

i) T ao=1, va Bpebei to MN00¢ twv primdv g
glicmong T (X) =0.

OEMA 140

@swpovpe ovvapton TR — Ry mv onoia

Gy 0OVV:

* H ypagucr| napdotacn g T Siépyetar amd my

apyf ToV aEOVOV Kol 6To onpeio A(:Lf (l))

déyetar optlOvTIo EQUTTOUEVT).

* H f eivou 800 @opég mapayoyicyun oto R ka
f'(x

v k6Be X # 0 1oyver T "(X)—L =Xxe.

X
2

X
a) Na amodeifete ot T (X) =Xe* —e* —87 +1.

B) N cuykpivete Tovg apBpodg T (92004) Ko
f(2004).

®EMA 150
Atvetar suvaptnon h mapayoyicun oto Ry
v onoia toydet N '(X) #0 yiakébe XeR.

a) No arodeilete 6T

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

i) H cuvapmnon h eivan 1-1

ii) H eicwon h (X) =0 $ye1 1o oAV pa pila.
B) Av yia T cuvdptnon h oydet kon
h(X)+h(K—X) =0 ywo ka0e X €R, 6mov

A eR, va amodeifete 6T M e&icwon h (X) =0

€xetl povadwkn pica.

@EMA 160

Av n ovvépmon T eivar suveyncoto R,
napayoyiown oto 0 kot yo kafe X € R woyder
xf (X)—F(x)=xe* —e* +x*+e+2 , émov F
pio mapdyovsa g T pe F(L) =0. No anodsitere
ot

i) n T etvar mapayoyiown oto R kat ioyvet
xf'(x)=xe* +2x

i) f(x)=e*+2x+1

V/OEMA 170

Aivetan ) ovvépmon f (X) =Inx-Ax+1,
x>0, A>0.

i) No ueremnOein f wg mpog ™ povotovia ko ta
axpoTaTAL.

ii) Eoto M 1o onpeio mov avtictoryel oto
péyioto mg C; . Na Bpeite, yio tig S1Gpopeg Tyuég
oV A TV KopmdAn oty omoio Kiveitar to M.
iii) Na Bpeite T pukpdtepn Tipnf tov A, GoTE vo
oyoel INX <Ax-—1.

®EMA 180

"Ecto 1 napayoyioym cuvapmon F iR >Ry

v omoia wyvet: T (0) =0xou f '(X) =2xe "™,
1o kGPe X €R.

i) Anodeifte 611 0 TOmog g T eivon
f(x)=|n(x2+1), xeR.

ii) No peremoete mv T g npog ™ povotovia, to
axpdTaTa Kol vo Bpeite To GHVOLO TIUOV TNG.

f(x)

2
X 006

iii) Amodeitre 6t lim =400,
x—0*

®EMA 190

"Ecto cvvapmon T (0, +oo) — R této10 dote:

T ka0e X >0, Y >0 oyvet
f(xy)=x*f(y)+y¥(x)
« H f givon mopoyoyiown oto 1 o f '(1) =1.

i) Na omodeiete 6t y1a k60e X >0 10yvet:

YeAido 3
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f(xh)—f(x) 2f(x)
h-1  xh—X X

ii) No arodeitete onun T etvon mopoyoyicym ko
oty kéOe X >0 1oyvet:

X' (x) =2xf (x)+x°

iii) Na omodeifete ot yio kéBe X >0 1oydet:

f(x)=x*Inx
f(x)

iv) Na Bpeite 1o 6pto lim——~2
x=0 X

+X

OEMA 200

Atveton cuvapmon T pe cuveyn mapéyoyo oto

[OL, B] Y1 v omoia 1oyve 6Tt T '(X) +f (X) =0
o+ G

v kéBe X E[OL,B] . Av f(TBj:e 2 vo

Bpeite Tov TOmo g cuvapong .

OEMA 210

Oempovpe ) cuvaptnon T Z[OL, B] —>R
TOPAYOYICIUN, LE GUVEYN TPMTN TOPEYDYO,
a#B#0, f(a)=p xu f'(X)<0 Y10 k6Og
X e [oc, B] .

A) Na amodeiéete 6min T etvan ovriotpéyiun ot
va Bpebei To tedio opiopo g f!
B) Avto f (B) =0l vo anodeilete OTL LILAPYEL

X, € (OL, [3) tét010 Hote N gpantopévn g C;
010 onueio A(XO f (X0 )) va glvar kdBetn otV
gubeia (8)1 X—y+2006=0.

I') Na anodeitete 0T

i) vépyet povadied & € (OL, B), 41010 MOTE
f(€)=¢€.

i) Yrapyovv &,&, € (OL, [3) TéT010L OOTE

f'(&)-f'(&)=1.

OEMA 220

Atveton ) ouvépnon f (X) =Jx?+1, xeR.
A) Na Bpebodv ta 6pra:
. . OvVX
i) lim —— xau
x—+o0 f (X)
i) lim—HX_
-0 f (x)-1
B) No perem0ein T g mpog t povotovia ko ta
oKpOTOTAL.

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

OEMA 230
Av n ovvapton T etvor §vo popéc mopoywyicym

o710 [0, +oo) ue f (O) =f '(O) =1 xou y1a kK60e
Xe [0, +oo) 1oy0EL:

(F(0)) +F ()F () =F (x)f*(x)

i) No amoderydei ot 2 (X) =2e* -1,

x €[0,+00).

i) Av emmiéov . G eivon pio mapéyovoa g

g(x) = 2€3+16TO [0, +OO) ue G(O) =0, va

amodetyBel 6T M ekicowon: 2X—G (X) =1 é&ye

akpBag pia pia oo (0,1) .

2008
OEMA 240
Atveton suvapmon T ovveyng oto R kaun

~ (1—f(1<))X7 +x°+1
(i) X° +4x* 42

cuvaptnon g pe: g(X)

keR.
a) No a1tioAoynoete v amoyn 0Tt €L vOnUa 1
avaliyton tov opiov: lim g(x) o lim g(x)
X——0 X—>+00
) No Bpeite 1o lIm g(x)
X—>+00
Y) Av f(X) #0 yaxde X eR xon
f (2008) <0, va amodeifete 6T
lim g(x) =0
X—>—00
d)Av f (K) € [0,1] KO Y10l T GLVAPTNOoN
h(x)=g(x)+2008+B,x eR,BeR wyvet
limh (X) =1, va Bpeite Tic Tipég TV B ko
X—>+o0

f(x).

OEMA 250
1

Aivetan m cuvéptnon f (X) = X2a* + 0 — 20X,
pe a>1.
a) No vrooyicete o opra: lim f (X) ,
X——00
limf(x), limf(x), limf(x).
limf (x), limf(x), lim f(x)
B) No pedemoete v T og mpog T povotovia
KOl TOL 0KPOTOTOL
) No. Bpeite t0 cvvoro tndv mg f .
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8) Na Moete oto R v gkicwon f (X) =0.

OEMA 260
Aivetonn oovépmon F:R—R pe f (R) =R
Yo TNV omoia 1oyHovV:
*H f eivan mapaywyiown oo R.
*H f &ye16pro 610 +o0
. f (X)+ef(x) =X 0 k6P X eR.
Noa amodeitete OtU:
a) To lim f(X) =00
X—>+o0
B) H f civar yvnoiog avEovoa oto R
1) H T avtiotpépeton kot vo Ppette v T

OEMA 270

"Eoto 1 ovveync suvapmon F iR >Ry my
xf(x)+5 1

omoia 1.oyhovVv: # == yuakébe XeR
1+f%(x) 2

Ko f(0)=3.

A. Na anodeiéete ot T (X) =X++/X*+9,
XxeR.

B. Av g(x)=In(f(x)) tore:

a) Na Bpeite to medio opiopov g cvvéptong g

B) Na Bpeite mv ¢'
v) No omodeifete 0Tin § avTIGTPEPETOL KoL VL

. -1
optoete v ¢ ~.

OEMA 280

@cwpovpe ) cvveyn cuvapmon T IR >Ry
. f(2x+1)-7

NV omoia 1oyvEL |Im¥ =10
x—1 X—-1

i) No amodeitete ot o) T (3) =7p)f '(3) 5
ii) Eoto (8) N EQATTOUEVT TNG YPOPIKNG
napéotoong g ' 6to onueio g M(3,f (3))
a) No arodeitete 6TL 1 (8) éxel elomon
(€): y=5x-8.
B) Evo onueio 2, mov éyet tetunuévn
HEYOADTEPT TOV 3, Kveiton oTnv svbsio (8) Av
0 puOuog

, , , m
HETAPOANG TG TETUNUEVNG TOL givar 2— , va.

Sec

Bpeite to puOUS peTafoing tov euPadod Tov
prydvov OMZ .

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

v/ ©EMA 29
"Ectw 1 cvvéptnon f (X) =e"+x-1

i) Na pedetioete v T oc mpoc ™ povotovia.

i) No Moete v ekicoon € =1-X

iii) ®@empovpe T yvNnoing povotovn cuvapTnon
g:R —R n onoio y1a ké0e X € R kavomoei
™m oyéon @ (X) +6909 = 2x +1.

a) Na arodeilete 6tin g sivon yynoiong avovca.
B) Na anodeitete 611 (0) =0

iv) Na Adoete v avicmon (gof )(X) >0

V) Na omodeiete 6in f aviiotpéperar kon 611 n
Cf_1 Siépyetar amd To onueio M(e,l) . No Bpeite
mv £lomon TG EPOTTOUEVNG TNG Cf,1 oto M.

®EMA 300
Aiveton 1) suveyng ovvapmon T : [0, +oo) —->R,

TopOy@Yyioun 610 (O, +oo) Yo TNV omoio 1oy VeL:
f(x
f '(X) :1+Q 110 k60 X >0 (1) o
X

£(1)=1
A) Na anodei&ete Ot
@) f(x)=xInx+x, x>0.

p) f(0)=0.
B) Na peretioete tqv T wg mpog m povortovia
KOl TOL 0KPOTOTA.

OEMA 310

‘Eoto cuvépmon T rnapaywyioyn oto R pe

f (R) = (0, +oo), N omoia tKavomolel T oyéon

f '(X)f (—X) =1y xife XeR.

A) Na anodeitete ot

a) H f eivar yvnoing avéovoa oto R .

B)H g (X) =f (—X) glvar yvnoing edivovca oto
R.

B) Av f (0) =1 vo Bpeite ™ cvvapton f.

OEMA 320

A) Na omodeiéete 6Tt €1 —X+1>0 yio k60e
xeR.

B) Eoto ovvépmon T napayoyicwun oto R pe
f (0) =2, n onoia y1a k4e X € R avomoei ™

oxion (F'(x)—f(x))e* =(x-1)f'(x)—f(x).

a) No anodsitete 61 f(X) =e"—x+1, XeR.
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K_oh _ ,
B) Na amodeitete 6t €5 ¢ <™ yio kébe

K,AeN pe k<A.

v) Na Bpeite tovg mpaypatikovg apduovg A, B
éto1, hote X —2=Af '(X) + Bf (X) Y100 KGOE
xeR.

OEMA 330
1

Aivetarn cvvapon f(X)= e x x>0.
i) No Bpeite to  lim f '(X)
x—0"
1) -1
if) 'Eot® 1 ovuvaptnon g pe g(x):(]_+_je X
X

X>0 ko g (O) =0. No anodeitete 6T g givar

GUVEXNC OTO KAELGTO S1GoTNHA [0,1] .

®EMA 340

"Eoto pa cuvaptnon T 8vo popéc napayoyioyun
ot0 R, této10 dote:

2 (x)—xf (X)+x*-3=0 ya xabe XeR. Av
10 X=0 givan kpiowo onpeio mg , va
amodeitete ot T (0(.) =20L K01 GTN GUVEYELD VO,

mpocdlopicete 10 QL.

®OEMA 350

Aivovtol o1 Tapoy®YIGULEG GLVAPTNGELS
f,9:(~1+0) >R pe f(0)=g(0)=1, ov
omoieg yo kGbe

Xe (—l +oo) KOVOTO100V TIG OYEGELS

2f'(x)+f2(x)g(x)=29"(x)+0*(x)f (x)=0
(1), f(x)#0 xau g(x)=0.
a) No. anodeiéete o T (X) = g(x) >0 yuo kG0e
X e(—ZL +oo)

1
Ix+1

¥) No. pedetoete v T o mpog ™ povotovia.

B) No amodsitete ot f (X) =

OEMA 360

"Eoto ouvapmon F:R* >R pe f(X) #0 v
X € R™ n onoia eivar «1—1» xon £yt mv
Wt

1
ft (X) =—— vy kb XeR*. Avn f eivon
f(x)
yvnoing avéovca 610 Sdotnuo A = (O, +oo) ,

T0tE:

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

@) No anodeitete ot f (f (X)) = 1 Ko

1 .
f (X)f = =1y kahe X #0.

X
B) Na amodeitete om T (1) =—1«xo f (—1) =1
) Na deiete 6t ebicoon (X) =X sgivan
advuvaT.
3) Avn T eivar cuveyng, t6te va omodeifete Ot :
i) f(X)<O y10 k6Oe X >0 o f(X)>O Y10

kGbe X <0.
i) H f dev propei va eivan yvnoimg avovoa 610
oo (—OO, O).

OEMA 370
Atvovtot:

* H gvbeia (8)2 y=X—-¢€

* H cuvdptnon g(x) =XINX—X xon

* Mo, suvapton T rapaywyicym oto R, tétowo
dote f'(INX)=xInX, yie kéde X €(0,+00) .

Noa arodei&ete Ot

a) H ev0sio (8) epdmreton g C; .

B) i) Avn C; diépyetor amd to onpeio A(O, —1)
101 16y08EL f(x):g(ex), xeR.

i) Mo ka0e X € (O, 1) ,oyver —1<f (X) <xe-1.

®EMA 380

'Ectw cuvéptmon f 2[0,1] —>R ue npdrm

Tapaywyo yvnoing eivovcsa Kot cuveyr. Av

f (0) =0, f '(0) >0 ko yo k@be X € [0,1]
etvon T (X) >0 wou f '(X) # 0 va omodeifete Ot
a) H f etvon yvnoiong av&ovoa oto [0,1] .

B) H ekicwon f '(X) =f (1) el Lo TOLAGYIGTOV
pila oto (0,1) .

OEMA 390
Aivovtal o1 GuveYEi GLVAPTICELS

f,g: [0, +oo) — R, o1 onoieg y1a k60

Xe [0, +oo) KAVOTOLO0V

TIC GYECELC:

. f(X)iO Kot g(x);tO
1

. 1+F(X)—@ Kat l+G(X)——
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vvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvvv



omov F, G rnapéyovseg twv T,g ue
( ( ) 0. No amodeitete Otu:

)=
a) f(X)>0 Ko g( )>O Y10 K60 X€[0,+OO)
B T (

X) ( ) y1o k6O X E[O +oo)

Y10 kGO X € [0, +oo) .

V)f(x) \[___i

OEMA 400

"Ecto cuvapmon T mapaywyiown oto R tétoia,

bote F2(X)+3f (X)=x"+x+1 (1) yuokade

X € R. Na anodeitete ot
a) H f sivar yvnoing avéovoa ot0 R .

B) H e&icwon éxet povadiky pito p € (—1, 0) .
y) H f avrictpépetar.

8) To onpeio N(O, p) eC...
¢) H e€icoon f (X) =f? (X) el o
TovAdyieToV pilo 6T0 (0,1) .

OEMA 410

Aivetan n cvvépon f (X) = é (X + O(,) e*™,
XeR ko1 a>0.

a) No. peretioete v T wg npog ) povotovia,
T, aKpOTATA.

B) Na Seitete 6t Yo kdOe oL > 0 ot ypagikéc
napactacelg tov T xor T éyovv éva pévo kowod
onueio.

v) H svbsio. X =1 opilet pe ¢ ypopuéc
napactioelg Tov T rar ' éva gvbdypappo
tuipa. Na Bpeite v Tipm tov o> 0, dote 10
TN AVTO VO £XEL TO LKPOTEPO SLVATO UNKOG,.

2010
OEMA 420

"Eoto cuveyig ovvapmon F:R —R | ue

f (O) =2 n onoia ya kGfe X € R wovonowet
oyéon

f(f(x))+4f(x)=6-x" (D).

a) Na Bpeite Tic Tipég T (2) won T (—2) .

B) No omodeitete ont T (\/5) =f (—ﬁ) =0.

x* +4f (x)-5

=—4, vo, Bpeite 10
x-1

v) Av lim
X—1

limf (f(x)).

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

8) Na anodeitete 611 n e&iocwon f (f (X)) +1=0
€xel 6o ToLVAAYIeTOV Pileg 6TO (—\/E ) \/§ ) .

OEMA 430
Atveton 1 cuveyng Kot yvnoimg ebivovsa

X+1
owépmon F:R—->R. Av lim———-=1,
x>1f (x+1)
tote:

o) Na amodeilete OTL 1] YPOQIKT TAPAGTOCT) TG
ovvapmong T Siépyeton amd v apyf tov
aovov.
f(nux)

X
v) No anodei&ete 0TL | Ypapikn Tapdotaon g
ovvaptnong T tépver my evbela Y =X —1 o¢ éva

akpLPpmg onueio M(XO, yo) ue X, € (O,l).

B) No Bpeite 1o lim
x—0

v/ OEMA 440
"Eoto 1 ovveyic ouvéptnon T iR - R mov

wavorotei t oygon 2 (X) =X® yu kéfe X €R
a) No Moete v ekicwon T (X) =0.

B) No anodeitete 6tun T Sratnpei otadepd
TPOCTIO o€ KaOEVO Ao To SL0GTIH LT (—OO, 0)
Ko (0, +OO).

y) Av f (—2) >0 wou f (2) <0, va amodeitete
on f(x)=—x".

) No amodeitete 6t f aviotpépeton kot va
opicete ) cvvdptnon fr.

€) No Ppeite ta KOWa oNuEin TOV YPAPIKOY
TapacTécemy TV cuvaptiosnv T kat fr.

v/ ®EMA 450

Aiveton 1) suvapnon T : (0, e) —>R pe f (l) =0

N omoia Yo kébe X € (0, e) Kavomolel Tn oyéon

In(f'(x))=Ff(x)-Inx.

A) Na Bpeite Tov 010 Tng cvvéptnong f .

B) Av f(x)=—In(1-Inx), x<(0,e).

a) Na amodeitete 6tin T etvan yvnoiog av&ovoa
010 (0, e).

B) Na Bpeite 10 chvoro Tudv g cvvaptmong .
v) No. Bpeite v Tiun tov X yio Ty onoia o
pvOuoc petaforng e T yiveton eldyotoc.

0) Na Ppeite to TAn00¢ tv prlav g eicmong

1
1-Inx= e_“ v Tig Stdpopeg Tiég tov AR

YeAido 7
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»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

OEMA 460 OEMA 480

@cwpovpe svvaptnon §:R =R, dvo popéc Aivetan mapayoyioyn covépmon F:R >R |y
, ; X X 2
mopayeyiown oto R kot 1o onpeio M<e ,g(x)) omoia wkavornotel  oyéon: f '(X) :—2(?( +X2 Yo
2 e +X
A) Av oyvet ‘OI\/I‘ =e* (1+ Xz) 0 (l) =€ Kot kG X eR.
1 ) a) Na peretfioete ™ cuvaptnon ., wg mpog v
g (—l) =—— vo anodeifete 0T g (X) =Xe". povotovia Kot to oKkpoTaTa.
) € ) ) ) B) No amodei&ete 611 1 cLVapPTNON
B) ©ewpotye emiong m ovvipmon f IR >R g (X) =f (X) —X eivor yvnoing avéovoa oo R.

5v0 gopés mapaywyion oto R pe T (O) =1 ) No. Bpeite to chvoro Tiudv g cuvapnong T .

) Na Bpeite 0 6pto X|LI’I10O (f (X + 2010) —f (X))

1 omoin Kavomotel T oyéon

g(X)zf '(X)—f (X) 1o kGbe X €R.

2
X o)
@) Na amodeiéete ot T (X) =g [— +lj , XeR OEMA 490
2 "Ecto cvvépmon T (0, +oo) — R $vo popéc
B) No anodeitete 6t T avriotpéperar ko n TapOy®YioY 0T0 (0’ +oo) ue f (1) =0. Avn

C. . dépyeton amd o onpeion A(L0) won
~ ( ) ovvaptnon fof ' opileton 610 (O, +oo) Ko y1o

3e
B(Ealj- K60e X 6(0, +OO) 1oYVEL
) No. Bpeite to chvoro Tiudv g cvvapmong . (fOf ')(X) =-—f (X) 1),
8) No amodeitete 6T sticmon X =€ —2 &yet va amodeilete otu:
aKpBOC pio TporypaTiky AOo. a) To medio opiopov g cuvapmong ' etvar to
¢) Na amodei&ete 011 vmpyst onueio g C; oto A = (0, +00) .
omoio 1 gpantopévn givorl TapdAAnAn oty gubeia B) H cvvépmon T eivan yvnoing anvéovoa 610
(¢):ex—2y+3=0. (0,+0).
v f'(1)=1.
1 \/ OEMA 470 ( ) ’
> A) Na omodeiete 611, av pia ovvaptmon T etvon %) (f of )(X) =X 7w ke X € (0’ +°O) :
"1—1" ko1 cuveync oe éva didotnua A, t0te g) xf "(X) +f '(X) =0 yio kG0 X € (0, +oo) _
givon yvnoiong povotovn oto A.
B) Eoto cuvaptnon T 1peic popéc mapayoyioyn o) f (X) =InX yw ke X € (0, +00) .

oto R pe f(s)(X)?&O 10 k6o X €R.

Av f'(Z) >0, f® (2) >0 ko yo ké0e X €R \/@EMA 200

Aivetar ) suvexic suvapmon F:R >R |y

woyoer f (X) +f (4 —X) =3, to1e: omoio tkavorotel ) oyéon T2 (X) + 2xf (X) =1,
a) No anodeiéete onun T etvon yvnoing yio kéife X €R.
LOVOTOVT. A) No anodeifete 611 1) cLVEPTNON
B) Na omodeitete 6T 1 e€icwon 2f (X) =3 et g (X) =f (X) +X dwnpel 610bepd TPdHON O GTO
o, axpipag piCa oto R. R.
) Av n ypagua mapdotaon Cj g cuvdpnong B) Av f (0) =1, tote:
f(x . . _ 2
g(x) _ f .( ) téuver Tov GEova X'X 670 oigio a) Na amodeiéete ot f (X) =4/1+X" =X, xeR
(X) B) No anodeitere 6Tt T (X) >0 yuxafe XeR.

M, va anodei&ete 61 1 epomTopuéVn TG Cg 010 ¥) Na vmohoyioze to opto lim (an ( X))
X—>+00

onueio M oynuatiler pe tov GEova X' X yovio
o= 45° 8) No omodeitete 6tin f aviiotpéperar kon va

’ r -1
) T X > 2 va amodeifete 6t n e&iowon opicete ™ ovvapmon .

2f (X +1) =f (X) +f (X + 2) givon advvarn.

YeAido 8
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1/ @EMA 510

Ty

"Ecto napayoyicym cvvaptnon f 1(0, +oo) —->R

1 omoio tKavomolel T oyéon

. 1
M=o

@) Na amodeiéete 611 '™ 4 f (X) =X+Inx,

Y10, K6OE (0, +oo)

Xe (0, +oo) .
B) Na omodeitete ot f (X) =InX, Xe (0, +oo) .
7) Av 0<a <P <y va onodeitete 611
£(B)-f(a) _f(x)-1 (B)

p-a v—P
0) No Bpeite 10 GHVOLO TILDV TNG GLVEXODS
ocuvapmong g, yio v omoia 1oydet

92 (X) =f (%j v Kabe X € (0, +OO) Ko
g(1)=1.

OEMA 520
"Ecto mapayoyicyun covépmon TR >R, pe

f (O) =0, n omoio wavomotel T oyéon
f (X) > xe” yw kdfe XeR.
a) No anodeiéete ot T '(0) =1.

F*(x)

B) Na amodeitere omt lim——==1.
Xx—0 Xn MX

L

¥) Av If (X)e_X dx =1, va Bpeite ov tHmO NG
0

cuvaptnong T oto Sidotnua [0,1].

®EMA 530
"Ecto mapayoyioyn covépmon F:R —-R pe
f (O) =0, n onoio kavorotel T oydon
2
f'(X)=—-s+— y0kabe XeR.
(%) 1+3f%(x)
) Na amodeitete o 3 (X) +f (X) =2X yw

ke XeR.
B) No omodeitete 6in T avuiotpéperar.

v) Na vroloyicete o T (1) .

0) No amodeifete OTL LIAPYEL EVOL TOVAGYIOTOV
X, € (0,1) tétot0, dote T '(XO ) =2X,.

€) Na anodsiete 611 F(X) <X? yo ke XeR,

omov F pio mapéyovsa g f ue F(O) =0.

6t) Av lim f (X) =400 va Bpeite Ta Opra:
X—>t00

i) lim LX) Kot

X—>+00 X

i) lim m

X—>+00 X

OEMA 540

Atveton 1 mapayoyion covaptnon f, pe medio
opiopov kot chvoro Tiumv to R, n omoia
wavonotei ) oygon 3 (X) +2f (X) =X+3, ya
kae XeR.

a) Na omodeitete 6min f avriotpépetan kar va
opicete ) cvvéptnon fr.

B) No Bpeite v e&icmwon g epantopévng g
C; , mov Sigpyetar amd to onueio A(—l, 0) .

O®EMA 550

Aiveton 1) mopayoyiown cvvapton F:R —R
e f (R) =R, n onoia kavomotet ™ oyéon
e ¢ f (X) =X,y k40 X eR.

a) Na omodeiéete omin T avriotpéeeton kot va
opioete T ovvapnon 1.

B) Na pedetoete  ovvdapmmon F og npog 1o
TPOGNUO TNG.

7) No pgdemoete ) ovvapmon ' og mpog v
povotovia Kot o aKpOTOTO.

0) No amodeifete 011

(X—l)f '(X) <f (X) <XT_1, Y10, K6Og

X €(1,+0).

OEMA 560
Aivetal ) mopaymyicun cuvaptnon
f: [0, +oo) >R pef (O) =1, n onoia kavomotel

g oyéoeig 4 (X)+3f '(X) =0 xa f (X) #0
Y10 KGOE X € [0, +oo) .

a) No. pehetfioete m cvvaptnong f wg mpoc
pHovotovia Kai TV KupTtoTnTa.

B) Na amodeitete ot T (X) = 1 , Xx=0.

Ix+1
v) No. Bpeite v e€icmon ¢ epamtopuévng (8)
e ypagunc tapactacns C; g cuvapmong f
oto onueio A(0, T (0)) .
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OEMA 570
BOewpolpe TNV TOPAYOYIGILN CLVAPTNON
f:R—>R, nonoia yia k40e X € R ikavomotei

™ oyéon fs( )+f( ) e e (.

@) Na amodeiéete ot T (X) =¥, xeR.
B) Na peketnoete ) cvuvapTNoN

1
(p(X) :m—ef (X), X € R wg mpoc

povotovia Kot to akpdTaTa.

2012
OEMA 580
"Eoto 1 ovwvéptnon T :R — R, n onoia
KavoTolEl Tig oYEGELS:
. f(x)ZeX, e kibe XeR (1)
. f (X)f (—X) =1,y kébe XeR (2).
a) No. Bpeite 1o T (0) Kot va. omodeiEete Ot

f(x)=¢e* xeR.

e o , f(x)
B) Bewpovpe eniong ™ cuvaptnon g (X) =—
X
pe X € (O, +oo) .
i) No pedetnoete t cvvapmon § og mtpog
povotovia Kol to akpdTaTa.

ii) Na Bpeite o 6Ovoro TGOV TG GuVApTONS J .

iii) Av yio Toug Betikovg apBpods o, B,y wydel
Ino+INB+Iny =1, va amodeitete 6Tt
oe™ +Be*t +yePft* > 36,

OEMA 590

"Eoto 1 mapayoyiown covépmon TR - R pe
f (R) =R, n onoia kavomotel ™ oydon:

cuVvif (X)+4f (X) =X 7o kdPe XeR (1).

a) Na omodeitete 6Tim cuvaptnon f
OVTICTPEPETOL KOl VO BPeite TV avTioTpoen Tng.
B) Na pedetioete ™ ovvépmon T o mpoc

povotovia.
f(x)
¥) Na vroloyicete 1o 6pro lim——=
x—1 X — ]_

) No amodeitete 611 eéicmon T~ (X) =nux

T
€xel LOVOSIKT ADOT 6TO SLACTNUA, (—Z , 0) .

OEMA 600
"Eoto 1 ovveyng cvvapton T : [O, +oo) —>Rpe

"Ecto 1 suveyic ovvapmon f Z[——

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

f (0) =0, n omoia eivan Tapoyoyicun oto o pe
o> 0 kot ikovomotel T1¢ oyéoelc:

. f (xy) =f (X)f (y) i kafe X,y>0 (1)

. f(X);tO N kade X>0 (2)

A) Na anodeitete ot
i) f(l)zl Kot f[lj:L 110 k60 X >0.
x) f(x)

ii) f(X)ZO y10.ké0e X >0.

iii) n ouvapmon T etvon Tapaywyion oto
xf'(x) of'(a

LT e (0]

B) Av 1 ev0sia ( ) X— 2\/_y+oc 0 etvaun

£QOTTOEVT TG YPAPIKYC mopdotacng T T oto

v kafe X >0.

onueio M(Oc,f (OL)) , vo. Bpeite Tov omo g T .

OEMA 610

1,+ooj—>R,
2

1
1 omoia eivot Tapaymyiciun oto (_E ) +00j '

et covoro tiudv T (A) = [—g , g) Ka

Kavomolel TN oyéon nu(f (X)) = XL :

+1
Xe [—%,+oo) @

@) Na omodeitete ot T '(X) =

(4]

B) No anodeitere 6t T avriotpépeton kot va
Bpeite v avtictpoen Tne.

1
(x+1)v2x+1’

v/ ®EMA 620

1-Inx|

Atvetonn ovvéptnon T pe f (X) =
X

x>0.
a) Na peretioete ™ cuvaptnon T og mpoc
povotovia kot To aKpOTOTO.

B) Av 1 tetpmpévn tov onusion M (X,f (X))

m
petapaireton pe poOud 1— , va Bpeite 1o
sec

Zehioa 10
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pLOUO peTaPforng Tov epPadov E(t) TOV
tprydovov AOB, 6mov A(X,O), O(O, 0),
B(O,f (X)), ™ ypovikh oty t, kotd v
omoia givat X(to) =4.

¥) Av ™ ypoviki otryuq t =0 1o onueio M
Bpioketon otn Béon (1, 1) , TOTE Vo amodeibete OTL:

i) x(t)=t+1
il) H ouvapmon E '(t) givar yvnoiong avéovoa
670 ddoTNUO [e -1, +oo) :

v/ OEMA 630

"Ectm N mopoyoyion cvvapmon F:R —>R pe
GUVEYN TAPAY®YO, TOL IKOVOTOLEL TIC GYECELG:

. : 1 .
. (f (X))2—2f (X)+X2 +1=0 , Y10, KGOg
XxeR (1)
- f(-1)<1<f'(1)
- f(0)=1 @3

a) Na omodeitere ot T (X) =X+X*+1,
xXeR.
B) No amodeitete ot f (X) >0 yukafe X eR.

) No. pedetoete  ovvapmon T og mpog
povotovia Kol to akpdTaTa.

8) Av h(x)=In(f(x)), xeR, ote:

. 1

i) No amodeitete 611 h '(X) = , XeR
VX3 +1

ii) No amodeitete omt h (X) > f(X)%X—l Yo

Kabe X € (0, +oo) .

\/ O@EMA 640

"Eoto 1 ovveyng cuvapton T : [O, +oo) —>R 7
omoia gival Vo POPEC TAPAYMYIGIUTN GTO (0, +oo)

KOl IKOVOTIOLEL TIG OYECELS:
o 4Af "(X)f3 (X) =-1 yia k40e X € (0, +oo)

1)
. f'(X);tO 1100 K60 X e(O,+oo) 2

- 2f'(1)=f(1)=1 (3)
a) Na onodeitete ot f (X) #0 i k60e
Xe (O, +oo)

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

B) No amodsifete o1t (Zf '(X)f (X))2 =1 ywo
K6Oe X (O, +oo)

) No. Bpeite tov tOmo g suvapong T .

d) Av f(X)zx/;, X >0, tote:

i) Na Bpeite v e&icmon g e@omtopévng (8)
™G YPaQIKNG mopdotacng Tng cuvéptnong f
670 onpeio g |\/|(OL f (OL)) pe a>0.
)(Noc Bpeite 10 guPadd tov yopiov Q mov
nepucheieton omd ) ypagiky mopdotacn g T,
TNV EPATTOUEVT ( ) Kot Tov aova X'X.

iii) Av éva onusio M kwveiton ot ypapum
napéotoon mg T étot, dote vo amopoxpiveTan
amd tov GEova Y'Y pe pubud 2 povadeg to
devtepOAETTO, VO Ppeite To puOUO peTafoing Tov
gupadov E tov yopiov € m ypovikn otiyun
Kotd TV omoio M TeTunpévn Tov sivat ion pe 4
UOVASEC.

v/ ®EMA 650

"EcTm 01 TopaymyiGIeS GUVAPTNGELG
f.g: (O, +oo) — R, ot onoieg kavomotovv Tig
OYECELG:
f(x)), f'(x
. (ggx;j g E ; Y10 kGO XE(O +oo) (1)
+ g ( ) ( )>0,yta1<(168 Xe(0,+oo)
(2)
LT
- g(1)=-1

a) No. Bpeite Tic suvaptioeig T xar g .

B) No amodeifete 611 e€icmon
2 2Inx+3

f(x)-1" g'(x)+1

670 SdoTnuo (1, e)

=0 gyet axpiaog pa pila

OEMA 660

Atvetar 1 Vo POPEC TAPAYMYIoIUN CLVAPTNON
f:R —> R, n onoia avomoei Ti¢ oyéoeic:

o f "(X)—f (X) = (4X+2)eX ,yie ka0 X eR
)

- £'(0)=f(0)=0 (2

a) Na omodeitete ot f (X) =x%", xeR

B) No pedemoste m ovvépmon T og mpog
povotovia kot To aKpOTOTO.
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v) Na anodeitete 61t vmdpyovv &, &, € (—l 1)
térow, dote (& )F"(&,)=3.

\/G)EMA 670

"Eotm 1 dvo popég mapaymyicyun cuvaptnon

f: (0, +oo) — R, n onola wcavomotel Tic oyéoeic:
« £(F'(x))+f(x)=0. 10 xae X (0, +0)
1)

. f '(X) >0, y1a k60e X E(O,+OO) (2)

- f(1)=0 (3

a) i) Na Bpsite 10 f '(1) .

i) No amodeiete o T '(f '(X)) =X,

Xe (O, —|—oo) .

B) Na omodeiete o T (X) =InXx, xe (O, +oo) .
v) No Bpeite yio moteg Tipég tov K € R n gvbeio
(8) - Y=X+K &yet dvo xowd onueio pe
YpaQIKN TopdoTach g cuvéptnong T .

8) Av k<—1xar A(a,f(a)), B(B.F(B)) ne
o <[, o kowd onpeia g vbeiog (8) Le ™

Yok mopdotacn g cuvéptnong T, va
amodei&ete OTL VIIAPYEL EVO TOVAGYLIGTOV

Ee (OL, B) 141010, OGTE OLB(“’I @—1) =KE?,

OEMA 680
Aivovtar ot suvapticeg T,0:R >R, pe:

-« f(x)=xe"+a
. g(x):—%ezx+2ex+[3, a,feR

Av ot ypagikég mapaotaoceg Ce, Cg TV
ovwvaptioenv T, g avtictoya déyovar, og Koo
TOVG OMUELD, KOWVT| EQATTOUEVT (8) , TOL
diépyetor amd TV apyn TV aEOVev, TOTE va.

3
amodeitete ot =0, = _E KoL 1] KOV

EPOTTOUEVT (8) gtvar 1 evbeia pe e&lowon y=X

OEMA 690

"Eotm 1 dvo popég mapaywyiciun cuvdptnon

f: (O, +oo) — R, 1 onola wcavomotel Tig oyéoeic:
o Xf '(X)+X2f "(X) =2,y kébe X € (0, +oo)
1)

- f(1)=0

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

- f'(1)=2 @
Na amodeifete o1t T (X) =In*x+2Inx,
X e(O, +oo)

v/ ®EMA 700

"Ecto 1 ovveyng cuvapmon TR —)(O, +oo) M
omoto tkavomotel v oyéon:

e ™ n (f (X)) =g [X+ In (X2 +l)] , Y10. KGOE
xeR.

@) No anodeitete ot T (X) =e* (X2 +1) , XeR.
B) No amodei&ete 6TL VITAPYEL LOVOSIKO

X, € (0,1) této10, Gote T (X0 ) =3.

1) Av yia ™ cvveyy ovvdpmon h:R —-R

1oy vEL: h(f (X)+X—3) =f (h(X))+ h (X)—3 ,
110 kGO X € R 1618, vo amodei&ete 6t 1 ypapikn
napdotacn g cvvaptong  éyet pe v evdeia
Y = X évo tovAdyiotov Koo onpeio.

0) No amodeifete OTL VTLAPYEL EVA TOLAAYIGTOV

Ee (0,1) této10, ote T '(E-,) =2e-1.

OEMA 710
"Ecto 1 ovveyic suvépton T : (0, +oo) —>R.n

omolo IKaVOTolEl TIG OYXECELG:

2 2
< £ (xy) =F (X)F (y) -2 yia waoe
X,y €(0,+0) (1)

. XILrp@f(x)=+w

a) Na omodeitete ot f (X) #0, yio k60

Xe (O, +oo) .

B) Na Bpeite o f (1) :

) Na amodeifete ot f (X) =X +1 , X € (0, +oo)
X

0) No Mcete v e€icmon

X(X+GUVEJ =X—-1 o710 diGoTnua (O, +oo)
X

OEMA 720
"Eocto n mapaywyicyn covaptnon
f: (0, +oo) — R, 1 onoia wcovomotel Tic oyéosic:

« £(x)In(f(x))+2xF'(x) =0,y e
xe(0,40) (1)
. f(X)>0,waK(x98 Xe(0,+oo) (2)
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- f(1)=e (3

1
a) No anodeitete o f (X) =e™ xe (O, +oo) .
B) Na anodeitete 611 n cvvéptnon f
OVTIGTPEPETOL KO VO OPICETE TN GLVAPTN O fr.
) No. pedetoete  ovvapmon T og mpog

1

|
povotovia, Kot va omodeiEete 0T 20 >3-,
1 1

8) No omodeitete 6T €+e7 > 2e5.

\/ ®EMA 730

Eotm N napayoyioyn cvvapmon F:R —R 1
omola IKOVOTOLEl TIG OYECELC:
. f '(—X)f (X) =—X,yakafe XeR (1)

- f(0)=1 (2

Oewpovpue gniong ) cvvdptnon J (X) =

xeR.
a) No anodeiéete om T '(0) =0.
B) No anodeitete 6nun T Sratnpei otabepd

npdonuo 610 R, 10 onoio ko va Tpocdiopicete.
v) Na amodeiEete 6T M cuvaptnon g etvor

otabepn.
) Na amodeitete ot T (X) =JX?+1, xeR.

) Av F etvon pio mapéyovoo te f oto R pe
F() =0, vo peketioete wg mpog 10 TPOGNLO TN
cvvapton F.

OEMA 740

Aivetar n cuvépmon f pe tono f (X) =1—e X
, XeR.

a) Na peretfioete T cuvaptnon T wg mpog
povotovia Kot to akpoTaTa.

P) Na amodeifete ot

i) f(X)>0 Y10, K6OE Xe(—oo,O)u(l,+oo).
i) f(X)SO Yo Kabe XE[O,l].

v) Na vroloyicete ta Opia:

i) lim [L;)-nu(zmzx)]

X—>+0

X—>—00

i) lim (2012-f(x)+%j

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

OEMA 750
Aiveton 1 cuveyig ovvapmon F:R —R |y
omoia wavornolel tn oyéon:
x*f (X)— 2X° +1-ocvv’X =0, yia ke X eR.
a) Na Bpeite Tov 010 g cvvéptnong T .
B) No amodeitete ot eéicmon T (X) =0 éye
pia TovAdyiotov Tpoyuatikn pila.
) Na arodeifete 611y kibe X € R™* givan
f(x)>2x>-1.
0) Na amodeifete 011 1) cLVAPTNON

2

X

F(X) =f (X) +% OVTIGTPEPETOL KO VO,
opioete v F*

®EMA 760

"Ecto ovvapmon TR — R, 1 onoia cavonoret

m oyéon f3 (X)+f (X) = (X2 —nuZX)S (1)
110 kGOe X € R . Na amodeitete Ot
@) 0<f(X)<xX*—np’X yaxade X eR.

B) H cuvépmon T &ivor cuveynig oto 0.
. [ f(x
x—0 X

OEMA 770

"Ecto cvveyng ovvaptnon T : [0, 8] —->R,n

omoto tkavorotel T oyéon f? (X) +f (X) =X+2
1)
Y Kabe X € [0, 8] . Na anodei&ete ot

a) H cuvaptnon T etvar yvnoimg anvéovoa kot va
Bpeite To GLVOLO TIUDV TNC.

23) 3
» f(@j—z

¥) H cuvépmon T etvar avtistpéyium kot va

, . -1
opicete  cvvaptnon .
) Ovypaogicég mopacticeg C, ka Cf,1 TV

, -1 . . .

cvvapticenv frar T~ avtictorya, £xovv éva
axpimg Koo onpeio kot vo Ppeite Tig
GUVTETAYLLEVEC TOV.

OEMA 780
Asmpovpe ) cvvexy ovvdpmon F:R >Ry
o f(x+2)-5
v omoio wyvet IM——F— =
x—1 X-=1

a) Na amodeitete Ot
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i) f(3) =5 xa
i) '(3)=6

x+2—f(x)
B) Na vroAoyicete to 6p1o lIM———~
x—3 T”J'(X 3)

v) No anodei&ete 0T 1| YpOPIKN TOPAGTOCT] TNG
cuvdptnong h (X) =xf (X) —3X—T7ocVVX,

téuvel Tov aEovo X' X TovAdyiotov og £va onueio.

0) ®ewpovpue ™V Topay@yicun cuvdptnon
0:R >R, yio v onoia woyvet g '(X) <f '(3) :
1o kG0 X € R . No amodeitete 6111 e&lcwon

g (X) =x°, €xel 1o oAV i pila peyadvtepn

tov 1.

OEMA 790

"Eoto cuvépmon  opiopévn kar 800 popég
napayoyioun oto R, n onoia ikavorowei
oyéon T (X) >0 yo ka0 X € Rxaun
ouvéptnon J:R >R pe g(x) =Inf (X)

Av ot mpaypatikoi apbpoi o, 3,7 eivon
dradoykol 6pot aplfuUNTIKNG TPoddoL UE
a<B<y katot f(a),f (B),f (y) LE TN GEPE,
7oV divovtal givar 61060y 1K01 OPOL YEDUETPIKNG
POV, TOTE Vo amodei&ete OTL:

i) Yrapyoov X, X, € R, dote va woydet:

(%) F'(x)=F(x)f'(x;)

i) Yrapyer & € R, dote va woydet:
f(&)F(e)=(F()"

O®EMA 800
"Eoto ot cuvaptiosic T,J:R >R pe

g (0) = 2€, 01 OToiEg KAVOTOL0VV TN GYEoN:

2f (x)+f (1-y)+9(x)-g(y)=2e*+e’ +3
1o ke X,yeR (1).

a) Na amodeitete oti: T (X) =2e" —e"™* +1 kmt
g(x)=-2e*+2e"*+2

P) No ueheto€Te (OC TPOG TN LOVOTOVIO KOt TO
axpotata g cvvaptioeg F,g won F—gQ.

) Na amodeifete 011 o1 ypagikég mapaoticeg C;

, Cg tov cvvapticeov T, avtictoya, &xovv

éva akpIPog Kovo onpeio.
0) Na Aboete v avicwon:

4ex2—2x < 4g*2 _|_Se—x2+2x+1 _ 3+

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

OEMA 810

"Eoto 1 ouvéptnon TR — R pe

f (X) = 2(OL+1)X —of, a>1.

a) Na Bpeite to mpocnpo g cvvaptnong f, yuo
116 S1dpopeg Tipég tov X €R..

B) No pedetoete m ovvdpmon T og mpog
povotovio 6o ot [0, +oo) :

) No. Moete 1o cvomua 3* —2¥ =3 -2 =19,

v/ OEMA 820
"Eoto wa cuvaptnon ' cuveynic oto didompa

(0,1] KO TOPAY®YIoHN 6T0 dGoTnua (O,l) M

omoio tKavomotel TIg oYEcELS:

o 2J1—xf '(X) =1+2]'T_X , Yo KGO
xe(0,1) (1)

- f(1)=0 (2

@) No anodeitete ot f (X) =Inx—+1-x,
Xe (0,1) :

B) No anodeitete 6t f aviiotpéperon kot va
Bpeire:
i) To medio oplopov e cuvaptnong

o . ; 2 §-1
i) To 6p1o !(I_I‘B(X -f (X))
) Na oyedidoete T ypogpikég mopactaoelg C;

. =) .
kot C, tov cuvapmosov f ka f~ ovticTotymg

0710 1010 svoTUa OESV®V.

OEMA 830

"‘Ectw 1 cvvépton T : [2, +oo) —>R e

f (2) =0, n omoio eivan cvveyfig oto [2, +OO) Ko
éyer T' yvnoing avéovoo 610 (2, +OO) , TOTE!

f(x
X —

—
N—"

o) No anodei&ete 011 1 ovvaptnon g (X) =

N

glvar yvnoiong avéovoa 6to (2, +oo) .
B) No amodeifete 611 1) e&icwon
(2x—9)-f (x+6)=(7x—32)-f (x
TovAdyiotov pila oTo ddoTnua ( )
f(x ) +JX+6 _
-3
)

€yel o

\_/\_/

. 1

Av smmAéov 1oy0eL I|rr3| =5

won T ( )

ii) No pedemoete  ovvapmon f o mpog
povotovia kot To aKpOTOTO.

iii) N Bpeite 10 chvolo Tipdv g cuvaptnong f

v) i) Na Bpeite tic Tipég tov (3 (
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Sy
Ty
Sy

OEMA 840

"Eotm 1 000 popég mapaywyioiun cuvdptnon
f:R >R, n onoio wovomotei Ti¢ oyéoeic:

. f(X)¢O Y kafe X €R

-(3x2f2(x)—4)-f'(x)4—x-f”(x)=:0,yux
ké0e X =0

2

. f(1)=7 Kot V2

FY)=-7

1

X2 +1

B) Na peretioete ™ ovvépmon T wg npog v
povotovia Kot to akpdTaTa.
v) Na Moete v e&icwon

f(x)+f(3x)=f(2x)+f (5x).

a) No anodeitete ot f (X) = , XeR.

8) Na peletioete T cuvdptnon h (X) =

®G TPOG TN LOVOTOVia Kot VoL amodei&ete Ot

fz(aTJrBj<f((x)-f(B) yul<a<f.

O®EMA 850
‘Eocto n mapaymyicyun cvvéptnon
f: (0, +oo) — R, 1 onoia cavomotel Tic oyéosic:

. f'(l)zl—oc, a >0 ko

. f(gj =f(x)—f (y)+ocx—ocy—a—;(, Y10

kébe X,y>0 (2).

a) Na omodeitete 6T T (X) =Inx—ox, x>0.
P) Na amodeifete 1L 1 €QATTOUEVN TNG YPOPIKNG
nopaotacng C; g cvvaptnong T oto onueio g
A(e,f (e)) SEPYETOL QIO TNV 0PYN TV 0EOVDV.
v) Na Bpeite v ghdyiot Tiun tov Ol yo v
omoia oyver T (X) <1, yo. kGO X € (O, +oo) .

8) Av g(x)z—éf(e‘”‘), xeR, o>0,va

Bpeite ™ Tiun Tov AL MoTE M EAGYIOTN T TNS ]
va. yivetan péylot.

v/ OEMAGS,
"Ecto 1 ovveyic ouvapmon iR =R, n onoia
gtvan mapoywyioun oto R™* kon ikavomoet

e ()

oyéon: T '(X) =

1100 k6Be X € R*. Na,

amoodeifete OtL:

1 ,x=0
B) H cuvépmon f etvor mapaywyicyn oto
X, =0 kat 611 1 gvbeia (8) pe e&lomon

1
y= E X+1 gpdntetar ™g ypogikng nopdotacng

C; mgovvaptong T oto kowod g onpeio pe
Tov a&ova Y'Y .
v) H cuvépmon f ivor yvnoiog avéovoa oto R.

v/ ©EMA 870
"Ecto ot suvaptioelg | (X) =alnx+X+a ku

g(X):xlnx

X+a
a) Na omodeifete 6t n eéicwon f (X) =0 &e

, 6mov o> 0.

LOVAOIKT TPOyRaTiky pila p .

B) No anodeitete 0tL ¢ (X) > _P v KGOe
(04

x>0.
v) No. Bpeite To mAn00o¢ tov prlov g eicmong
OL(X Inx— X) = AX, y10. TIC SIGPOPES TIES TOV
AreR.

v/ ©®EMA 880
"Ecto 1 napayoyicym cuvapmon TR —-R ¢
omolo IKaVOTOlEL TIG OYEGELG:
f(0)=1
0 f(X)>0 T kGOe X €R

~ (1+ex)f(x)

lf'(x)—

10 k6Be X €R

T
a) Na amodeifete ot T (x) ¢ xeR.
o B
B) No amodeitete 0t a ZZB <In (e —; 2e J

v kébe o, feRpe a<P.

v/ ®EMA 890
‘Ecto T: [0,1] — R i suvépton dvo popéc
TOPOYOYICUN Y10 TV OTTOo10 1GYVOVV:
0 f(0)=f'(1)=0
f(0)=0
BOewpolle emiong tn cvvaptnon
g(x) =f (X) — X% +X. Avol EQUMTOUEVEG TNG
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YPOPIKNG TOPACTACTG Cg g ovvéptnons g ota
onpeio g pe tetunpuéveg X, =0 ko X, =1

TEUVOVTOL 6TO GNpelo pe tetunuévn X, = E , TOTE

va anodeiEete Ot

i) g(1) =

i) Yrapyel € € (O, 1) oote '(E_,) +2&=1.

OEMA 900
‘Eoto T :R - R pma nopoyoyicun cuvépmon n
omola IKoVOTOLEl TIG OYECELC:

0 f'(X)+1:2X-(f(X)+X) 110 kGbe X €R

0 f(0)=
, , x2
a) Na amodeifete ot T (X) =e" —X, xeR
B) No eéetdoete T ovvapmon T wg mpog mv
LOVOTOVViO Kot T0L 0KPOTOLTL.
v) Na anodeifete ot 1 >2x-1 Y10, K6OE
xeR
8) Na Moete 610 Stdotnuo (O, +oo) mv e&icmon

eX4_X2 _ 1
X .
®EMA 910

@swpovpe ) cvvapton 1R —> R, n onoia
Kavonolel tn oyéon:

f(x2 +y)+f(f(x)—y) =2f (f(x))+2y* na
kabe X,y €R.

Na anoSsiiars ot

a) T2 ( ) , XeR xa
f(x)+f(—x)=2x*, xeR
p) f(x)=x* xeR
OEMA 920

"Ecto mapayoyioyn covapmon F:R =R pe
f '(0) =0, yio v onoia 1ydovv:

O f(X)+X¢0,waKd68 XxeR (1)
f(x)+x

O f(X-y)=——

X,YeR (2)

a) Na amodeiEete 011 Y10 kG0 X € R 1oydovv:

i) £'(x)=f(x)+x-1

ii) f(x)=¢€*—x

B) Na Bpeite T péyiot Ty tov O, OGTE Vo,

—X+Y, yia k4be

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

wyoet: T (X) > aX yu ke X €R, 6mov
o>-1.
v) Atveton to onpeio

I\/I(f( )+xf(|nx) )Km x>0, va

o

amodeilete 6T ‘

v/ ®EMA 930
"Ecto n napayoyioym cuvapmon TR —-R ¢

omoio KavoTolEl Tig OXECELG:
O f(l)—i—f (—1) =0 Kot

f '(X) =16 +f? (X) 1 kade X eR.
a) Na amodeilete 6T | cuvapTHOT
(F()+F(x)):
B) Av emmiéov oyder T (0) =0, va amodsifete
on f(x)= 2(e" —e"‘), xeR.

v) No. Bpeite to chvoro tndv mg T ko mv

X s A
€ eivan otabepry oo R.

avticTpopn ft cvvapmmon g T .

2016

v/ OEMA 940

Aivovtot ot cuvaptioeic T,9: (—1, +oo) —>Ruyue
X

f(X)=In(X+1)xu g(X)=—+

()= (x+1) s ()=
a) Na Aoete v elicwon T (X) +0 (X) =0 ko
va Bpeite To TPOCTLO TNG CLVAPTNONG
O (x)=f(x)+9(x).
B) No amodei&ete OTL 01 YPUPIKEC TAPACTAUCELS
C; xar C tov cuvapmosav f ko g Séxovion
KOWVT] EPATTOUEVT] GTO OMUELD O(O, 0) , T onoia

dyotopel T Yovia Tov TPOTOL Kot TPITOL
TETOPTNHOPLOV.

v) 'Eva vAiko onueio M pe Betikr tetumpévn,
xweitar oty C; ko tetumuévn tov X,

cm
ovéaverar pe pooud 2— . Av N eivoun

Sec
npoPort] tov onueiov M otov GEova X' X Kkat
A(O, OL) onueio tov déova Y'Y, pe >0, tote:
1) No amodei&ete 0TL 0 puOuog petafoing E'(t)
tov gpPadod E tov tprydvor AMN «d0e
xpovikn otiyun t eovton pe @(X(t)).

ii) Na Bpeite v tetpunuévn tov onueion M, m
YPOVIKT GTIYUN KOTA TNV omoia 0 puOpoc

Zelioa 16
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petafoing Tov epfadod tov Tprydvor AMN
8) cm’
etvan ioog pe (2 In3+ 9

Sec

v/ ®EMA 950

Aiveton ) ovvéptnon f (X) =J=x, x<0

a) Na peretfioete ) cuvaptnon T oc mpoc v
povotovia kot va Bpeite 10 cHVOLO TILOVY TNG.

B) 'Eva vAkoé onueio A(OL, M ) , o <0 xwveiton
omv C; pe pubud petafong tg teTunpévng tov
OL'(t) = —Oc(t). Eniong viuo onpeio M (X, y)
ue X > 0 xweitan oy gvbeia pe e&icwon Y =X.
Noa Bpeite To puOpuod petafoing g yoviog

AOM =0, 6mov O n apyn Tov aldvov, ™
xpovikn otryun T, mov eivar (OA) =\/§ .

OEMA 960

Aiveton 1) suvéptnon T : (1, +oo) — R, n onola
wavonowei T oyéon: T (ex +1) =X+e* +1, ya
KGbe X eR.

a) Na omodeiéete ot f (X) =In (X —1) +X,

X e (l, +oo)

B) Na omodeitete 6T 1) cuvéptnon f
aVTICTPEPETOL KOl Vo Bpeite To Tedio opiopod g

f -1
¥) No amodeitete 6t ot C; xan Cf_1 £xovv éva
KOO GMNUELD, TO 0010 Kot VO, TPOGOIOPICETE.

8) Na vroloyicete to T (62 +l) KOl GT1] GUVEYELDL

va Avoete v e€icmon
f(x+1)-1=Ff" (e2 +3)

€) Na Aoete v avicoon f! (X) >X.

OEMA 970

Aiveton ) cuvépmon TR —>R pe f (R) =R,
1 omoio tKavomolel T oyéon:

er(X) + ef(x)+1 +f (X) -2 =X , Yl KGOe
xeR.

a) Na arodeiete 6TL 1 f givarl yynoing avéovca

oo R.
B) No amodeifete 11 cvvaptnon £

. . . -1
avTioTpépetar kot vo. Bpeite ™ cvvaptnon .
v) No anodei&ete 0L LVITAPYEL EVOL TOLAAYIOTOV

Ee (0,1) 161010, hoTE €° + € = (262 — &) e,

0) Na amodeitete 611 1 cuvdptnon f eivan
ovveyns oto X, =1.

€) No Moete v avicoon f (X) <X ko vo

omodeifete ot T (X) -1>0 yoka0e X >1.

O®EMA 980
"Ecto 1 ovvéptnon f (X) =M™ x>0

a) Na peretnoete ) ovvdptnon f og mpog ™
povotovia, To aKpdTATAL.

B) Na Bpeite to TAn00¢ TV Acewv g e€icmong
x*e™ =k, X >0 yi 11¢ Sépopeg TS TOV
k>0.

¥) Na anodeitete 6Tt vnapyovv &, &, € (e‘l, e)
TETOL0, MOTE VA 1oYVEL:

oe

e_
f(&)-Ing +ef(&,)-Ing, =T

v/ ®EMA 990

‘Eoto T :R >R pa cuvépmon §bo gopég
mopayoyiown oto R, pe f"(X) # Ovyi0 kG0
X elR,n omoila wkavorotel Tic oyEceLs:
. f”(X)-e_X —(f’(X))2 =0 yuxdibe XeR,
. 2f'(0) +1=0xam
- f(0)=In2

: e*
a) Na arodeilete 0T 1oyvEL f (X) +1= —1 v
+e

XeR.
B) No amodeiéete otL:
f(x)=In(1+e*)-x, xeR.
v) No pedemoete ) ovvdptnon f og mpog
povotovia Kol To aKpOTOTAL.
) Na omodeifete 6t1 1oyver: 2f (X) +X > Ind ya
Kabe X eR.
€) No Bpeite to ohvoro TiudV ™G cuvaptnong f.
ot) Na Bpeite v avtictpoen cuvaptnon ft
g f Kot va vToroyicete T Opias:
i) limf™(x

) Tt (x)
i) lim ™ (x

) Jim ()

v/ ®EMA 1000

Atveton n ouvaptnon f: [OL, B] — R, n omoia

glval Tapoywyicun oto [OL, B] , 0gv drotnpel

Zehoa 17
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0100epd TPOGNLO G° AVTO TO JACTN LA Kot Efvort
f (OL) > Oxon f (B) > 0. No anodeitete otu:

a) H sticwon T (X) =0 £&ye1 00 TovAdyIGTOV
Moglg 610 (OL, B)

B) Yrapyet éva tovddyictov § € (OL, [3) 1010,
wote va woyder 2&F (Ej,) + f'(EJ) =0.

Y) Yrépyoov K,A € (OL, B) LE K # A TéTO10, DOTE
F()f (1) <0.

8) Ymdpyetl éva tovAdyiotov X, € (K, }\,)Té‘COlO,

OOTE f'(X0)=O.

1v/ OEMA 1010

Aivetan ) suvapmon T (X) = |In X| , X>0.

@) Na kavete ™ ypaown mapdotaon C, g
ocuvaptmong f kot va Ppeite v Tapdymyo .
P) Na Ppeite:

i) Ta ko onpeio A(Xl, f (Xl)) Kat

B(Xz,f (X2 )) mg C; pe mv evbeia y=ar,
o>0.

i) Tig e€10M0EIG TV EQUMTOUEVOV €, KOL €5 TNG
C; ota onueio g A(e*, o) xa B ( e, OL)
avTIoTOlYMOC Kot Vo, amodei&ete 0Tt lvar kaOeTeg

netaéd Toug yio ke o> 0.
v) Eoto M xar N ta onueio toung g gvbeiog €

1e Tovg a&oveg x'x kol y'y avtiotoiymg. Na
amodei&ete OTL, OTOV TO EUPASOV TOV TPLYDVOL
OMN yiveton péytoto, 1 evbeia €, diépyetor omd

™V opyn TV 0EOVmV O(O, 0) .
2 v/ ®EMA 1020
" Aiveton pa mapayoyiown ovvapmoen F:R —R
pe f (0) =0, 1 onoia kavomoei T oyéon:
f (X) —e™ =x—1 yio kéfe X eR.
a) Na exppdocete Tnv f'(X) MG GLVAPTNON NG

f(x).

P) Na pueketoete v f g mpog ™ povotovia Kot
va Bpeite 10 Tpdonud ¢ Yo kébe X €R.

v) No anodeiéete 0TI 1 f'(X) glvat yynoimg
avéovoa oto [R.

) No amodeifete 611 g <f (X) < Xf'(X) <X,

11 ks X > 0.

OEMA 1030

"Eoto pa cuveync ouvapmon TR >R, m¢

onoiog 1 ypaewt mapdotacn C, diépyetar amd
to onpeio A(0,1).
@) Av n f eivon tapayeyiown oto X, =0, tote:

f(nu’x)-1
i) No vroAoyicete 10 IimM
Xx—0 n Hx

ii) Na omodeiete 0Tt

2
jim (20871 joaot(0).
x—0 X
B) Av emmAéov yio v f oydet
f? (X)—8f (X) =X*—7 ya kdfe X €R, va
Bpeite Tov TOTO TNC.

7) Av f(X) =4—X*+9 X eR, 101

i) No peretnoete ™ cvvaptnon f og tpog v
povotovia Ko To aKpOTOTAL.

ii) Na Bpeite v e&iomon g gpomtouévne e
C; , n onoia diépystar amd To onueio B (—1, 3) .

O®EMA 1040
A. No anodeifete ot eéiowon XINX—1=0, pe
X >1 &yet axpipdg pia Adon.
B.’Ecto 1 mopaywyicn cuvéptnon
f: (l +oo) — R, n onoio cavomotel Tic oyéosic:
« (%) =x Inx(f (x) = '(X)) 110 k606 x >1
Ko
- f(e)=¢°
a) Na Bpeite tov TOm0 T cvuvaptnong f.
eX
p)Av f (X) =1 X >1, vo peletoete
nx
ovvaptmon f wg Tpog Tn povotovia Kot val
vroAoyicete ta opra: limf (X) xon limf (X)
X—>t00

x—1*

®EMA 1050
Aiveton 1) mopayayioyn covapmon F:R - R,
g omoiag n ypaeu tapdotacn C; diépyetar

amd 1o onpeio M(l, 2e) . Av n epamTopévn ™G
C; ot k60e onpeio g (X0 f (X0 )) diépyetat
omd To onpeio A(X0 +1, 2€X°)

a) Na omodeitete ot f (X) =e* +e¥*,

B) No peletoete ) cvvdptnon f og Tpog
povotovia kot vo Bpeite To cHVOLO TIUOV TG,
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v) No amodeiEete 6T1 1 e€icmon
f(a—2x) N f(2x)
X—a X—B

=2016, a,feR éye pia

TOVAGYLOTOV ADGT GTO SLAGTN U (OL, B) .
8) Na anodeitete 6t 1 ypaguh mapdotaon Cq

g ocvvaptnong f éxel aSova coppetpiog v
gvbeia X =1.

®OEMA 1060

Aivovtot ot cuvaptioeig f, g : (0, +OO) —> R pe
2

f(x) :(l—x)lnx+% ko g(Xx)= xeir;x

a) Na peretnoete t ovvaptnon f og tpog
povotovia Kot to akpdTaTa.

B) Na omodeiete 611 eéicoon f (X) =0 &z
8vo povo piles p; € (0,1) KoL P, € (1, +OO),

¥) Na amodeitete 6t vnapyovv &;,E, € ( Py pz)
1410100 DOTE f'(E_,l) + f'(E_,2 ) =—In (plp2 ) :

0) No amodeifete 1L 1 cLVAPTNON g £XEL Eva
TOTIKO EAGYLGTO KOl VAL TOTIKO UEYLOTO.

v/ ®EMA 1070

Aiveton | mapayoyicn cvvapmon f: R = R pe
f (0) =1, n onoio tcovomotei T oydon:
f'(x)=4f (x)+32x* 16X, xR

a) Na omodeitete ot f (X) =e™ _8x% XeR.
P) No ueketioete ) cvvaptmon f og mpog
povotovia.

) Na anodeitete ot 4f (ZX) < 3f (X) +f (5X) )
Yo Kabe X € (0, +oo) .

®EMA 1080
Aivetar ) ovveyng cuvaptnon f: R = R, n omoia
givon mopoyoyion oto R” ko tcovomotet Tig
oy€oels:

. F(x)—x

x>l x-=1

- f(xy) =y F (X)+X*F (y)—-x* —y* +1 ya

ke X,y € R"
a) No anodsitete 611 f'(l) =1
B) Na omodeitete ot XF '(X) —2f (X) =x?-2,
T ke X €R”.
v) No amodeifete 0TL

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

1, X=0

0) No Ppeite ta TOTKG 0KPOTOTA TG GUVAPTNONG

2
f(x):{x In|x|+1, x =0

€) Na Bpeite 11¢ Tipég Tov oL € R yio T1¢ omoieg n
ekiomon 2ex’ In |X| =0l €yl 4 SlPOPETIKES
piCes.

OEMA 1090
Atveton | mapayoyicn cvvapmon £ R - R, n
omoio tKovomotel TIg oYEcELS:

i (x)=—

« 4f% (X)—4xFf (X)=0ox+B 10 k60e X R,
omov B>l
7

@) No omodeiéete 6t au =1,
B) No amodei&ete 611 M cvvdptnon f dev
TOPOVGALEL TOTIKE 0KPOTATA.

7) Av emumiéov oyvet T (1) < Ova omodsitete ot

2
N f(x): x—«/x2+x+[3
i) H eéicoon 10xf (X) =3T]M(7IX)—3X+4

€xet pla tovddyiotov pifa oto ddotnua (l, +oo)

OEMA 1100

Afvetarn cvvéptnon f (X) = ex2 (X3 —X) ,
XeR.

a) No peretnoete ) ovvaptnon f og mpog
HoVOTOVio KOl TO TOTKG aKpOTOTAL.

B) Av X, X, etvar o1 6€celg TOV TOTIKAOV

aKpOTAT®V, Vo omodeifete OTL Ta onuein

A(Xl,f (Xl)), B(Xz,f (X2 )) glvon cuppETPIKA
MG TPOC TNV 0Py TV 0EOVDV.

8) Na omodeifete 611 eéicoon f (X) =—X éyet
axpifmg pia Tpoyuartikn pila.

OEMA 1110

‘Eoto wa topaywyiown covaptnon f: R - R, n

omoio tkavomotel TIg oYEcELS:

- 0<f (X) +16 < (X +1)f '(X) , Yo KGO
XelR.

. £(1)=0

* H cuvaptnon f' etvar cuveyng kot yvnoiong
avéovoa oto [R.

Zehioa 19
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a) Na peietioete m ocvvdptnon f ¢ mpog
povotovia Kol to akpdTaTa.
B) Na Avcete v e€icmon

f(2eX —x)zf(x2 —x+2).
) No. anodeifete 611 (X +1)f (X) <f (XZ) T

KkéPe X € ( p,l) , 0mov p pifa g e€lomong Tov (B)

EPOTNUOTOC.

v/ ©EMA 1120

Aiveton | mapayoyicn cvvapmon f: R = R pe
f (0) =—In2, n onoio ikavomotei T oyéon:

e =1—|—f'(X) T kale X eR.

a) No anodeiéete ot f (X) =—In (eX +1),
XeR.

B) Na Bpeite v e&lomon g onTopéEVNC TG
ypaowic topactacns C; g cuvaptnong f oto
onueio g (O,f (0)) .

v) Na Moete v e&icwon

f (X2 ) +f (In X) =f (X) +f (0) oto SidoTnpo
(0, +oo)

€) No amooeifete OtL:

i) Yndpyst X, € (0,1) 141010, OOTE

f(x,)=(In(e+1)-In2)x, —In(e+1).
i) Yrapyoov &;,&, € (0, 1) ue & <&, tétoua,

bots f’(gl)f'(gz)zlnz(eTH).

OEMA 1130
Aiveton | mapayoyion covapmon f: R >R, n
omola IKOVOTOLEL TIG OYECELC:

1

cf(-1)=—=

(-)=-2
. Xf'(X) =f (X) +x° (2e2" —1) , Yo KGOe

XelR

a) Na omodeitete ot f (X) =Xe

XelR.

B) No ueketioete ) ovvaptmon f og mpog

povotovia Kol to akpoTaTaL.

2X —XZ—X,

OEMA 1140
Aiveton n mapayoyiown cvvaptnon f: R =R, n
omola IKaVOTOLlEl TIG OYECEIC:
. f(x)+e
tim 0*e
x—0 X

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

f(x+y)=e* (eyzf (x)+ef (y)+e ™ +ey2*1)—e

, Y kéfe X,y e R
No amodeilete 6Tl

a) f'(0)=1
B)f'(x)=2xf (x)+€e* +2ex, xeR
y F(x)=xe“ —e,xeR.

v/ ®EMA 1150

Aiveton | mapayoyion cvvapmon f: R >R,
1 omoia Kavomotel TIg oyEceELS:

CF(1)=-1
. Zf'(X)(f (X) —2X) =1+4f (X) , Y10 KGOE
XeR.

No amodeitete 0T

@) F(X)=2X—V4x* +x+4, X eR.

B) H ypaewn mapdotacn g cuvaptnong f kot
YPOPIKT TOPACTAGT] TNG CLVAPTNONG

h(X) = —% +%np(nx), X eR", éovv éva
TOVAGYIGTOV KOO GNpEio |\/|(X0 : yo) ue

X, €(1+00).

y) 3f (X +l) >f (X +3) + 2f (X) , Y10 KGOE
XeR.

d) Av o > LZL va amodeitete 6T M €icmon:
(x+3)f (x—a+1)=f(x—a+3)+2f(x—a)

€xel pia tovddyiotov pila oto ddoTnua (0, OL) .

\/G)EMA 1160

Aiveton | mapayoyion covapmon f: R >R, n
omoto tkavomotet TIg oXEcELS:
. £(0)=0
f'(X)| <1 ywokébe X eR.
a) No anodeifere omt —2 < f (2) <2.

B) Na amodeitete 6t 1 e&icoon T (X) =X? éxet
1
70 TOAD o pifo oTo SdoTua (E , +ooj

v) Av T (X) = |I‘1(X2 +1) , X € R101¢.
i) Na Bpeite To kowvd onpeio TG ypopikng
napbdotaong g pe v napafoin Y = X2,

Zehioa 20
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ii) Na vroloyioete to dpto

XILrpw(ef(X) —1)(f (x)-2Inx).

OEMA 1170
Aivovtot ot cuvaptioeic f, g : R = R pe
f(X)=x*+4x+8 xa g(X)=0LV X+ X.
a) Na peretioegte t ocvvaptnon f og mpog
povotovio Kot To aKpOTaTa.

2
B) No AMcete v séicwon f (—j =5,

X

v) Na Bpeite Toug mpaypatikovg apdpovg a,
dote 4(2a +20° +4)(B* +4p+8) = 250"
i X9

) Na vroloyicete to 6pto lim .
€) Oswpovpe 6tL vapyel cuvaptnon h: R > R
Vo popég Tapaywyioyn oto R, n omola
KOVOTIOEL TIG GYEGELS:

- h(1)=8

- h'(3)=6

. h(g(x)) <f (X) v kafe X €R.

i) No Bpeite TNV €QOmTOUEVT TNG YPOPIKNG
napaotoonc e h 6to onpeio (l h (1)) .

i) Na amodeitete 6t1vmapye & € (1, 3) 141010,

oote h"(@) =1.

OEMA 1180
Aivetan pua topayoyioyn covapton f: R > R,
1 omoia tKavomolel T oyéon:
£2(x)+f(X)=x+1, yoxade X €R.
a) Na Bpeite v tiun g ovvépmons f yu
X=-1 kau X=1.
P) Na amodeifete 611 M cvvdptnon f eivar yvnoiog
avEovoa Kot va Bpeite To TPOSTUO TNG.
v) Av o> 1, va amodeifete 0Tl
1 1 1
=f(a)+f (—) <1l+=
(04 (04 o
6) No amodeiEete 0T 1) e€lowon
f(Mux+2) _ f(x)
e* +1 X+2

670 StdeTnua (—2, 0).

£yel o tovAdyotov pila

OEMA 119
Aivovtot ot cuvaptioeig f, g: (0, +oo) —> R pe

nxl xat g(X) =1+x(1-Inx).

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

0) No [LeEAETNOETE TN CLVAPTNON g MG TPOG TN
povotovia kot vo Bpeite To GHVOLO TIUAOV TG,
B) No amodei&ete OTL dgV VITAPYOVY EQPUTTOUEVEG

™G YPAPIKNG TOPACTACNG Cg NG GLVAPTNONG g
oV va. glvar TapdAiniec. X1 cuvéyela va Ppeite
onueio e Cg LLE TETUNUEVES OVTIOTPOPEG GTO
omoia o1 epantopeveg etvan petalld Tovg kdbetes.
) Na amodeitete 6t vmapyer p > 1tétowo, dhote n

ocuvaptnon f va Aappavet T péytot Ty e
1

otav X = pxar emmiéov woyvet f (p) =—.

1
8) empovpe eniong v eéicmon T (X) = 2— .
P

Noa arodei&ete Ot

i) H e&lomon éyet axpipac dvo pilega, B ue
O<a<p.

i) Yrapyer & € (OL, B) 141010, OOTE

&)+ 1(®)=5

OEMA 1200

Aiveton mopoayoyicn covéptnon £: R — R pe
f'(l) =1k f'(—l) =—1, n onoia wavomotet
™m oyéon: X (Xf '(X) —4) =1-2x°f (X) T
Kae X eR".

In|x|

@) Na amodeiéete ot T (X) +2 10 k60e

XeR".
B) Na Bpeite 10 chvoro Ti®mV g cvvaptnong f.
v) No vroloyicete 10

X (f(x)—2)—x+1 |
e’ (x-1)~(f (x)-2)

OEMA 1210
Atvetor n cuvapmon f: (0, +OO) —>R pe

f(x)=x-1+Inx.

a) No peretnoete ) ovvaptnon f og mpog
povotovia kot vo Bpeite 1o cHVOLO TIUDV TG,
B) No amodei&ete 611 M cvvdpton
OVTIGTPEPETOL KO VOL AVCETE TNV aviowon

f*(x)=x.

OEMA 1220

Aivovtal ot GUVOPTAGELS
2
X

f(x)=2e 8, xe[0,+%) ku
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g(x)z%z—lnx, x €(0,+).

a) Na arodeiéete 6T 1 cuvaptnon f
OVTIGTPEPETOL KO

f‘l(x):z\/@, x e(0,2].

P) No puehetioete T GLVAPTNON g ®G TPOS TN
povotovia Kot to akpdTaTa.
v) Na omodeiete 6t M e€icwon

2

X 2

v +1In (2 In —j =0 &ye1 povadikn Mon oto
X

SioTnuo (0, 2).

OEMA 1230
Atvetoun ovvapmon T, 1R >R pe

f. (X): e +a

o) No peretoete ™ ouvapmon T, og mpog

, a>0.

LovoTtovio Kot va Bpeite T0 GUVOLO TIHMV TNG.
B) No anodeiete 6Tt y1o kGO OL € (0, +oo) n
ypapwh tapéotacn C, g ovvapmong T, éxet
éva, povo onpueio koumng, 6to omoio N
epantopévn g C_ éxet otabepd ovviekeotn
devbvvong.

OEMA 1240
Aiveton 1 yvnoiong povotovn cuvdpton f':

R—>R, pe f(f(X))zf(X)—z,wades
XelR.

a) Na arodeilete 6T 1 cuvaptnon f eivar yvnoing
avéovoa oto [R.

B)Avx|imf(X)=+OO Kot IimL):():keR

X—>+00

va amodeitete:

i) lim f(f—(x)) =)\?

X—>+0 X
. 1
i) A==
2
v) Av 1 cuvdptnon f etvan Tapaymyioyun pe
1
f'(X) > i v k60e X € R, vo. Bpeite t0 chvoro

TIUDV TNG.
0) No amodeifete 011 1) e€icwon

f(2)(x+1)(x-1)+f(3)x(x-1)+
+ (4)x(x+1)=0

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

éxer axpiBog 0o pites Py, P, € (—1,1) ue
1,1 f@-1Q)

P P2 f (2)

OEMA 1250

Aivetal n mopaymyiciun cuvéptnon

f I(O,l)u(l,+00)—>]R, Le f(%j:_% Ko

1
f (e) = E , N omoio. uKovoTolel TG GYECELG:

. f(X) # 0y k60s X e(O,l)u(ZL +oo)
. f'(X) :—(Inx+1)f2 (X) R
% (0.2) U(L+<0).
1

@) No anodeitete ot f (X) =—),
xInx

X € (O,l) u(l, +oo) .

B) No peketoete ) cvvapmon f og mpog

povotovia Ko To aKpOTOTAL.

OEMA 1260
Aivetor 1 600 Qopéc Tapaymyicyun cvvaptnon f:

(O,—i—OO)—)R LE f(l):e Ko f'(1)=0,n

omoia Yo kdbe X € (O, +OO) KAVOTOlEL TN oYéon
1

1
a) No anodeiéete o T (X) =XeX, Xe (0, +oo) .
B) No peketoete ) cvvdptnon f og mpog

pHovoTtovia Kol To aKpOTOTAL.
1 1

2
) No anodeifete 6Tt (OL + B)e‘“ﬁ <oee +pef
T k60e o, 3 € (0, +oo) .

€) i) Na anodeitete 6T1 1) GLUVAPTNON

Xty (0,490
h(X) = f(X) gtvar ouveyng.
0, x=0

ii) Na amodeiEete 611 cuvaptnon
1

H (X) = Xe X, X € (0’ +OO) gtvon pio apycy
0, x=0

¢ h 670 ddoTna (0, +OO) K0l VO, VTOAOYioETE

10 ohokMjpopo | = J: h (X)dX .

Zeloa 22

D A R A R A A A N N N N A A

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»



OEMA 1270

Aiveton ) suvaptnon f: R — R, n omoia
wavoroel T oyéon: T (X) + 2f (X) =3e" ya
kabe X eR.

a) Na omodeiéete ot f (0) =1.

P) Noa puehetioete ™ ovvaptnon f g mpog
povotovia.

v) No anodei&ete 0Tt

32
2

. F(x
i) lim Q =33
X—>+00 =
e3
0) No amodei&ete 611 M cvvdaptnon f eivar cuveyng

oto R.
€) Na amoodeifete 6t1 1 cvuvaptnon f
OVTIGTPEPETOL KL VO OPIGETE TNV AVTIGTPOPT] TG,

X

e? ykéde X € [O, +oo)

.

i) eggf(x)g

v/ ©EMA 1280

Aiveton ) mapoyoyicun covaptnon f:
(1, +oo) —>R,puef (e) =1, n onoia y1o kGO

Xe (l, +OO) KOVOTOEL TIG GYEGELS:
- f(x)>0
- xf'(x)+f*(x)=0

@) Na amodeiéete ot f (X) = %, X e (l, +oo) :

B) Na omodeiete 6t eéicoon f (X) =eQX,

s
éxel povadikn pifo oto daoTne (ZL E) .

¥) Eva vié onpeio M (Ot,f (OL)) , o >1 xveiton
ot ypagwn mopdotacn C; g cuvépmong f,
MOTE 1) TETUNWEVT] TOV VO LEAVETOL LLE TOYLTNTO
40 cm/sec. Av 1 gpantopévn (g) mg C; oto
onueio M tépvel tov GEova X' X, oto onueio A,
totE!

i) No Bpeite o puOpod petof oA TG TETUNUEVNC
ToV onpeiov A, ) ypovikh otiypn t,, mov to
onueio M diépyetal and To onueio (e, f (e)) .

il) Av 0 eivon n yovia mov oynuatiCel n
gpamtopév (€) pe tov dEova X'X, vo amodeitete
6t 0 pLOUOG peTafoAng TG yoviag 0 , T YPOVIKN

otypn t, etvan 9'('{0 ) = % rad/ sec.

OEMA 1290

Atvetar cuvaptnon £: R — R, n onola wcavomrotel
m oyéon: 2 (X) +f (X) =X* —2x* —8y1a k60
XelR.

@) T ™ ypagu mapdotacn C; g
ouvaptnong f:

i) No amodeiEete 0Tt el GEOVA GLUUETPIOG TOV
aEova Y'Y .

ii) Na Bpeite ta kowva onpeio tng pe tov d&ova
X'X. Ze oo didotnua Bpicketot kdtom omd Tov
aEovo X'X;

B) No amodei&ete 611 M cvvdptnon f elvan
GLVELNG.

v) Na anodei&ete 6t1 1 cvvdptnon f elvan
TOPOYOYIC.

0) Na peietnoete ) cvvaptnon f og mpog
povotovia kot vo, amodeifete 011 1 cvvaptnon
TaPoVGLALEL TPELS BEGELG TOTIKOV AKPOTATOV LE
d00 TIéC.

¢) Na amodeifete 6t1 vmapyovy X;, X, € (—2, 2)

pe X; # X, 1€1010, OOCTE

/(% )f'(%,)+F(x,)f(x,)=0.

v/ OEMA 1300

Aiveton ovvaptnon T (X) =X +InX, yio kd0e

x>0.
a) Na amodei&ete 6T 1 cuvaptnon £
aVTICTPEPETOL Kal VoL AaeTe TNV e€icmon

(2x2 +1)e2x2+1 =X+2.

B) Na anodeitete 6t vrapyoov &, &, € (% ,lj

e-1 e

f’(§1)+f’(§2) =e-1.

TETOLO, DOTE

2018

OEMA 1310
Aivovtot ot suvapticeig T (X) = (X —l) e +1
xau g(X) =(x-eX —e* +1)x,x eR.

a) No peretnoete T ovvaptnon f g mpog
povotovia Kol T aKpOTOTOL.

B) No amodei&ete 6111 GLVEPTNON &
AVTICTPEPETOL, Kot Vo, Bpeite 10 TEdio 0pLopon TG

g
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O®EMA 1320

"Ecto pia cuveyic cuvépmon TR — R ue

f (0) =0, n omoia sivar mapaywyicun oto R pe
: e

PO = sy ar ot

a) Na arodeilete 6T

£2(x)+f2(x)+f(x) =€ —1 ya k60e X €R.

B) Na amodeifete 611 M cvvdpton f eivan

nopayoyicwn ko oto X, =0.

XeR".

OEMA 1330
€

Atveton ) cvvéptnon f (X) =INX—=+%x,x>0
X

a) No peretnoete m ovvaptnon f g mpog
HovoTovia Kol To akpOTaTO
B) i) No anodei&ete 0t 1 f avtioTpépetan kot va

Bpeite 10 medio opiopov mg .
i) Na. Woete v avicoon (26 —f (X)) >e.
v) Na Moete v e&icwon

Inx—(ex+1)(3—1): 2.

X €
0) Ocwpovpe TN GuVapPTNON

1

g(x) =f (X) +f (—j , X > 0. Na anodeitete 611,
X

av yio kémowo o € R oydel g (X) <A yuo kGbe

(04
X >0, 10te E+e21.

OEMA 1340

‘Eoto T R — R wo cuveyig ovvdpton mg
0moi0G 1 YPOPIKN TAPACTOCT) TEUVEL TOV A&V
y'y oto onueio pe tetaypévn 1 kot o pova kowvd
onueio g pe tov GEova, XX £YOoVV TETUNUEVEG
—2xar 4. Emmiéovn f eivar yvnoimg povotovn

070 OldoTNpa [0, +OO).
v
a) Na Bpeite o pdonpo tov apduod f (—Zj

Kot T povotovia tng f oto didotnpa [0, +OO) .
B) Na vroloyicete T0 6pio:
F(-00)x° +F(1)x? +F(2)
lim
S0 F(~D)F (B)%E 1 1(0)
v) Na Moete v e&icwon

f(ex)+f(e3"):f(ezx)+f(e4x).

0) No anodeitete 6TL vIAPYEL X, € (—2, 4)

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

141010, OOTE f(XO) = 4/f3 (—O,l)~f (2) .

OEMA 1350

Atvovton ot cuvaptioelg T (X) =Inx —1+% Kat
g(x)=(xInx—x+1)Inx,x & (0,+0).

a) No amodeiéere om T (X) >0 yi0 k60

X €(0,+0).

B) No peletioete ) cuvapTNoN g ®C TPOG TN
povotovia Kot vo, Ppeite To GHVOLO TIUDV TG,

OEMA 1360

"Ecto o topayayiciun covapmon F IR >R

Yl TNV omoia 1oyvovV:

tILanOO(\/e2t +(x+1)e* +1—e‘):22,x(—i)1) ,

X #=—1 kot f(—l)z%.

@) No anodeiéete ot T (X) = (X2 +1)ex XER .

B) No amodei&ete 1L M cvvdptnon f eivan
yvnoing avéovca oto R pe cHvoro TIUGOY TO

(O, +oo)
v) No arodei&ete 6tL
f(X)(X +l) <f (X2)+2€X y10. kGOe X >1.

v/ ©EMA 1370
"Eoto cvvapmon T 1R — R n onoia eivor dvo

Qopéc mapaywyiolun oto R, pe cuveyn dedtepn
TOPAY®OYO Kol TETO0, OOTE:
o 2f2(1)+f2(3)<2f(1)-f(3)
. £'(1)=2
. f”(X) #0 yia kébe X e R
a) No amodeitete 6Tin f dev givar cuvaptnon 1-1
B) No amodei&ete 611 M cvvdptnon £ €xet éva
axpipmg kpioipo onueio oto R
v) No vroloyicete 10
y My (nx)
1m
o1 (x=1)(f(x)-2x+2)

v/ ©EMA 330

Ecto cuvdptnon T : (0, +oo) — R, n onoia givon
V0 QOPEC TapAy®YIGIUN GTO (0, +OO) KoLyl tnyv

omoio 1oyvovV:

. f(1)=1
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+ (X=DF"(x)+2F'(x) =~ maxits x>0

Inx
—,0<x =1
a) No anodeiéete om T (X) =1Xx-1 .

1 X =1
P) Na amodei&ete 611 1 cvvaptnon £ eivan
yvnoing pdivovoa kot 6Tt T0 GHVOAO TIUOV TNG
efvan to (0, +oo)

v) No anodeitete 6t T (1) =3

0) 'Eoto cuvaptnon g (0, +OO) — R, n onoia

elvar cuveyng ko wcovomotet Tig oyéoels d (1) =1

ker (9(X)—F(x))(9(x)+3f(x)) =0, ya
k60e X > 0. Na anodeifere on f =(g.

€) 'Eva onuelo M xweitan otn ypoekn
napdotoon Cr g ovvdptmong f ko n
TETUNWEVT TOV avédvetar pe puBuod 4 cm/sec. Av
A givau n TpoPoin Tov onueiov M otov a&ova
x'x kot B tuyaio onpeio tov dEova y'y, va Ppeite
10 pLOUO peTOPOANG TOV EUPadod ToL TPLYDOVOL
ABM 1t ypovikn otiypn Kot v omoia to M

S1épyeton amd to onueio (].,f (1)) .

v/ @EMA 139

"Ecto pio cuveyng ovvaptnon T : (—e, +oo) —->R
ue f (0) =1, n onoio wcovomotel T oygon
1
ef(X) =— ,
F'(x)
v KGbe X € (—e, +oo) .
a) No arodeilete 6T
f(x)=In(x+e),x e(—&+x0).
P) No amodei&ete 611 n cvvaptnon
OVTIOTPEPETOL KO VO OPIGETE TNV OVTIGTPOPT] TNC.
v) Na vroloyicete 1o 6po lim (f (X) — X) .
X—>+o0
0) No Bpeite Tov Oetikd mpaypotikd apbud a, av
1oYVEL '™ 126 —xa>e+2 Yo Kabe X >—€

OEMA 1400

Atvetal n cuvéptnon
1

f(x)=1x-1 .

et+linx-2,x>1

a) No peretnoete m ovvaptnon f g mpog

GUVEXELOL.

B) No uehetnioete ) ovvapton f wg wpog mv

povotovia Kol to axpoTaTa.

X <1

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

v) Na Bpeite T0 6UVoAO TIUDV TG cuvapTnong f.
8) No amodeiéete 611 eéicoon T (X) =0 &yt
akptBag pia pila oto Stdotpa (1, 2) .
€) Na e€etdoete av 1 ovvdptnon f avtiotpépetal.
ot) Na Bpeite to TAn00g TV Tpaypatikdv priov
g e&icoong T (X) = 0L, Y10, TIC SLAPOPES TIUEG
TOV TPAYHOTIKOV aplBuov o .
©) No amodeifete 0ty kGe K >1 vrapyet
povadikod & € (l +OO) 141010, OGTE V0L 1IGYVEL
. f(k)+kf (k+1)+(k+1)f (k+2)
(©)- 2(k+1)

OEMA 1410
Aivetal n cuvéptnon

1 ,X<0

In(e* +x),x>0
a) Na peretnoete T ovvaptnon f g mpog
GLVEYELDL:
1) 6T0 medio oplopov TNG.
i) oT0 S1BoTNUA [0, +OO).
B) No amodei&ete 1L M cvvdptnon f eivan
yvnoing pbivovca 6to (—OO, 0) KoL yvnoiog

aEOVGO 6TO [0, +oo) :
v) Na Bpeite 10 cOVOAO TIL®V NG cvvapTNnong f.
0) No Ppeite ta kowva onueia TG YPOQEIKNg
TapaoToong T ovvaptnong £ ue v evbeia
y=X.
€) No amodeifete 611 y1a k60e oL > 0, 1 eéiowon
f(x)
e —f(x) f(x
( )+ ( ) =0(1) éyel pia
X X—a

TOVAYIOTOV ADGT GTO SLAGTNHO (0, OL) .

ot) Na Avoete v e€icmon

F(e =1)+F (x|~ ) =0 .

OEMA 1420
Aiveton 1) cuvapnon T (X) =X* —2X% +2X xa

N evbeia € TOV gPAMTETAL GTN YPOAPIKY| TAPAGTACT)
Ct g ovvdptnong f ota onueia g

A(Xl,f(Xl)) Ko B(Xz,f(x2 )) ue X; #X, .

a) Na Bpeite ta onueia A , B kot v e&icwon tng
gvbeiog €.
B) No amodei&ete OTL VTAPYEL LOVOSIKO

X e (—2, —1), oto omoio N cuvéptnon f

Toapovotdlel OAKO aKpOTUTO.
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OEMA 1430
eX
) . — ,x>0
Aivovton ot cuvoptioslg T (X) =<4 x*
1 ,x=0

Ko g(x)zlnzx—%,x>0.

o) Na arodeilete 6T | cuvaptnon f eivar cuveyrg
ot0 X, =0.

P) Na pueketioete ) cvvaptmon f og mpog
LOVOTOViO Kol VO YOPaKTNPICETE TA OKPOTOTAL.

v) Na anodei&ete 6TL 1 e&iocwon J (X) =0 &z

povadikn pifa oto ddoTnua (0, +oo) .

OEMA 1440
‘Ecto pio mopayoyiown covaptnon
f: [0, n] — R yio v omoia 1oydovv:

. (l+ T]]JX)Z f'(X) = GOLVX, Yo kGbe X € [0, TC]
° f (O) = O
a) No arodeitete OT1

1
f(x)=1-———,xe [O,Tc] .
1+npx
P) Na peketroete ) ovvaptnon f og mpog
povotovia Kol to axpoTaTa.
o MU2X—X

Na Bpeite 10 6pto lIM—"—— .
) No Bp pro M= (%)
0) No Moete v e&icwon

2f (x) =(2x—m)f'(x)+1

©EMA 1450
Aiveton 1 ovvépnon T : [0,7—;} —>R,pue
f(X)=1/epx.

_1+f4(x)

o) Na anodeifete 0T f'(X) = o (X) )

I . .
Xe (0, Ej Ko va. g€gtdoete av n cuvaptnon f
glvon mopaywyioun oto 0.

P) Na peketnoete ) ovvaptnon f og mpog
povotovia Kot vo, fpeite 10 cHVOLO TIL®V TNG.
v) No anodeiéete 6t1 M cvvdpmon
OVTIGTPEPETOAL, VO, VTOAOYIGETE TO OPLO

lim f (X) - (l)
x—1 X -1

»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»»

Kot va. Bpeite v e&iowon eQanTopévng g Cf,1 ,

070 oNpEio (1, f (1)) :

OEMA 1460
Aiveton 1) cuveyig ovvéptnon T : (O, +oo) —->R,
xInx
— ,0<x =1
e f (X) =< x-1 :
o X=1
@) No omodeiéete 6t ou=1.
B) No amodei&ete 611 M cvvdptnon f eivan
YVNoing av&ovsa Kot T0 GOVOAO TIHMV NG givat

10 (0, +oo).
v) Na anodei&ete 6TL ) cvvdptnon
avtioTpépetal Kal 1 eéicmon ft (X —1) =X,

et povadiue piCo oto Stdouo ( 2, 3).
1
8) Na amodeitete ot f'(l) =5 Ko Ot

owvépmon T’ eivan suveyig oto X, =1.
€) Na amodeitete 6tim ovvaptmon ' eivan
yvnoing pbivovoa.

ot) No arodeitete 0Tt

(x—1)F'(x) +1<F (x) <222

Yo KaOe

X €(1,40).

OEMA 1470

‘Eoto TR — R ma cuvapmon §vo opéc
nmapoywyiown oto R, 1 onoio Kavomotel Tig
OYECELG:

o Zf(X) >X+1 yuakife X eR.

o f2 (X)+(4—X)f (X) =12 —X yu ké0e

XeR.

a) Na Bpeite tnv epantopévn g YpoPIkng
nmapactoons Cr 6to Koo g onpeio pe tov
GEova y'y.

B) No amodeiéete 11 M cvvdptnon f dev
TOPOVGIALEL TOTIKA OKPOTATO KOL VOL TN
UEAETNGETE MG TPOG TN LOVOTOVICL.

 Na B Iimf(x)—x+4
¥) N Bpeire to [IM 12 :

v/ OEMA 14so

‘Ecto TR — R wo nopaymyicyum covépmmon
Y10l TNV OTOi0 IGYVOVV:
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(e“”)“ - j(f(x)_f(x+zh))
lim ™ =xf (x),
T kéfe X € R
o £(0)=1.

a) No. anodeitete ot T (X) = XeR.

x?+1'
P) Na pehetfoete ) ovvaptmon f og mpog
povotovia Kol to axpoTaTa.

) nueio M(X,f (X)) , X >0 xweiton o

yYpapkn Tapdotacn g cuvaptnong f. Av N eivan
TO GUUUETPIKO TOV ¢ TPog Tov a&ova y'y kot K,
A ot poPorég Tmv N, M avtiotoiywg otov dEova
x'X , vo tpocdlopicete Tig kKopveés K, A, M, N
®ote 10 guPaddv Tov tetpdmievpov KAMN va

yiveTat péytoTo.
(x* +1)(e* -1)
x> —x+1

_ (eX +1)f (x)
€) Na vrohoyicete 1o 6po lim ~———~.
x>t 2MUX +3

0) No Moete v e&iocwon: =X

OEMA 1490

270 SUTAVO GYNUO QOIVETOL 1) YPAPLKN
napdotaocn Cr g yvnoimg avovoag kot
kopthg ouvapmong T i R — R, n omoio éxet

¥

X

ocuveyn mapdywyo. H ypagum napdotaocn Cr tng
f &el acvpmtoteg TG vbeieg: € 1Y =0 oto
—0 koL T €, 1 Y =2X—3 oto +0. H gvbeio &
epanteton g Cr 610 onueio A(O,l) Ko
oynuotiCer pe Tov dEova x'x yovia 45°.
a) No cOpUTANPADOGETE TIG TAPAKAT® 1GOTNTES:
i) limf(x)=..

X——00

ii) lim o _
iii) lim f(x)=...

iv) lim [f(x)-2x]=...

X—>+0
B) No Bpeite T0 chHvoro TiL®V TNg cvvaptnong f.
v) Na vroloyicete Ta dpia:

) Xlimw{fz(x)-nuTl)()}

: Inf(x

ii) Ilm#.

-0 f(x)—2x—1

0) Na amodeifete 611 1 cvuvaptnon f
AVTICTPEPETOL KOl VO PPEITE TIG ACVUTTOTES TNG
YPOPIKNG TAPAGTOCNG Cf_l NG GLVAPTNONG f2,
Bewpdvtac 6T 1 cvvdpTnon f eiva GUVENC.
€) No amodeifete 611 1) epantopévn € g Cs 010
onueio A(O,l) éxer ekiomon Y =X +1 xarva

Bpeite to onpeio Toung twv gvdeldv €1 Kol €.

®EMA 1500

370 SUTAOVO GYNUO POIVETOL 1) YPOPIKN
TOPAGTOCT TNG GLVAPTIONG

f: (O, +OO) — R yia v onoio ioyvovv:

2x_ fee=ese=es

I T T T e ——————

0 [ 1 x,
e Eivat dVo @opég mapaymyicyn oto (0, +OO).
o [lapovcidletl péyioto ot 0éon Xo pe TN
f (Xo) =2X, Y10 k4be X € (0, Xo]-
o 'Eyet opulovtio acOuntmt 6T0 TNV gubeia
y=0.
0) Na vroAoyicete (av vEdpPyoLV) Ta OpPLAL:
T !
i) lim——

x-1 f (X)

. x+f(x

i) lim ( )

N
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) lim f(x)—2x

iii

I X7

B) No amodeitete 611 1oyver 0 < szol <f '(1) .
. —

v) Na anodei&ete OTL LIAPYEL LOVASIKO
X, € (l, XO) TETOL0, MOTE 1] EPATTOUEVT] TNG
YPAPIKNG mapdotaong e f oto onpeio
(X1 ¥ (X1 )) va SIEPYETOL Amd TNV 0Py TOV

a&ovov.

VOEMA 1510

Atvetal ) mopaywyiciun cuvaptnon

f Z(O,+OO)—)]R LE f(l)=0,n omoia
KavoTolet tn oyéon:

f(X) >XINX yi1o k60 X 6(0,+OO).

a) No anodeitete 611 f'(l) =1

B) Na omodeiete ot T (X) =XINX o kée
Xe [ZL e] .

i) No amodei&ete 0t 1 ouvaptnon f avtietpépetan
070 OlAoTNHA [1, e] ka1 vo Bpeite to medio
optopod e svvaptnong .

ii) Na amodei&ete 6T1 1 Ypapiky Tapdotoom Cf,1

NG GLUVAPTNONG f! dépyetan amd To onueio

e
A(% ) \/5 J K0l 6T GUVERELD BePOVTOG OTL T

f? eivo Topaywyioun cvvépnon va Ppeite
v e€lo®on TG EQOTTOUEVIG TNG Cf,1 610
onueio g A

iii) No anodeifete 01 1 cuvaptnon f' eivon
yvnoing avé&ovcso 6To daoTnua [1, e] KoL G7T1

+1 e

. , . €
ovvéyeta vo, amodeitete 6Tt IN—— < —— .
e+1

OEMA 1520

"Eoto o1 tapayoyicieg cuvaptioelg

f,0:(0,40) >R, pe
f (e) =g(1) =1f (e‘l) =—1 xat g(e) =et ol
0TO1EC IKAVOTTOLOVV TIC GLUVONKEG:

o f’(X) = g(x), Yo k4l X € (O, +OO) (1)
o Xf(X)f'(x)+x°0% (x)+x°f (x)g'(x)=1,
Y10 kGO X E(O, +oo) 2).

Inx

@) No. anodeitete om T (X)g(X) =—,
X

Xe (O, +oo) .
Av gmmléov BewpncovpE TN GLUVAPTNON
h(x)=f(x)g(x),x €(0,+), torte:
B) i) Na peretnoete T ovviptnon h gt
pHovotovia Kot To oKpOTATa.
i) No amodeifete o1t X° < €%, yio kéOe
X e (0, +oo) .
v) Na Bpeite v eicmon TG QARTOUEVNG € TNG
ypopikng mapdotacng Ch 1 onola diépyetar and
v apyn Tov aovov
8) Na Bpeite 1 cuvaptioelg f ko g .
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