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1.1 Owvzmpd&erc Ko o1 WOWOTNTEC TOVGS

a
> Pyric apifuéc ovopdletar ke apOpoc mov sivon 6g poppr] KAAGUATOG E ,

omov a, B axépatot ko S # 0.
‘OLot o1 dekadukoi apBrol ko o1 TEPL0OKOl dEKAOTKOTL LITOPOVV VO YPAPOVV GE

3567 123 163
N KAG X 3,567=——, 1,23=——, 164 =—
HoPT) KhGopato (. 1000 100 %’

Ynrdpyovv 6pmg ko aptBpol , Onmg ot V2 , V3 , 7T IOV OTOOEKVVETAL OTL OEV
a
UTTOPOVV VO, YPOPOVV GTI LOPON — HE o, aképatovg Kot ovoudlovtal appnytot

> Ipayuatixéc aprBuds ovopdleton ke aplOudc mov sivor site pntog eite
appnroc. To 6vvoro Twv Tpayuatikdv apBumy o cupBoriCovue pe to R . Eto
GUVOAO TOV TPAYUATIKOV oplBudv opilovtor o1 mpdEelg mpdcheon kot
TOAAOTAQGLOGHLOG TV OTTOI®MV Ot IOIOTNTES OVAPEPOVTUL GTO TOPUKATM TIVOKOL.

Ipaén IIpo6cOeon Horhomraocroopog
IowotyTo
AvTiuetadeTikn ot+p=pta op=Pa
[IpocETOIPIoTIKY at(BHy)=(atP)ty a(By)=(ap)y
EMUEPIOTIKN a(B+y)=op+ay
oo a-l=a
ot(-0)=0
a-—=1a#0
a

» 0 apBudc 0 Aéyetar ovdérepo orotysio The mpooheonc. O apdOuog 1 Aéyetan
0VIOETEPO GTOLYEIO TOV TTollamiactacuot. Ot aplBuol o Kol —o Tov EXOVV

1
GOpoiopa undév Aéyovton avrifsror, evéd ot apiBpoi a ko — pe a # 0 mov éyouvv

ywopuevo 1 Aéyovton avrieTpopot

> Agaipeon
‘Eocto 6v0 mpaypatcoi apiBuot a,p. Tote opilovpe oG dtopopd Tov B amd o o T0
dBpotopa tov o pe tov avtifeto tov B, onAadn a— B = a + (-B). H mpdén pe v
omoia Bpickovue TV dapopd Adyetar apaipeoy.

> Awaipeon

a
[Mo va Bpovpe to TAiko a:f 7 E pe B # 0, moMomlac1aLovpE TOV o 1 ToV

avtiotpo@o tov B. H mpdén pe v omoia Bpickovpe to mniiko Aéyeton diaipeoy.
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» Emmiéov 1016tyteg
a+y=p+0

*Av o=P Ko y=90 101¢ (mpooheon Ko TOAAATAAGIACHOG KOTH
ay = o

HEAT 600 160TNTOV)
*AVo=p S a+y=LpB+y

To cvpporo < Ba cuvdéet dVO 1GYLPICUOVG (TT.). 1GOTNTES, OVICOTNTES) UOVO
oTNV TEPIMTOON TTOV , ATAV AANOEVEL O TPMOTOC IGYVPICUOG AANOEVEL KOt O
dehTEPOG KO AVTIGTPOPWGS, OTOV aANBEVEL 0 HEVTEPOG AANBEVEL KOl O TPADTOG.

*Av ¥y 20, 1018 0=p < ay =y

*ap=0 < a=0 1} f=0

*af#0=a#0 xkar f#0

H éx@paon a=0 1} B=0 onpaivel 011 évag TovAd)L1eTOV 0O TOVG O,P ivart unodév,
evo n ékppaon a #0 xar f # 0 onuaivel 6t TavTéRpOvae KoL o o kot o B

elvar pn undevikoi.

> Kavévac towv mpociuwy

(-Do=-a (-)p = -ap (-0)(-B) = 0B
» Kavévag analoipiic mapevlécewy

-(0+B) = -0 P i:ll a#0 xkat f+#0

aff o f

> Aoyiouds pue KAoGuaTIKEG TAPACTACEIG

a, B_ath ay_or

A 4 B S B

a,r_aotpy a.y_ao_as

B 5 B g o By P

> Io16thtes avaloyihy
Av a, B,7,0 #0, 16t¢ épovpe:

1)%=§<:>a5=,8}/
P R

B & v &
3L Y 0t _v+d
B & B 5
4)g:1:a+y

B & P+d
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Avvaneic — Tavtotnreg - Ilopayovromoinon
> Avvaun evoc mpaypoticod aptdpod o pe ekOETN BTG aKkéPato v OVOUALOVIE TOV

oploud a' =a-a-a-..a
%/—J
V—gopic

Av a #0 opilovue ¢ a =1

» IAIOTHTEX AYNAMEQN :Tw o, € R kot ek0ET aképato
Na*-a" =a”™
7
AL — g g 20

aV

(@) =a
Ha' B =(a-p)"

at a)
%—f@ f70

> BAXIKEX TAYTOTHTEZX
)(a+pB)? =a?+2aB+ B>
2) (a-p)? =a®=2apf+ B>
3) (a+p)a-p)=a’-p°
4 (a+p)° =a+3a?B+3ap% + 3
5) (a-p)° =a®-3a°B+3ap? - f5°
6) a” +p° =(a+p)(a® -ap+p?)
1) a’—p° =(a-pB)a’ +ap+p?)
8) a" -p" = (oc—ﬂ)(ozv_1 +aV_2ﬂ+...+ a,BV_Z +,BV_1)
9) (a+ﬂ+7/)2 :a2+ﬂ2+7/2+2aﬂ+2ﬁ7/+2a7/)
10) x> + (a+ B)x+aB = (x+a)(x+ B)
11) a? + % =(a+ B)* - 2af
12) ol +ﬂ3 = (Ochﬁ)3 —3af(a+ )

13) a3+/33+73—3aﬂ7=%(a+ﬂ+7)[a—ﬂ)2 F(B-7?+(r—a)?)



5 TXOKANAX ITANAT'IQTHX
MAGOGHMATIKOX

» MEQ®OA0I IAPATONTOIIOIHEHX
1) Kowog mwapayovrag
Av 6Ao1 01 6pot VOGS TOALVOVOLLOL £X0VV KOO TOPAYOVTH, TO TOAVMVULO 0VTO
UETOTPEMETOL OE YIVOUEVO COLO®VOL [LE TNV ETUEPLOTIKY] 1O1OTNTAL.

ILy. potpBpy = p(atpy)  15-3x=3(5x)  4x°y?—2x°y = 2x’y(2xy-1)
2) Opadomoinon
Av dgv &rovv OAot 01 6pot Koo mapdyovia aArd £xovv og opddeg, Bydlovpe
ToV Koo apdyovta e kiBe opdoa, aALE TPETEL 6TO TELOC VO VILAPYEL KATO1
Kown mapévoeon.
ILy. oytay+Py+tBy=a(+y)+Bcty)=(o+B)(xty)
A +a’+a+l=a?(a+D)+(a+1) = (e +1D)(a? +1)
3) Awo@opa TETPAYAOVOV
And my tavtémra. (o + B)(a — B) = a® — B éyovpe:
9x% —1=(3x-1)(3x +1)
(2x+1)2 —81y? = ((2x+1) -9y )(2x +1) +9y)
4) AvamTuypo. TETPAYOVOV
And mv tovtomro (@ + B)? =a’ +2af+ B2 1 (a - B)* = a® —2af + °
a’+10a+25=a% +2-5a +5° = (a +5)°
4a® —28aff+49 8% = (2a)? -2-2a - 1B +(18)% = 2a —1)?
5) Tprovopo
And ™y tavtémra X2 + (a+ B)x+af = (x+a)(x+ )
20 +37-10=(7+5)(x-2)
22 457+6=(y+2)(y+3)

1.2 Awrtoén TpoypnoTikov aptduav

> Opopoi
O apBuog a stvor peyodlvtepog and tov B dtav kot povo 6tov 1 dtapopd o-f etvon
Beticog opOpds. Anhadn o > <= a— >0

O ap1Buos a etvar pukpodTEPOS ad Tov B 0TV Kot LOvo OTav 1 dtapopd a-f ivan
apvnTtikog opfpog. Anadn a < << a— <0

e Ava>0xkaiB>016tea+p>0
o Ava<OxkuB<O0tétea+pf<0

a
e Avo,B opdonuot tote af > 0 ko — >0

a
e Avo,p etepdonuot tote off <0 ko — < 0

o T k60 apdpd o woyder a2 =0
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» TAIOTHTEX ANIZOTHTQN:

a>p
1) =>a>y (Metapartikn 16t To)

B>y
) a>fa+y>P+y
3) ywy>0wyder: a>pfa-y> Ly
4) yioy<O wyoer: a> < a-y<pf-y
a>p
5) . 5} =S a+y>LF+06 (Mnopovpe vo TpochEGovpe OLOIOGTPOPES
aVIGOTNTES)
a>p
6) y>0 >a-y>p-0
a,p,y,0>0
MMPOXOXH: Agv dwaipovpe , 00TE 0.PUIPOVUE AVIGOTNTES KOTA péin!
7) T Betikovg o,B kot v euotkod , v 0 1oydovv:
a=p<a’ =p"
a>psa’ >pY
1

8) Av a,p opdonpot, 0te @ < f & — > —
a

1
9) Av o>0 10t ar +— =2
a

1
10) Av a<0tote ¢ +— <2

o
11) a’+af+ 220,y K60 a,p €N
12) a’ —af+B%20 ,yakide o,p eR

» AIAXTHMATA
To ovvoro {X € R/ < X < S} Aéyeran khelotd Stdotnua omd 1o o péypt o B
xat cupBokrietart [a,B] .Anrody [aBl= {X e R/a <x< [}
Av an6 to [o,B] mapareiyovpie Ta 0,3 TPOKVTTEL TO AVTIGTOLYO OVOIKTO

dtotnuo amd to o péypt 1o B mov cvpPoiileton (a,p) .
Anhodf ()= {X e R/a < x< [}
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1.3  Améivtn Tun) TPOYROTIKOV 0010100
>  Opioués
‘Eoto o évag aptBuog o omolog mopiotdveral 6 2 0 2
évav aZova pe To onueio A. AT6ALTN T TOL O Py Py Py
Aéyeton 1 amdotacn tov A and v apyn O Tov 0 A

a&ova (OnAadN TO0 UNKOG TOL EVOVYPOLLLOV
tunuatog OA) kot cuppoArileton pe |a|

nx [2=2, [-2=2, [0=0

., a av a=0
IMapatnpodpe Ot |a| =

-a av <0

> Ioiétyres
IMa k6B ap1Buod o wydoovv:

D=0, [af-a?,  |d-ta
2)|aj=0<a=0«ku|a|>0<a=0
3) |a|>a kot |a| > —a omdte —[a|<a<|a

et pl=lal- |
52|l
i 8]

6) [+ Bl<|a|+|8] Tevws |a|-|p|<|at A <|o|+|B

» EEIXQSEIX
DAV O201ote [N\ =0< y =0 # y=-0
Av 0<0 101¢ 1 e&icmon |X| =6 eivon adovorn apod
BeTicog 1 UNdEV = apvnTikdg
2 X =l xr=a i x=-«a
> ANIZQXIEIZ
1) Av0>0 161 [X <O = -0< <8 (X<8=-0<y<0)
Av 6 <0 tote ) avicwon |X| < 6 givar addvarn apov

BeTikdg 1 UNOEV < apvnTIKOD

2)Av0>01éte [X >0 < y<-0 1 x>0 (|x|29<:>;(£—9 1 ;(29)

Av 0<0 101€ 1 avicwon |X| > 6 givar TowtoOTTO (loY0EL TAVTO) POV

BeTicoc N UNdEV > apvnTIKon
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> TMopotnprosig
| +|ag |+ |

|a1|+|a2|+ ..... |av|;t0:>a1 n a, f.nqa,#0

|a1|+|a2|+ ..... |av|>0:>a1 n a, f.nqa,#0

> Améotaon Vo enpueiov
H andéotacn 600 onueiov copPoriletan pe d(a,p) N pe d(B,o) ko eivor ion pe

la—B|=|p—a|. Mprady d(o,P)= |- B

d(a,b)
IAPAAEITMA: No Av0ei n e&iowon 2X|+3x -1 =8

X — 0 0 1 + 00
Y - 0 + | +
x-1 - | \ 0 +

1. T X € (—0,0) |X| =—X Ko |X—]4 =—-X+1

Apa 2JX|+3x—1 =8 < -2y-3y+3=8 < -2x-33=8-3 < -5y=5 <> 1 = -1 (dexrny)
2. Tw x€[0,) |X| = X Kot |X—]4 =-X+1

Apa 2| X| + 3|X —1| =8 & 2x-3y+3=8 <= 2y-3y=8-3 & -y=5 < x= -5(anoppintete)
3. T X €[1,+0) |X| = X Ko |X—l| =x-1

Apa 2JX|+3x =1 =8 <> 2x+3y-3=8 < 2y +3=8+3 < 5x=11 < =11/5 (Sextn)

APA y=1 1 ¢=11/5
1.4 PIZEX IPAI'MATIKOQN APIOGMOQN

> Opicuéc vioorijc pilag:
H vioot pia (v Oetikdg aptBpog) evog un apvntikov aptBpod o cupPoAileton pe

Xlar xon sivor o un opyNTIKOS apBuds mov 6Tay LVYMOEL 6TV v, divel a. Aniadn

av a>0,1 Xa TAPIGTAVEL TN U1 opvnTiky) Avon g eéicwone XY =a
Eniong ypdopoovpue Vo =axa Yo =vJa

MPOXOXH!! Eivon /9 =3 dwont 3 = 9.Emionc kot (—3)% = 9 adAd oOpemva

LLE TOV OPIGUO OEV EMTPETETAL VO YPAPOVLE J9=-3
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» XIYNEIIEIEX TOY OPIZMOY:

DIMa a >0 woybdovv: (VE)V =a xu Va' =«
MPOXOXH!! /9 = 3 (ko1 6yt +3)

2o aeR \/?=|a| A a? =|a| yiove N

> IAIOTHTEX PIZQN:

* /
INa o,f>0 ko k,u,v € N 1oydovv :

1)V_V_—Va_ﬂ

\/_—v— }LSB?EO
3) Vo ="V

8) "ot ? =Xa
5) Xa* = (¥a)*

6) Yo" p=a¥/p

> AV £(OV|IE TAPUGTAGELS [IE (LPPNTOVG TOPOVOLOGTES Y10. VEL TIG LETATPEYOVUE GE
1600UVOUEG e PNTOVS TAPAVOUAGTESG , TOALUTAACIACOVE apOUNTY Kot
TOPAVOUAGTY HE TN «GLELYN» TOL TOPAVOUACTY).

Xa >Na" ™ Yo ¥a™* V> U
Ja - —Ja+p Ja+\p—>a-/p
Ya 35 >3a® +3ap +3p Yo +3p > Ya? —3ap +3p

INAPAAEII'MA: No petotpamohv o1 TopocTAGELS G 1IGOOVVOES [Le pnTovG

3
a 1
nopavopootés. A= T , >0 ko B =

8/a3 B2

a® a*ya® a38a® ad¥a® a®a® 2 8/35
= —a‘-Ya
§/> 853 .8/,8-3 By a3 %/‘ E{/? a
_ 1 332 1 3/3.3/2+ %22 3</>+3{/_ 32 +% 22 _
R A RN - DT T
B2 o, 4545902

3-2
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AXKHXIEIX
AATEBPAY A’ AYKEIOY
KE® 1°

1) % = % # 0 deifre otu:

0) az—ﬂz_y2—52 B) 3a—7ﬂ:37—75
B S5 6/ 60
X_Y

2) Av 5 = 4 -9 kot 3x-2y+w=10 va Bpebodv ta y, Y, ©.

3) Av =

4) Av (o-B)(B-y)(y-a) # 0 xar X y __ ¢ toTE oL op1Bpol X+Y, Z elvan

a-B p-y r-a

avtifetot.
5) Av ameprrtoc, P aptiog kar a+BA=0 t6tE 0 A Sev givar axépatoc.
6) Amodeifte 6tLav py, 0, pnroi, a dppntog ko oy + p, - =0 1618 P = p, =0

7) No avolvbody Ge YIVOLEVO TAPAYOVI®MY Ol TOPUCTAGELS:

) (x+2)° = (x+3)° B) (e + By)? —(ay + Br)°
1) 3XY-6Xw+ay-20m §) a®+a’+ B - p?
8) Na Bpebobv ta efayopeva: 4°, (22+33,4)°, =20, (1), (=)~ @D smov
vV QUGIKOG
9) No amiomomBovv o1 TaPACTAGELS:
a) (a3 B) (405_2 +3a7° - 243 )205_4

v (240?32 180y 2): 6072 8%
10) Na omodsifete ot
0 (7 +1° +7° - (1+27)° = -3x(x +)(A+27)
B) N Alsi 1 séicmon (r +1)° + 73 —(1+2x)* =0
11)  Avap=2tote a’ + % -20f-4a+4+3=—-1
12)  Na omAomOMGETE TIC TAPUCTAGELS:
o & ~180" = ) g (1=Az2=4-(2-1)z-8)
(F° -0’ -42) 2 -4
13)  Na Awbodv ot eéicmoelg:
o) (x-5)"+(x-4)°+(9-22)° =0

5 [—(z—z)?’—8(1—1)3+27(z—§>3}=o
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14)  No anodeifete ot
o) a?+16>8a B) 2(a’+ B3 =(a-L)* y) (a—B)* +8B% = 4ap
15)  Av a<B<y<d va amodeifete OtL:

B+y

a)ﬂ<T<7 B)a<%<5 y)a<w<

o
16)  Av a+B=4 va onodeifete ot
w)af <4 Bya’+ % >8

17)  No anodeifete ot

wa’+2a+4>0 Bov a # 2 1ot L > 3

a’-da+4 a®-8

18)  No Awbodv ot e€lomoelg:

1 2x-3
(1)|x|:x+§ B)2fx|=l-x y)[2x+3]-Px+2/=0 ) =3
x| +1 2x{-1 |+2 e=11+1 _3—|x-11 2x-11|
g + = ot) 1+ -3 — —|x—11]

2 3 3 2 4 3
‘xz—x‘+4 5 ‘xz—x‘ 6+‘x—x2‘
C)—z _‘x _x\+1:_ VR ) 2(|x—2|-3)+[4-2x =10
e)|2x—6|—1_8—|9—3x|:|15—5x|—10 OX-8=x+3
3 2 4
19)  Na Awbodv o1 avichoELS:
o) 3x—% >2 B) [x+5<1 V) [5-2x23
d) [x+4/20 g) [x+4/>0 o1)|x+4/<0
20)  No Abodv ot avichoEelg:
o) 2|x|4_3 < 1+3|x| B3(x-1)-22-|)>2 ) |x|2+3 - 2qx|3+1) <|qd-5
23—x-1 3-x|-8
S)T—|3—x|>T+l e)|x+2/-3>2 o1) [x-3-10|<4
21)  Nao deiéete ot
G)LEZLE‘ B)z<z+£‘
Bal |B] la sl B «a
Vav |a| > |p| tote LA A

22)  Av a<B<y va amAOTOMGETE TV TOPACTAC:
A:|a—,8|+|7/—a+1|—|2a—,8—7/|

23)  Av 1<x<2<y vo omodeifete o1 [L—X|+[2—y|+|x—y|-|2y -1 =-2

24)  Av ‘a|ﬁ| +,6’|a” = 2|a,8| kot a, f#0 vo amodeilete 6T ot opBpotl o ko B

elvar opoonpot.
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glrl-ll-zl _x

25) Y |x+2=26-p 08 x+Pr-2=11

V4 2
o) [x|—-12-4=2 QP-x+2x+1=4 n) [4x —19]+ 69— x| =25
26)  No AwBodv o1 avichoelS:
@) 3x-2[=x+2 B)[2—x|<x ) 3x+1>x-1
27)  No amlomom0ovv ol TopPUCTAGELC:
x’ x* -1 x* +2)x] 2—|x|
G)H P) |x|+1 v x* -4 x2—4|x|+4

28)  No amlonombodv ot TopUGTUGELS:

®)/(8a)’ B) \/% NY2-0° § V9"

¢) V4a —36a +10Ja o) w/4a2ﬁ+6\/a2ﬂ—7a\/ﬁ

29)  No vmoloyiceTe TIC TAPACTAGELS:

0) V276 — 26 +2 B) VAT +53YNT — /5
02V 15 + 143 4145 -1 5) 422

&) Y333 on)i/ 532542545

30) No deiéete ot

a)ﬁ+\/§>\/ﬁ+1 B) V1042410 >~/2 +4/5
V26 +2 <13 +4/17 8 2>3>4>4/5
4 J5 0 11+845 1 1 57

R N N T R P RPN R

31) No petatpéyere To TOPOKAT® KAAGULOTO GE 1IGOSVVALLL LE PNTO TAPOVOLACTN:

PR )
i NN LN
32)  Na Ppebein Tiun me nophotacnc: vatx+ya-x o X= 2af5

Jatx—a—x 11 p



