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2.1 ΔΞΙ΢Ω΢Η ΔΤΘΔΙΑ΢ 

 

Δξίζωζη γπαμμήρ:  Έζησ Ορy έλα ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ ζην επίπεδν. Μηα 

εμίζσζε κε δύν αγλώζηνπο ρ, y ζα ιέκε όηη είλαη ε εμίζσζε κηαο γξακκήο C ή αιιηώο 

όηη παξηζηάλεη ηε γξακκή C, όηαλ νη ζπληεηαγκέλεο ησλ ζεκείσλ ηεο C θαη κόλν 

απηέο ηελ επαιεζεύνπλ. 

 

Παπάδειγμα: Έζησ ε γξακκή C κε εμίζσζε 
22 3y  (1) θαη ηα ζεκεία Α(0,2) 

θαη Β(1,1). Ζ ζρέζε (1) γηα ρ=0 θαη y=2 γξάθεηαη 
22 0 2 3  θαη δελ ηζρύεη, ελώ 

γηα ρ=1 θαη y=1 γξάθεηαη 
22 1 1 3θαη ηζρύεη. Απηό ζεκαίλεη όηη ην ζεκείν Β 

αλήθεη ζηε C , ελώ ην Α όρη ή αιιηώο όηη ε C δηέξρεηαη από ην Β, όρη όκσο από ην Α. 

 

Γωνία εςθείαρ με ηον άξονα  
Έζησ  ε κηα επζεία πνπ δελ είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα 

 και τον ηέκλεη ζην ζεκείν Α. Τε γσλία σ πνπ 

δηαγξάθεη ν άμνλαο  αλ ζηξαθεί ζεηηθά (αληίζεηα από 

ηελ θίλεζε ησλ δεηθηώλ ηνπ ξνινγηνύ) κέρξη λα ζπκπέζεη 

κε ηελ επζεία ε, ηε ιέκε γωνία πος ζσημαηίζει η ε με ηον 

άξονα . Αλ ε ε είλαη παξάιιειε ζηνλ άμνλα  , ηόηε 

σο γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ε ε κε απηόλ ζεσξνύκε ηε γσλία 

σ=0. 

Γηα ηελ γσλία επζείαο ηζρύεη: 0 180 
 ή ζε αθηίληα 

0  

 

΢ςνηελεζηήρ διεύθςνζηρ εςθείαρ 

Έζησ σ ε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη κηα επζεία ε κε ηνλ άμνλα . Τόηε ν αξηζκόο  

 

λ = εθω 
 

εθόζνλ νξίδεηαη ιέγεηαη ζςνηελεζηήρ διεύθςνζηρ (ή κλίζη) ηηρ ε. 

 

Παπαηηπήζειρ 

 σ νμεία 0  
 σ ακβιεία 0  
 σ = 0 0  

 σ = 90
 (δει. ) δελ νξίδεηαη ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο ηεο ε 
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Όηαλ κηα επζεία ε είλαη παξάιιειε κε δηάλπζκα θαη είλαη σ θαη θ αληίζηνηρα ε 

γσλία ηεο επζείαο ε θαη ηνπ δηαλύζκαηνο  κε ηνλ  ηόηε είλαη θ = σ ή θ = π+σ 

θαη επνκέλσο εθθ=εθσ  [εθ(π+σ)=εθσ] , δειαδή   

                    θ = π+σ                                                                θ = σ 

 

΢ςνηελεζηήρ διεύθςνζηρ εςθείαρ όηαν είναι γνωζηά δύο ζημεία ηηρ  

Έζησ ε κηα επζεία θαη  1 1 2 2A(x ,y ),B(x ,y ) δύν ζεκεία ηεο κε 1 2x x . Τόηε ν 

ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο ι ηεο ε δίλεηαη από ηνλ ηύπν 

 

2 1 1 2

2 1 1 2

y y y y

x x x x
 

Παπάδειγμα: Να βξεζεί ν ζπληειεζηήο δηεύζπλζεο ι ηεο επζείαο ε πνπ δηέξρεηαη από 

ηα ζεκεία Α(1,2) θαη Β(-3,4) 

 

2 1

2 1

y y 4 2 2 1

x x 3 1 4 2
 

 

΢ςνθήκερ καθεηόηηηαρ και παπαλληλίαρ εςθειών 

Έζησ δύν επζείεο 1 2,  νη νπνίεο δελ είλαη θάζεηεο ζηνλ άμνλα θαη έρνπλ 

ζπληειεζηέο δηεύζπλζεο 1 2,  αληίζηνηρα. Τόηε ηζρύνπλ: 

 

 1 2// 1 2  

 1 2 1 2 1  
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Δξίζωζη εςθείαρ 
 Πσο βξίζθνπκε εμίζσζε επζείαο ε αλ 

γλσξίδνπκε ηνλ ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι απηήο 

θαη έλα ζεκείν 0 0A(x ,y )  από ην νπνίν 

δηέξρεηαη: 

ε εμίζσζε είλαη  0 0y y x x  

 

Παπάδειγμα: Να βξεζεί ε εμίζσζε επζείαο ε 

πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία Α(1,2) θαη έρεη 

ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι=2 

0 0y y x x y 2 2(x 1) y 2 2x 2 y 2x

 

 

Διδικέρ πεπιπηώζειρ 

 Αλ κηα επζεία δηέξρεηαη από έλα ζεκείν 0 0A(x ,y )  θαη 

είλαη θάζεηε ζηνλ άμνλα  ηόηε δελ έρεη ζπληειεζηή 

δηεύζπλζεο. Ζ εμίζσζε απηήο ηεο επζείαο είλαη ε  0x x  

 

 

 Ζ εμίζσζε επζείαο πνπ ηέκλεη ηνλ άμνλα y y ζην ζεκείν 

(0,β) θαη έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι είλαη y-β=ι(ρ-0), ε 

νπνία ηειηθά γξάθεηαη y = ιx+β 
 Αλ κηα επζεία δηέξρεηαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη 

έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι ηόηε ε εμίζσζή ηεο είλαη 

y-0=ι(x-0) ή y = ιx  

 Ζ δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆxoy ζρεκαηίδεη γσλία 45
κε ηνλ 

άμνλα x x , άξα έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι= εθ 45
=1 

θαη εμίζσζε y = x 

 Ζ δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ˆx oy ζρεκαηίδεη γσλία 135
κε ηνλ άμνλα x x , άξα 

έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ι= εθ135
=εθ(180 45 

)= -εθ 45
= -1 θαη 

εμίζσζε y = -x 

 Ζ επζεία πνπ δηέξρεηαη από έλα ζεκείν 0 0A(x ,y )  θαη είλαη παξάιιειε ζηνλ 

άμνλα x x  έρεη ζπληειεζηή δηεύζπλζεο  ι = εθ 0
 = 0 θαη εμίζσζε 

0 0 0 0y y 0 x x y y 0 y y   

 Πσο βξίζθνπκε εμίζσζε επζείαο ε αλ γλσξίδνπκε δύν ζεκεία  

1 1 2 2A(x ,y ),B(x ,y )  από ηα νπνία δηέξρεηαη: 

Βξίζθνπκε ηνλ ζπληειεζηή δηεύζπλζεο ηεο επζείαο από ηνλ ηύπν  

2 1

2 1

y y

x x
θαη κεηά δηαιέγνπκε έλα ζεκείν από ηα Α, Β (όπνην ζέινπκε) 

θαη ρξεζηκνπνηνύκε ηνλ ηύπν 0 0y y x x  

Α( 0 0, y ) 
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Παπάδειγμα: Να βξεζεί ε εμίζσζε επζείαο ε πνπ δηέξρεηαη από ηα ζεκεία 

Α(1,2) θαη Β(-3,4): 

 

2 1

2 1

y y 4 2 2 1

x x 3 1 4 2
 θαη αλ δηαιέμνπκε ην ζεκείν Α έρνπκε  

 

0 0

1 1 1
y y x x y 2 (x 1) y 2 x

2 2 2
 

1 1 1 5
y x 2 y x

2 2 2 2
 

 

Παπαηήπηζη: Αλ 1 2x x  ε επζεία  ζα έρεη εμίζσζε 1x x  (δελ έρεη            

ζπληειεζηή δηεύζπλζεο) 

 

2.2 ΓΔΝΙΚΗ ΜΟΡΦΗ ΔΞΙ΢Ω΢Η΢ ΔΤΘΔΙΑ΢ 
Κάζε επζεία ηνπ επηπέδνπ έρεη εμίζσζε ηεο κνξθήο Ax By 0   (1)  κε 

0  ή 0 θαη αληηζηξόθσο θάζε εμίζσζε ηεο κνξθήο (1) παξηζηάλεη επζεία 

γξακκή 

 

Γιάνςζμα παπάλληλο και κάθεηο ζε εςθεία. 

Ζ επζεία Ax By 0  είλαη: 

 α) παπάλληλη ζην δηάλπζκα ( , )θαζώο θαη ζην δηάλπζκα  

                ( , )  

 β) κάθεηη ζην δηάλπζκα ( , )  

 

Παπάδειγμα: Έζησ ε επζεία 2ρ+3y-5=0. Τόηε ε επζεία είλαη θάζεηε ζην δηάλπζκα 

(2,3)  θαη παξάιιειε ζην δηάλπζκα (3, 2)  ή ζην δηάλπζκα ( 3,2)  

 

2.3 ΑΠΟ΢ΣΑ΢Η ΢ΗΜΔΙΟΤ ΑΠΟ ΔΤΘΔΙΑ 

ΔΜΒΑΓΟΝ ΣΡΙΓΩΝΟΤ 

 

ΑΠΟ΢ΣΑ΢Η ΢ΗΜΔΙΟΤ ΑΠΟ ΔΤΘΔΙΑ 

Έζησ έλα ζεκείν  0 0A(x ,y )  θαη κηα επζεία ε κε εμίζσζε Ax By 0 . Τόηε 

ε απόζηαζε d(Α,ε) ηνπ ζεκείνπ Α από ηελ επζεία ε δίλεηαη από ηνλ ηύπν: 

d(Α,ε) = 
0 0

2 2

y
 

 

Παπάδειγμα: Να βξεζεί ε απόζηαζε ηνπ ζεκείνπ Α(2,-3) από ηελ επζεία ε: y = 2x-5 

Γξάθνπκε πξώηα ηελ εμίζσζε ζηε κνξθή Ax By 0 , άξα έρνπκε 2x-y-5=0 
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d(Α,ε) = 
0 0

2 2 2 2

y 2 2 ( 1) ( 3) ( 5) 4 3 5 2 2

4 1 5 52 ( 1)
 

 

ΔΜΒΑΓΟΝ ΣΡΙΓΩΝΟΤ 
Αλ Α , Β, Γ είλαη ηξία κε ζπλεπζεηαθά ζεκεία , ηόηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ 

δίλεηαη από ηνλ ηύπν: 
1

( ) det AB,A
2

 

Παπάδειγμα: Να βξεζεί ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ κε θνξπθέο ηα ζεκεία  

Α(-2,3) Β(-1,5) θαη Γ(6,13) 

Βξίζθνπκε πξώηα ηα δηαλύζκαηα  AB,A  

AB ( 1 2,5 3) (1,2)  

A (6 2,13 3) (8,10)  

1 21 1 1 1 1
( ) det AB,A 10 16 6 6 3

8 102 2 2 2 2
 

 

Α΢ΚΗ΢ΔΙ΢ 
1) Οη θνξπθέο ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ηα ζεκεία Α(1,-3) Β(-2,1) θαη Γ(4,5). Να βξείηε 

ηηο εμηζώζεηο ηεο δηακέζνπ ΑΓ θαη ηνπ ύςνπο ΒΔ. Πνην είλαη ην ζεκείν ηνκήο 

απηώλ ησλ επζεηώλ; Πνηεο είλαη νη ζπληεηαγκέλεο ηνπ Δ. 

2) Οη εμηζώζεηο ησλ πιεπξώλ ελόο ηξηγώλνπ είλαη x+y=2, 2x-y=1 θαη x-3y=3. Να 

βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ κεζνθαζέησλ θαη ην πεξίθεληξν ηνπ ηξηγώλνπ. 

3) Να βξείηε ην ζπκκεηξηθό ηνπ ζεκείνπ Α(-2,1) σο πξνο ηελ επζεία ε: x+2y-3=0 

4) α)Να  βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ  γηα ηηο νπνίεο ε εμίζσζε 

2 23 2 2 y 3 0  παξηζηάλεη επζεία. 

β) Πόηε ε παξαπάλσ επζεία είλαη 1) παξάιιειε ζηνλ  2) παξάιιειε ζηνλ y y  

3) παξάιιειε ζην δηάλπζκα (1, 2)  

5) Γίλνληαη ηα ζεκεία Α(3,0) , Β(1,4) θαη ε επζεία ε: 2x+y-2=0.Να βξείηε ζεκείν Μ 

ηεο ε γηα ην νπνίν ην ηξίγσλν ΜΑΒ λα είλαη νξζνγώλην ζην Μ. 

6) Γίλνληαη νη επζείεο 1 : 2 y 3 0 , 2 : 4 3y 1 0  θαη ην ζεκείν  

Α(1,-2). Να βξείηε ην ζεκείν Β ηεο 2  ηέηνην ώζηε ην κέζν Μ ηνπ ΑΒ λα είλαη 

ζεκείν ηεο 1 . 

7) Οη δύν πιεπξέο ηξηγώλνπ ΑΒΓ έρνπλ εμηζώζεηο 2x-y=2 θαη 2x+y=10. Αλ ην 
βαξύθεληξν ηνπ ηξηγώλνπ είλαη ην Κ(3,4/3), λα βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο ηξίηεο 

πιεπξάο ηνπ. 

8) Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν Α(-1,0) θαη 

ηέκλνπλ ηηο επζείεο y=x-1 θαη y=x+2 ζε δύν ζεκεία κε απόζηαζε 3. 
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9) Γίλνληαη νη επζείεο  1 : ( 1) (2 1)y ( 5) 0  θαη 

2 : (2 1) ( 2)y ( 3) 0 . Να βξεζεί ν ι ώζηε νη επζείεο απηέο λα 

ηέκλνληαη ζε ζεκείν ηνπ άμνλα y y . Πνην είλαη ηόηε ην ζεκείν ηνκήο ηνπο. 

10) Να απνδείμεηε όηη νη δηάκεζνη ηξηγώλνπ ηέκλνληαη ζην ίδην ζεκείν. 

11) Γίλεηαη ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ θαη ηα ηζόπιεπξα ηξίγσλα ΒΜΓ θαη ΑΝΒ από ηα νπνία 
ην πξώην είλαη έμσ από ην ηεηξάγσλν θαη ην δεύηεξν κέζα ζ’ απηό. Να απνδείμεηε 

όηη ηα ζεκεία Γ, Μ, Ν είλαη ζπλεπζεηαθά. 

12) α) Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α(-3,4) ,Β(-1,0) ,Γ(3,2) είλαη θνξπθέο νξζνγσλίνπ 
ηξηγώλνπ. 

β) Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο δηρνηόκνπ ηεο γσλίαο ˆ  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

13) Θεσξνύκε ηα ζεκεία Α(-1,2) <Β(2,3) θαη Γ(4,-1). Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο 

επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ην βαξύθεληξν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη ζρεκαηίδεη γσλία 

3

4
κε ην ύςνο ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ. 

14) Να βξείηε ηε γσλία 1 2,  ησλ επζεηώλ:  1 : 2 ( 1)y 1 3 0  θαη  

2 : (3 1) (1 )y 2 6 0 . 

15) Τν θέληξν ελόο ηεηξαγώλνπ είλαη ην ζεκείν Κ(1,2) θαη ε εμίζσζε κηαο πιεπξάο 
ηνπ είλαη x+y-1=0. Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ άιισλ πιεπξώλ θαη ηηο 

ζπληεηαγκέλεο ησλ θνξπθώλ ηνπ ηεηξαγώλνπ. 

16) Οη πιεπξέο ηζνπιεύξνπ ηξηγώλνπ έρνπλ ζπληειεζηέο δηεύζπλζεο 1 2 3, , . Να 

απνδείμεηε όηη 1 2 2 3 3 1 3 . 

17) Να βξεζεί ε εμίζσζε ηεο κεζνπαξάιιειεο ησλ επζεηώλ  1 : 2y 1 0  θαη 

2 : 2 4y 3 0 . 

18) Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο ηεο νπνίαο θάζε ζεκείν ηζαπέρεη από ηηο 

επζείεο 1 :3 4y 2 0  θαη 2 :8 6y 3 0 . 

19) Να βξεζνύλ νη εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ δηέξρνληαη από ην ζεκείν Μ(3,2) θαη 
απέρνπλ από ηελ αξρή Ο ησλ αμόλσλ 3 κνλάδεο. 

20) Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ δηέξρνληαη από ηελ αξρή ησλ αμόλσλ θαη 

ηζαπέρνπλ από ηα ζεκεία Α(3,1) θαη Β(-2,2). 

21) Να βξείηε ηηο εμηζώζεηο ησλ επζεηώλ πνπ είλαη θάζεηεο ζηελ επζεία 3x-2y+5=0 θαη 
ζρεκαηίδνπλ κε ηνπο άμνλεο ηξίγσλν κε εκβαδόλ 3 ηεηξαγσληθέο κνλάδεο. 

22) Να βξείηε ηελ εμίζσζε ηεο επζείαο πνπ δηέξρεηαη από ην ζεκείν Μ(0,1) θαη ηέκλεη 

ηηο επζείεο 1 : y 2 0  θαη 2 :3 y 4 0  έηζη ώζηε νη 3 επζείεο λα 

ζρεκαηίδνπλ ηξίγσλν κε εκβαδόλ 3 ηεηξαγσληθέο κνλάδεο. 

23) Να απνδείμεηε όηη γηα θάζε ηηκή ηνπ  ε εμίζσζε 

(2 1) (3 4)y 4 9 0 παξηζηάλεη επζεία πνπ δηέξρεηαη από 

ζηαζεξό ζεκείν. 

24) Να βξεζεί ν γεσκεηξηθόο ηόπνο ηνπ ζεκείνπ Μ(3ι-1,4-5ι). 

25) Αλ ην ζεκείν 1 1( , y )  θηλείηαη πάλσ ζηελ επζεία 3x+5y-3=0 λα βξείηε ην 

γεσκεηξηθό ηόπν ηνπ ζεκείνπ 1 1(2 1,5y 4) . 
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26) Σε ηξίγσλν ΑΒΓ ε βάζε ΒΓ θαη ην εκβαδόλ είλαη ζηαζεξά. Να βξεζεί ν 
γεσκεηξηθόο ηόπνο ηεο θνξπθήο Α. 

27) Έζησ νξζνγώλην ΑΒΓΓ θαη ηπραίν ζεκείν Δ ηεο δηαγσλίνπ ΒΓ. Αλ Ε είλαη ην 

ζπκκεηξηθό ηνπ Γ σο πξνο ην Δ θαη θέξνπκε ηηο  , , λα 

απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Δ, Ζ, Θ είλαη ζπλεπζεηαθά. 


