
ΘΕΜΑ 2 

α) Να λύσετε τις ανισώσεις και να παραστήσετε τις λύσεις τους στον άξονα των 

πραγματικών αριθμών: 

   i) 2 3 5x    

(Μονάδες 9) 

   ii) 2 3 1x    

(Μονάδες 9) 

β) Να βρείτε τις τιμές του x για τις οποίες συναληθεύουν οι παραπάνω ανισώσεις.  

(Μονάδες 7) 
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ΘΕΜΑ 2 

α) Να λύσετε την εξίσωση: 22 6 0x x          (1). 

(Μονάδες 9) 

β) Να λύσετε την ανίσωση: 1 2x              (2). 

(Μονάδες 9) 

γ) Να εξετάσετε αν υπάρχουν τιμές του x  που ικανοποιούν ταυτόχρονα τις (1) και (2). 

(Μονάδες 7) 
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ΘΕΜΑ 2 

α) Να λύσετε την ανίσωση 𝑥ଶ − 10𝑥 + 21 < 0. 

(Μονάδες 13) 

β) Αν 3 < 𝑥 < 7, να δείξετε ότι η παράσταση  

𝛢 = |𝑥ଶ − 10𝑥 + 21| + 𝑥ଶ − 10𝑥 + 22 

είναι σταθερή, δηλαδή ανεξάρτητη του 𝑥. 

(Μονάδες 12) 
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ΘΕΜΑ 2 

Έστω α, β, γ πραγματικοί αριθμοί για τους οποίους ισχύει   α 0 β γ . 

α) Να αιτιολογήσετε γιατί ο αριθμός   Α α(α β)(γ β)βείναι θετικός.  

(Μονάδες 16) 

β) Να αποδείξετε ότι      α |α β| |γ β| γ 0 . 

(Μονάδες 9) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται οι παραστάσεις 𝛢 = |2𝑥 − 4| και 𝐵 = |𝑥 − 3|. 

α) Αν 2 < 𝑥 < 3, να δείξετε ότι 𝐴 = 2𝑥 − 4. 

(Μονάδες 7) 

β) Αν 2 < 𝑥 < 3, να δείξετε ότι 𝛢 + 𝛣 = 𝑥 − 1. 

(Μονάδες 9) 

γ) Υπάρχει 𝑥 ∈ (2, 3) ώστε να ισχύει 𝛢 + 𝛣 = 2; Να αιτιολογήσετε την απάντησή σας. 

(Μονάδες 9) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται δύο πραγματικοί αριθμοί ,   τέτοιοι, ώστε: 

12     και 2 2 272   . 

α) Με τη βοήθεια της ταυτότητας  2 2 22        , να δείξετε ότι: 

64    . 

(Μονάδες 8) 

β) Να κατασκευάσετε μια εξίσωση 2ου βαθμού που έχει ρίζες τους αριθμούς  ,  . 

(Μονάδες 10) 

γ) Να προσδιορίσετε τους αριθμούς   και  . 

(Μονάδες 7) 
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ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται η εξίσωση: 𝑥2 − (𝜆 − 1)𝑥 + 6 = 0, (1)  με παράμετρο 𝜆 ∈ ℝ. 

α) Αν  η παραπάνω εξίσωση έχει λύση το 1, να βρείτε το 𝜆. 

(Μονάδες 13)  

β) Για 𝜆 = 2 να λύσετε την εξίσωση (1). 

(Μονάδες 12) 
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ΘΕΜΑ 2 

Το  πάτωμα  του  εργαστηρίου  της  πληροφορικής  ενός  σχολείου  είναι  σχήματος

ορθογωνίου με διαστάσεις x+1  μέτρα και x  μέτρα.

α)  Να  γράψετε  με  τη  βοήθεια  του  x  την  περίμετρο  και  το  εμβαδόν  του

πατώματος.

(Μονάδες 10) 

β) Αν το εμβαδόν του πατώματος του εργαστηρίου είναι 90 τετραγωνικά μέτρα, να

βρείτε τις διαστάσεις του.

(Μονάδες 15)
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ΘΕΜΑ 2 

Μια γεωμετρική πρόοδος    έχει πρώτο όρο 1 4  , λόγο 0   και 3

1

4



 .  

α) Να αποδείξετε ότι ο λόγος της προόδου είναι 2  . 

(Μονάδες 9) 

β) Να βρείτε τον δέκατο όρο της προόδου.  

(Μονάδες 8) 

γ) Να βρείτε το άθροισμα των 10  πρώτων όρων της προόδου. 

(Μονάδες 8) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται αριθμητική πρόοδος (αν) με διαφορά ω.  

α) Να δείξετε ότι: 15 9

10 7

2
 
 





.  

(Μονάδες 13) 

β) Αν 15 9 18   , να βρείτε τη διαφορά   της προόδου. 

(Μονάδες 12) 
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ΘΕΜΑ 2 

α) Να λύσετε την εξίσωση 22 5 2 0x x            (1). 

 (Μονάδες 13) 

β) Αν 1 2,x x  με 1 2x x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης (1), να εξετάσετε αν οι αριθμοί 1 2,1,x x  με 

τη σειρά που δίνονται είναι διαδοχικοί όροι γεωμετρικής προόδου. 

(Μονάδες 12) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται αριθμητική πρόοδος    για την οποία ισχύει ότι: 1 19   και 10 6 24   . 

α) Να αποδείξετε ότι η διαφορά της προόδου είναι 6  .  

(Μονάδες 9) 

β) Να βρείτε τον 20 .  

 (Μονάδες 8) 

γ) Να βρείτε το άθροισμα των 20 πρώτων όρων της προόδου. 
(Μονάδες 8) 
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ΘΕΜΑ 2 

α) Να αποδείξετε ότι ( )− = −
2

2 5 9 4 5  και να υπολογίσετε το ανάπτυγμα ( )+
2

2 5 . 

(Μονάδες 12) 

β) Να βρείτε τις τετραγωνικές ρίζες των αριθμών −9 4 5  και +9 4 5 . 

(Μονάδες 13) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται η συνάρτηση f , με: 
2

2 5,   3
( )

,      3 10

x x
f x

x x

 
 

 
 

α) Να υπολογίσετε τις τιμές ( 1)f  , (3)f  και (5)f .                                                      

(Μονάδες 6) 

β) Διέρχεται η γραφική παράσταση της f  από την αρχή των αξόνων; Να αιτιολογήσετε την 

απάντησή σας. 

(Μονάδες 10)                                                 

γ) Να βρείτε το σημείο τομής της γραφικής παράστασης της f  με τον 'y y  άξονα. 

                                                                             (Μονάδες 9)  
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ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σύστημα συντεταγμένων δίνεται η γραφική παράσταση μιας συνάρτησης  . 

 

α) Να προσδιορίσετε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης. 

(Μονάδες 6) 

β) Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα τιμών: 

              

            

 

(Μονάδες 6) 

γ) Να βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της συνάρτησης με τους άξονες 

συντεταγμένων. 

(Μονάδες 6) 

δ) Να προσδιορίσετε το διάστημα του πεδίου ορισμού στο οποίο η συνάρτηση παίρνει 

θετικές τιμές. 

(Μονάδες 7) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται η συνάρτηση f , με τύπο ( ) 2

1

1
f x

x
=

−
.   

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης.   

                                                                   (Μονάδες 13) 

β) Να βρείτε τις δυνατές τιμές του πραγματικού αριθμού  , ώστε το σημείο 
1

,
8


 

 
 

 να ανήκει 

στη γραφική παράσταση της συνάρτησης  f .   

(Μονάδες 12) 
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ΘΕΜΑ 2  

Δίνεται η συνάρτηση 𝑓, με  𝑓(𝑥) = {
8 − 𝑥, αν 𝑥 < 0

2𝑥 + 5, αν 𝑥 ≥ 0
. 

α) Να δείξετε ότι 𝑓(−5) = 𝑓(4). 

(Μονάδες 13)  

β) Να βρείτε τις τιμές του 𝑥 ∈ ℝ,ώστε  𝑓(𝑥) = 9. 

(Μονάδες 12) 
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ΘΕΜΑ 2 

Στο παρακάτω σύστημα συντεταγμένων έχουμε χαράξει δυο ευθείες, την (ε1) με εξίσωση 

3
1

4
y x   και την (ε2) που διέρχεται από το σημείο Α (4, 1) και είναι παράλληλη στην (ε1).  

 

 

α) Να βρείτε την κλίση της ευθείας (ε2).                                                                         (Μονάδες 7) 

β) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε2).                                                                    (Μονάδες 9) 

γ) Να βρείτε τα σημεία τομής της ευθείας (ε2) με τους άξονες.                                (Μονάδες 9) 
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ΘΕΜΑ 2 

Η ευθεία (ε1) έχει εξίσωση 
1

2
2

y x    και μια ευθεία (ε2) διέρχεται από το σημείο Α (-4, 1) 

και είναι παράλληλη στην (ε1).  

α) Να γράψετε την κλίση της ευθείας (ε1) και το σημείο τομής της ευθείας αυτής με τον 

άξονα 'y y .                                                                                                                          ( Μονάδες 9) 

β) Να βρείτε την εφαπτομένη της γωνίας που σχηματίζει η ευθεία (ε2) με τον άξονα 'x x . 

                                                                                                                                                (Μονάδες 7) 

γ) Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας (ε2). Ποια είναι τα σημεία τομής της ευθείας αυτής με 

τους άξονες;                                                                                                                         (Μονάδες 9) 
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ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται η συνάρτηση f (x)=αx+β , με α , β∈ℝ , για την οποία ισχύει: 

f (0)=5  και f (1)=3 .

α) Να αποδείξετε ότι α=-2 και β = 5. 

(Μονάδες 10) 

β)  Να βρείτε τα σημεία,  στα οποία η γραφική παράσταση της συνάρτησης  f

τέμνει τους άξονες x ' x  και y ' y .

(Μονάδες 7)

γ) Να σχεδιάσετε τη γραφική παράσταση της συνάρτησης f .

(Μονάδες 8)
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