
ΜΟΝΟΣΟΝΙΑ 

΢ΤΝΟΛΟ ΣΙΜΩΝ - ΠΛΗΘΟ΢ ΡΙΖΩΝ ΕΞΙ΢Ω΢Η΢ 

1. Να αποδείξετε ότι :  

α. η ςυνάρτηςη    ( )            είναι γνηςίωσ αφξουςα ςτο  ℝ . 

β. η ςυνάρτηςη    ( )  √    √   είναι γνηςίωσ φθίνουςα ςτο  [0, 2] . 

2. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τισ παρακάτω ςυναρτήςεισ  :  

α.   ( )                                β.   g(x)=          

3. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τισ παρακάτω ςυναρτήςεισ  :  

α.   ( )                              β.   g(x) =        , x Є [-π, π] 

γ. h(x) 
    

 
                                      δ.   ( )     (      )    (     ) 

4. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τη ςυνάρτηςη  : 

  f(x)=  { 
                                  

          
                                 

    

5. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τη ςυνάρτηςη  : 

  f(x)=  { 
                  

          
   (   )                    

    και ςτη ςυνζχεια να εξετάςετε αν είναι 

  γνηςίωσ αφξουςα ςτο [1,   ) 

6. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τη ςυνάρτηςη  : 

  f(x)=  { 
                       

          
                            

    και ςτη ςυνζχεια να εξετάςετε αν  

είναι γνηςίωσ αφξουςα ςτο [1,  ] 

7. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τισ παρακάτω ςυναρτήςεισ  :  

α.   ( )          (   )                  β.   g(x) =            

γ.    ( )                      

8. Να μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία τη ςυνάρτηςη :  f(x) 
   

   
                                       



9. Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του λ Є ℝ  η ςυνάρτηςη 

 f( )        (   )          είναι γνηςίωσ αφξουςα ςτο  ℝ . 

10.  Να λύςετε τισ εξιςώςεισ : 

α.                            β.               

γ.            

11.  Δίνεται η ςυνάρτηςη     f(x) = x +lnx 

α. Να τη μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία. 

β. Να λύςετε την εξίςωςη          
    

     
      

12.  Να αποδείξετε ότι η εξίςωςη                 έχει μοναδική λύςη  

η οποία ανήκει ςτο διάςτημα  (-1, 0). 

13. Δίνεται η ςυνάρτηςη     f(x) = x +ςυνx 

α. Να τη μελετήςετε ωσ προσ τη μονοτονία. 

β. Να λύςετε τισ ανιςώςεισ       i.  2ςυνx < π - 2x 

        ii.  ςυν(| |   )     ( | |   )   | |    

14. Να αποδείξετε ότι  : 

α.      √    για κάθε  x                β.        για κάθε  x Є ℝ 

γ. ln(x+1) <   - 1  για κάθε  x > 0 

15.  Να βρείτε το ςύνολο τιμών τησ ςυνάρτηςησ    ( )      
 

 
 √    

16. Να βρείτε το ςύνολο τιμών τησ ςυνάρτηςησ    ( )  
       

 
 

17. Να αποδείξετε ότι η εξίςωςη              έχει μοναδική ρίζα. 

18. Να βρείτε το πλήθοσ των ριζών τισ εξίςωςησ   

e         (   )    


