
1. ¢›ÓÂÙ·È ÔÍ˘ÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° ÌÂ ∞µ=3Ï, ∞° = 4Ï Î·È ∞=30Æ (Ï>0).
·) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙËÓ ÏÂ˘Ú¿ µ°.
‚) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°.
Á) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ‡„Ô˜ ∞∂ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.
‰) ∞Ó ∏ Â›Ó·È ÙÔ ÔÚıfiÎÂÓÙÚÔ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÁÈÓfiÌÂÓÔ ∞∏ ? ∞∂.

2. ¢›ÓÂÙ·È Î‡ÎÏÔ˜ (√,R) Î·È Ù· ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ÙÔ˘ ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° ÒÛÙÂ ∞µ =Ï3 Î·È µ° =Ï6.
∞Ó Ë ‰È¿ÌÂÛÔ˜ ∞ª ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞µ°  Ù¤ÌÓÂÈ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢, ÙfiÙÂ:
(·) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞ª°. 
(‚) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ª¢ ˆ˜ Û˘Ó¿ÚÙËÛË ÙË˜ ·ÎÙ›Ó·˜ R.
(Á) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ µª¢.

3. ¢›ÓÂÙ·È Î‡ÎÏÔ˜ (√, R) Î·È ¯ÔÚ‰‹ ÙÔ˘ ∞µ=Ï3. ∞Ó ª Â›Ó·È ÛËÌÂ›Ô ÙÔ˘ Î˘ÚÙÔÁÒÓÈÔ˘ ÙfiÍÔ˘ 
∞µ ÒÛÙÂ ∞ª = 2 Î·È ªµ = 5 Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ:
·) ÙËÓ ·ÎÙ›Ó· R
‚) ÙÔ ¿ıÚÔÈÛÌ· ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ ÙˆÓ Î˘ÎÏÈÎÒÓ ÙÌËÌ¿ÙˆÓ Ô˘ ÔÚ›˙ÔÓÙ·È ·fi ÙÈ˜ ¯ÔÚ‰¤˜ 

∞ª Î·È ªµ.

4. ¢›ÓÂÙ·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ AB° (A = 90Æ). N· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ:
i. · + ˘· > ‚ + Á          ii. Ù· ‚ + Á , ˘· , ˘· + · ·ÔÙÂÏÔ‡Ó ÏÂ˘Ú¤˜ ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘.

5. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ AB° ÌÂ ‚ =   7 Á Î·È Ì· = = AM.

·) N· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ · = 2Á.
‚) AÓ B¢ Â›Ó·È ÙÔ ‡„Ô˜ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ AB° ÙfiÙÂ:

i.  N· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÏfiÁÔ 

ii. N· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÏfiÁÔ ÙˆÓ ÂÌ‚·‰ÒÓ 

6. ™Â Î‡ÎÏÔ (√, R) ıÂˆÚÔ‡ÌÂ Ù· ‰È·‰Ô¯ÈÎ¿ ÛËÌÂ›· ∞, µ, ° Î·È ¢ ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ: ∞µ = 60Æ, 
µ° = Ï12 Î·È °¢ = 60Æ. ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÌÂÈÎÙfiÁÚ·ÌÌÔ˘ 
ÙÚ·Â˙›Ô˘ ∞µ°¢.

7. ¢›ÓÂÙ·È Î‡ÎÏÔ˜ (O, R) Î·È Ù˘¯·›· Â˘ıÂ›· Â Ô˘ ‰È¤Ú¯ÂÙ·È ·fi ÙÔ Î¤ÓÙÚÔ ÙÔ˘. £ÂˆÚÔ‡ÌÂ ‰‡Ô
ÛËÌÂ›· A, B ÙË˜ Â˘ıÂ›·˜ Â, ÂÎ·Ù¤ÚˆıÂÓ ÙÔ˘ O, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ OA=OB=·3. AÓ M Ù˘¯·›Ô ÛËÌÂ›Ô
ÙÔ˘ Î‡ÎÏÔ˘ Î·È ÔÈ Â˘ıÂ›Â˜ MA, MB Ù¤ÌÓÔ˘Ó ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÛÙ· ÛËÌÂ›· ° Î·È ¢ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, Ó·

·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ: + = .

8. ¢›ÓÂÙ·È ÙÂÙÚ¿ÏÂ˘ÚÔ ∞µ°¢, ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ ÛÂ Î‡ÎÏÔ (√, R). ∞Ó (ªµ°) = (ª∞¢), fiÔ˘ ª ÙÔ
ÛËÌÂ›Ô ÙÔÌ‹˜ ÙˆÓ ‰È·ÁˆÓÈÒÓ ÙÔ˘, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ ∞µi °¢, ‰ËÏ·‰‹ fiÙÈ ÙÔ ∞µ°¢ Â›Ó·È
ÙÚ·¤˙ÈÔ.

9. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ AB° Î·È Ë ‰È¿ÌÂÛÔ˜ ÙÔ˘ °¢. AÓ E Â›Ó·È ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ °¢, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ   =3
Ù¤ÌÓÂÈ ÙË B° ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô H, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ :

i. (B¢H) = (AB°) ii.  (EH°) = (AB°)

10. ¢›ÓÂÙ·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° ÏÂ˘Ú¿˜ ·. º¤ÚÔ˘ÌÂ ÙËÓ ÂÍˆÙÂÚÈÎ‹ ‰È¯ÔÙfiÌÔ °x Î·È ÙËÓ
Î¿ıÂÙÔ ∞ª ÛÙËÓ °x.
·) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ (µ°ª) = (∞°ª) = 

‚) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ ‡„Ô˜ °∏ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ µ°ª.
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11. ¢›ÓÂÙ·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° (∞ = 90Æ). ∞Ó ¢ Â›Ó·È ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ ∞µ Î·È Ê¤ÚÔ˘ÌÂ
ÙËÓ Î¿ıÂÙÔ ¢∂ ÛÙË µ° Î·È ÈÛ¯‡ÂÈ fiÙÈ (µ¢∂) = (∞¢°), Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙË ÁˆÓ›· µ.

12. ¢›ÓÂÙ·È Î·ÓÔÓÈÎfi ÂÍ¿ÁˆÓÔ ∞µ°¢∂∑ ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ ÛÂ Î‡ÎÏÔ (√, R) . ∞Ó ∫, ª Â›Ó·È Ù· Ì¤Û·
ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ µ° Î·È ¢∂ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∞∫ª.

13. ¢›ÓÂÙ·È ÔÚıÔÁÒÓÈÔ ∞µ°¢ ÌÂ ∞µ = 2Ú, µ° = Ú Î·È ∂ ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ ∞µ. ™ÙÔ ÂÛˆÙÂÚÈÎfi ÙÔ˘
ÔÚıÔÁˆÓ›Ô˘ ÁÚ¿ÊÔ˘ÌÂ ËÌÈÎ‡ÎÏÈÔ ÌÂ ‰È¿ÌÂÙÚÔ ÙÔ ∞µ Î·È Ù· ÙÂÙ·ÚÙÔÎ‡ÎÏÈ· (∞, Ú), (µ, Ú) Ù·
ÔÔ›· Ù¤ÌÓÔ˘Ó ÙÔ ËÌÈÎ‡ÎÏÈÔ ÛÙ· ÛËÌÂ›· ∏ Î·È ∫ ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·. 
¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÌÈÎÙfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ ∂∏∫.

14. ¢›ÓÂÙ·È ÈÛfiÏÂ˘ÚÔ ÙÚ›ÁˆÓÔ AB° ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ ÛÂ Î‡ÎÏÔ (O, R). ŒÛÙˆ ¢ ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙË˜ B° Î·È
E ÙÔ Ì¤ÛÔ ÙÔ˘ A°. AÓ Ë E¢ Ù¤ÌÓÂÈ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ (O, R) ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô H, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ¢H ˆ˜
Û˘Ó¿ÚÙËÛË ÙË˜ ·ÎÙ›Ó·˜ R.

15. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ AB°, A¢ ‰È¿ÌÂÛÔ˜ Î·È E Ù˘¯·›Ô ÛËÌÂ›Ô ÙË˜ B¢. º¤ÚÔ˘ÌÂ ÙËÓ ·Ú¿ÏÏËÏË
·fi ÙÔ ¢ ÚÔ˜ ÙËÓ AE, Ô˘ Ù¤ÌÓÂÈ ÙËÓ AB ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô H. N· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ (BEH) = (A¢°).

16. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ AB° Î·È ÛËÌÂ›· ¢, E ÙˆÓ ÏÂ˘ÚÒÓ ÙÔ˘ AB, A° ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯·, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ
A¢ = AB Î·È AE = A°. Afi ÙÔ Ì¤ÛÔ M ÙË˜ ÏÂ˘Ú¿˜ A° Ê¤ÚÔ˘ÌÂ ·Ú¿ÏÏËÏË ÚÔ˜ ÙËÓ

AB Ô˘ Ù¤ÌÓÂÈ ÙË B° ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô H. N· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ (ABH) = (B¢E°).

17. ¢›ÓÂÙ·È Î‡ÎÏÔ˜ (O,R) Î·È ¯ÔÚ‰‹ ÙÔ˘ AB=R. ™ÙÔ ÛËÌÂ›Ô A Ê¤ÚÔ˘ÌÂ ÙËÓ ÂÊ·ÙÔÌ¤ÓË Ax ÙÔ˘
Î‡ÎÏÔ˘ Î·È B° Î¿ıÂÙË ÛÙËÓ Ax. N· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÌÈÎÙÔÁÚ¿ÌÌÔ˘ ÙÚÈÁÒÓÔ˘ AB°.

18. ™Â Î‡ÎÏÔ (√, R) ıÂˆÚÔ‡ÌÂ ‰‡Ô ·Ú¿ÏÏËÏÂ˜ ¯ÔÚ‰¤˜ ∞µ = Ï4 Î·È ¢° = Ï6 . ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ 
ÙËÓ ÂÚ›ÌÂÙÚÔ Î·È ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ÌÈÎÙfiÁÚ·ÌÌÔ˘ ÙÚ·Â˙›Ô˘ ∞µ°¢.

19. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° ÂÁÁÂÁÚ·ÌÌ¤ÓÔ ÛÂ Î‡ÎÏÔ (O, R) Î·È £ ÙÔ ‚·Ú‡ÎÂÓÙÚfi ÙÔ˘, ¤ÙÛÈ ÒÛÙÂ

Ó· ÈÛ¯‡ÂÈ ∞£ = . ∞Ó Ë ‰È¿ÌÂÛÔ˜ ∞ª Ù¤ÌÓÂÈ ÙÔÓ Î‡ÎÏÔ ÛÙÔ ÛËÌÂ›Ô ¢, Ó· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ

fiÙÈ ÙÔ ÙÂÙÚ¿ÏÂ˘ÚÔ µ£°¢ Â›Ó·È ·Ú·ÏÏËÏfiÁÚ·ÌÌÔ.

20. ¢›ÓÂÙ·È ÙÚ›ÁˆÓÔ ∞µ° ÌÂ = 2 Î·È = .

·) ¡· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙË ‰È¿ÌÂÛÔ ∞ª.
‚) ¡· ÚÔÛ‰ÈÔÚ›ÛÂÙÂ ÙÔ Â›‰Ô˜ ÙË˜ ÁˆÓ›·˜ µ.
Á) ∞Ó Ê¤ÚÔ˘ÌÂ Î¿ıÂÙË ∞∂ ÛÙËÓ ÏÂ˘Ú¿ µ°, Ó· ˘ÔÏÔÁ›ÛÂÙÂ ÙÔÓ ÏfiÁÔ .
‰) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙË ÁˆÓ›· µ.
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