Kegdhoro 2° : H gubeia oto eninedo
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Na Bpeite 11¢ e€lomoelg twv TAgvpmv Tpty®@vov ABIT Tov omoiov 1 kopven A €yl GUVTETUYUEVEG
(3,5) xon ot dugpecot BE kot I'Z éxovv e€iowoeic x —4y +3=0 ko 4x +5y —23=0 avtictouyo.

Atveton tptyovo ABI pe e&icmon vyovug v, : y=x+3, eicwon dwapécov p @ y=—2x+3 Kot Kopuen

B(4,1). Na tpoodiopicete Tic kopveég A kot I' Tov tprydvov.

Atveton tpityovo ABI pe A(1,-2),B(5,4) ot I'(=2,0). Na Bpebei n e&icmon g ecmTEPIKNG
OYOTOUOV TNG YOViog A tov Tpryovov ABT .

Noa Bpeboiv o1 e&lomaoelc v TAevpadv evog Tptyddvov ABIT dtav A(2,6) kot ot €£16DGEL TOL
1
VYoug Kot piog OoTOUoL TOL @EPVOLLE Omd TNV 10w Kopvuen &ival ot y=7 x+75 Kot

y=—7x —5 avtictouya.

Evég opBoymviov ABI'A n mhevpd I'A Bpioketar ot yovia xf)y , EVO 0L KopLeEc A ko B €yovv

ocvvtetaypéves A(4, 0) kar B(8, 0). Av 1o ABI'A £yet euPadd 24 t.p., va Bpebel gvubeia (€) mov va
dépyeTan amd Vv apyn v aEdvev kot va yopilel 1o ABI'A o€ 000 1oepfodikd pépn.

Atveton to tpiymvo ABI pe kopvég A(2, 4), B(4, 0) kar I'(6, 0). No Bpebei n evbeia (g) mov
dépyeTon amo v apyn tov aEdvev katl yopilelt 1o ABIT og dvo 1oepPaducd puépn.

g ybptn pe Kopteslavo cvotnua a&dvev n Béon evog AMpoviod Tpocdtopiletat omd To onpueio
A (2, 6) ko 0éon evog mholov pe to onueto IT (A - 1,2+ 1), A € R,

1) T moteg Tipég Tov A to onpeio I éyel teTunuévn kpOTEPN OO TNV TETUNUEVT] TOV A

i1) Na e€etdoete av 10 mhoio Oa mepdoet omd 1o Apdvi A, 6tav Kiveitor v8vypapLLo.

ii1) [Towa Ba givar 1 EAdyylot amdGTOGN TG TOPELNS TOL TAOIOV OO TO AYUAVL,

Ot ovvtetaypéveg ovo mhoiwv Iy, I etvar I (t - 1, t + 2) xo I (3t, 3t - 1) yio kéBe ypovikn
otiyun t (t>0).

1) Na BpeBovv ot ypapupés méve otig omoieg Kivovvtal To dVo TAOia.

i1) Na e€etaotel av vapyovv TIHéEG Tov t Tov ta dVo TAoia Ba cuvavinBovv.

ii1) No Bpebei 1 andotaon twv 600 TAoiwv T YpoviKn oTiyun t = 3.

Ymv Bardoota meployn g Apopyov, Eva Kaikt pe aktiPiotéc g Greenpeace Eexvael amd 10
Mpdvi A (Katdmora tng Apopyov) yia va Bpet £va mhoio 1o omoio adelalel amofanta ot Bdrlacaca.
To xoikt Kveitan KoTd TETO10V TPOTO, MOTE 01 GLVTETAYUEVEG TOV V. £ival 6€ KAOE ypoviKn GTIyUN
t, K( 2t+1,6t) , t dpeg (t=0, Bewpeitar n otryun mov Eexivnoe.).Av Eépovpe 6TL T onueio 1'(3,4) ,
B(1,2) lvai 0vo vpaiot kol to mhoio To omoio adetalel amofAnta Ppicketon oto pésov tov BI,
to1€ !
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1) Na BpeBobdv ot cuvtetaypéveg tov Apaviod A.

11) No arodei&ete 0T1 1 mopeia Tov Kaikiov eivon nuevdeio g omoiag va Ppeite v e&icmon kot va

eEetoeTe av, Kot LETA amd TOOT dpa, ol akTIPloTéc Oa cuvavTocovy To TAOT0 oL YayVoLV. ii1) Na

Bpeite ) ypovikn otiyun t oy omoia to Tpiymvo KI'B €xet epfadov 4 tetpaywvikég Lovadec.

1v) Metd and 5 opec, o kaikl, Adym koakokapiag, dAlace mopeia kot KivOnke evBuypappo pe

mopeio oTov eopéa TG (€): y=7x+A.

o) Na amodeilete 0ti A=—47 .

B) Na Bpeite to suvnuitovo g o&elog yoviog pe v onoia £0TpUye TO Kokt

v) Av n Avaon €xet ovvtetaypéveg I ( 7,12) va e€etdoete av 1 apytki N 1 LETENELTO TOPELQ TOV
KOTK100 00MYEl, eV duvdpel, TANGLEGTEPA 0TO VNINGL (AvapepOIOGTE GTOVG POPELS TV dVO
nuevdermv) .

10 I Eoto n g&iooon (317 —4h+1)x+(317 = 7h+2)y—61> +114-3=0 ().

1) Na oei&ete 611 Yo kaOe ap1Oud A # % n e&lowon (1) mapotéver pua gvbeioe, .

i1) Ze pia mapaboracoio meployn e KapTeslavd cvotnpa cuvietaypévav Oxy, ot mopeieg 10

nAolov eivar o evbeieg €, pe A e {1 2,3, ...,10}.

a) Na dei&ete 0T 01 Topeieg ko Tv 10 Thoiwv diépyovtar amd to id10 onueio, 6To 0MOi0

Bpioketon Eva Apavt. TToteg elvat ot cuvteTaypéveg Tov AUavioh oTo;

B) Xto onueio (3, 1) vapyet Evoc eapoc. Na eEeTaoete v KAmolo amd o TAoio ovTd Ot
GLYKPOVGTEL LE TO PAPO.
v) ‘Eva 1611000po mov kiveitar evfvypoppa kdmolo otrypn Bpioketar oto onpeio (1, 6) kot Kamwoto
AN otryun Ppioketon oto onueio (2, 4) . Na e&etdoete av kdmoto and ta 10 mhoia Kiveital
TOPAAANAQ LLE TO 1GTIOPOPO.

11 I e xapn pe Koptestavo cvotnua aEovov Oxy Eva mAoldplo Eexva omd Eva Apavt A kot
katevBouvetar oto Mpdvi O. To pavtép 0Eomng Yo kKabe ypovikn oTiyun| t Hlvel GLVTETOYUEVEG Y10 TO
mAowgpto (2t - 40, t - 30), t > 0.
1) ITo¥ Bpicketon 6T0 YAPTN TO Mpdvi A;
i1) [Toco anéyet to Mpdvi A a6 1o O;
ii1) Etvon cwot 1 mopeia tov mAowapiov; [ow eivar n eicmon g

d

2 Aivovtar to onueion A(k —1,1-2x), x e R xau B(0,1) , I'(-1,3).
1) Na amodei&ete 6TL 0 YemUETPIKOS TOTOG TOV onueiov A glval evbeio TapdAAnAn ot BI.
i1) Na dei&ete 011 t0 €pPadov Tov ABT givor aveEaptnto Tov K.

iii) Na dgi€ete 611 av 10 Sdvoopa v = npop AB eivar avtippomo Tov AT, 10TE —% <Kk <0

13 Av to onueio K(x,,y,) xiveitot o€ gubeia (¢), va dei&ete 6TL ko 10 onpeio M(x,y) pe

X =X,00v0 —y nuo, y=x,nu0+y,c0v0 , 0 ctabepdc, kiveitar og evbeia.

= L

4 | Avovtartaonusio A(1,3), B(y, 2p+1), [(2,-1), A(A, 24-5) ,2, ueR.

1) Na deybei 011 Ta B kot A kivodvran o mopdrinieg evbeieg €, kot €, pe A oy g, kan I’ oty
€, .

i1) [Towa 1 ovvONKN ®ote to TeTpdmievpo ABI'A va givar maporAnidypappo, poupoc, opboymvio,
TETPAY®VO, TPATECL0 Kol 1I600KEAES TpamélLo;
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Atvetonm eéicwon x* —y° —4hy —2Ax-31° =0 .

1) No dci&ete 0TL Yo KGO Tporypatikn T Tov A mapiotdvel dVo evbeieg €, €, , kGOeTEG pPeTaED
TOVG .

i1) Na Bpeite, cuvaptioet Tov A, To onueio Toung A tov 500 gubeldv .

iii) Na Bpeite Tov yeopetpikd toémo tov A kabdg to A datpéyet to R.

iv) No e£€TA0ETE AV VTTAPYOVV, KL OV VITAPYOLV VO TIG Ppeite, TIES TOV A, OOTE dtY0TOLOG oG EK
TOV YOVIOV TOV €,,&,va eivar 1 (g): y=3x+1 .

Atvetar 1 e€lomon: (g): nH +m;#y =Loe[0,2n].
o

1) Na oei&ete 6t 1 (€) maplotavel evbeia ylo kdbe TN g Yoviag .
i1) Na Bpeite 116 TIéEG ™S @ , dote N (€) va etvar mapdAAnAn otov dEova XX .

iii) Av A(ya’ —B*,0), B(—/a’ —Pp*,0) , va deiete 6110 d(A,¢)-d(B,g)=p".

Noa e€etdoete av 1 gvbeia x + 2009 y = 4 avikel 6TV 01KOYEVELD EVOEIDY TTOL £xel e&iocwon
(x+y—4)+k(x-3y-4)= 0.

Atvovtan o1 e§1606e1g : 2h-x —(A+1)-y=3a+1=0 (1) kar (3r+1)-x+(A—1)-y—61L+2=0 (2)
1) Na arodeiete 0L mapiotdvouv gvbeieg ya kdbe Tiun tov A,e R.

i1) Na amodei&ete 0T kdOe pia amd avtég diEpyetal amd otabepd onpeio 1o omoio ko vo, Bpeite.

ii1) No eetdoete edv vdpyet evbeio TOL Vo AVIKEL GTIG VO TOPATAVE® OIKOYEVELIEC EVOELDV.

iv) Na e€etdoete edv vdpyel Tiun tov A € R dote va sivor TapdAiniec ot evbeieg mov
naplotdvouy ot e&lomaelg (1) ko (2).

v) Na g&etdoete eqv vdpyet Ty ov A € R | dote va givar kabeteg o1 evbeieg mov mapiotdvouy ot
eElomaoeig (1) ko (2).

Aivovtor ot e€looel; AX+(A—2)y+3=0 (1) kou 4x* —y* —2y+4x=0 (2)

1) Na amodei&ete 6T1 Yo KAOe mpaypatik Tiun Tov A 1 (1) mapiotdvel owkoyévela evBeIdV 01 omoieg
dépyovtar OAeg amd kdmolo otabepd onueio.

i1) No anodeiEete 6T 1 (2) mapiotdvel dvo gvbeieg &, &, kot va Bpeite To cuvnuitovo g oeiog

Yoviog TouG.
1i1) Na e€etdoete av ot evbeieg &,,&, avikovv otny owkoyéveta (1).

No anodeiEete 6TL 1 e&lomon x - cuv? g+ y-nu’ g+ 1-cuvO =0, 0 €[0,n) mapiotdvel evbeia Tov

dépyeton amd otabepd onpeio .

Aivetar 1 owoyéveta gvBetdv: (X +1)x — (A + A +1)y=0,L € R . No Ppeite 10 YeOUETPIKS TOTO TOV
onpeiov M tov emmédov, yia ta omoia pio evbeio g otkoyévelag mepvd kdbe opd amd avTd.
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‘Eoto 4, Stavdopata Tov emimédon pe ‘a‘ =1,

Aivovtan ta onpeia A(k,0), B(k,A), I'(0,L) pe k,A >0. Av to tetpdmievpo OABI givor opfoydvio
pe mepipetpo 20 povadeg punrovs, va Ppedel n evbeia € mov mepvaet and 1o B kot eivan kéBetn
ot owyovio Al cuvaptioel g TopopETpov A. X1 cuvéxewn vo, amodetyfel 6Tt 1
mopandve evbeio diépxetar amd otabepd omupeio Yy OAeg TG OLVOTEG TIUEG TOL A.

E‘ =3 kot @ e[0,n] 6mov @ = (ET,E) Akodun

dtvetal n oyéon (a B+ 3)x + (a B- 3)y -1=0 (1) Yo K4be P e [O,I‘I].

1) No oeyBei 6T (1) nopiotavel mavta evbeio yio kabe @ €[ 0,n].

i1) Na derybet 6T1 ) evbeia o diépyetan amd otabepd onpeio, To omoio kot vo Ppedet.
iii) Av 1 gvBeia eivon TapdAInin otov dEova XX ', vo anodsitete 6L a T4 B.

iv) Av 11 evBsia sivon TopdAnin otov GEova YY ', va amodeifete 6ti a T1 B.

Aivovton ot gvBeieg (g,) :3x +y -1=0 Kot (g,) : 3x +y -5 = 0. Evbdypappo tuqua AB otabepot
UKOLS m Kol dkpa oTig 0Vo gvbeieg oAcBaivel méve ce avTéS.
1) [Towo to gldyioto uiKkog M tov Tpuquotoc AB;

i1) Na deyybei 6t1 v m > 4 kot M = 4, nevbeia AB pmopel va €xet dvo devbiveelc.

J10

ii1) Av dgv opiletar ouvteleotg dievBuvong yia v evbeioa AB, va vtoAioyisbei To
unKog M tov tunuatog AB.

AgiEte 611 0 YepETPIKOG TOTOG TV onueiov M Tov emmédov yio Ta 0moia 1GYvEL

g

|

27

]

2 12
‘BM‘ —‘AM‘ =6 ,0movA(1,-2)xanB(2,-3) elvan pua evbeio kGO 61N d1y0TONO

™mg 2" - 4™ yoviag tov a&dvav.

To dudvucpa Bécemg evog Kivntov onpeiov P, cuvaptioet tov ypovou t, elvat:

OP = (3 + St)f + (1 + th)} . Na amoderyfet 011 dratpéyet nuevdeio kot vo Bpedei | andotaom mov
améyovv 800 dradoyikéc Tov 0éoeig katd to 1° ko 2° Aemtd e kivnorg tov.

Avo pmovKdaAlo TEPLEYOLV SLOPOPETIKA LYPE T omoia e&atpilovtal otyd-otyd . To dyoc y TV
VYPOV OTA UTOVKAALL (0€ MMm) G€ GYECT UE TOV aplBpd X TV NUEPOV TOL dPKeSE 1 eEATHION
diverar and Tig e€iodoeig x+4y-24=0 ko x+2y-21=0 yia 1o 1° xon 2° provkdit avtictoya .

1) Bpeite 10 Hyog 10V Kb VYPOL BTNV APY| TOV TEPAUATOG.

i1) [16oec pépeg Ba ypelostovy Yo va eEaToTtel 1o VYPO 6 KAOE UTOVKAAL;

iii) Metd and ndoeg pépeg ta 0o VYPA Ba Exovv To 110 VYOG Kot 6T SVO PTOVKAALL KOt VoL
VTOAOYIGETE TO VYOS OVTO.

Mo Tpy®VviKn KoTaoknveooT dfétel Tpelg 16000vG, pia g Kabe kopven. O apynyds g
KOTAGKN VOGNS (TOL 0moiov 1 oknvY| PpIicKeETOl KATOV HEGO GTNV KOTACK Vo) BEhovTag va Bpet
T0 UPASOV NG KATAGKNVOONG, OTOCTEAAEL TPELS KATAGKNVAOTES (EQOIOCUEVOVG He TLELdES Kot
YMOUETPNTEG) VO LETPTGOVV TIG AMOGTAGELS TOV EIGOI®V Od TN oknvi Tov. O TpdTOC TPOoYWPE 2
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km Bopeta kot apéowg petd 1 km avoatolikd kot kel cuvavtd v TpdT €16060. O de0TEPOG
mpoxwpd 3 km avatohud kot 1 km votio kot ekel cuvavtd ) dedtepn gicodo. O tpitog Tpoympd 2
km dvtikd ko cuvavtd v tpitn gicodo.

1) Na tonobetioete, og £va Tpoyelpo oyES10, TI GKNVI| TOV apy1YoL Kot TiG E16000VG, aPOoD TPAOTI
yopdéete Tig mopeiec.

1) Na Oewpnoete KatdAAnio cvotnua aEOvmv Kot vo BPEiTe TIC GUVIETAYIEVES TOV TPIOV E1IGOIMV
6’ avTtd TO GUGTNUA.

iii) Na Bpeite 10 eufadov TG KATAGKNVOONC.

. , , X X
Atvovton ot ev0sieg pe elomoelg g, x+ =1 € i —+y =1 xat g, XY ne
K K K K

keR - {—1, 1} . Na deybet 611 T0 Tpiywvo mov oymuatiletol amd avtég £xel eppadov

21—«

1+x

2

18



Kegdhoro 2° : H gubeia oto eninedo

Oépara «Avantu§nc»

[Andvinen :B(1,1),I'(7,-1), Eéicmwon AB : 2x-y-1=0 , E&icowon AL : 3x+2y-19=0 ,
E&lowon BI' : x+3y-4=0 ]

[ Amévinon : A(0,3),T (-8, 13)]

Ambvinon : 5-x+y-3=0 ]

[ Andvinen : Av B n kopuen Dyovg-ouyotopov ivor B(-1,2) , AT:7-x+y-20=0,AB:4-x-3-y+10=0,

]

BI:3x+4y-5=0 ]
[ Amdvinon : I'(8,6),A(4,6) . Av n € téuvet AA AT adOvaro. Av n € téuver AABI (pe epPadd tpaneliov) e:y = %x ]

[ Yrodein : o Adyog tv epfaddv givatl To TETPAY®VO TOV AOYOL TOV VYAV ,

yw T'eopeTpkn pocéyyion, e:y = %x ]

[ Amévinen : i) <3 , ii) oy, iii) % ]

H B

[ AmGvinon : i), :y=x+3,¢,:y=x—-1, ii)) AEN 0o cuvavinBodv , iii) NET

9 I [ Amdvinen : i) A(1,0), ii) y=3x-3,x >1 .Not petd and pion dpo , iii) Le pidpeon opa ,iv ) o) Apyetat amod to
11V5
5

(11,30), B) TRl v) Av cuykpivovpe TIG AmoGTAGELG TV dVo gvbeldv amod to I1 mporvnTel n peténetto mopeia |

10 I[ Amévenon : i ) o) A(1,1) B) yio A=1 mopeia y=1 , v) 710 A=3 mopeicr 2x+y-3=0 |

11 I[ Amdvinon :1) A(-40,-30),ii) 50 povadeg , iii ) E€lomon I1 : x-2y-20=0 , ) mopeia AEN eivar cowot |

12 I[And\/rncn: i) &: 2x+y+1=0 , i) (ABI)=1 1., iii) AoV mpop_AB = LA, A<0, 15)0eL

AB-AT = AT - 7poB . AB = A - AT < 0]

13 I [ Amévinon : Av (£):Ax+By+T'=0 10 M kwveitan otnv gvbeia
(Aovv —Bnub)x +(Anub +Bovvd)y+T =0 |

O.E Zuvtoviopog tov Lodnpotikmv

22
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14 I[ Amdvinon : 1) &y =2x+1l¢,:y=2x-5 i) [HopaAAnioypappo av A+pu=3 pe pg=1 ko 1 #2,poupog av

3

45 , 2 17 . . . .
1 A= 7R opBoydvio av u = 3 A= 5 TeETPhy®vo moTé , TPOmECI0 av A+ # 3, A # 2, # 1 KOl IGOOKEAES

'L[:

tpomél1o ov SA* —34u+65=51" +4u+8 ]

[Amdvinon : i) y=-x—-4 , y=x-3L ,ii) (A,-24) ,iii) y=-2x ,iv) Oyt yroti Oo Enpene va mepvAeL amd To KOO
onueio kar  éva onueio g, my 10 (0,1) va ioanéyet amd avtés . Agv vrdpyet A mov va cuvainBevet. |

[ Ambvinon : ii) ¢ =017 2xn ]

. . , , , , 2
[ YrodeEn-Ardvinon : Aviket , onoutdvtog vo TanTilovTol TpokvumTel A= —23% ]

[Amavinon : ii) (2,1) ,(1,3) ,iii ) yio A= —% omv(DxkoiA=-3 omv(2) N y=-2x+5,

iv) Aev vmdpyet v) Agvomdpyet. |
3
[ Amévnon : 1) [—%,%) ,11) g , 111 ) oyt ]

[ Amdvinon : To onueio K (0,-2) ]

[Yrodeiln : H gubeio ypagetor: (x —y)X —yr +(x —y) = 0 (SvtepoPdduio wg mpog A) omdte Sokpivovpe
x -y # 0 10T€ MPoKVLITOLV Ot eVBelec y =2x,y = %x ext10¢ (0,0)evd av x —y = 0 tOte TPOKHTITEL

M Yy = X ekt6g tov (0,0). ]

[ Amévnon : (10—2)x — Ay +(20A —100) =0, M(10, 10), ]

.. 1 1) .. .
[ Amdvnen : i) H(g,—g) , 111 ) ywoti o=, iv ) yoti ¢=0 ]

4
[ Ambdvinon : i) ﬁ ,11) Ynodedn Av A(x,,1-3x,)€,6B(x,,5-3x,) € &, pe (AB)=m mpoxontst

devtepoPabuio og mpog (x, —x,) e&icwon pe Betikn dwapivovsa , iii ) 4 ]

[ Amdvinon : x-y-1=0 ]

[ Anévinon : T.T n nuievdeia Az pe s€icoon 12x-5y-31=0 ne A(3,1), x=3,y>1, (BR)=13 ]
[ Amdvinon: i) 6 mm ko 10,5 mm , ii ) 24 wou 21 nuépeg , iii ) 18 nuépeg ko 1,5 mm |

[ Azévtnon : ii ) Ta onpeio etvar ta (1, 2), (3,-1), (-2, 0),1iii) E:% ]

[ Yrodeln : Bpiokovple Tig KOPLOES (L Lj , (0,6) , (,0) ]

l+x 1+K

O.E Zuvtoviopog tov Lodnpotikmv
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