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ǼǿȈǹīȍīǿȀǼȈ  ǼȄǼȉǹȈǼǿȈ  
ȉǼȀȃȍȃ  ǼȁȁǾȃȍȃ  ȉȅȊ  ǼȄȍȉǼȇǿȀȅȊ  

Ȁǹǿ  ȉǼȀȃȍȃ  ǼȁȁǾȃȍȃ  ȊȆǹȁȁǾȁȍȃ  Ȉȉȅ ǼȄȍȉǼȇǿȀȅ  
ȉȇǿȉǾ 10 ȈǼȆȉǼȂǺȇǿȅȊ 2013 
ǼȄǼȉǹǽȅȂǼȃȅ  ȂǹĬǾȂǹ  

ĬǼȉǿȀǾȈ  ȀǹȉǼȊĬȊȃȈǾȈ: ȂǹĬǾȂǹȉǿȀǹ 
ȈȊȃȅȁȅ  ȈǼȁǿǻȍȃ :  ȉǼȈȈǼȇǿȈ  (4)  

 

ĬǼȂǹ  ǹ  
ǹ1. ȃĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  ȖȚĮ  ĲȠȣȢ  ȝȚȖĮįȚțȠȪȢ  ĮȡȚșȝȠȪȢ  1 2z ,z  ȚıȤȪİȚ :  

1 2 1 2z z z z  

ȂȠȞȐįİȢ 10 

ǹ2. ȃĮ  įȚĮĲȣʌȫıİĲİ  ĲȠ  șİȫȡȘȝĮ  ĲȠȣ  Ǻolzano.  

ȂȠȞȐįİȢ  5 

ǹ3.  ȃĮ  ȤĮȡĮțĲȘȡȓıİĲİ  Ĳ ȚȢ  ʌȡȠĲȐıİȚȢ  ʌȠȣ  ĮțȠȜȠȣșȠȪȞ ,  ȖȡȐĳȠȞĲĮȢ  ıĲȠ  
ĲİĲȡȐįȚȩ  ıĮȢ  įȓʌȜĮ  ıĲȠ  ȖȡȐȝȝĮ  ʌȠȣ  ĮȞĲȚıĲȠȚȤİȓ  ıİ  țȐșİ  ʌȡȩĲĮıȘ  ĲȘ  
ȜȑȟȘ  ȈȦıĲȩ ,  ĮȞ  Ș  ʌȡȩĲĮıȘ  İȓȞĮȚ  ıȦıĲȒ  Ȓ  ȁȐșȠȢ ,  ĮȞ  Ș  ʌȡȩĲĮıȘ  İȓȞĮȚ  
ȜĮȞșĮıȝȑȞȘ .  

Į .  ǹȞ  1 2z ,z  İȓȞĮȚ  įȪȠ  ȝȚȖĮįȚțȠȓ  ĮȡȚșȝȠȓ  ȝİ  1 2z zz  ,  ĲȩĲİ  Ș  İȟȓıȦıȘ  

1 2z z z z�  �  
ʌĮȡȚıĲȐȞİȚ  ĲȘ  ȝİıȠțȐșİĲȠ  ĲȠȣ  İȣșȣȖȡȐȝȝȠȣ  ĲȝȒȝĮĲȠȢ  ȝİ  ȐțȡĮ  ĲĮ  

ıȘȝİȓĮ  1A(z ) țĮȚ  2B(z )  

ȕ  ȅȚ  ȖȡĮĳȚțȑȢ  ʌĮȡĮıĲȐıİȚȢ  C  țĮȚ  Cc  ĲȦȞ  ıȣȞĮȡĲȒıİȦȞ  f  țĮȚ  1f �  
İȓȞĮȚ  ıȣȝȝİĲȡȚțȑȢ  ȦȢ  ʌȡȠȢ  ĲȘȞ  İȣșİȓĮ  y x .  

Ȗ .  ǹȞ   0 1D� �   ĲȩĲİ   
x

x
limD
o�f

 �f   

į .  ǹȞ  ȝȚĮ  ıȣȞȐȡĲȘıȘ  f  įİȞ  İȓȞĮȚ  ıȣȞİȤȒȢ  ı ’  ȑȞĮ  ıȘȝİȓȠ  0x ,  ĲȩĲİ  Ș  f  

İȓȞĮȚ  ʌĮȡĮȖȦȖȓıȚȝȘ  ıĲȠ  0x   

İ .  ǹȞ  > @f : , RD E o  İȓȞĮȚ  ıȣȞİȤȒȢ  ıȣȞȐȡĲȘıȘ  ȖȚĮ  ĲȘȞ  ȠʌȠȓĮ  ȚıȤȪİȚ  

f (x) 0t  ȖȚĮ  țȐșİ  > @x ,D E� ,  ĲȩĲİ :   

f (x)dx 0
E

D
t³   
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ƆƕƛƋ 2ƋƗ ƗƉƏƍ¨ƆƗ 
 

ƘƉƏƓƗ 2ƋƗ ƆƔƓ 4 ƗƉƏƍ¨ƉƗ 

ĬǼȂǹ  Ǻ  
 
ĬİȦȡȠȪȝİ  ĲȠȣȢ  ȝȚȖĮįȚțȠȪȢ  ĮȡȚșȝȠȪȢ  z  ȖȚĮ  ĲȠȣȢ  ȠʌȠȓȠȣȢ  ȚıȤȪİȚ :  

1 1Re
z 1 2

§ ·  ¨ ¸�© ¹
 

Ǻ1. ȃĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  Ƞ  ȖİȦȝİĲȡȚțȩȢ  ĲȩʌȠȢ  ĲȦȞ  İȚțȩȞȦȞ  ĲȦȞ  ȝȚȖĮįȚțȫȞ  
ĮȡȚșȝȫȞ  z  İȓȞĮȚ  țȪțȜȠȢ  ȝİ  țȑȞĲȡȠ  K(2, 0)  țĮȚ  ĮțĲȓȞĮ  1U  ,  İțĲȩȢ  
Įʌȩ  ȑȞĮ  ıȘȝİȓȠ  ĲȠȣ  (ȝȠȞȐįİȢ  7) .  ȃĮ  ʌȡȠıįȚȠȡȓıİĲİ  Ĳ ȚȢ  
ıȣȞĲİĲĮȖȝȑȞİȢ  ĲȠȣ  ıȘȝİȓȠȣ  ĮȣĲȠȪ  (ȝȠȞȐįİȢ  2) .  

ȂȠȞȐįİȢ  9 
 

Ǻ2.  ǹȞ  1 2z , z  İȓȞĮȚ  įȪȠ  Įʌȩ  ĲȠȣȢ  ȝȚȖĮįȚțȠȪȢ  ĮȡȚșȝȠȪȢ  ĲȠȣ  İȡȦĲȒȝĮĲȠȢ  
Ǻ1, ȞĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ :  

1 2z z 4 2� � d  

ȂȠȞȐįİȢ  8 
Ǻ3.  ǹʌȩ  ĲȠȣȢ  ȝȚȖĮįȚțȠȪȢ  ĮȡȚșȝȠȪȢ  z  ĲȠȣ  İȡȦĲȒȝĮĲȠȢ  Ǻ1, ȞĮ  ȕȡİșȠȪȞ  

İțİȓȞȠȚ  ȖȚĮ  ĲȠȣȢ  ȠʌȠȓȠȣȢ  ȚıȤȪİȚ :  

z 5  

ȂȠȞȐįİȢ  8 
 

ĬǼȂǹ  ī  

ǻȓȞİĲĮȚ  Ș  ıȣȞȐȡĲȘıȘ  2xf (x) x x , x 0
2

 � !nA   

ī1.  ȃĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  Ș  ıȣȞȐȡĲȘıȘ  f  İȓȞĮȚ  ȖȞȘıȓȦȢ  ĮȪȟȠȣıĮ  ıĲȠ  
įȚȐıĲȘȝĮ  (0, )� f ,  țĮȚ  ȞĮ  ȝİȜİĲȒıİĲİ  ĲȘȞ  f  ȦȢ  ʌȡȠȢ  ĲȘȞ  țȣȡĲȩĲȘĲĮ .  

ȂȠȞȐįİȢ  8 
 

ī2.  ȃĮ  ȕȡİȓĲİ  ȑȞĮȞ  șİĲ Țțȩ  ĮțȑȡĮȚȠ  ĮȡȚșȝȩ  D  ĲȑĲȠȚȠ ,  ȫıĲİ  ıĲȠ  įȚȐıĲȘȝĮ  
( , 1)D D �  Ș  İȟȓıȦıȘ   

4f (x 2x) f (4)�    

ȞĮ  ȑȤİȚ  ȝȓĮ  ĲȠȣȜȐȤȚıĲȠȞ  ȡȓȗĮ .  

ȂȠȞȐįİȢ  9 

ī3.  ȃĮ  ȜȪıİĲİ  ıĲȠ  įȚȐıĲȘȝĮ  (0, )� f  ĲȘȞ  ĮȞȓıȦıȘ   

2x x 2 2x� �nA   

ȂȠȞȐįİȢ  8 



ƆƕƛƋ 3ƋƗ ƗƉƏƍ¨ƆƗ 
 

ƘƉƏƓƗ 3ƋƗ ƆƔƓ 4 ƗƉƏƍ¨ƉƗ 

ĬǼȂǹ  ǻ  
 

ǲıĲȦ  Ș  ıȣȞİȤȒȢ  ıȣȞȐȡĲȘıȘ  f : (0, ) R� f o  ȖȚĮ  ĲȘȞ  ȠʌȠȓĮ  ȚıȤȪİȚ :   

x
3 2

1
3 2 t f (t)dt x 3x f (x) 3x 8, x 0�  � � !³  

 

ǻ1. ȃĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  Ș  ıȣȞȐȡĲȘıȘ  f  İȓȞĮȚ  ʌĮȡĮȖȦȖȓıȚȝȘ  ıĲȠ  (0, )� f  
ȝİ  

2

2

x 1f (x)
x
�c   

ȂȠȞȐįİȢ  6 
 

ǻ2. ȃĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  
2x 1 ,f (x) x 0
x
�

 !  

 (ȝȠȞȐįİȢ  3)  țĮșȫȢ  İʌȓıȘȢ  ȩĲȚ  Ș  İȣșİȓĮ  ȝİ  İȟȓıȦıȘ  y x  İȓȞĮȚ  

ĮıȪȝʌĲȦĲȘ  ĲȘȢ  ȖȡĮĳȚțȒȢ  ʌĮȡȐıĲĮıȘȢ  ĲȘȢ  f  ıĲȠ  �f  (ȝȠȞȐįİȢ  3) .  

ȂȠȞȐįİȢ  6 
 

ǻ3.  ȃĮ  ȕȡİȓĲİ  ĲȠ  İȝȕĮįȩȞ  ĲȠȣ  ȤȦȡȓȠȣ  ʌȠȣ  ʌİȡȚțȜİȓİĲĮȚ  Įʌȩ  ĲȘ  ȖȡĮĳȚțȒ  
ʌĮȡȐıĲĮıȘ  ĲȘȢ  f ,  ĲȘȞ  ĮıȪȝʌĲȦĲȘ  ( y x )  ĲȘȢ  ȖȡĮĳȚțȒȢ  

ʌĮȡȐıĲĮıȘȢ  ĲȘȢ  f  ıĲȠ  �f  țĮȚ  Ĳ ȚȢ  İȣșİȓİȢ  x 1  țĮȚ  2x e  

ȂȠȞȐįİȢ  8 
 

ǻ4. NĮ  ĮʌȠįİȓȟİĲİ  ȩĲȚ  

f (x) 2f (x)
x 1

�c !
�

   ȖȚĮ  țȐșİ  x 1!   

ȂȠȞȐįİȢ  5 
 
 
 
 

ȅǻǾīǿǼȈ  īǿǹ  ȉȅȊȈ  ǼȄǼȉǹǽȅȂǼȃȅȊȈ  

1. ȈĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȠ  ȞĮ  ȖȡȐȥİĲİ  ȝȩȞȠ  ĲĮ  ʌȡȠțĮĲĮȡțĲȚțȐ  (ȘȝİȡȠȝȘȞȓĮ ,  
İȟİĲĮȗȩȝİȞȠ  ȝȐșȘȝĮ ) .  ȃĮ  ȝȘȞ  ĮȞĲȚȖȡȐȥİĲİ  ĲĮ  șȑȝĮĲĮ  ıĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȠ .   

2.  ȃĮ  ȖȡȐȥİĲİ  ĲȠ  ȠȞȠȝĮĲİʌȫȞȣȝȩ  ıĮȢ  ıĲȠ  ʌȐȞȦ  ȝȑȡȠȢ  ĲȦȞ  
ĳȦĲȠĮȞĲȚȖȡȐĳȦȞ  ĮȝȑıȦȢ  ȝȩȜȚȢ  ıĮȢ  ʌĮȡĮįȠșȠȪȞ .  ȉȣȤȩȞ  ıȘȝİȚȫıİȚȢ  
ıĮȢ  ʌȐȞȦ  ıĲĮ  șȑȝĮĲĮ  įİȞ  șĮ  ȕĮșȝȠȜȠȖȘșȠȪȞ  ıİ  țĮȝȓĮ  ʌİȡȓʌĲȦıȘ .  



ƆƕƛƋ 4ƋƗ ƗƉƏƍ¨ƆƗ 
 

ƘƉƏƓƗ 4ƋƗ ƆƔƓ 4 ƗƉƏƍ¨ƉƗ 

ȀĮĲȐ  ĲȘȞ  ĮʌȠȤȫȡȘıȒ  ıĮȢ  ȞĮ  ʌĮȡĮįȫıİĲİ  ȝĮȗȓ  ȝİ  ĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȠ  țĮȚ  ĲĮ  
ĳȦĲȠĮȞĲȓȖȡĮĳĮ .  

3.  ȃĮ  ĮʌĮȞĲȒıİĲİ  ıĲȠ  ĲİĲȡȐįȚȩ  ıĮȢ  ıİ  ȩȜĮ  ĲĮ  șȑȝĮĲĮ .  

4.  ȃĮ  ȖȡȐȥİĲİ  Ĳ ȚȢ  ĮʌĮȞĲȒıİȚȢ  ıĮȢ  ȝȩȞȠ  ȝİ  ȝʌȜİ  Ȓ  ȝȩȞȠ  ȝİ  ȝĮȪȡȠ  ıĲȣȜȩ  
ĮȞİȟȓĲȘȜȘȢ  ȝİȜȐȞȘȢ .  

5.  ȀȐșİ  ĮʌȐȞĲȘıȘ  ĲİțȝȘȡȚȦȝȑȞȘ  İȓȞĮȚ  ĮʌȠįİțĲȒ .  

6.  ǻȚȐȡțİȚĮ  İȟȑĲĮıȘȢ :  ȉȡİȚȢ  (3)  ȫȡİȢ  ȝİĲȐ  ĲȘ  įȚĮȞȠȝȒ  ĲȦȞ  
ĳȦĲȠĮȞĲȚȖȡȐĳȦȞ .  

7.  ȋȡȩȞȠȢ  įȣȞĮĲȒȢ  ĮʌȠȤȫȡȘıȘȢ :  ȂȓĮ  (1)  ȫȡĮ  ȝİĲȐ  ĲȘ  įȚĮȞȠȝȒ  ĲȦȞ  
ĳȦĲȠĮȞĲȚȖȡȐĳȦȞ  țĮȚ  ȩȤȚ  ʌȡȚȞ  Ĳ ȚȢ  17:00. 

 

ǼȊȋȅȂǹȈȉǼ  ǼȆǿȉȊȋǿǹ   

ȉǼȁȅȈ ȂǾȃȊȂǹȉȅȈ 


