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1.4  Σσνηεηαγμένες ζηο Επίπεδο 

 

1. Γίλνληαη ηα ζεκεία      A 0,2 , B 3,0 , 6,2  θαη  3,4 .  

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ , ,    θαη λα επηβεβαηώζεηε όηη: .    

 β)  Να δείμεηε όηη .    Πνην είλαη ην ζρήκα ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΒΓΓ; 

 

2. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  2,5    θαη   1, 3 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα δηαλύζκαηα  ,    δελ είλαη παξάιιεια. 

 β)  Να εθθξάζεηε ην δηάλπζκα  v 8, 21   σο γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ δηαλπζκάησλ   θαη  .  

 

3. Γίλνληαη ηα ζεκεία    0,0 , 4,0   θαη   5,1 .  

 α)  Να ζρεδηάζεηε έλα νξζνθαλνληθό ζύζηεκα αμόλσλ θαη λα ηνπνζεηήζεηε ζε απηό ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ. 

 β) Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ελόο ηέηαξηνπ ζεκείνπ Γ έηζη ώζηε ην ηεηξάπιεπξν  ΑΒΓΓ λα είλαη 

παξαιιειόγξακκν. Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

4. Γίλεηαη ην δηάλπζκα  5, 12 .    

 α)  Να βξείηε έλα δηάλπζκα  ⃗  πνπ λα είλαη νκόξξνπν ζην  θαη λα έρεη κέηξν 1. 

 β)  Να βξείηε έλα δηάλπζκα  ⃗  πνπ λα είλαη αληίξξνπν ζην  θαη λα έρεη κέηξν 7. 

 

5. Θεσξνύκε ηα ζεκεία (1, 2), ( 3, 4), (2, 5)    . 

 α)  Να βξείηε ζεκείν Γ ώζηε    . 

 β)  Να αηηηνινγήζεηε γηαηί ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν. 

 γ)  Να βξείηε ην θέληξν Ο ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ. 

 

6. Έλαο εμεξεπλεηήο μεθίλεζε από ηελ θαηαζθήλσζή ηνπ (ζεκείν Ο) ηξείο κέξεο πξηλ, 

γηα έλα ηαμίδη κέζα ζηε δνύγθια. Σην ηέινο ηεο πξώηεο εκέξαο έθζαζε ζην ζεκείν 

Α, ζην ηέινο ηεο δεύηεξεο εκέξαο έθζαζε ζην ζεκείν Β θαη ζην ηέινο ηεο ηξίηεο 

εκέξαο έθζαζε ζην ζεκείν Τ. Οη ηξεηο εκέξεο ηνπ ηαμηδηνύ ηνπ κπνξνύλ λα 

πεξηγξαθνύλ από ηα παξαθάησ δηαλύζκαηα  1,1 ,   2,4 ,  

 2,5 3 5 ,    όπσο θαίλνληαη ζην ζρήκα: 

Αλ νη απνζηάζεηο εθθξάδνληαη ζε ρηιηόκεηξα, ηόηε: 

 α)  Να απνδείμεηε όηη  5,5 3 .   

 β)  Να ππνινγίζεηε ηελ απόζηαζε    ηνπ εμεξεπλεηή από ηελ θαηαζθήλσζε ζην ηέινο ηεο ηξίηεο εκέξαο. 
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7. Έλα γξαθείν κειεηώλ έρεη αλαιάβεη ηελ αλακόξθσζε κηαο νηθηζηηθήο 

πεξηνρήο, ε νπνία απνηππώλεηαη ζε ηνπνγξαθηθό ζρέδην κε έλα 

θαξηεζηαλό ζύζηεκα ζπληεηαγκέλσλ. Τα ζεκεία    0,5 , 4,1   θαη  

 6, 1   παξηζηάλνπλ ηε ζέζε ηξηώλ νηθηζκώλ ζην ράξηε. 

 α)  i.  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ   θαη .   

  ii.  Nα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ είλαη ζπλεπζεηαθά θαη σο 

εθ ηνύηνπ ππάξρεη ε δπλαηόηεηα λα ζρεδηαζζεί έλαο επζύγξακκνο 

δξόκνο πνπ λα ζπλδέεη ηνπο ηξεηο νηθηζκνύο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ε απόζηαζε ηνπ νηθηζκνύ Β από ηνλ νηθηζκό Α είλαη δηπιάζηα από ηελ απόζηαζε ηνπ 

νηθηζκνύ Β από ηνλ νηθηζκό Γ . 

 

8. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  2,1   θαη   8, 4 .     

 α)  Να δείμεηε όηη  / / .   

 β)  Να δείμεηε όηη γηα ηα δηαλύζκαηα  ,    ηζρύεη  4 .     

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην κέηξν ηνπ δηαλύζκαηνο   είλαη ηεηξαπιάζην ηνπ κέηξνπ ηνπ δηαλύζκαηνο .  

 

9. Γίλνληαη ηα ζεκεία  0,5  θαη   4,5  θαη ηα δηαλύζκαηα  3, 3   θαη   3,1 .   

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ζεκείν  Γ  έρεη ζπληεηαγκέλεο  3,6 .  

 β)  i.  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ δηαλύζκαηνο .  

  ii.  Να απνδείμεηε όηη // .   

 

10. Τν ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ έρεη βάζε  ΒΓ θαη ύςνο  ΑΟ.  Η θνξπθή  Α  είλαη 

ζεκείν ηνπ ζεηηθνύ εκηάμνλα  Οy  θαη νη θνξπθέο  B θαη  Γ είλαη ζεκεία ηνπ 

άμνλα x x , όπσο θαίλεηαη ζην παξαθάησ ζρήκα. Έζησ  B 12,    8   

θαη   ην κέζν ηεο πιεπξάο  ΑΓ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.    0,8 , 6,0   θαη  6,0 .    

  ii.   3,4 .   

 β)  Να βξείηε ην κήθνο ηεο δηακέζνπ ΒΜ.                                                                

 

11. Θεσξνύκε ηα δηαλύζκαηα   1, 3    θαη  2, 1      νξίδνπκε ηα δηαλύζκαηα 

u 3 5      θαη  v 5 9 .     

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ u v.   

 β)  Αλ w 2u v,  λα γξάςεηε ην w σο γξακκηθό ζπλδπαζκό ησλ , .    
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 γ)  Αλ ηα , w, u  είλαη ηα δηαλύζκαηα ζέζεο ησλ ζεκείσλ Κ, Λ, θαη Μ αληίζηνηρα, λα απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία 

απηά είλαη ζπλεπζεηαθά. 

 

12. Γίλεηαη ηα δηαλύζκαηα      2,3 , 1,1 5, 5 .           

 α)  Να ππνινγίζεηε ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ην δηάλπζκα   κε ηνλ άμνλα x x.  

 β)  Να απνδείμεηε όηη: 5 .    

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηνπο πξαγκαηηθνύο αξηζκνύο ι, κ ώζηε ην δηάλπζκα   λα γξαθεί ζηε κνξθή .      

 

13. Σην θαξηεζηαλό επίπεδν Oxy δίλνληαη ηα ζεκεία        3,4 , 2,1 , 3, 1 4,2 .       

 α)  Να ζρεδηάζεηε ηα παξαπάλσ ζεκεία Α, Β, Γ θαη Γ.                                          

 β)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ .                             

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην ηεηξάπιεπξν ΑΒΓΓ είλαη παξαιιειόγξακκν.             

 

14. Σε θαξηεζηαλό επίπεδν Οxy δίλνληαη ηα ζεκεία      A 1,6 , B 1,2 , 3, 2 .    

 α)  Να ππνινγίζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ δηαλπζκάησλ .                       

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ζεκεία Α, Β θαη Γ είλαη ζπλεπζεηαθά.                         

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην Β είλαη κέζν ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ΑΓ.                     

 

15. Σε θαξηεζηαλό επίπεδν     δίλνληαη ηα ζεκεία      A 2,4 , B 11,5 , 3,7  θαη 

έλα ζεκείν Γ ώζηε ην   λα είλαη ίζν κε ην άζξνηζκα ησλ .    Να 

ππνινγίζεηε ηηο ζπληεηαγκέλεο: 

 α)  ησλ δηαλπζκάησλ ,       

 β)  ηνπ δηαλύζκαηνο ,                             

 γ)  ηνπ ζεκείνπ Γ.                              

 

16. Γίλνληαη ηα ζεκεία  2,1  θαη   6,7   ηνπ θαξηεζηαλνύ επηπέδνπ Oxy . 

 α)  Να ζρεδηάζεηε ην δηάλπζκα .       

 β)  Αλ v AB  λα βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ηνπ δηαλύζκαηνο v.   

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ηα δηαλύζκαηα  u 8, 12    θαη v ηνπ β) εξσηήκαηνο είλαη αληίξξνπα. 

 

17. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα  3,3   θαη   3,1 .    

 α)  Να βξείηε ην ζπληειεζηή δηεύζπλζήο ησλ δηαλπζκάησλ     θαζώο θαη ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη θαζέλα 

από απηά κε ηνλ άμνλα x x.   
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 β)  Να βξείηε ηε γσλία  ,  .  

 

18. Γίλνληαη ηα δηαλύζκαηα :  3i 3 3 j ,    2 i ,   3 j    θαη   1,1 .    

 α)  Να βξείηε ην ζπληειεζηή δηεύζπλζεο θαζελόο από ηα δηαλύζκαηα  ,   θαη  .  

 β)  Να γξάςεηε ηε γσλία πνπ ζρεκαηίδεη θαζέλα από ηα δηαλύζκαηα κε , ,    θαη   ην ζεηηθό εκηάμνλα Οx. 

 γ)  Να βξείηε ηα κέηξα ησλ δηαλπζκάησλ .     

 

19. Θεσξνύκε ηξίγσλν ΟΑΒ,  κε OA ,   O 6,8 .   Γηα ην δηάλπζκα   γλσξίδνπκε  όηη  4, 2 .        

 α)  Να δείμεηε όηη 2.           

 β)  Να βξείηε ζεκείν  Γ  έηζη, ώζηε ην ηεηξάπιεπξν  ΟΑΓΒ  λα απνηειεί παξαιιειόγξακκν.                                                                                              

 γ)  Να βξείηε ηελ γσλία πνπ ζρεκαηίδεη ε πιεπξά  ΟΑ  κε ηε δηαγώλην  ΑΒ  ηνπ παξαιιεινγξάκκνπ ΟΑΓΒ. 

 

20. Σην θαξηεζηαλό επίπεδν  Oxy  ηα ζεκεία  A  θαη  B  έρνπλ δηαλύζκαηα ζέζεσο 

OA 2i j    θαη     OB 1 i 3 j      , κε .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη   1 i 3 j.                                                                     

 β)  Να βξείηε ηελ απόζηαζε ησλ ζεκείσλ  Α  θαη  Β  σο ζπλάξηεζε ηνπ ι .                

 γ)  Γηα πνηέο ηηκέο ηνπ  ι  ε απόζηαζε ησλ ζεκείσλ  Α  θαη  Β  είλαη ίζε κε 5;            

 δ)  Θεσξήζηε ηνλ ηζρπξηζκό: «Υπάρτει πραγμαηικός αριθμός λ  ηέηοιος ώζηε η απόζηαζη ηων ζημείων Α και Β να 

παίρνει ηη μικρόηερη δσναηή ηιμή.»  

 Δίλαη αιεζήο ή  ςεπδήο ν παξαπάλσ ηζρπξηζκόο; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 

21. Γίλνληαη ηα ζεκεία  A 3, 1 ,   B 0,3  θαη  M x,y  ηνπ θαξηεζηαλνύ επηπέδνπ Oxy.  

 α)  Να βξείηε ηηο ζπληεηαγκέλεο ησλ  δηαλπζκάησλ AM, MB  θαη AB.                  

 β)  Να βξείηε ηα κέηξα ησλ  δηαλπζκάησλ AM, MB  θαη AB.                             

 γ)  Να απνδείμεηε όηη 5.                                                                        

 δ) Θεσξήζηε ηνλ ηζρπξηζκό:  

  «Υπάξρεη δεύγνο πξαγκαηηθώλ αξηζκώλ  x, y  ηέηνην ώζηε λα ηζρύεη: 

     
2 2 22x 3 y 1 x y 3 4.       » 

 Δίλαη αιεζήο ή  ςεπδήο ν παξαπάλσ ηζρπξηζκόο; Να αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 

 


