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1.  Δίνονται οι συναρτήσεις f(x)=
2
ee xx -+

 και g(x)=
2
ee xx --

. 

   α) Να αποδείξετε ότι: f2(x)-g2(x)=1,x RÎ . 

   β) Να λύσετε την εξίσωση f2(x)+ g2(x)=1,x RÎ . 

 

2.  Έστω η συνάρτηση f(x)=ex-e-x , x RÎ .  

    α) Να δείξετε ότι η f είναι γνησίως αύξουσα στο R. 

    β) Να λύσετε την εξίσωση ef(x)=e2-1. 

 

3.  Έστω η συνάρτηση f(x)=2x-2-x, x RÎ . 

    α) Να δείξετε ότι η συνάρτηση f είναι γνησίως αύξουσα στο R. 

    β) Να λύσετε την εξίσωση 4f(x)=15. 

 

4.  Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση f(x)=(4λ2-4λ+2)x είναι γνησίως αύξουσα στο R                                       

για κάθε λ RÎ  με λ¹
2
1

. 

5.  Δίνεται η συνάρτηση f(x)=(λ2-3λ+3)x , λ RÎ . 

   α) Να δείξετε ότι η f έχει πεδίο ορισμού το R για κάθε τιμή του λ. 

   β) Να βρείτε τις τιμές του πραγματικού αριθμού λ ώστε η συνάρτηση f να είναι: 

       i) γνησίως αύξουσα   ii) γνησίως φθίνουσα 

 

6.  Αν α>0 και β>0, να δείξετε ότι (αx+βx)(α-x+β-x) Rx,4 Î³  

 

7.  Έστω η συνάρτηση f(x)=αx , x RÎ  με 0<α¹ 1.Να αποδείξετε ότι: 
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æ  για κάθε x1,x2 RÎ . 
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8. Να λύσετε τις εξισώσεις:  i) 
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    ii)  53x64x 255 -- =  

iii) 3222 2x1xx =+- --    iv) -134323 2x1xx =×-×- --  

9. Να λύσετε τις εξισώσεις:  i) 12x1x3
2x13x 3292732 ---- ×+=+×    

ii)  3x4x2x1x 53537 ++++ -=-×     iii) 3433 2
1συνx
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10. Να λύσετε τις εξισώσεις:   i)  9x- 8 ×3x- 9=0    ii) 055265 x1x =+-+                                                   

iii) ( )xxx x13xx -- +=-                     iv)  09252 xσυνxημ 22
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11. Να λύσετε τις εξισώσεις:  i) 0x96x613x46 =×+×-×    ii)  012x3x65x42 =++×-×  

iii) 0212418927 23xxx3
2x

=+×-×- ++
   iv) 049214947

222 xxx =×+×-×  

12. Να λύσετε τις εξισώσεις:  i) 123xx3
x =+-       ii)   ( ) 123xx
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+-
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13. Να λύσετε τα συστήματα:  i) 
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14. Να λύσετε τα συστήματα:  i) 
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15. Να λύσετε τις ανισώσεις:  i) 2x+1+3.2x-3≤19      ii)  3.2x+2.3x<2x+3-12.3x-2 

iii) 6.9x-13.6x+6.4x<0      iv)  4x-3.2x+2+32<0     v) 4x+2x+1≤24     

16. Να λύσετε τις ανισώσεις:  i) 7.3x+1-5x+2<3x+4-5x+3      ii) 2.4x+3.9x>5.6x      

iii) (2x-1).(2x-2).(2x-4)≤0 

  17. Αν η εξίσωση 4x2-4(2θ+1)x+9=0 έχει ρίζες στο R, να προσδιορίσετε                                                      

τον πραγματικό αριθμό θ. 

18. Αν για κάθε πραγματικό αριθμό x ισχύει: x2-4x+3ημθ+1≥0, να προσδιορίσετε το θ,  

όπου θÎ [0,2π).
     

19. Έστω η συνάρτηση ( ) R.α,
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      i) Να βρείτε τις τιμές του α, ώστε η f να έχει πεδίο ορισμού το R. 

     ii) Να βρείτε τις τιμές του α, ώστε η f να είναι γνησίως αύξουσα στο R. 

    iii) Αν α=1,να λύσετε: 1) την εξίσωση  f(2x) - 3f(x+1)= - 8  2) την ανίσωση  f(2x)+2 ≤ 3f(x)
    


