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4.4  Εξιζώζειρ και ανιζώζειρ πος ανάγονηαι ζε πολςωνςμικέρ 

 

1. Γηα ηε γωλία ω ηνπ ζρήκαηνο ηζρύεη 3 25 8 7 6 0.       

 α)  Να δείμεηε όηη 
3

.
5

  

 β)  Να βξείηε: 

  i.  ηελ ηηκή ηνπ ,  

  ii.  ηηο ζπληεηαγκέλεο ηωλ ζεκείωλ Β, Γ θαη Γ. 

  iii. ην εκίηνλν θαη ην ζπλεκίηνλν ηωλ ζεηηθώλ γωληώλ ˆ ˆ ˆ, .     

         

2. Μία θπβηθή δεμακελή Α έρεη αθκή κε κήθνο x κέηξα. Αλ απμεζεί ε κία κόλν δηάζηαζή ηεο θαηά κία κνλάδα ζα 

κεηαηξαπεί ζηε δεμακελή Β ζρήκαηνο νξζνγωλίνπ παξαιιειεπίπεδνπ κε ηεηξάγωλε βάζε.                   

 α)  Να βξείηε ηε δηαθνξά  x  ηωλ όγθωλ ηωλ δύν δεμακελώλ ωο ζπλάξηεζε ηνπ x. 

 β)  Αλ ν όγθνο ηεο δεμακελήο Β είλαη 36 θπβηθά κέηξα λα βξείηε: 

  i.  ηηο δηαζηάζεηο ηωλ δεμακελώλ Α θαη Β, 

  ii.  ηε δηαθνξά ηωλ όγθωλ  x . 

 γ)  Αλ επηπιένλ απμεζεί άιιε κία δηάζηαζε ηεο δεμακελήο Β θαηά 2 κνλάδεο, λα βξείηε ηε κηθξόηεξε ηηκή ηνπ x 

ώζηε ν όγθνο ηεο λέαο  δεμακελήο Γ λα είλαη  ηνπιάρηζηνλ 60 θπβηθά κέηξα.                                                                                                                                     

Βνεζεηηθά δίλνληαη ηα ζρήκαηα ηωλ δεμακελώλ Α, Β θαη Γ. 

 

 

3. Γίλεηαη ε εμίζωζε  2 x x 2 , 1 .      

 α)  Να βξείηε ηηο ηηκέο ηνπ x  γηα ηηο νπνίεο νξίδεηαη ε εμίζωζε  1 . 

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  1  γηα 0 .    
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 γ)  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε  g x 2 x x 2     είλαη άξηηα. 

 δ)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  Γηα 2 2   ε εμίζωζε  1  έρεη κνλαδηθή ξίδα. 

  ii.  Γηα 2 2   αλ ε εμίζωζε  1  έρεη ωο ξίδα ηνλ αξηζκό  2,2 ,   ηόηε ζα έρεη ωο ξίδα θαη ηνλ αξηζκό –ξ. 

 

4. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν 3 2P(x) x x x 3, ,       . Αλ είλαη γλωζηό όηη έρεη ξίδα ηνλ αξηζκό 2 , ηόηε: 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηνπιάρηζηνλ έλαο ζπληειεζηήο ηνπ δελ είλαη αθέξαηνο. Αλ επηπιένλ  1 0  , ηόηε: 

 β)  Να απνδείμεηε όηη 3    θαη 
21

2
  . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ αλίζωζε (x) 0  . 

 δ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  x 0   . 

 

5. Γίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο  
3

3

  x ,     όηαλ x 0
g x

x,  όηαλ x 0

 
 

  

 θαη   3h x x x,x   . 

 α)  i.  Να απνδείμεηε όηη ε ζπλάξηεζε h  είλαη πεξηηηή.  

  ii.  Να ζπκπιεξώζεηε ην ζρήκα ώζηε λα παξηζηάλεη ηε γξαθηθή παξάζηαζε 

ηεο ζπλάξηεζεο h . 

  iii. Χωξίο λα ρξεζηκνπνηήζεηε ην παξαπάλω ζρήκα, λα βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο 

ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο h  κε ηνλ άμνλα x x . 

 β)  Αλ x 0  λα απνδείμεηε όηη: ε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g 

βξίζθεηαη πάλω από ηελ επζεία   : y x   αλ θαη κόλν αλ ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο h  βξίζθεηαη θάηω από ηνλ άμνλα x x . 

  

6. Σην ζρήκα θαίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ηωλ 

ζπλαξηήζεωλ    3 2f x x 3x 4     θαη   g x 4 x 4  , κε 

x .  

 α)  Από ηε γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f, λα βξείηε ηα δηαζηήκαηα 

κνλνηνλίαο ηεο.  

 β)  Να ιύζεηε γξαθηθά θαη αιγεβξηθά ηελ εμίζωζε    f x g x .                                                          

 γ)  Να βξείηε αιγεβξηθά ηηο ηηκέο ηνπ x γηα ηηο νπνίεο ε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο g είλαη θάηω από ηε γξαθηθή 

παξάζηαζε ηεο ζπλάξηεζεο f .                                                                                                                                        
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7. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν   4 2P x x 6x 7.    

 α)  Να δείμεηε όηη ην πνιπώλπκν x 1  είλαη παξάγνληαο ηνπ πνιπωλύκνπ  P x .  

 β)  Να παξαγνληνπνηήζεηε ην πνιπώλπκν  P x  ζε πνιπώλπκα πξώηνπ ή δεπηέξνπ βαζκνύ. 

 γ)  i.  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  P x 0 .                                                                                

  ii. Αλ νη αξηζκνί – 1 θαη 1 είλαη νη ξίδεο ηεο εμίζωζεο  P x 0, λα ιύζεηε ηελ εμίζωζε  

   
4 2

2 x 1 6 2 x 1 7 0 ,       γηα x  

 

8. Τν εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΜ πνπ βιέπεηε ζην ζρήκα είλαη 

4
(OAM)

6
  ηεηξαγωληθέο κνλάδεο. Η επζεία ε είλαη εθαπηόκελε 

ζηνλ θύθιν ζην ζεκείν Α. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη γηα ηε γωλία ˆ  ηζρύεη 

4
, 0

3 2


   . 

 β) Να ππνινγίζεηε ηνπο ηξηγωλνκεηξηθνύο αξηζκνύο  ,  , 


 
ηεο γωλίαο  ˆ  αλ ηζρύεη 0

2


 . 

 γ)  Να βξείηε ηα ζεκεία ηνκήο  ηεο γξαθηθήο παξάζηαζεο ηεο ζπλάξηεζεο 
2f (x) x 5 x 5     

 
θαη 

ηνπ άμνλα x x ,  όπνπ ˆ  ε γωλία ηνπ πξνεγνύκελνπ εξωηήκαηνο θαη x .  

 

9. Γίλεηαη ην πνιπώλπκν 3 2P(x) 2x x 2x    , ,  . Αλ  P 1 2  θαη ην ππόινηπν ηεο δηαίξεζεο 

   P x : x 2  ηζνύηαη κε 15, 

 α)  Να δείμεηε όηη   3 2P x 2x x 2x 1    . 

 β)  i.  Να δείμεηε όηη ην πνιπώλπκν   2x x 1    είλαη παξάγνληαο ηνπ P(x) . 

  ii.  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε  P x 0 . 

 γ)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε 3 21
x x 1 x

2
      ,  x 0,2  . 

 

10. Σην ζρήκα θαίλνληαη νη γξαθηθέο παξαζηάζεηο ηωλ ζπλαξηήζεηο  f x x 3   θαη   g x 3x 1.   

 α)  Να βξείηε ην πεδίν νξηζκνύ θαη ηε κνλνηνλία ηωλ ζπλαξηήζεωλ f, g.                      

 β)  Να ιύζεηε ηελ εμίζωζε    f x g x .   
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 γ) i.  Να ιύζεηε γξαθηθά ηελ αλίζωζε    f x g x .   

  ii.  Να επηβεβαηώζεηε αιγεβξηθά ην απνηέιεζκα ηνπ i. εξωηήκαηνο.              

 

 

11. Σην ζρήκα δίλεηαη ε γξαθηθή παξάζηαζε κηαο ζπλάξηεζεο  f : 0,  .  

 α)  Να βξείηε ηελ κνλνηνλία ηεο  θαη ηελ κέγηζηε ηηκή ηεο.  

 β)  Αλ 
1 1

f
4 2

 
 

 
, θαη 

1
0

4
    , λα βξείηε ην πξόζεκν ηνπ γηλνκέλνπ    2f 1 2f 1             . 

 γ)  Έζηω όηη ε ζπλάξηεζε ηνπ πξνβιήκαηνο είλαη ε  f x 1 x, x 0   . Να βξείηε ηα θνηλά ζεκεία ηεο γξαθηθήο 

ηεο παξάζηαζεο κε ηελ επζεία y 2x . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


