
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΗΝ ΛΟΓΑΡΙΘΜΙΚΗ  ΣΥΝΑΡΤΗΣΗ 
 

Σελίδα 1 από 4 
 

 
 
 
1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού των συναρτήσεων: 
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2. Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση ( ) ημx
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3. Να αποδείξετε ότι:  i)  2
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4. Αν ισχύει ( ) 0βα,,
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5. Αν οι αριθμοί ( ) 1,21log,2
2
1log x1x ++÷

ø
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αριθμητικής προόδου, να προσδιορίσετε τον πραγματικό αριθμό x. 
 
 

6. Αν α,β>0 και ισχύει 
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4α2 ,6αβ , β2 είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής  προόδου. 
 
 
7. i) Για ποιες τιμές του πραγματικού x οι αριθμοί 

( ) ( )1xx 43log,32log,1xlog4 -××+  είναι διαδοχικοί όροι αριθμητικής προόδου; 

 ii) Όμοια, αν οι αριθμοί ( ) xlog2,2log2x,2x4log ++ ÷
ø
öç

è
æ είναι διαδοχικοί όροι 

αριθμητικής προόδου. 
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8. Να λύσετε τις εξισώσεις:  i) log(3x-1)+log(8x-2)=2log(4x-1) 

ii) log(3x2-5x+8)=1    iii) log(x2+40x)=2+log(x-8)    iv) (lnx)3-6(lnx)2+11lnx-6=0 

v) 2lnx
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   vi) ln(e2x+2)=x+ln3     vii) 10xlogx =  

9. Να λύσετε τις εξισώσεις:   i) xxx 2logx10 =×                                                                  

ii) ( ) ( ) ( )23xx2loglog511x 21x +-+=-×- -           

iii) ( ) ( )12log194loglog2  22 xx ++=++ --
  

iv) ( ) 29x2log12xlog =-+-   v) ( ) xlog3log3log963log x =-+-  
 

10. Να αποδείξετε ότι 5logx=xlog5  και στη συνέχεια να λύσετε την εξίσωση
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11. Να λύσετε την εξίσωση:                                      
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13. Να λύσετε τα συστήματα:    i)
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14. Να λύσετε τις ανισώσεις: i) ln2x-4lnx+3≤0     ii) ln(x2+1)+ln(x-5)>ln(2x2-10x)                                                              

( ) 2xlog3334logiv)2
1logx
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<
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v) 2lnx+ln(x2+3)>ln(5x3-3x2) 

 

15. Να λύσετε τις ανισώσεις: i) lnx≤(lnx)3    ii) ( logx-1)(logx+1)(logx-2)≤0 
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2x
1xlog(logiii) <+<

-
-

 
 

16. Να βρείτε τις πραγματικές τιμές του θ ώστε η εξίσωση                                              

x2-(logθ)x+3logθ-8=0 να έχει ρίζες στο R. 

 

17. Να βρείτε τις πραγματικές τιμές του θ ώστε η ανίσωση 

x2-2(1+logθ)x+5-log2θ≥0 να αληθεύει για κάθε xÎR.    

 
18.  Δίνονται οι συναρτήσεις f(x) = ln(e2x-2ex+3) και g(x) = ln3+ln(ex-1).  
  α. Να βρείτε τα πεδία ορισμού των f(x) και g(x).  
  β. Να λύσετε την εξίσωση f(x) = g(x).  
  γ. Να λύσετε την ανίσωση f(x) > 2g(x).  
 
 
19. Δίνεται η συνάρτηση f(x) =log(11x2-7x+10)-logx2-1. 

 i) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης.                                                                         
ii) Να βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της f με τον άξονα xx¢                                                                                         
iii) Να βρείτε τα x ώστε η γραφική παράσταση της f να είναι πάνω από τον 
άξονα xx¢ . 

20. Δίνεται η συνάρτηση f(x) = ln ÷
÷
ø

ö
ç
ç
è

æ

+

-

5e
1e

x

2x
                                                                                                              

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης.                                                                  
β) Να λύσετε την εξίσωση f(x)=2ln2 .                                                                                
γ) Να λύσετε την ανίσωση f(x)>0. 
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21. Δίνεται η συνάρτηση f(x) = lnx  , x>0 

  i)  Να λύσετε την εξίσωση f(x2+1)+f(x2+2)=f(5x2-x+2). 

 ii)  Να λύσετε την ανίσωση  f(x) +× f(x) f(x)-12 > 0. 

          22. Δίνεται η συνάρτηση f(x)=ln ( )x3x 2ee + . 

            i)  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f.        

           ii)  Nα λύσετε την εξίσωση f(x)=ln3.        

          iii)  Να λύσετε την ανίσωση f(x)£  ln( 2x3e ).   

23. Δίνεται η αριθμητική πρόοδος  (α ν  ) με                                                                                    

α1=log2, α 2 =log4, α3=log8,…, α ν =log2
ν

,ν *NÎ .                                                                    

α) Να δείξετε ότι : i) ω=log2       ii) Σ5= 15 log2                   

      β) Να βρείτε το πλήθος των όρων της αριθμητικής προόδου  για τους οποίους                                   

έχουμε Σ ν =36 log2.        

          24. Δίνεται το πολυώνυμο P(x)= 3xβxαx 23 +++ , x RÎ ,α ,β RÎ . 

               i) Αν το x-1 είναι παράγοντας του P(x) και P(-1)=8 ,                                                                    

να υπολογίσετε  τους αριθμούς α, β.      

              ii) Αν α=1 και β= -5 , να λύσετε την εξίσωση P(x) 0= .     

           iii) Να λύσετε την ανίσωση ln3 x+ln2 x-5lnx+3>0.     

 

           25. Δίνεται η εξίσωση ( ) Rκ,
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                α) Να βρείτε το κ, αν η εξίσωση έχει λύση την x=100. 

                β) Αν κ= -1, να λύσετε την παραπάνω εξίσωση.     


