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11.7  Εμβαδόν κσκλικού ηομέα και κσκλικού ημήμαηος 

 

1. Γίλεηαη ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ πιεπξάο 4.   Με θέληξα ηηο θνξπθέο ηνπ ηεηξαγώλνπ 

θαη αθηίλα 2   ζρεδηάδνπκε ηέζζεξηο θπθιηθνύο ηνκείο ζην εζσηεξηθό ηνπ, όπσο 

θαίλεηαη ζην ζρήκα.  

α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ θάζε θπθιηθνύ ηνκέα. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ γξακκνζθηαζκέλνπ ρσξίνπ είλαη ίζν κε 

   4 4 .     

 

2. Σην δηπιαλό ζρήκα, ην νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ έρεη ππνηείλνπζα 13   

θαη αληίζηνηρν ύςνο 6.   Με θέληξν ην Α θαη αθηίλα ΑΓ γξάθνπκε 

θύθιν, ν νπνίνο ηέκλεη ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ζηα 

ζεκεία Δ θαη Ε αληίζηνηρα. 

 α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ . 

 β)  Να ππνινγίζεηε ηα εκβαδά: 

  i.  ηνπ θπθιηθνύ ηνκέα ,   

  ii.  ηνπ ζθηαζκέλνπ ρσξίνπ πνπ είλαη εζσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη εμσηεξηθά ηνπ θύθινπ, όπσο θαίλεηαη 

θαη ζην ζρήκα. 

 

3. Γίλεηαη ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ πιεπξάο 2α. Με θέληξα ηηο θνξπθέο ηνπ ηεηξαγώλνπ 

θαη αθηίλα α ζρεδηάδνπκε ηέζζεξηο θπθιηθνύο ηνκείο ζην εζσηεξηθό ηνπ όπσο 

θαίλεηαη ζην ζρήκα.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ θάζε θπθιηθνύ ηνκέα σο ζπλάξηεζε ηνπ α. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ γξακκνζθηαζκέλνπ θακππιόγξακκνπ 

ρσξίνπ είλαη   2E 4 .     

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ γξακκνζθηαζκέλνπ θακππιόγξακκνπ 

ρσξίνπ. 

 

 

4. Σε ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ πιεπξάο α ηνπ δηπιαλνύ ζρήκαηνο, γξάθνπκε 

ηεηαξηνθύθιην εζσηεξηθά ηνπ ηεηξαγώλνπ κε θέληξν Α θαη αθηίλα α. 

 α)  Αλ 
1  είλαη ην ρσξίν ηνπ ηεηξαγώλνπ πνπ βξίζθεηαη εμσηεξηθά ηνπ 

ηεηαξηνθπθιίνπ,  λα απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηζνύηαη κε: 

   
2

1 4 .
4


      

 β)  Με δηάκεηξν ΑΒ θαηαζθεπάδνπκε εκηθύθιην εζσηεξηθά ηνπ ηεηξαγώλνπ. Αλ 
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2  είλαη ην ρσξίν ηνπ εκηθπθιίνπ θαη 
3  ην ρσξίν ηνπ ηεηαξηνθπθιίνπ πνπ βξίζθεηαη εμσηεξηθά ηνπ 

εκηθπθιίνπ, λα ππνινγίζεηε ηα εκβαδά ησλ δύν ρσξίσλ 
2 3 .                         

 γ)  Πνην από ηα ρσξία 
1 2    έρεη ην κεγαιύηεξν εκβαδόλ; Να δηθαηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο.                                                                                                         

 

5. Σην δηπιαλό ζρήκα, ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ηζόπιεπξν, πιεπξάο  2α. Με 

δηάκεηξν ηε ΒΓ γξάθνπκε εκηθύθιην, πνπ ηέκλεη ηηο πιεπξέο ΑΒ, ΑΓ ζηα 

ζεκεία Γ,Δ  αληίζηνηρα. Αλ Ο είλαη ην θέληξν ηνπ εκηθπθιίνπ, λα απνδείμεηε 

όηη: 

 α) 3.    

 β)  ην άζξνηζκα ησλ εκβαδώλ ησλ δύν θπθιηθώλ ηκεκάησλ πνπ βξίζθνληαη ζην 

εμσηεξηθό ηνπ ηξηγώλνπ ηζνύηαη κε 
  22 3 3

.
6

 
   

 γ)  ην εκβαδό  ηνπ γξακκνζθηαζκέλνπ ρσξίνπ πνπ νξίδεηαη από ηα επζύγξακκα ηκήκαηα ΑΓ, ΑΔ θαη ην ηόμν ΓΔ 

είλαη: 
  23 3

.
6

  
   

                                                                                                                      

6. Γίλεηαη ηζνζθειέο θαη νξζνγώλην ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ 90  θαη  2 .    Με 

δηάκεηξν ΒΓ γξάθνπκε εκηθύθιην εμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ. Δπίζεο, γξάθνπκε 

ηνλ θπθιηθό ηνκέα ΑΒΓ⏜  κε θέληξν ην Α θαη αθηίλα ΑΒ, όπσο θαίλεηαη ζην 

ζρήκα.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη 2 .    

 β)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ζρεκαηηδόκελνπ κελίζθνπ κ σο ζπλάξηεζε 

ηνπ ξ.  

 γ)  Να ζπγθξίλεηε ην εκβαδόλ ηνπ κελίζθνπ κ κε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. Τη ζπκπέξαζκα πξνθύπηεη;  

 

7. Γίλεηαη επζύγξακκν ηκήκα ΑΒ θαη ηπραίν ζεκείν ηνπ Μ, ηέηνην 

ώζηε 2    θαη  2 .    Με δηακέηξνπο ΑΜ, ΜΒ θαη ΑΒ 

γξάθνπκε εκηθύθιηα πξνο ην ίδην κέξνο ηνπ ΑΒ, όπσο θαίλεηαη 

ζην ζρήκα. Έζησ Γ ην ζεκείν ηνκήο ηνπ εκηθπθιίνπ ΑΒ θαη ηεο 

θάζεηεο από ην Μ ζην ΑΒ.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ θαζελόο από ηα ηξία εκηθύθιηα 

,    θαη ,  όπνπ Ε, Δ, Γ είλαη ηα κέζα ησλ ΑΜ, 

ΜΒ θαη ΑΒ αληίζηνηρα. 

 β)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ θακππιόγξακκνπ ζρήκαηνο η πνπ πεξηθιείεηαη κεηαμύ ησλ ηξηώλ εκηθπθιίσλ.  

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ην θακππιόγξακκν ζρήκα η πνπ πεξηθιείεηαη κεηαμύ ησλ ηξηώλ εκηθπθιίσλ έρεη ην ίδην 

εκβαδόλ κε ηνλ θύθιν δηακέηξνπ ΜΓ. 

 δ)  Γηα πνηα ζέζε ηνπ Μ κεγηζηνπνηείηαη ην εκβαδόλ ηνπ θακππιόγξακκνπ ζρήκαηνο η; 
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8. Θεσξνύκε θύθιν κε θέληξν Γ θαη αθηίλα R. Έζησ ΑΒ δηάκεηξνο ηνπ θύθινπ 

θαη Γ, Δ ζεκεία ηεο ηέηνηα ώζηε .      Σρεδηάδνπκε ηα εκηθύθιηα 

ΑΓ θαη ΑΔ πάλσ από ηε δηάκεηξν ΑΒ θαη ηα εκηθύθιηα ΒΔ θαη ΒΓ θάησ από 

ηε δηάκεηξν ΑΒ, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα.  

 α)  Να ππνινγίζεηε ηα εκβαδά 
1 3    ησλ θακππιόγξακκσλ ζρεκάησλ 

ΑΓΒΕ θαη ΒΔΑΖ αληίζηνηρα. 

 β)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ 
2  ηνπ γξακκνζθηαζκέλνπ θακππιόγξακκνπ 

ζρήκαηνο ΑΓΒΔ.  

 γ)  Να εμεηάζεηε αλ ν θύθινο ρσξίδεηαη ζε ηξία ηζνδύλακα θακππιόγξακκα ζρήκαηα. 

 

9. Σην δηπιαλό ζρήκα ην ΑΒΓΓ είλαη νξζνγώλην κε 4   θαη .    Σην 

εζσηεξηθό ηνπ νξζνγσλίνπ ζρεδηάζηεθε εκηθύθιην δηακέηξνπ ΑΒ. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην εκηθύθιην ρσξίδεη ην νξζνγώλην ζε δύν ηζεκβαδηθά 

ρσξία.  

 β)  Αλ ε δηαγώληνο ΒΓ ηέκλεη ην εκηθύθιην ζην ζεκείν Δ θαη Μ είλαη ην κέζν 

ηεο ΑΒ,  

  i.  λα απνδείμεηε όηη 2   θαη  2 ,    

  ii.  λα απνδείμεηε όηη 
2

16

16


 

 
 θαη  

2

2
,

16

 
 

 
 

  iii. λα ππνινγίζεηε ην  ˆ .   

 

10. Έλαο θεπνπξόο ζέιεη λα πνηίζεη ην γθαδόλ πνπ έρεη 

θπηέςεη ζε έλαλ ηεηξάγσλν θήπν πιεπξάο 10 m. Γηα ηνλ 

ζθνπό απηό ρξεζηκνπνηεί κεραληζκνύο πνηίζκαηνο ηνπο 

νπνίνπο κπνξεί λα ξπζκίζεη, ώζηε λα πνηίδνπλ έλαλ 

θπθιηθό ηνκέα κε ζπγθεθξηκέλε γσλία θαη αθηίλα.   

 α)  Ο θεπνπξόο ηνπνζεηεί ζηηο απέλαληη θνξπθέο Α, Γ ηνπ 

ηεηξάγσλνπ θήπνπ από έλαλ κεραληζκό,  ώζηε ν θαζέλαο λα πνηίδεη έλα ηεηαξηνθύθιην αθηίλαο 10m, όπσο 

θαίλεηαη ζην Σρήκα 1. Να απνδείμεηε όηη:  

  i.  ην εκβαδόλ ηεο πεξηνρήο πνπ πνηίδεη θάζε κεραληζκόο είλαη 225 m .  

  ii.  ην εκβαδόλ ηεο πεξηνρήο πνπ πνηίδνπλ ηαπηόρξνλα θαη νη δύν κεραληζκνί είλαη   250 2 m .    

 β)  Ο θεπνπξόο ηνπνζεηεί ζηηο ηέζζεξηο θνξπθέο ηνπ ηεηξάγσλνπ θήπνπ από έλαλ κεραληζκό,  ώζηε ν θαζέλαο λα 

πνηίδεη έλα ηεηαξηνθύθιην αθηίλαο 5 m, όπσο θαίλεηαη ζην Σρήκα 2.  

  i.  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηεο πεξηνρήο πνπ δελ πνηίδεηαη. 

  ii.  Γηα λα κελ κείλεη απόηηζηε θάπνηα πεξηνρή ηνπ θήπνπ ν θεπνπξόο ηνπνζεηεί έλαλ πέκπην κεραληζκό 

πνηίζκαηνο ζην θέληξν ηνπ θήπνπ ν νπνίνο πνηίδεη ηελ πεξηνρή ελόο θπθιηθνύ δίζθνπ αθηίλαο 5 m. Να 
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βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ θήπνπ πνπ πνηίδεηαη από δύν κεραληζκνύο ηαπηόρξνλα θαη λα ην ζπγθξίλεηε κε ηελ 

απάληεζε πνπ βξήθαηε ζην εξώηεκα α).    

   

11. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ, εγγεγξακκέλν ζε θύθιν  O,R  κε AB ,     θαη 2 2 .       

Να απνδείμεηε όηη: 

 α)  ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη ακβιπγώλην κε ˆ 90 .   

 β)  ε γσλία Α ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ηζνύηαη κε 120 .  Γίλεηαη 
1

120 .
2

    

 γ)  ε γσλία ˆ  ηζνύηαη κε 120 .  

 δ)  ην εκβαδόλ ηνπ θπθιηθνύ ηκήκαηνο, πνπ νξίδεηαη από ηε ρνξδή ΒΓ θαη ην θπξηνγώλην ηόμν ΒΓ, είλαη:

  24 3 3 R
.

12


   Γίλεηαη 

3
120 .

2

   

                           

12. Γίλεηαη νξζνγώλην ηξίγσλν     κε ˆ 90 .  Με θέληξν ην ζεκείν   θαη 

αθηίλα R BA  γξάθνπκε ηνλ θύθιν  B,R  ν νπνίνο ηέκλεη ηελ πιεπξά 

ΒΓ ζην ζεκείν Γ. Με θέληξν ην ζεκείν Γ θαη αθηίλα     γξάθνπκε 

ηνλ θύθιν  ,   ν νπνίνο ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν Δ. Έζησ όηη 

ην Δ είλαη ην κέζν ηεο ΑΓ .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη 
2

R.
3

   

 β)  Έζησ 
1E  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη 

2E  ην εκβαδόλ ηνπ θύθινπ  ,R .  Να απνδείμεηε όηη 2

1

E 3
.

E 2


  

 γ)  Έζησ ˆ
    θαη 

3 4    είλαη ην εκβαδά ησλ θπθιηθώλ ηνκέσλ    θαη    αληίζηνηρα.  

  Να απνδείμεηε όηη  
 

4

3

4 90
.

9




 
 


