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10.5  Λόγος εμβαδών όμοιων ηριγώνων – πολσγώνων 

 

1. Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο, κε 

4,   6   θαη ˆ 150 .   Αλ ην ζεκείν Γ είλαη ην 

κέζνλ ηεο ΑΓ θαη ην Δ είλαη ζεκείν ηεο ΒΓ ώζηε 

2
,

3
   ηόηε λα ππνινγίζεηε: 

 α)  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. Γίλεηαη: 
1

150 .
2

   

 β)  ην ιόγν 
 

 
.




 

 γ)  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΓΔ . 

 

2. Έλα ηξίγσλν ΑΒΓ έρεη κήθε πιεπξώλ 17, 8, 15.       

 α)  Να δείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην. 

 β)  Αλ ΑΓ είλαη ην ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ:  

  i.  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΓ είλαη όκνηα θαη λα βξείηε ην ιόγν νκνηόηεηάο ηνπο ι . 

  ii.  Να ππνινγίζεηε ην ιόγν ησλ εκβαδώλ 
 

 
.




  

 

3. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ, κε κήθε πιεπξώλ 6, 8 10.        

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην. 

 β)  Αλ  ΑΓ είλαη ύςνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ηόηε: 

  i.  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΓ είλαη όκνηα κε ιόγν νκνηόηεηαο  
3

.
4

   

  ii.  Να ππνινγίζεηε ην ιόγν:  
 

 
.




 

 

4. Γίλεηαη ην ηξίγσλν ΑΒΓ κε 1.   ΢ηηο πξνεθηάζεηο 

ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ παίξλνπκε ζεκεία Γ θαη Δ, 

αληίζηνηρα, ώζηε ε ΓΔ λα είλαη παξάιιειε ζηε ΒΓ θαη 

2.    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη όκνηα κε ιόγν νκνηόηεηαο 
1

.
3

 

 β)  Αλ ε πεξίκεηξνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη ίζε κε 8,5, λα ππνινγίζεηε ηελ πεξίκεηξν ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ . 
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 γ)  Αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ είλαη 15, λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 

5. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ κε 2 .   Από ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΓ ώζηε 

1,  θέξλνπκε παξάιιειε ζηε ΒΓ ε νπνία ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην ζεκείν Δ .  

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα θαη λα γξάςεηε ηνλ ιόγν 

νκνηόηεηαο,  

  ii.  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ είλαη ην κηζό ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ,    

 β)  Αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη 2 , λα βξείηε ηα εκβαδά ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ θαη ηνπ ηξαπεδίνπ ΒΓΔΓ. 

 

 

6. Γίλεηαη παξαιιειόγξακκν ΑΒΓΓ θαη Μ, Ν ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΒ θαη ΒΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 

 α)       
1

,
2

                                                                                            

 β)   
 

 

1
,

4





                                                                                    

 γ)    
1

.
8

    

 

7. ΢ην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε 8.   ΢ηελ πξνέθηαζε ηεο ΓΒ 

πξνο ην Β παίξλνπκε ζεκείν Γ, ώζηε 4  θαη Δ είλαη ην κέζν ηεο ΑΓ.   

 α)  Να απνδείμεηε όηη:   4 .     

 β)  Να απνδείμεηε όηη:   3 .     

 γ)  Να ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν ησλ εκβαδώλ ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ΓΓΔ θαη λα 

βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΓΔ είλαη 12 η.κ. 

 

 

8. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη από ηπραίν ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΒ θέξνπκε 

παξάιιειε ζηελ πιεπξά ΒΓ πνπ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην ζεκείν Δ.  

 α)  Να δηθαηνινγήζεηε γηαηί  
 

 

 


 
 θαη  

 

 
.

 


 
 

 β)  Να απνδείμεηε όηη    .    
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9. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Πξνεθηείλνπκε ηελ πιεπξά ΒΓ θαηά ηκήκα 

   θαη ηελ πιεπξά ΑΒ θαηά ηκήκα .    

 α)  Αλ   225 m ,  λα απνδείμεηε όηη   250 m .   

 β)  Από ηελ θνξπθή Α θέξνπκε επζεία παξάιιειε ζηελ ΔΓ θαη από ηελ 

θνξπθή Γ επζεία παξάιιειε ζηελ ΔΑ πνπ ηέκλνληαη ζην ζεκείν Ε. Να 

απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΕΓ είλαη 4-πιάζην ηνπ 

εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 

10. ΢ην ζρήκα, ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΒΓ είλαη ηζνζθειή κε 3     θαη 

2.     

 α)  Να απνδείμεηε όηη νη γσλίεο ̂  θαη ˆ είλαη ίζεο. 

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΒΓΑ είλαη όκνηα. 

 γ) Να ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν 
 

 




 ησλ εκβαδώλ ησλ δύν ηξηγώλσλ. 

 

11. Γίλεηαη γσλία ˆ  θαη ε δηρνηόκνο ηεο Οδ. Πάλσ ζηελ Οδ παίξλνπκε ηπραία 

ζεκεία Α θαη Β. Θεσξνύκε ζεκείν Δ ζηελ πιεπξά Οx ηέηνην ώζηε ˆ 70  θαη 

ζεκείν Γ ζηελ Ος ηέηνην ώζηε ˆ 70 .       

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΟΔΒ θαη ΟΓΑ είλαη όκνηα. 

 β)  Αλ 2

3





 λα ππνινγίζεηε ηνπο ιόγνπο ησλ αλάινγσλ πιεπξώλ ησλ ηξηγώλσλ.  

 γ) Αλ ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΑΓ είλαη 28 η.κ. λα βξεζεί ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΟΔΒ.                                                                                                                                     

 

 

12. Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηπραίν ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΒ.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη:  
 

 
.

 


 
 

 β)  Αλ   25   θαη 5 ,   ηόηε λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ 

ηξηγώλνπ ΓΒΓ. 

 

 

13. ΢ην ηξίγσλν ΑΒΓ ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο, ηα Γ, Δ, Ε, είλαη ζεκεία ησλ 

πιεπξώλ ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ αληίζηνηρα, ώζηε: 

1 2 1
, .

4 3 2
           Να απνδείμεηε όηη: 

 α)            
1 1 1

, , .
8 2 6

          
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 β)     
5

.
24

    

 

14. Έλα ηξίγσλν ΑΒΓ έρεη πιεπξά 9   θαη αληίζηνηρν ύςνο 8 .   

 α)  Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ . 

 β)  Έλα άιιν ηξίγσλν       είλαη όκνην κε ην ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ε νκόινγε πιεπξά ηεο ΒΓ είλαη ε 6.     Να 

ππνινγίζεηε: 

  i.  ηνλ ιόγν νκνηόηεηαο ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ,     

  ii.  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ .     

 

15. Θεσξνύκε ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ηα ζεκεία Γ, Δ, Ε ησλ πιεπξώλ ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ αληίζηνηρα 

ηέηνηα ώζηε:  
1 1 1

, , .
5 4 2

          

 α)  Να ππνινγίζεηε ηνπο ιόγνπο 
 

 

 

 

 

 
, , .

  

  
 

 β)  Αλ είλαη   120,  λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΕ. 

 

 

16. ΢ην παξαθάησ ζρήκα δίλεηαη ηξαπέδην      κε ˆ ˆ 90  θαη 

16, 22    θαη 20.   Έζησ Κ ε πξνβνιή ηνπ ζεκείνπ Α πάλσ ζηελ 

επζεία ΓΓ θαη Λ ε πξνβνιή ηνπ ζεκείνπ Β πάλσ ζηε επζεία ΑΓ . 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i. 12 ,   

  ii.  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΚΓ είλαη 96 , 

 β) Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΚΓ θαη ΒΛΑ είλαη όκνηα θαη λα βξείηε ην 

εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΒΛΑ . 

 γ)  Να βξείηε ην κήθνο ηεο δηακέηξνπ ηνπ πεξηγεγξακκέλνπ θύθινπ ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΒΓΓΛ . 

 

17. ΢ην ζρήκα, ε ΑΓ είλαη δηρνηόκνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη ε ΑΚ είλαη ε 

πξνβνιή ηεο πιεπξάο ΑΓ πάλσ ζηελ επζεία ΑΒ. Γίλνληαη 

10, 15 9 .        

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.  12 60 .      

  ii.     24 36 .      

 β)  Έζησ Λ ε πξνβνιή ηνπ ζεκείνπ Γ πάλσ ζηελ επζεία ΑΒ . 

  i.  Να απνδείμεηε όηη  
2

.
5





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  ii.  Να βξείηε ηνλ ιόγν 



 ζηνλ νπνίν ην ζεκείν Λ δηαηξεί εζσηεξηθά ην επζύγξακκν ηκήκα ΒΚ .                                                                                                              

 

18. ΢ην ζρήκα, ε ΒΓ είλαη δηρνηόκνο ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ θαη επίζεο είλαη 

2 .    

 α)  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΒΓ είλαη δηπιάζην 

ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ.                                                                                                                  

 β)  Να ρσξίζεηε ην ηξίγσλν ΑΒΓ ζε ηξία ηζνδύλακα ηξίγσλα. 

 γ)  Έζησ όηη 12  θαη  
3

.
4

    

  i.  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ     είλαη 108 . 

  ii.  Να βξείηε ηα εκβαδά ησλ ηξηγώλσλ ΓΒΓ θαη ΑΒΓ . 

 

19. Σν ζεκείν Μ δηαηξεί εζσηεξηθά ηελ πιεπξά ΒΓ ελόο ηξηγώλνπ ΑΒΓ ζε ιόγν 




 θαη ην ζεκείν Ν δηαηξεί εμσηεξηθά ην επζύγξακκν ηκήκα ΑΜ ζε ιόγν  

.



 

 α)  Έζησ  
1

3





 θαη 

1
.

4





 Να απνδείμεηε όηη: 

  i. 
 

 

1
,

3





 ii.   

1
,

3





  iii.      .    

 β)  Έζησ 1





 θαη    .    Να βξείηε ηνλ ιόγν 



 ζηνλ νπνίν ην ζεκείν Ν δηαηξεί εμσηεξηθά ην 

επζύγξακκν ηκήκα ΑΜ. 

                                                                                           

20. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. ΢ηελ πιεπξά ΒΓ παίξλνπκε ζεκείν Κ ώζηε 2   θαη 

ζην επζύγξακκν ηκήκα ΑΚ παίξλνπκε ζεκείν Λ ώζηε 2 .    Έζησ 

1 2 3 4, ,      ηα εκβαδά ησλ ηξηγώλσλ ΑΛΓ, ΓΛΚ , ΒΛΚ θαη ΑΛΒ 

αληίζηνηρα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i. 1 4

2 3

2 2 ,
 

  
 

 ii.   
1 3 .   

 β)  Αλ 
1 10,  λα βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ . 

 

21. Έζησ ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ην εζσηεξηθό ζεκείν Κ ηεο πιεπξάο ΒΓ. Θεσξνύκε ζεκείν Ο ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο 

ΑΚ, ώζηε 
3

.
4

    Από ην Ο θέξλνπκε επζεία    ε νπνία ηέκλεη ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ ζηα ζεκεία Γ θαη Δ 

αληίζηνηρα. 
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 α)  Να απνδείμεηε όηη: 

  i.    
3

,
4

     ii.    
3

,
4

     iii. 

   
3

.
4

    

 β)  Δίλαη δπλαηόλ λα ηζρύεη    
3

;
4

    Να αηηηνινγήζεηε ηελ 

απάληεζή ζαο.       

 

22. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Από ηπραίν ζεκείν Γ ηεο πιεπξάο ΑΒ θέξνπκε 

παξάιιειε πξνο ηελ πιεπξά ΒΓ ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΓ ζην ζεκείν Δ.  

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα. 

 β) Να ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν ησλ εκβαδώλ 
 

 




 όηαλ ην ζεκείν Γ είλαη κέζν 

ηεο ΑΒ. 

 γ) Να βξείηε ηε ζέζε ηνπ ζεκείνπ Γ ώζηε 
 

 

2
.

9





 

 

23. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε 6 cm  θαη 3 cm  θαη Â  νμεία. 

Δμσηεξηθά ηνπ ηξηγώλνπ κε πιεπξέο ηηο πιεπξέο ΑΒ θαη ΑΓ αληίζηνηρα 

ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ζρεκαηίδνπκε ηα ηεηξάγσλα ΑΒΓΔ θαη ΑΓHZ θαη 

θέξλνπκε ηελ ΔΕ, όπσο ζην ζρήκα. 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΔΕ θαη ΑΒΓ είλαη ηζνδύλακα. 

 β)  Αλ ην εκβαδόλ ηνπ πνιπγσληθνύ ρσξίνπ ΔΕΖΓΒΓ είλαη 

  254 cm :   

  i.  Να απνδείμεηε όηη ε γσλία Â  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ είλαη 
oÂ 30 .  

  ii.  Να βξείηε ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαγώλνπ πνπ έρεη γηα  πιεπξά ηελ πιεπξά ΒΓ  ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 

24. ΢ε ηξίγσλν ΑΒΓ πξνεθηείλνπκε ηηο πιεπξέο ΒΑ θαη ΓΑ θαηά ηκήκαηα ΑΓ θαη ΑΔ 

αληίζηνηρα, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α) Αλ είλαη 
1

2
2

       , λα απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη 

ΑΒΓ είλαη ηζνδύλακα. 

 β) Αλ πξνεθηείλνπκε ηηο πιεπξέο ΒΑ θαη ΓΑ θαηά ηκήκαηα είλαη    θαη      

     αληίζηνηρα, όπνπ κ, λ είλαη ζεηηθνί πξαγκαηηθνί αξηζκνί, πνηα πξέπεη λα είλαη ε ζρέζε ησλ 

αξηζκώλ κ θαη λ ώζηε ηα ηξίγσλα ΑΓΔ θαη ΑΒΓ λα είλαη ηζνδύλακα;  

 γ) Αλ είλαη 
3

2 ,
2

       λα βξείηε ηηο δπλαηέο ζέζεηο ηνπ Δ ώζηε ηα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ λα είλαη όκνηα. 
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25. Γίλεηαη νξζνγώλην ΑΒΓΓ θαη ζεκείν Ε ζηελ πιεπξά ΑΓ, ώζηε 
3

.
4

    

 α)  Να απνδείμεηε όηη 
5

.
4

    

 β)  Αλ ην ΑΒΓΓ είλαη ηεηξάγσλν, Δ ην κέζν ηεο ΓΓ θαη Ζ είλαη ην ζεκείν 

ηνκήο ησλ ΑΔ, ΒΕ, λα απνδείμεηε όηη:  

  i. 2 2 2 25 5
BE AB ,

4 16
      

  ii.  ην ηξίγσλν ΒΔΕ είλαη νξζνγώλην. 

 γ)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΒΔΕ θαη ΒΓΔ είλαη όκνηα θαη λα ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν ησλ εκβαδώλ ηνπο.                             

 

26. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ κε Δ θαη Ε ηα κέζα ησλ πιεπξώλ ηνπ ΑΓ θαη ΑΒ, αληίζηνηρα. 

 α)  Αλ επηπιένλ ην επζύγξακκν ηκήκα ΑΓ ελώλεη ηελ θνξπθή Α ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ 

θαη ην κέζν Γ ηεο απέλαληη πιεπξάο ΒΓ, όπσο ζην ζρήκα, λα απνδείμεηε όηη: 

  i.  ηα ηξίγσλα ΔΓΓ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα κε ιόγν νκνηόηεηαο 
1

,
2

 

  ii.  γηα ην εκβαδόλ (ΑΔΓΕ) ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΔΓΕ ηζρύεη όηη 

        2 ,      

  iii. ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΔΓΕ είλαη ίζν κε ην 
1

2
ηνπ εκβαδνύ ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Αλ ην ζεκείν Γ είλαη ηπραίν εζσηεξηθό ζεκείν ηεο πιεπξάο ΒΓ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ηόηε ηζρύεη όηη ην εκβαδόλ 

ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΔΓΕ είλαη ίζν κε ην 
1

2
 ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ;    

 

27. Έζησ Δ ζεκείν ζηελ πιεπξά ΓΑ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. Από ην Δ θέξλνπκε παξάιιειε 

ζηελ πιεπξά ΒΓ ηνπ ΑΒΓ ε νπνία ηέκλεη ηελ πιεπξά ΑΒ ζην ζεκείν Γ θαη 

παίξλνπκε ζεκείν Ε ζηελ πξνέθηαζε Αρ ηεο πιεπξάο ΓΑ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ ώζηε λα 

είλαη ,   όπσο ζην ζρήκα.  

 α)  Έζησ 3 .    Να απνδείμεηε όηη:  

  i.  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ είλαη ίζν κε ην 
1

9
ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ 

ΑΒΓ.    

  ii.  ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΓΔΕ είλαη ίζν κε ηα 
2

9
ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ 

ΑΒΓ.  

 β)  Αλ ην εκβαδόλ ηνπ ΓΔΕ είλαη ίζν κε ην 
1

2
ηνπ εκβαδνύ ηνπ ΑΒΓ, λα ππνινγίζεηε ην ιόγν .




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28. Σν επζύγξακκν ηκήκα ΒΓ έρεη ηα άθξα ηνπ Β θαη Γ ζηηο πξνεθηάζεηο ησλ πιεπξώλ ΓΑ 

θαη ΔΑ, αληίζηνηρα, ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ, έηζη ώζηε λα είλαη παξάιιειν ζηελ πιεπξά ΓΔ. 

Δπίζεο δίλνληαη ηα κήθε ησλ πιεπξώλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, 4 5.      Έζησ όηη 

ν ιόγνο ησλ εκβαδώλ ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη 
 

 

1
.

4





 

 α)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΑΓΔ είλαη όκνηα κε ιόγν 
1

.
2

 

 β)  Αλ ˆ ,   λα απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ    ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ είλαη ίζν κε 

40 .  

 γ)  Να βξείηε ζεκείν Ε εζσηεξηθό ηεο πιεπξάο ΑΓ, ώζηε ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΕ πνπ ζρεκαηίδεηαη λα είλαη 

ίζν κε ην 
1

4
 ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ. 

 

29. Ζ θνξλίδα ηνπ παξαθάησ ζρήκαηνο απνηειείηαη από δύν όκνηα νξζνγώληα κε παξάιιειεο πιεπξέο θαη θνηλό 

θέληξν Ο. Σν νξζνγώλην         έρεη ην κηζό εκβαδόλ από ην νξζνγώλην ΑΒΓΓ. 

             

 α)  Να βξείηε ηνλ ιόγν νκνηόηεηαο ηνπ νξζνγσλίνπ ΑΒΓΓ πξνο ην νξζνγώλην .       

 β)  Να απνδείμεηε όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη       είλαη όκνηα. 

 γ)  ΢ηελ θνξλίδα ηνπνζεηνύκε κηα θσηνγξαθία πνπ ρσξάεη αθξηβώο ζην θάδξν, ρσξίο λα ράλεηαη θαλέλα κέξνο 

ηεο. Ζ δηαγώληνο ΑΓ ηεο θνξλίδαο έρεη κήθνο 40 cm θαη ˆ 120 .   

  i.  Πόζν κήθνο έρεη ε δηαγώληνο ηεο θσηνγξαθίαο;  

  ii.  Πόζν είλαη ην εκβαδόλ ηεο θσηνγξαθίαο; 

 

30. Γίλεηαη ηζνζθειέο ηξίγσλν ΑΒΓ κε ˆ, 36 .      

 α)  Αλ ε ΒΓ είλαη δηρνηόκνο ηεο γσλίαο ̂ , λα απνδείμεηε όηη: 

  i.  ηα ηξίγσλα ΒΓΓ θαη ΑΒΓ είλαη όκνηα, 

  ii.  Να γξάςεηε ηνπο ιόγνπο ησλ αλάινγσλ πιεπξώλ. 

 β)  Μεηαθηλνύκε ην ζεκείν Γ ζην εζσηεξηθό ηεο ΑΓ. Γηα πνηα ζέζε ηνπ ζεκείνπ Γ ζα 

ηζρύεη  

 
3





.                                                                                                                                                                                                                                                                    

 

 

31. ΢ην ηξίγσλν ΑΒΓ, ε ΑΜ είλαη δηάκεζόο ηνπ θαη ην ζεκείν Δ είλαη ην κέζν ηεο ΑΜ. Από ην Δ θέξνπκε 

παξάιιειεο ζηηο ΑΒ θαη ΑΓ, νη νπνίεο ηέκλνπλ ηε ΒΓ ζηα ζεκεία Γ θαη Ε αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη: 
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 α)      ,    

 β)     
1

,
8

    

 γ)    .    

 

32. Γίλεηαη εκηθύθιην θέληξνπ Ο θαη δηακέηξνπ 2 .    ΢ηελ πξνέθηαζε 

ηνπ ΑΒ πξνο ην Β, ζεσξνύκε ζεκείν Μ. Από ην Μ θέξνπκε ην 

εθαπηόκελν ηκήκα ΜΓ ζην εκηθύθιην. Αλ ε εθαπηόκελε ηνπ εκηθπθιίνπ 

ζην ζεκείν Α ηέκλεη ηελ πξνέθηαζε ηεο ΜΓ ζην Γ ηόηε:       

 α)  Αλ 2   λα απνδείμεηε όηη 2 2 .    

 β)  i.  Να απνδείμεηε όηη  .
 


 

 

  ii.  Αλ γηα ην Μ ηζρύεη όηη ,     όπνπ ι ζεηηθόο αξηζκόο, λα εμεηάζεηε αλ ππάξρεη ηηκή ηνπ ι, ηέηνηα 

ώζηε    9 .    

        

33. Έζησ ηεηξάγσλν ΑΒΓΓ θαη Μ ην κέζν ηεο ΑΒ. Οη επζείεο ΓΜ θαη ΓΒ ηέκλνληαη ζην 

Κ. Να απνδείμεηε όηη:  

 α)  Σα ηξίγσλα ΜΚΒ θαη ΓΚΓ είλαη όκνηα. 

 β)     
1

,
4

    

 γ)     
3

,
4

    

 δ)  Αλ   275 m ,   λα ππνινγίζεηε ηελ πιεπξά ηνπ ηεηξαγώλνπ. 

 

 

34. ΢ε ηξίγσλν ΑΒΓ πξνεθηείλνπκε ηηο πιεπξέο ΒΑ θαη ΓΑ θαηά ηκήκαηα ΑΓ θαη 

ΑΔ αληίζηνηρα, όπσο θαίλεηαη ζην ζρήκα. 

 α) Αλ είλαη 
1 2

,
2 5

        λα ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν 
 

 
.




 

 β) Αλ είλαη 
1

,


      
 

όπνπ ι, κ είλαη ζεηηθνί αθέξαηνη, λα 

απνδείμεηε όηη ν ιόγνο 
 

 




 είλαη αλεμάξηεηνο από ηελ ηηκή ηνπ ι. 

 γ)  Έλαο καζεηήο ηζρπξίδεηαη όηη «ππάξρνπλ άπεηξα δεύγε ηηκώλ ησλ αθεξαίσλ ι θαη κ γηα ηα νπνία είλαη 

      ». Να εμεηάζεηε αλ ν ηζρπξηζκόο ηνπ είλαη αιεζήο θαη λα αηηηνινγήζεηε ηελ απάληεζή ζαο. 
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35. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζεκείν Γ ζην εζσηεξηθό ηνπ ηκήκαηνο ΒΓ. Από ην Γ θέξνπκε παξάιιειεο ζηηο πιεπξέο 

ΑΒ θαη ΑΓ. Ζ παξάιιειε ζηελ ΑΒ ηέκλεη ηελ ΑΓ ζην Ε θαη ε παξάιιειε ζηελ ΑΓ ηέκλεη ηελ ΑΒ ζην Δ. 

Θεσξνύκε Κ θαη Λ ηα κέζα ησλ ΒΓ θαη ΓΓ αληίζηνηρα. Να απνδείμεηε όηη:       

 α)   
 

,
2


   

 β)   
 

,
2


 

 

 γ)  ην εκβαδόλ ηνπ ΚΔΕΛ είλαη αλεμάξηεην ηεο επηινγήο ηνπ ζεκείνπ Γ .         

 

36. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ. Με πιεπξέο ηηο ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ θαηαζθεπάδνπκε εμσηεξηθά 

ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ, ηα ηεηξάγσλα ΑΒΖZ, ΑΓΘΗ, ΒΓΡΓ. Έζησ 
1 2, , ,   ηα 

εκβαδά ησλ ηεηξαγώλσλ ΑΓΘΗ, ΑΒΖΕ,  ΒΓΡΓ αληίζηνηρα.  Αλ ηζρύνπλ νη 

ηζόηεηεο 
1 24 , 5       ηόηε:  

 α)  λα απνδείμεηε όηη ην ηξίγσλν ΑΒΓ είλαη νξζνγώλην κε νξζή ηε γσλία ̂ .  

 β)  λα απνδείμεηε όηη ηα εκβαδά ησλ ηξηγώλσλ ΑΒΓ, ΑΗΕ, ΒΖΓ, ΓΡΘ είλαη ίζα. 

 γ)  αλ ε 1   λα ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ πνιπγώλνπ ΕΖΓΡΘΗ. 

 

 

37. ΢ην παξαθάησ ηξίγσλν ΑΒΓ ηα Γ θαη Δ είλαη ζεκεία ησλ πιεπξώλ ΑΒ θαη ΑΓ 

αληίζηνηρα. 

 α)  Έζησ όηη 
1

.
2

 
 

 
 

  i.  Να απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΓΔ είλαη ίζν κε ην 
1

4
 ηνπ 

εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

  ii.  Αλ Ζ είλαη ζεκείν ηνπ επζύγξακκνπ ηκήκαηνο ΒΓ λα απνδείμεηε όηη ην εκβαδόλ ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΓΖΔ 

είλαη ίζν κε ην κηζό ηνπ εκβαδνύ ηνπ ηξηγώλνπ ΑΒΓ. 

 β)  Αλ γλσξίδεηε όηη ,
 

  
 

ηόηε πνηα είλαη ε ζρέζε ησλ εκβαδώλ ηνπ ηεηξαπιεύξνπ ΑΓΖΔ θαη ηνπ 

ηξηγώλνπ ΑΒΓ; 

 

38. Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη ζεκείν Δ ζηελ ΑΓ ηέηνην ώζηε 
1

4
   .       

 α)  Αλ Γ ζεκείν ηεο ΑΒ ηέηνην ώζηε ΑΓ = 
1

3
ΑΒ: 

        i.   Να απνδείμεηε όηη    4 .    

        ii.  Αλ από ηα Δ θαη Γ θέξνπκε ηηο θάζεηεο ΔΕ θαη ΓΖ πξνο ηελ ΑΒ, λα ππνινγίζεηε ηνλ ιόγν 



. 
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 β)  Θεσξώληαο όηη ην Δ παξακέλεη αθίλεην, ελώ ην Γ θηλείηαη ζην εζσηεξηθό ηεο ΑΒ, λα βξείηε ζε πνην ζεκείν 

πξέπεη λα βξεζεί ην Γ ώζηε    2 .    

 

39.  Γίλεηαη ηξίγσλν ΑΒΓ θαη Γ κέζν ηεο ΑΓ. Από ην Γ θέξνπκε ΓΔ 

παξάιιειε ζηελ ΒΓ θαη ίζε κε ην κηζό ηεο ΑΒ όπσο ζην ζρήκα.       

 α)  i.  Να απνδείμεηε όηη: 
 

 
.

2

 


 
 

  ii.  Αλ ην ΓΔΓΒ είλαη παξαιιειόγξακκν, ηόηε λα απνδείμεηε όηη 

   .    

 

 β)  ΢ε έλα ηεζη πνπ ρξεηάζηεθε από ηνπο καζεηέο λα βξεζεί ν ιόγνο 
 

 




 έλαο καζεηήο έγξαςε: «Παξαηεξώ 

όηη ηα ηξίγσλα ΑΒΓ θαη ΓΔΓ έρνπλ ˆ ˆ ,    σο εληόο ελαιιάμ ησλ παξαιιήισλ ΓΔ θαη ΒΓ πνπ ηέκλνληαη από 

ηελ ΓΓ θαη δύν πιεπξέο ηνπο αλάινγεο, αθνύ 
1

.
2

 
 

 
 Δπεηδή έρνπλ δύν πιεπξέο αλάινγεο κία πξνο κία 

θαη ηηο γσλίεο ηνπο ˆ ˆ,   ίζεο, ηα ηξίγσλα ζα είλαη όκνηα. Δπνκέλσο, ν ιόγνο ησλ εκβαδώλ ηνπο ζα ηζνύηαη κε 

ην ηεηξάγσλν ηνπ ιόγνπ νκνηόηεηάο ηνπο.
 

 

2 2
1 1

2 4

    
     

    
». Ο θαζεγεηήο ηνπ ηνπ είπε όηη έρεη 

θάλεη έλα ζεκαληηθό ιάζνο. Μπνξείηε λα εληνπίζεηε ζε πνην ζεκείν ν ζπιινγηζκόο ηνπ καζεηή είλαη 

ιαλζαζκέλνο; 

                                                                          

 

 

 


