
7.  Έστω f μια συνάρτηση δύο φορές παραγωγίσιμη στο R, με   f x 0                                 

για κάθε x R ,  για την οποία ισχύει:                                                          

     2-x
f x e - (f x ) = 0  για κάθε x R ,  2f 0 +1 = 0  και   f 0 ln2  .                                                                                                                                 

i) Να δείξετε ότι ισχύει:  
x

x

e
f x + 1 =

1 + e
 , x R  .                                                                             

ii) Να δείξετε ότι:    x
f x = ln 1+ e - x , x R .                                                                                            

iii) Να μελετήσετε την συνάρτηση f  ως προς τη μονοτονία και τα κοίλα.                            

iv) Να δείξετε ότι ισχύει:   2f x + x ln4  για κάθε x R  .                                                                                                                               

v) Nα βρείτε τα όρια:  α)  
 x -

limf x   β)  
x
limf x                                                                             

vi) Να βρείτε την αντίστροφη συνάρτηση -1f της f και να υπολογίσετε τα όρια:                                             

α)  
 +

x 0

-1lim f x        β)  
 x +

-1limf x
 

vii) Αν Ε το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την γραφική παράσταση 

της f , τον άξονα x
΄
x , τον άξονα ψ

΄
ψ και την ευθεία x=1, να δείξετε ότι :   

4Ε + 1 > ln16
 

 



















 


