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A′ ΛΥΚΕΙΟΥ-ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ Τράπεζα θεμάτων 2024  iep.edu.gr 

ΚΕΦΑΛΑΙΟ 3ο:  ΤΡΙΓΩΝΑ  

~3.14. ΣΧΕΤΙΚΕΣ ΘΕΣΕΙΣ ΕΥΘΕΙΑΣ ΚΑΙ ΚΥΚΛΟΥ, ~3.15. ΕΦΑΠΤΟΜΕΝΑ ΤΜΗΜΑΤΑ 

9 θέματα 

 

1.  Δίνεται κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ = 6. Έστω d η απόσταση του κέντρου Ο του 

κύκλου από μια ευθεία (ε). Να βρείτε τη σχετική θέση του κύκλου και της ευθείας (ε) στις 

εξής περιπτώσεις: 

α) d = 3. (Μονάδες 9) 

β) d = 6. (Μονάδες 8) 

γ) d = 9. (Μονάδες 8) 
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2.  Δίνεται κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Σε 

σημείο Β του κύκλου φέρουμε 

εφαπτόμενη ευθεία (ε). Θεωρούμε στην 

ευθεία (ε) δύο σημεία Α και Γ εκατέρωθεν 

του Β έτσι ώστε ΒΑ < ΒΓ και από τα σημεία 

αυτά, φέρουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΑΖ 

και ΓΜ στον κύκλο. 

α) Να γράψετε τα ευθύγραμμα τμήματα τα 

οποία είναι ίσα, αιτιολογώντας την 

απάντησή σας.  (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι ΑΓ = ΑΖ + ΜΓ.

 (Μονάδες 10) 
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3.  Από εξωτερικό σημείο Ρ ενός κύκλου (Ο,ρ) 

φέρνουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΡΑ και ΡΒ. 

Αν Μ είναι ένα τυχαίο εσωτερικό σημείο του 

ευθυγράμμου τμήματος ΟΡ, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΡΑΜ και PMB είναι ίσα,

 (Μονάδες 12) 

β) οι γωνίες ΜΑ̂Ο και ΜΒ̂Ο είναι ίσες. (Μονάδες 

13) 
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4.  Στο παρακάτω σχήμα δίνεται κύκλος (O,R) 

και τα εφαπτόμενα τμήματα ΜΑ και ΜΒ. 

Προεκτείνουμε την ΑΜ κατά τμήμα ΜΓ=ΜΑ 

και την ΟΜ κατά τμήμα ΜΔ=ΟΜ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΜΒ = ΜΓ.

 

 (Μονάδες 10) 

β) Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΟΜΒ και ΜΓΔ είναι ίσα.

 

 (Μονάδες 15) 
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5.  Δίνονται δύο ομόκεντροι κύκλοι με κέντρο Ο και ακτίνες ρ και R (ρ<R). Οι χορδές ΔΓ και 

ΖΕ του κύκλου (Ο,R) εφάπτονται του κύκλου (Ο, ρ) στα σημεία Α και Β αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι ΔΓ=ΖΕ.

 

 (Μονάδες 12) 

β) Αν οι ΔΓ και ΖΕ προεκτεινόμενες τέμνονται στο σημείο Κ, να αποδείξετε ότι το τρίγωνο 

ΚΕΓ είναι ισοσκελές.

 

 (Μονάδες 13) 
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6.  Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Σε σημείο Ν 

του κύκλου φέρουμε την εφαπτόμενή του, και 

εκατέρωθεν του Ν θεωρούμε σημεία Α και Β, τέτοια 

ώστε ΝΑ = ΝΒ.  Οι ΟΑ και ΟΒ τέμνουν τον κύκλο στα 

Κ και Λ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο ΑO
△

Β είναι ισοσκελές.   (Μονάδες 13) 

β) Το σημείο Ν είναι μέσο του τόξου ΚΛ.   (Μονάδες 12) 
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7.  Έστω κύκλος (Ο, ρ) και ένα εξωτερικό του σημείο Α. Από το Α 

φέρουμε τα εφαπτόμενα τμήματα ΑΒ και ΑΓ του κύκλου και 

έστω Ε και Δ τα αντιδιαμετρικά σημεία των Β και Γ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) τα τρίγωνα ΑΒΕ και ΑΓΔ είναι ίσα, (Μονάδες 13) 

β) τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα. (Μονάδες 12) 
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8.   Έστω ότι ο κύκλος (Ο, ρ) εφάπτεται των πλευρών του 

τριγώνου ΡΓΕ στα σημεία Α, Δ και Β. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i) I. 𝛲𝛤 = 𝛤𝛥 + 𝛢𝛲  (Μονάδες 6) 

ii) 𝛲𝛤 − 𝛤𝛥 = 𝛲𝛦 − 𝛥𝛦  (Μονάδες 8) 

β) Αν ΑΓ=ΒΕ, να αποδείξετε ότι 

i) Το τρίγωνο ΡΓΕ είναι ισοσκελές.  (Μονάδες 6) 

ii) Τα σημεία Ρ, Ο και Δ είναι συνευθειακά.  (Μονάδες 

5) 
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9.  Θεωρούμε κύκλο κέντρου Ο και εξωτερικό σημείο του Ρ . Από το Ρ φέρνουμε τα 

εφαπτόμενα τμήμα ΡΑ και ΡΒ. Η διακεντρική ευθεία ΡΟ τέμνει τον κύκλο στο σημείο Λ. Η 

εφαπτόμενη του κύκλου στο Λ τέμνει τα ΡΑ και ΡΒ στα σημεία Γ και Δ αντίστοιχα. Να 

αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΡΓΔ είναι ισοσκελές.  (Μονάδες 10) 

β) ΓΑ= ΔΒ.  (Μονάδες 8) 

γ) η περίμετρος του τριγώνου ΡΓΔ είναι ίση με ΡΑ+ ΡΒ.  (Μονάδες 7) 
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