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Μορφή : y-yo=λ(x-xo) 
 

1. Ποια είναι η εξίσωση ευθείας ε που περνάει από το µέσο Μ του τµήµατος    
    ΑΒ µε Α(3,8) και Β(-7,2) και είναι παράλληλη στην ευθεία   
    ζ: 2x + y –2003 =0. 
 
2. Ποια είναι η εξίσωση ευθείας ε που περνάει από το σηµείο τοµής των  
    ευθειών 3x + y = 7 και 4x – 3y = 5 και σχηµατίζει γωνία 45ο µε τον x’x. 
 
3. Να βρεθεί η µεσοπαράλληλη ε των ευθειών 2x + y – 4 = 0 και  
    2x + y + 2 = 0 καθώς και η απόστασή τους. 
 
Μορφή : Ax + By + Γ = 0  
 

4. Έστω η εξίσωση ε : (λ2+λ-2)x + (λ2+2λ)y + ( λ2-3λ-10) = 0 
a) Πότε παριστάνει ευθεία; 
b) Πότε είναι παράλληλη στον άξονα χ’χ; 
c) Πότε είναι παράλληλη στον άξονα ψ’ψ; 
d) Πότε περνάει από την αρχή των αξόνων; 
e) Είναι δυνατόν να σχηµατίζει γωνία 135ο µε τον χ’χ; 
f) Να δείξετε ότι όλες οι παραπάνω ευθείες περνούν από σταθερό 

σηµείο δηλαδή αποτελούν δέσµη ευθειών. 
 
Ευθεία που διέρχεται από τρία σηµεία του Επιπέδου. 
 

5. Έστω Α(λ,λ+1), Β(λ+6,2λ+1), Γ(λ+3,λ). 
     α) Πότε τα Α, Β, Γ είναι συνευθειακά; 
     b) Αν ορίζουν τρίγωνο ΑΒΓ ποιο το λ ώστε (ΑΒΓ) = 12 τ.µ.; 
     c) Ποιο είναι το λ ώστε το τρίγωνο ΑΒΓ να είναι ορθογώνιο στο Α; 
 
6.  Δίνονται τα σηµεία Α(3,5), Β(5,-9), Γ(-3,7). 

a) Να αποδειχθεί ότι σχηµατίζουν τρίγωνο. 
b) Να βρεθούν οι εξισώσεις των πλευρών, διαµέσων, µεσοκαθέτων και 

υψών του καθώς και οι συντεταγµένες του βαρύκεντρου, περίκεντρου 
και ορθόκεντρου του. 

c) Ποια τα µήκη πλευρών, διαµέσων και υψών; 
d) Ποιο το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ; 
e) Ποια η ακτίνα του περιγεγραµµένου κύκλου του τριγώνου ΑΒΓ; 

 



Τέσσερα σηµεία του Επιπέδου 
 

7. Δίνονται τα σηµεία Α(-1,2), Β(µ,µ+3), Γ(κ,2κ), Δ(λ,λ-1). 
a) Δείξτε ότι τα σηµεία Β και Δ κινούνται σε δύο παράλληλες ευθείες ε1 

και ε2 µε Α∈ε1 κατόπιν να βρεθεί το κ, αν είναι γνωστό ότι Γ∈ε2. 
b) Ποια είναι η συνθήκη ώστε το τετράπλευρο ΑΒΓΔ να είναι 

παραλληλόγραµµο; 
c) Είναι δυνατό να είναι ρόµβος, ορθογώνιο, τετράγωνο; 
d) Τι θα πρέπει να ισχύει ώστε να είναι τραπέζιο και τι για ισοσκελές 

τραπέζιο; 
 
Συµµετρία  
 

8. Να βρεθεί το συµµετρικό του σηµείου Ρ(4,2) ως προς το Κ(2,-3). 
 
9. Να βρεθεί το συµµετρικό του σηµείου Ρ(4,2) ως προς την ευθεία  
    ε: 3x + y – 4 = 0. 
 
10. Να βρεθούν οι συµµετρικές ευθείες της ευθείας : 2x + y – 8 = 0 
     ως προς α)τον άξονα χ’χ,  β)τον άξονα ψ’ψ, γ) το σηµείο Ο(0,0) 
     δ) τη διχοτόµο ψ = χ του 1ου – 3ου τεταρτηµορίου. 
 
11. Ποια η συµµετρική της ευθείας ε : 2x + y – 10 = 0 ως προς την ευθεία 
     ζ : 3x + y – 4 = 0. 
     Υπόδειξη : ? Βρίσκουµε δύο σηµεία της ε, π.χ. Α(4,2) και Β(5,0) 
                      ? Βρίσκουµε τα συµµετρικά τους ως προς την ζ. 
                      ? Βρίσκουµε το συντελεστή λ’ =-11/2. 
                      ? Βρίσκουµε την εξίσωση της ε’. 
 
12. Δείξτε ότι η εξίσωση : x2 + y2 + 2xy – 3x – 3y + 2 = 0  

a) Παριστάνει δύο παράλληλες ευθείες. 
b) Ποια η µεταξύ τους απόσταση; 
c) Ποιο το εµβαδόν του τραπεζίου που σχηµατίζουν αυτές µε του άξονες 

χ’χ και ψ’ψ; 
 
13. Έστω η εξίσωση ε : (2λ+1)x – (2+λ)y + 1 – λ = 0. 

a) Να δείξετε ότι παριστάνει ευθεία για κάθε λ∈ú. 
b) Να δείξετε ότι διέρχεται από σταθερό σηµείο. 
c) Να βρεθεί η απόσταση του σηµείου Α(3,9) επό την ε για λ=1. 
d) Ποιο το λ, ώστε η απόσταση του Β(2,1) από την ε να είναι 1. u 

     
 


