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ΦΥΛΛΑ ΕΡΓΑΣΙΑΣ   
ΕΝΟΤΗΤΑ : « Πραγματικοί αριθμοί – Δυνάμεις –Ταυτότητες –Πράξεις  »   
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12. Να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 

 
 

13. Να γράψετε με τη μορφή μίας δύναμης τις παραστάσεις: 

 
 

14.Να υπολογίσετε τις επόμενες παραστάσεις: 

 
 

15.Αν οι αριθμοί α και β είναι αντίστροφοι, να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 

 
 

16. Αν x = -1  και  y =2, να υπολογίσετε τις παραστάσεις: 

 
17. Αν για τους πραγματικούς x και y ισχύουν οι σχέσεις  yx 2  και xy 1 , να υπολογίσετε την παράσταση :  
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18. Να κάνετε τις πράξεις: 

 
 

19. Να αποδείξετε τις επόμενες ταυτότητες: 

 

 
 

20. Να αποδείξετε ότι ο αριθμός: 
α) 633

 – 133
 είναι πολλαπλάσιο του 50,                β)  853

 + 153
 διαιρείται με το 100, 

γ)  33
 + 43

  διαιρείται με το 91,                                 δ) 109- 1 διαιρείται με τον αριθμό 999. 
 

21. Να αποδείξετε ότι: 

 
 
22.a) Στο διπλανό σχήμα φαίνονται τα μήκη των δύο πλευρών δύο τριγώνων.  
                Αν ένα από τα τρίγωνα ΑΒΓ, ΔΒΓ είναι ορθογώνιο στο Α ή στο Δ,  
                να αποδείξετε ότι και το άλλο τρίγωνο είναι ορθογώνιο. 
 

β) Αν α, β, γ είναι τα μήκη των πλευρών του τριγώνου ΑΒΓ και ισχύει: 
       2(αβ – γ2) = (α + β)(α + β - 2γ) να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο. 
 
 

23. Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις: 
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24. Να απλοποιήσετε τις παραστάσεις: 

 
 

 
 

 
 

27. Να αποδείξετε ότι: 
α) το άθροισμα δύο άρτιων αριθμών είναι άρτιος,    β) το άθροισμα δύο περιττών αριθμών είναι άρτιος, 
γ) το άθροισμα ενός άρτιου αριθμού και ενός περιττού αριθμού είναι περιττός. 
 

28.Να αποδείξετε ότι: 
α) το γινόμενο δύο άρτιων αριθμών είναι άρτιος,    β) το γινόμενο δύο περιττών αριθμών είναι περιττός, 
γ) το γινόμενο ενός άρτιου αριθμού με έναν περιττό αριθμό είναι άρτιος. 
 

29.Να αποδείξετε ότι: 
α) αν ο α είναι άρτιος ακέραιος, τότε και ο α2 είναι άρτιος,  β) αν ο α2 είναι περιττός, τότε και ο α είναι περιττός. 
 

30. Να αποδείξετε ότι: 
α) ο αριθμός ν(ν + 1) είναι άρτιος για κάθε  , 
β) αν ο α είναι περιττός, τότε ο α2 έχει τη μορφή: 8ν + 1 
γ) αν οι α και β είναι περιττοί, τότε ο α2 - β2 είναι πολλαπλάσιο του 8. 


