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ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ  
                                        Ενότητα :   «Σχέσεις μεταξύ τριγωνομετρικών αριθμών»                    ΟΜΑΔΑ  Α 

 

1.   Αν  
8

ημω
17

   και  
3π

π ω
2

   , να υπολογίσετε τους υπόλοιπους  τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  ω . 

 

2.  Αν  
5

συνω
13

   και  
3π

ω 2π
2
   , να υπολογίσετε τους υπόλοιπους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  ω . 

 

3.  Αν  
9

εφω
40

  και  
π

ω π
2
   , να υπολογίσετε τους υπόλοιπους  τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  ω . 

 

4.  Αν  
3

σφω
4

   και  
3π

π ω
2

   , να υπολογίσετε τους υπόλοιπους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  ω . 

  

5.  α) Να υπολογίσετε τους τριγωνομετρικούς αριθμούς της γωνίας  ω  όταν:   
π

ω π
2
    και  8ημω 5 1 ημω   . 

     β) Όμοια όταν  
3π

π ω
2

    και   10εφω 8 1 εφω   . 

 

6.  Αν  
3 1

Μ ,
2 2

     
  ένα σημείο του τριγωνομετρικού κύκλου , να υπολογίσετε τη τιμή  της  παράστασης      

         
2

ημω 3συνω εφω
Α

σφω 3ημ ω

 


 , όπου  ω η γωνία με τελική πλευρά την  ΟΜ     ( Ο: κέντρο του τριγωνομετρικού κύκλου ) 

7.  Αν  
2

εφω
3

  , να υπολογίσετε τη τιμή της παράστασης :   

4
ημω συνω

3Α
2ημω συνω





  

8.  Να δείξετε ότι δεν υπάρχει γωνία  ω  με  
1

ημω α
α

  , όπου   α 0  

 

9.   Αν  
α 1

ημω
α 1




  και  
2α

συνω
α 1




 , να βρείτε τις τιμές του αριθμού α  ( α 1 ). 

 
10.  Αν 3ημθ + 5συνθ = 5, τότε να δείξετε ότι: (3συνθ - 5ημθ)2 = 9. 

 

11.  Αν το  συνx  είναι ρίζα της εξίσωσης: 22 5 2 0     και είναι  εφx >0, να βρείτε  την τιμή της παράστασης:    

                                                               
2συνx 3ημxΑ
εφx σφx





. 
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12.  Να δείξετε ότι: α)   11 συνω 1 ημω εφω
συνω

      
 

 ,     β) 
1 ημω συνω1εφω
εφω

 


 

γ) 4 2
4 2
1 1 εφ x εφ x

συν x συν x
     ,   δ) 2

1 1 2
1 ημω 1 ημω συν ω

 
 

  ,   ε) 
1εφω ημω συνω

συνω
    

            
 

13.  Να δείξετε ότι:    α)
1 ημω 1 ημω εφω4
1 ημω 1 ημω συνω
 

   
 

,      β)
22 21 1 εφ θ 4

ημθ συνθ εφω
  

      
 

 

  γ)    24 4 2 2ημ θ συν θ εφθ σφθ εφ θ σφ θ     ,  δ) 2
2

1 2ημθ 1 3ημθ 3εφ θ
συν θ 1 ημθ
 

 


,    ε) 2 2
1 1 1

συν θ σφ θ
   

 
 
14. Να δείξετε ότι οι παρακάτω παραστάσεις έχουν σταθερή τιμή:  
                        

     
2 2ημ ω ημ ωΑ

1 συνω 1 συνω
 

 
 ,    

5 συνω 4 3 5 ημωΒ
3 5 ημω 5 συνω 4
   

 
   

 ,     
συνω 1 ημω 1Γ 1 1
ημω συνω

            
 

 
 
 15.  Αν η εξίσωση:      2 21 συνω x 1 συν ω x 1 συνω συνω 0            (1) , έχει δύο ρίζες 1 2ρ , ρ  , να δείξετε  

         ότι:  1 2 1 2ρ ρ ρ ρ 1    . 

   

16.  Αν  
π

ω 0 ,
2

    
 να αποδείξετε ότι: α)  ημω εφω 2 1 συνω     ,   β)  ημω 1 συνω   

 

17.  Αν  
π

0 ω
2

   , να δείξετε ότι:   2
σφω εφω σφω σφω 1

εφω
      

 

 18.  Να δείξετε ότι για κάθε  
π

ω κ , κ
2

    ισχύουν : 

            Α)    
2

21 1
4 ημω συνω

ημω συνω

         
    και    Β)   

2 2

1 1
1 1 9

ημ ω συν ω

             
. 

 

19.  Αποδείξτε ότι :  
20242024

2024
2024

1 εφ x 1 εφx
εφ x

1 σφ x 1 σφx

         
    

 

ΚΑΛΗ ΕΝΑΧΟΛΗΣΗ  


