AAMIANOZX I'TANNHZ MAOGHMATIKA ITPOZANATOAIZMOY I'' AYKEIOY
MA®HMATIKOE — —

EYAAO EPTAZIAZ

«EpwTtnoeic owoToU - AGBouc»

1. Av f(a) = f(p) 1oxVeI Tavta a = p
2. Av f(x)-g(x)=0 , yvia kd@®e x eR T16Te 10xVUel f(x)=0 1 g(x)=0

3. Av dUo ouvapThaeig €xouv To idio Ttedio opiagpoU Kai id1o aUvoAo TIHWY TOTE gival
igeg .

4. Av n ouvdptnon f civai 1 -1 ka1 yia TI¢ oUVAPTAHTEIC
f(g(x))=f(h(x)) via kdBe x € A T6TE g = h.

A—>R,h:A—>R 1oxvern

5. Av nouvdpthonf:R — R civai dpTia Kai n ¢ g:R —> R civai mep1TTA TOTE

n fog civar mepITTA.

6. Av o1 ouvapTtioeig f,g:R — Reiva kal ouvdptnon f+g eivai 1 -1.

7. Av o1 ouvapTthoeig f,g:R T6TE KaI ouvdpTnon f-g eivar 1 -1,

8. Mia dpTia ouvdpThon i va givar 1 -1.

9. Av n ouvdpTnon a1 oTaBeph TOTE Kail ol ouvapThoelg f, g eival oTaBepég.

10. Av M(a,B) e C. 16Te M'(0,—B) e C;.

X

11. O1 ouvapThoeIC f(x)=1:'ex Kar g(x)=

— gival ioeg.
l+e

12. Av f(x)=Inx , x>0 kai g(x)=e™ T0TE (gof)(x)=§,x>0.

13. Eotw ouvaptioeig f,g:R —R. Av n ouvdptnon fog eivar 1-1 T67e Kai n
ouvdpTtnon g eivar 1-1,
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14. Av nouvdptnon fof: R—R ¢ivai yvnoiwg povétovn 16T1e h f givar 1-1.
15. Av nouvdptnon f: R—R eivai 1-1 téte ka1 n fof eivar 1-1.

16. Av [f(x)—f(x,)| > |x —%,| yia kdBe x;,x, R 16TE N f €ivar 1-1.

17. Av [f(x)| < f(x,) viakdBe xeD; , nf mapouaidler péyioTo kai eAdxioTo.

18. Av pia ouvdptnon f cival yvnoiwg av€ouoa oe éva didothua A 16T n ouvdpTnon
- f eival yvnoiw¢ ¢Bivouoa oto A.

19.Av o1 ouvapTnoeig f, g eival yvnoiwg atfouoeg oTo A\T6TE Rai N ouvdpTtnon fog

gpooov opileTal gival yvnoiwg avouoa oTo T oplopoU TNG.

o A téTe KaI n ouvdpThon
medio opiopoU TNG.

20. Av o1 ouvapTioeig f, g eival yvnoiw
fog epdoov opileTai civar yvhoiw

21. Av wia ouvaptnon f : A — R _givai* ¢ HovoTovn ato A TéTe givar kai 1-1.

22. Av pia ouvapthon f : A vnoiw¢ povoTtovn oto A ToTe n e€iowon

23. Av yia Tnv ouvdp R —> R 1oxvel f(e)< f(n) ToTe n f dev pmopei va gival

yvhoiw¢ ¢Bivouaa

24. Av n ypagIkh TTapdoTaon Piag yvhoiwg povotovng ouvdptnong f diépxeTal amo
Ta onpeia A(2,3) kai B(3,5) 16T1e n f eival yvnoiwg ¢Bivouaa.

25. Av n ouvdpTtnhon f(x) civai yvhoiwg av§ouaa oto R 16T n auvdpTnon f(-x) civai
yvnhoiw¢ ¢Bivouaa oto R .

26. Av n f civai dpTia T10Te n f dev cival avTioTpEYIUN.
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27. Av n f givai yvnaiwg povéTtovn oto A 16Te Kai ' éxel To id10 €ido¢ povoToviacg
pe Tnv f oto f(4).

28. Av n f cival yvnoiwg av§ouoa oto A kai f(p) = O TdTe 10XUEI N 1008Uvayia:
f(x)>0 < x > p.

29.Av n ouvdpTnon f eivai 1-1 ato A kai 1oxVer: f(g(x))=x , yia kaBe x e f(A) ,
ToTe 1 (X)=g(X).

30.Av n ouvdpTnon f eivai 1-1 oto A kai 1oxVer: f(g(x))=x , yia kaBe g(x)ef(A) ,
T6TE g(f(X))=X VIa KGO X €A .

31. Av nouvdptnon f eivai yvnoiw¢ avfouoa o
pBivouoa oto R TOTE 01 Ypa@IKEC TOUG T
onueio.

R KdI h ouvdpTnon g gival yvnoiwg
TEUVOVTAI TO TTOAU o€ évda

32. Av f(x) =0 yia kdBe x €D, kal

Twv aovwv.

1t6Te N Cf_1 O1épxeTal amd Tnv dpxn

33. Av yia kamoio x, €D (%) kat (x,) < X, TOTE N f givar yvnoiwg

pBivouaa.

34. Av lim f(x) =

X—>Xo

35. Av lim f(x) = lim g(x) Tote f(x)=9g(x).

X—>Xo

36. Av f(x)=g(x) kovTd oTo X TOTE lim f(x) = lim g(x)

( epdoov uTtdpxouv Ta dpia ).

37. Av lim f(x)=/,eR, kar limg(x)=/, eR pe f(x) <g(x) kovrd oTo Xo TOTE

X—>Xo

0, <0,
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38. Av ta dpia lim f(x), lim g(x) dev umdpxouv ToTe dev UTApXEl Kal TO

lim (£(x)+g(x)).

39. Av lim (f(x)+c)=¢ téte lim f(x)=/-c.

X—>Xg X—>Xg

40. Av umidpxer To lim (f(x)+g(x)) =/ kai limg(x)=m pe ¢,meR T6TE

lim f(x)=/—m.

X—>Xo

41. Av umdpxer To lim | f(x) | T6TE UTdPXEI Katl To lim
X—>Xg X—5)

42. Av yvia Thv ouvdptnon f: A — R 1oxUer lim fX) =/ . R T16TE TO ¢ ¢ival

X—>Xo

Hovadiko.

43. Av g(x)<f(x)<h(x) , yia kdBe
limf(x)=k.

X—2

(x)= Iirrz\g(x) =k 16TE KaI

44. Av f?(x) <|x| via kd | ToTE: limf(x)=0.

—1, d¢ev é€xel vonua To !in_wzozo f(x).

46. Av lim f(x)=0 kai llm g(x)=0 T6Te dev umdpxel To lim ggxg
47. Toxer omi: lim MU g
x> |nx
48. Toxuel h 10oduvapia: lim f(x)=0 < lim \f(x)‘ _
49. Av iox0e! [f (x)|<M , MeR kovrd oo O téTe: lim(x? - f(x))=0

x—0
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B50. Ioxvel 611 lim T]!éle 1.

0—0°
51. Ymdpxel ouvdpTnon Tou dev £xel Oplo g€ Kavéva anpeio X, R,
52. Av lim (f(x)-g(x))=¢ Téte lim f(x)- lim g(x)=".

53. Av f(x)<g(x) via kaBe x eR kai limg(x)=0 T6Te Kai Iumf(x) 0.

x—0

54. Av lim (*(x)+g° (x))=0, T6Te kai lim f(x) = lim g(x) =0.

X—>Xo

55. Av lim (f(x)-9g(x))=0 , ToTe kat lim f(x)=|i

X—>Xo

56. Av lim f?(x)=1, 76Te lim f(x) =+l

X—>Xg X—>Xg

57. Av dev uttdpxouv Ta lim f(x) , ev umdpxet kai 1o lim (f(x)-g(x))

58. Av Ilmf(X) 0 kai ||m

X—2

e lim f(g(x))=0.

x—1

B9. Ymdpxel ouvdpT

— f(A)=(0,+) TéTo1a, WoTe: lim (f(x) n f(lx)) -1

X—>Xo

60. Av lim (f(x)) =0, veN ,pe v=2 to1e, lim f(x)=0.

X—Xg X=X

61. Av f°(x)<g(x), KovTd aTo Xo Kai lim g(x)=0 1é7e kar lim f(x)=0.

X—>Xg X—>Xg

62. Av limf(x)=/¢ T6Te Kal Ilmf(w) ‘.

x—0

63. Av lim f(x)=/¢eR" kai n g dev £xel 6plo ATO Xo TOTE KAl N ouvdpTNON

X—>Xg

h(x)=f(x)-g(x) dev éxel 6p1o 10 Xo .
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64. Av lim f(x)=—o , 10T f(X) <O vIa KdBe X €R.

X—>Xo

1
65. Av lim f(x)=—-ow , 10T lim ——=0.
X—Xg ( ) OO X—Xp f(x)

66. Av lim f(x) =+ ,16Te f(X) >0 KOVTA OTO Xo.

X—>Xo

67. Av lim f(x)=¢ ,ue /eR" kai lim _fe) =+0 TOTE /> 0.

X—Xq X—Xg (X XO)

68. Av lim f(x) = lim g(x) = —c , Tote lim 1) _1
X—>Xg ( ) x—>x09( ) X—>Xo 9()()

69. Av lim f(x)=—o kar lim g(x)=0 T6T¢ i

X—>Xg X—>Xg

70. Av lim f(x)=0 kai llm g(x)=

X—>Xg

ToTE |lim g(x)

71. Av lim f(x)=0 kai l| lim (f(x))

X—>Xg

72. Av n ouvdpTnon vai yvhoiwg avouaa 16Te lim f(x)=+ 0.

X—>Xg

73. Av lim f(x) =+ ka1 limg(x)=/eR" ue llm(f(x) g(x))=+ow T6TE £<O0.

X—>Xg X—>Xg

74. Toxvel o11: lim ; = 400,
x>0 1 — cuvex

75. Ioxvel o011 lim L=+oo,

x>0 Inx
76. Av lim L)z:_oo T6TE lim f(x)=—o0
X—Xq (X—Xo) X—Xg
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77. Ioxvel 011 lim N

78.

79.

80.
81.

82.

83.

84.

85.
86.

87.

88.

89.
90.

MBX _q.

X—>+0 X

Av 1oxUer: lim f(x )—+oo,'rc’>'r£ lim f(x)=+o.

X—>+00 X—>+00

Av lim f(x)=0 kai I|m g(x)=+w ,16Te lim ) _ =0.

X—>+00 X—>+00 g(x)
Av lim 1 ToTe lim f(x)=0
X—>+00 f(x) ! X—>+00 )

Av n ouvdptnon f:R — R cival yvnoiwg avfouaa TOT& lim F(x) =+ .

Av lim f(x)=—-o , TOTE llm \f(x)\ +00

X—>+00

Av  lim f(x) =+ , T0TE lim f

X—>+00

Av lim f(x)=1¢ , ToTe"

x—0"

Avnf R—f(R 1, To7e: lim f(x) = lim f(x).

X—>+00

lim (e" —n") =0.
Av pia ouvdpThon f eivai ouvexhg oTo Xo , He f(X,)# O , TOTE KovTd 0TO X OI
TIpég Tng f eivar opdonueg Tou f(X,).

Av 1o lim f(x) dev umdpxel T0Te n f eV eival oUVEXAG OTO Xo.

X—>Xg

Av lim f(x)= I|m f(x) Tote n f eival ouvexng aTo Xo.

X—> XO

Av n f givai ouvexh¢ oto [a, P] T6Te cival cUVEXAC Kal aTa onpeia a Kai p .
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91. Av n f eivai cuvexAc aTo Xo TOTE Kai h f2 gival cuvexXAC aTo Xo.

92.Av n f kai n g dev gival oUVEXAG 0TO Xo TOTE Kail n T + g dev eival oUVEXAG OTO Xo.

( % |
93. H ouvdpThon f Tng omoiac n ypagikh tapdoTaocn | E
paivetal oto SiTAAvé oxApa sivar ouvexXAc. l / \ [
| |

94. H ouvdptnon f Tng omoiac n ypagikn napaoraon‘
gaiveTal ato S1tAavéd oxAua sivar ouvexng. e . e e
i H H H
|
|

B 4

95. Av n ouvdpTnon f - g gival cuvexhg 0To Xo Kai o1 ouvapTioeig f, g eiva

ouveXhC aTo Xo.

96. Av n [f| eivai ouvexfic oTo Xo TOT OUVEXAC OTO Xo.

97. Av lim (f(x)-g(x))=1¢ 16 (%, )

98. H f civai guvexhc o o oxiortaa,p | F//

l)

A
|
|
)

f(&)=0 vore f(a)-(B) <0.

100. Av n ouvdpTnon f eivai ouvexng ato [a, p ] kai f(a)<f(B) T6Te To oUVOAO
Tipdv Tng f eivai To [f(a),f(B)].

101. Av n ouvdptnon f eivai ouvexfg oto [a, p] kai f(a)-f(B) > O T67e n f diathpei
oTaBepd mpoaonyo ato [a, pl.

102. Av n f eivai ouvexhc oto A T6Te kai h 1 epbdoov umtdpxer sivar ouvexhc oTo

f(A).
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103. Av o1 f kai g dev eival ouveXEiG GTO Xo TOU KoIVoU TTediou 0pIopHoU TOUG TOTE Kal
n f + g dev eival ouveXeic oTo Xo .

104. Av |f(x)-f(y)| <|x-y| viakdBe x,y eRT6TE n f civar ouvexiig aTo R .

105. Av yia Tnv ouvexn ato R auvdptnon f 1ox0ouv: f(0)-f(2) <0 kai f(0)-f(5)>0
ToTE N e€iowan f(x)=0 éxel TouAdxiaTov Vo pilec.

106. Ymdpxel ouvdpTnon f auvexig oTo R pe oUvoho Tipwv To {2,7}.

107. Av ouvexng oto A=(a,p) T6Te To OUVOAO TIHWYV

f(A) eivar avoixTté
didoThua .

108. Av n f eivai ouvexng oto [a,B] e f(a) =
wore: f(x,)=/n2.

B)=1,16T€ UTtdpXEI X, € (a,P)

109.KdO¢ ouvexng ouvdpTnon pe e U To R éxer péyiotn Kai eAdxiotn TIgA.

110. Av n f cival ouvexAc al fof eival ouvexhc oTo Xo.

111.Av n f eivai ouvexn ] kai yvnoiwg abouoa pe f(a)-f(B)>0 ,toTen f

112. Avn f givai ouv oTo [a,B] kar yvnoiwg ¢Bivouaa pe f(B) >0 ToTe
f(x)>0 yia kdBe x €[a,B].

113. Av n f givai ouvexng oto R kai yvnoiwg ¢Bivouoa T0TE To 0UVOAO TIHWY TNG
eivai To SidoTNya ( lim £(x) , lim f(x) )
114. Av n ouvdpTnon f eivar auvexig oto Xo kai f(X,) < O, T6Te kovTd 0To Xo 10XUE!
f(x,)<0.
115. Av n f civai ouvexric oto A=[a,B] kai f(A)=[f(a),f(B)], TéTE N f €ivar
yvhoiw¢ avfouoa.
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116. H cpamntopévn Tng Cs oT0 onpeio A(xo ,f(xo)) gival n euBeia mou é€xel pe T Cs

£éva HOvVo KoIvo ahpeio.

117. Av pia ouvdaptnon f dev cival Tapaywyioipgn oTo Xo TOTE deV €ival Kal OUVEXAG
0TO Xp.

118. Av pia ouvdpTtnon f dev gival duveXAC aTo Xo TOTE dev eival kal Tapaywyioipn
0TO Xp.

119. Av f'(x,)=9'(X,) ot ypapikég mapaotdoeig Cs , Cq £XOUV KOIVA EQATITOHEVN
oTo anueio A(x,,f(X,))-

120. AUo ouvapTAoEIC £XOUV KOIVA epamTopévn ,0Vo £pOTBY £XOUV KOIVO ahpcio.
121. Av f'(x,) =0 T6TE N Cs SéXeTal 0p1T0 uévn ato onueio (X,,f(Xo)).
122. Av n f cival Tapaywyioipyn ato gival ouvexng oTo Xo.

123. Av 1o dBpoioua dUo ou SEWVigival Tapaywyioiun ouvdpThon TéTe KAOe pia
amo auTég gival tapd dpTtnon.

124. Av n ouvdpTn aywyioiun oto xo kai f(x) =0 16Te KAl n ouvdpThon

| f| eivar mapa 07O Xo .

125. Av n ouvdpTnon | f| eival mapaywyioiun oto Xo kai n f eivai ouvexhc oe autd
T6TE N f €ival Tapaywyioipn oTo Xo .

126. Av n f civai dUo popéc TTapaywyioiun ato Xo , T6TE N f' €ival oUVEXAC OTO X .

127. Av f(x) >0 yia kdBe x [q,B], n f eival mapaywyioipn aTo X, € (a,B) He
f(X,)=0, 1oTe f'(%,)=0.

128. H ouvdptnon f(x) = Jx eivar mapaywyigign oto medio opiopol TNG.

10
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129. Av 1o yivopevo dUo ouvapTAoEWY gival Tapaywyioipgn cuvdptnon T0Te KAO¢ pia
amo TiI¢ OUo OUVAPTAOEIC gival TTAPAYWYIiCIHEG.

130. Av n f eivai mapaywyioipn oo R ToTe: (fof) (x)=f'(x)-f(f(x)).
131. Av f(x)=a*,0<a=1, xeR 1o1¢ f'(X)=%-0*"
132. Av f(x)>0 ToTe kai n f'(x) >0 oTo didoTnua éou n f givar Tapaywyioipn.

133. Av n f cival TOAUWVUHIKA ouvdpThon viooToU paBpou TéTe n £ eival ouvdpThon
gmiong vioatou Pabpov.

134. Av n f civai Tapaywyioipgn Kai mepITTA TOT

135. Av n ouvaptnon f:R — R civai dpTi
déxeTal op1OvTIa eATITOUEVN.
136.0 ouvteAeaTng di1evBuvang évng Tng Cs- 0TO onpeio X, eivaix = f'(x,)

137. MeTav 0o diadoxik ng f'(x), n f(x) éxer To TOAU pia pila.

138. Orav pundeviC
dev onpaivel ot

wyog o€ éva agnyeio eowTEPIKG Tou diaoThuaTog [a,f]
rolouvTal ol mpoUmoBéaeig Tou O. Rolle aTo [a,B].

139. Av n f'(x) eivai ouvexhg ato didathpua A pe f'(x) =0 yia kdBe x € A 16Te N f
gival yvnoiwg povétovn oto A.

140. Avn f'(x)>0 oe eowTepikd onueio Tou A pe TRV 100TNTA av 10XUEI O
pepgovwpéva onpeia (6x1 og umodidoThpa Tou A) T6Te n f cival yvnoiwg atvouvoa

oto A

141. Av f"(x) < Ovia kdBe x € A 16Te n f'(X) eivar yvnoiwg ¢Bivouoa aTo A.

11
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142. Av n ouvdpTnon f eivar yvnoiwg povdtovn ato 8idoThua | a,B | T6Te dev 1axUOLV
o1 mpoumoBéaeig Tou O. Rolle yia Thv f oTo [a,B].

143. Av yia pia ouvdpthnon f epappdletar To O. Rolle oto didotnua [a,B | TéTe
epappoleTal kai To O.M.T. oto idio didoTnya.

144. Acv pmopoulv va 1oxUouv (Tautéxpova) oto idio 81doThud yia pia ouvdpThon f ol
uoBéaoeic Tou OcswpnuaTto¢ Bolzano kai Tou OecwpnuaTtoc Rolle.

145 Av pia euBcia (g) Téuvel Tn ypagiki tapdoTtacn C piag dUo YopEC Tapaywyioipung
ouvdpTnong f oe éva didoTnua A oe Tpia diapopeT b
X, € A wote f"(x,)=0.

146. Av f'(x)=0 ,yia k@B x =0 TéTE N f € Oeph oTo R*.
147. Av f'(x) =0 , yia kaBe x eR 16 -1 o1o R.

148. Av n ouvdpTnon f eivai op ya,p] kar f'(x)=0 , yia kdBe x (a,B),
T6TE N f cival oTaOeph o

149. Av f'(x) <2019 yid e[0,1] tore: f(1) > f(0)+f(2019).
]

WTapaywyioign Kai n ypdgikn Q_
paiveTal oto S1TTAavo oxhpa TéTte n f

150. Av ouvdpTthon f
miapdotaon Tne f
eival yvnoiwg ¢Bivouoa oto R.

151. KdBe Tomiké péyioTo cival peyaAUTepo amod KAOe ToTiko eAdxI0TO.

152. Av f'(x,) =0 T6TE TO f(X,) Eival mBavéd Tomiké akpéTaATO.

153. Av via Tnv mapaywyioiun ouvdpTtnon f:R — R 1oxvel f'(x) =0 via kdBe x eR
TOTE N f dev €xel akpdTATA.

154. KdO¢ mapaywyioiun ato R ouvdptnon f pumopei va pnv éxei oUTe péyiaoTo olTe
ehaxioTo.

12
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155. Eotw f:[a,B) >R. Av n f civai mapaywyioiun oTo a kai mapoucider akpdTaTo
oto a 1ote f'(a)=0.

156. Av n f cival TepITTH KAl £€XEl OTO Xg TOTIIKO EAAXIOTO , TOTE OTO - Xo
TTapoucidlel TOTIKO PEYIOTO.

157. To peyaAUTepo amd Ta Tomikd péyioTa TG f cival oAIkO pEyIoTo.

158. H ouvdptnon f via Tnv omoia 1ox0er: f'(x)=(x-1)-¢nx, x>0 dev mapoucidle!
TOTIIKA AKPOTATA.

f
159. 2 1o d1TAavo oxAua gaiveTal n ypdgikn mapdotaon 8
Tng ' (x). TéTe TO Xo cival Oéon TomKoU €A
160. H ouvdpTnon f civar mapaywyioiun o

gival B€an TomKoU AKPOTATOU TN
TapdAAnAn oTov X X.

pamntopevhn Tng Cs aTO Xq €ival

161. Av o1 ouvapThoeic f, wyioipeg aTo (a,B) kar Tapoucidfouv TOTIKO

dKpOTATO OTO X, €

ouvdpTtnon f + g mapouaidlel ToTKO akpHTATO
0TO0 Xp.

162. Av n ouvdpTtnon pépel Ta Koiha dvw oTo SidoTnpa A Té6TE n epanTdpevn TG
C: o0¢ KABe onueio TNG PpiokeTal kKATw amo Thv Cs.

163. Av f(x)#0 kai nf eivai kupth ato A, ToTe n - f eivai koiAn aTo A,

164. Av n f eivai kupth a1o A 16T f"(X) >0 yIa KABe x € A.

Y
165. > 10 diTAavO oxNpa @aiveTal n ypd@ikn TapdoTaocn t f(x)
g f ' (x). IoxUel 611 n Cr 0Tpé@el Ta KoiAd KATW
oto [a,B]. i :
o] o e
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166. Mia moAuwvupikh auvdpThon TpiTou Ppadpol apoucidlel omMwWOdATIOTE ChUEIO
KAUTAG.

167. Av yia Thv 8Uo @opég mapaywyioiun cuvdptnon f oto A 1oxUer f"(x) =0 via
KdBe x € A T6Te n f dev apouoidlel onpeia KAUTAC.

168. Av n f aAAdlel kKoiha ekaTéEpwOEV TOU Xg TOTE TO ONUEio A(xo,f(xo)) givai

onueio kaumng Tng Cs .

169.Av n f civai dUo popéc mapaywyioipun oto (a,B)TéTE Oev pmopei va éxel oTo idlo

onpeio akpOTATO KAl ONUEi0 KAUTIAG.

I n Cs 0&xeTal e dUo onpeia TIg
ExeEl éva TouAdxiaTov mBavo

170. Av n f civai dUo popéc TTapaywyioiun ato R
£PATTOPEVEC TTAPAAANAEC peTalU Toug TO
onHeio KAUTIAG.

171. Tia va givai o A(X,,f(x,)) on

TPOaNHo eKATEPWOEV TOU Xg

Tng Cr apkei n " va aAAdlel

172. Av f, g civai KupTég arnf+g eival kupTh oTo A.

173. Eotw f:R >R
dvw oT1o R kai

‘Ttapaywyiaigyn ouvdptnon. Av n Cs aTé@el Ta KoiAa
Cel péyioto oTo X, €R , T6Te N f eival aTaBepn oTo R.

174. Av n f civai dUo popéc TTapaywyioign ouvdpTnon He BeTIKEC TINEC OTO dIdOThUA
A kai n Cs oTéper Ta Koika dvw oTo A, T6Te Kai n ouvdpThon g =f° oTégel Ta

KoiAa dvw oTo A.

175.Av n f civai dUo popéc Ttapaywyioiun cuvdpthon oto didoTthpa A kai n Cs oTéwel
Ta Koiha dvw oto A , ToTe To id10 oupPaivel Kai yia TV ouvdpThon g = ef.

176. H ypagikn mapdoTaon Hiag ouvdpTnong HTTOpEi va TEPVE! HId KATAKOpUPN
AoUUTITWTA TNG.
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177. Avn f:R — R cival ouvexic TOTE dev £XEI KATAKOPUPN ACUUTITWTN.

178.

179.

180.

181.

182.

183.

184.

185.

186.

187.

188.

YTmdapxouv ouvapthoei¢ pe dUo op1{OVTIEC ACUUTITWTEG OTO +o0 .

Av n f éxel TAdyia aoUPTTWTN 0TO 400 TOTE lim f(X) = to0

X—>+00

Av n f eival mapaywyioipun kar y =Ax + eival aoOumTwTn TG Cf OTO +00 TOTE
lim f'(x) =M.

X—>Xo

B a
jf(x)dx+jf(x)dx=0.
a i
B
Av Jf(x)dx=0 ,Hea<p ToTe f(x)=0
B
IoxUel TtdvTa sz (x)dx >0.

Av n f givai ouvexng ato [a, ]’ x>0 16TE Ba eivar kar f(x) >0 via
KdBe x e[a,B].

B

Av Tf(x)dx Te f(x)=g(x) via k@Bt x e[a,B].

Iaxosl(if(x)d

B
Av via pia ouvexn ouvdpTtnon f aTo [a,B] 10xVel Jf(x)dx =0 1oTe f(x)#0
yia kdBe x €[a,B].

Y
lMa Tnv ouvdptnon Tou dITAavoU oxXAUATOC 10XVEI !

B Cf
[#(x)dx <0 /\
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B
189. Ioxver : Jf”(X)dX =[f'(x)]}

190. Av n f mapouoidel Tomikd akpdTATA OTA ONUEid X, = a Kal X; =B pe ouvexh "

B
oTo R ToTE ! Jf”(x)dx =0.

191. Av n ouvapTnon f mou eivail 800 @opég Tapaywyioipn ato [o,B] He ouvexn
deUTepn Tapdywyo , oTpEPEl Ta KoiAa dvw Kai gival kai yvhoiwg au§ouoa ToTE:

Tf”(x)dx+?f’(x)dx > 0.

a+p

2 B
192. Av a<p 1oxvern: Jc-dx= I c-dx , 0

a+P

2

B
193. Av n f eivar ouvexrig oTo [a f(x)dx =[x-f(x)]% - [x-f'(x)dx.

194. Avnf’', g’ civai o
B
[£(x)-g ()

B] 1oxver:
x)|h - Tf(x)-g’(x)dx.

B £(p)
195. Av n f éxe1 ouvexh Tapdywyo oo [o,B] ToTE: If(f(x))-f’(X)dx = I f(t)dt.
a f(a)

196. Av n f mapaywyioiun kai avtioTpéyiun oto [a,B] pe f(a)=PB kai f(B)=a ToTE

f(B) B
ox0en: | £ (y)dy = [f(x)dx.
f(a) a

B B
197. Av Jf(x)dx >0 pe a<p 1oTE TO Jf(x)dx ekppdlel To epupaddv petall Twyv

Cs, X'X €uBcgiec X=a Kal x = .
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