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ΦΥΛΛΟ ΕΡΓΑΣΙΑΣ   
 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΗ ΕΝΟΤΗΤΑ : « ΚΡΙΤΗΡΙΟ ΠΑΡΕΜΒΟΛΗΣ»   
 
Εργασία 1η      

Αν     2019f x 3 x 1    για κάθε  x « κοντά » στο 1 , να βρείτε το όριο  
x 1
lim f x


 

 
Εργασία 2η     
Αν για κάθε x 0  ισχύει:  2 2x f x x 2    , να υπολογίσετε τα όρια : 

     α)    
x 2
limf x


  και    β)   
x 2

f x 4
lim

x 2




 

 
Εργασία 3η    
Δίνεται   η  συνάρτηση  f  ώστε    26x f x x + 9     .Να   υπολογισθούν  τα  όρια 

       
2x 3 x 3 x 3

f x - 18 f x - 18
lim f x lim lα im

x - 3 x - 5
β γ

-
) ) )

2  
 

 
Εργασία 4η   
Έστω η συνάρτηση f για την οποία για κάθε x   ισχύει ότι: 

   3 3 22x 8x x 2 f x 3x 6x 4x 8        . Να υπολογίσετε το  
x 2
lim f x


 

 
Εργασία 5η   
 
Αν   2 x +2 f(x) x +3    , για κάθε x  2  να υπολογίσετε τα όρια:   
 

    α)  
x 1
lim f x


 ,       β)  
x 1

f x 2lim
x 1




        και      γ)   2

2x 1

2 f x 8lim
x 3x 2

 
 

   .  

 
Εργασία 6η    
 
Αν για  κάθε x R  ισχύει  2 2ημx - x f x ημx + x    να βρείτε  τα  όρια  

        
x 0 x 0

f x f x +2x
lim lim

x x +ημx 
 ) )  

 

Εργασία 7η 
 

Αν   
x , a x ό

f x
x , a x ά

  
    

. Να υπολογίσετε τα όρια:  α)  
x 0
lim f x


  και   β)  
x 0
lim f x

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Εργασία 7η 
Αν για κάθε  x 1,1   ισχύει :    2f x 4f x x 4    , να υπολογίσετε το  

x 0
limf x


 

 

Εργασία 8η     (ΒΑΣΙΚΗ ΑΣΚΗΣΗ)       Να  βρεθεί  το  όριο  
x
lim xημ

x

 
 
 0

1          

ΑΠΟΔΕΙΞΗ  

Πράγματι, για x 0  έχουμε    1 1xημ =|x| ημ |x|
x x

  ,  αφού  -1 ημχ 1  .   Οπότε 1-|x| xημ |x|
x

  . 

Επειδή 
x 0 x 0
lim(-|x|) = lim|x|= 0
 

, σύμφωνα με το παραπάνω 

    ΣΧΟΛΙΟ  ***Γενικά   όρια  της  μορφής  v v
κ μx 0 x 0

α βlim x ημ , lim x συν
x x 

   
   
   

    

                         λύνονται  όπως  το      παράδειγμα  .    
 
Εργασία 9η   
Να βρείτε το  

x  0
lim f x


f(x) στις παρακάτω περιπτώσεις : 

α) f(x) = x5 συν
 1940

1821
x 2

 ,        β)     
5

3 4 2019 3
1967 2019

2020 7f x x συν ημ x ημ
x x

               
  

 
Εργασία 10η   

Έστω η συνάρτηση f :    , με:  1 x x f x x       , για κάθε x 0,
2
   

 
. 

α) Να βρείτε το  
x 0

f x 1lim
x

  .     β) Αν ισχύει:     
x 0
lim f x f 0


  , να βρείτε το  
x 0
lim f x


. 

 
 
Εργασία 11η   

Έστω η συνάρτηση f :    , με:  
x 0

f xlim 2
x

 . 

α) Να βρείτε το  
x 0
limf x


.       β) Να δείξετε ότι:  x f x 0  , κοντά στο 0 . 

γ) Αν για τις συναρτήσεις  f,g  ισχύει:       2 2 2x f x g x x x f x       κοντά στο 0 , να βρείτε το  
     

x 0
limg x


 

 
 
Εργασία 12η   
Έστω η συνάρτηση f :    , με :    3f x 3 f x x    , για κάθε x   
α)  Να βρείτε το  f 0              β) Να δείξετε ότι η f αντιστρέφεται. 
γ)  Να δείξετε ότι η  f  είναι γνησίως αύξουσα. 

δ) Να υπολογίσετε τα όρια :  1)   
x 0
lim f x


  και  2)  
x 0

f x
lim

x

     
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