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ΑΣΥΜΠΤΩΤΕΣ  De L’ HOSPITAL 

1. Να βρείτε, αν υπάρχουν, τις κατακόρυφες ασύμπτωτες των γραφικών 

παραστάσεων των συναρτήσεων:  

i) f(x) = σφx, x  (0, π),  

ii) 
2x 4x 3

f (x)
x 3

 



,  

iii) 

1
,αν x 1

f (x) x 1

3x 2 ,αν x 1




 
  

.  

2. Να βρείτε τις ασύμπτωτες της Cf της f, όταν:  

i) 
x 3

f (x)
3 x





,  

ii) f(x) = ln(4  x
2
),  

iii) 
ημ2x

f (x)
x

 ,  

3. Να υπολογίσετε τα όρια:  

i) 

2
x

2x 0

x
e 1 x

2lim
x

  

,  

ii)  x

x
lim xe


,  

iii) 
2 x

xx

x e
lim

x e




,  

iv) 
3

xx

ln x
lim

e
,  

v) 
2

3x

x
lim

ln x
.  

4. Να βρείτε τις ασύμπτωτες της Cf όταν:  

i) 

1

xf (x) xe ,  

ii) 
ln x 1

f (x)
ln x 1





,  

iii) 2f (x) x ln x ,  
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5. Να βρείτε για ποιες τιμές του α  R η ευθεία με εξίσωση x = 1 είναι ασύμπτωτη 

της Cf της 
2

4

x x α 1
f (x)

x α

  



.  

6. Αν η συνάρτηση 
αx 1

f (x)
x β





 έχει ασύμπτωτες τις ευθείες x = 1 και y = 3, να 

αποδείξετε ότι α = 3 και β = 1.  

7. Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο 
2κx λx 4

f(x)
x 1

 



. Να προσδιοριστούν τα κ, 

λ ώστε η ευθεία y = 2x + 3 να είναι πλάγια ασύμπτωτη της fC  στο −∞. 

8. Αν η ευθεία y = 2x + 7 είναι ασύμπτωτη της γραφικής παράστασης της f στο 

−∞ να υπολογίσετε το όριο 
2

2 3x

3xf(x) x 1
lim

x f(x) 2x

 


. 

9. Δίνεται η συνάρτηση  
nx

f(x)
n x 2




.   

α) Να μελετήσετε την f ως προς την μονοτονία.  

β) Να βρείτε το σύνολο τιμών της f.  

γ) Να εξετάσετε αν η fC  έχει οριζόντια ασύμπτωτη. 

10. Αν 

x ln x
, αν 0 x 1

x 1f (x)
1

, αν x 1
2


   

 


 να αποδείξετε ότι:  

i) η f είναι συνεχής,      ii) 
1

f '(1)
4

 .  

11. Έστω f:R R, 3 φορές παραγωγίσιμη συνάρτηση με f(0) = f΄(0) = 0 και  

f΄΄(0) = 1. Να δείξετε ότι η συνάρτηση 

f (x)
,αν x 0

g(x) x

0 , αν x 0




 
 

 είναι παρ/μη 

στο x0 = 0 και να βρείτε τον g΄(0).  
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