MH IEIIEPAYMENO OPIO XYNAPTHXHY oto XoelR

1. No Bpeite (av vrdpye) 1o 6po g f oto X, otav:

X+5 2X-3 1 1
i) f(X)=—r, X, =0, () f(X)=—2, %=1, (i) f(X)=—-—, X =0.
@ f(x) N X, (i) f(x) 4(X—1)4 X, (i) f(x) » |X X,
Avon: (i) f(X)=%+35X2. X' +3X* =0 < X=0, kot enopévog D, =R =(-00,0)U(0,+x).

AoV n cvvdaptnon opiletan «kovtd 6to 0», uropolue vo. avalnToovie T0 0p1o g, 610 X, =0.
Emeon ling(x4 + 3X2) =0*+3-0> =0, 3¢ pumwopodUE VO EPYACTOVLLE, LE TNV «AAYEBPOL TOV Opicdv».
X—>
Emiong &irr(}(x+ 5)=0+5=5%0, «koiétol

dev LILAPYEL TO EVIEYOUEVO VO TPOKDVEL, pe emelepyacia, cuvdptnon ion pe v T, «xovtd oto O,
amoAAaypévn amd to TpOPAN e «oploKd PndEVILOLEVOL» TOPOVOUACT.

Opwg X' +3X° >0, «Kkovtd 610 O», lim(X4 + 3X2) =0{, ko covenmg lim———=+o0.
X—0 x>0 X +3X
, . . X+5 ) 1 S lop
Zopmhipope: X' +3X =0 X (X +3)=0< X =0 X=0.
210 IR woydovy mpoavig: X' >0 kot 3X* >0, kar emopdveg X' +3X3 0.
«Kovté 610 0» 1oydet: X # 0, emopévoc X' +3X° =0, kor cvvendg X +3X° >0,
2X-3
(i) f (X):ﬁ. 4(X—1)4 =0 X-1=0< X=1, ko enopévag D, :(—oo,l)u(1,+oo).
4(x-1

A@ov 1 cvvdptnon opiletor «kovtd 6o 1», pmopovpe vo avalnTnoove To 0ptd TG, 610 X, =1.
L. 4 ) 4 4 4
Bredn lim| 4(x-1)" |=4-|lim(x=1) | =4-(1-1)" =4-0° =0,

0g UTOPOVUE VO EPYOCTOVUE, LE TV «AAYERpa TV oplimdv», Kot 0ol 1in11(2x— 3) =2-1-3=-1#0,
X—>

fo avagnmicovpe o 6po g, om popen f(X)= 2X——34 =(2x-3) ;4
4(x-1) 4(x-1)
[pogavmg 4(X—1)4 >0, «kovtd 670 1», Kot oo lim[4(x—1)4} =0, 1oyvet: lim— - =00,
X! 1 4(x-1)

, . . 1 «=1-(4+0)»
Apa ng(x)zl)}grl{(2x—3)-4(x—_l)4l = —o.
(iii) f(x):i—ﬁ. X|=0< x=0, kon emopévarg Dy =IR" =(-0,0)U(0,+).

A@ov n cuvaptnon opiletor «kovtd oto O», propovpe vo avalntioovpe o 0ptd g, 610 X, =0.

Eme1on oev vapyer 1o 6pto g g(X) = i, ot0 X, =0, 8¢ pmopovpe va avalnticovpe to 6po g |,

LE TIC YVOOTEG 1010TNTEG TOV OPi®V, OV OEV KEMEEEPYAGTOVE» TOV TOTO TNG.
1 1 1 1 1 1
210 (—0,0), éyovpe X< 0, emouévoe |X|=—X, kow ovvenog f(X)=———=———=—+
(=90,0), &xovp uévag [X g()X|X|X—XXX
1 1
T10 (0,+00), éxovpe X> 0, emopévas |X| = X, kat cvvendg f(X)z;—;:O.

1.2
.

«2-(—0)»
Apa lim f(X)= limgz lim (21J = —o0#0=1im 0= lim f (X), ko dev vmapyet 0 lim f (X).

X—>0" X=>0" X = X—>0~ X X—>0" X—0"



(A-1)X* +Xx-2
X -1 '
No Bpeite T0 % € IR, £101 dote va vmépyer o lim f (X)eR.

2. Aivetarn ovvépmon f(X)=

Aben: X -1=0 X =1 X==1, ko enopévag D =(—o0,—1)U(-11)U(L,+0).

A@o¥ n cuvdptnon opiletor «kovtd 6o 1», propovue va ovalntmoovpe 10 06po g, 610 X, =1.

Eneidon lim(x2—1)=12—1=0: X |—0o -1 1 +00
X—1
2 o X-1| + 0 —0 +
% 1o (-L1), éxovpe X lim Xz_lz_oo.
% T10 (1,+90), épovpe X =40,
(1+20)- éxoou o X —1

, . 2 (1) 12 T =Y a1 = ISRT B N, S H
Eriong lim| (A1) +X-2]=(h=1)-F +1-2=A~1+1-2=2~2, dnradn lim f (X)=21-2=lim f (x),

X—1" X—1"
> Av L-2#0, 0étovpe f(X)z[(X—l)X2+X—2]-ﬁ, Ko £YOVLE

«(A=2)(~0)» «(A=2)(+0)»

(@ TNo A-2>0=A>2: limf(X) = -wzto = lim f(X).
pas A=2>0 A—2>0 X1t
] (A=2)(—0)» «(A=2)(+0)» )
(b) Ta L-2<0=A<2: hmf(X) = +4wo#—w0 = hmf(X).
X—1" A—2<0 A—2<0 X—>1*

Emopévagyia A—2#0 <> % #2, dev vrdpyet to lim f (X).

X+2
> Av A—2=0,161e L= 2Ka1f()X+X2M( _X+2

1 M(xﬂ) X+1"
X+2 1+2 3

"Etor lim f =lim ——==€e 1R, ka1 ovvenmc o {nrovuevoc apOuodc ivoro A =2.
im £ (X) =lim === g 0 {nTodpevog apiBuog

3. Na ppsite o lim f (X), 6tav :
X—>

@) lxinll;((_;)=+oo, (ii) lxmlligxz)——oo, (iii) lxirrll[f(x)-(3xz—2ﬂ:+oo.

)
X—4

1 1
‘Etol «kovtd oto 1», f(X)=——=(X-4)- , kotaeoy limg +00 = lim =0,
) g(x) ( )g(X) mo()= 1 g(x)

0o éyovpe :  lim f (X) = lim{(x—4)-;} =lim(X—4)~lim

Aven: (i) Oétovpe g(X)= KoL EMEON 11mg( X)=+00, Ba £xovpe: g(X)>0 «kovid oto I».

X—1 X—1

(i) O¢rovpe g(X)= :(S_X) Kot §yovps: lxig}g(x)=—oo kar f(X)=(X+2)-9(X), «kovid oto I».
«3 —oo
Enedn lxirrll(x+2):1+2:3>0,0aéxouusz lgrrllf( _1)}1’1’11[ (X+2)- ]
( )

ooy 7 _ ) 2 . T _
(iii) @¢tovpe g(X)= f(X) (3X 2) KoL EYOVUE: lxlil’llg(X)—+oO Kot f(X)

, «KOVT@ 070 1»,

ooV 11m(3x —2):3-12—2:1>0:>{3X2—2>0, «KOVT( GTO 1»}.

X—1

o , - : L
Enewdh 1)(12}3)( _2=I:1,6(xgxoups. lxlg}f(x)—lxlg}[g(x)éxz_z} = +00.



